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ELEMENTORUM 
ΕΥΜΗΣ SEX PAIORES. E. 


ΕἘΥΚΑΕῚΙΔ40»Ἥ 
A rr. 


* TOIX EIQIN 


BIBAION TETAPTO XN. 


ὍΡΟΙ. 


᾿ά. Ayiue εὐθύγραμμον εἰς σχῆμα εὐθύγραμμον 2y- 


' γράφεσϑαι λέγεται, ὅτων ἑχάστη τῶν τοῦ ἐγγραφο-- 


M. 


μένου σχήματος. γωνιῶν ἐλάστης πλευρᾶς τοῦ εἰς ὃ 
ἐγγράφεται ἅπεηται. 
^B. Σχῆμα δὲ ὁμοίως. περὶ σχῆμα περιγράφεσϑαε 
λέγεται, ὅταν ἑκάστη πλευρὰ τοῦ περιγραφομένου 
ἑκάστης γωνίας φτοῦ περὶ ὃ σεεριγράφεται ἄπτηται. 

y. Σχῆμα δὲ εὐθύγραμμον εἰς κύχλον ἐγγρώ- 
φεσϑαι λέγεται» ὅταν ἑκάστη γωνία τοῦ ἐγγραφομένου 
ἅπτηται τῆς τοῦ κύκλου" περιφερείας. 

d. Σχῆμα δὲ εὐθύγραμμον στερὲ κύκλον σπτερι-- 
γράφεσϑαι ᾿λέγεται, ὅτων ἑκάστη πλευρὰ τοῦ "πεέρι-- 
γραφομέψγου ἐφάπτηται τῆς τοῦ κύκλου περιφέρείας t). 

ἐ. Κύκλος δὲ εἰς σχῆμα ὁμοίως λέγεται ἐγγρά--" 
φεσϑαι, ὅταν ἢ τοῦ κύκλου περιφέρεια ἑκάστης πλευ- 
ρᾶς τοῦ εἰς ὃ ἐγγράφεταε ἅπτηται 3). ᾿ 


Ita rectius omnino EUN Cod. a. legit Peyrardus, Pro- 


1 
res Mim habebant: ὅταν ἑκάστη πλευρὰ τὴς τοῦ κύκλου πε- — . 


ριφερείας cov περιγραφομένου ἐφάπξηται. 
4) Si vera sunt, quae e Rob, Simson. ad ἯΙ], Def, 2. τὸ- 
tavimus, hic legendum fuerit ἐφάπτηται. : 


— de να. Δ 
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LIBER QUARTUS. / 


DEFINITIONES. 


t P oos rectilinea in figura rectilinea inscribi d| 
tur, quando unusquisque inscriptae figurae angulus 
tangit unumquodque latus eius, in qua inscribitur. 

2. Figura aütem similiter circa figuram circum- 

.Scribi dicitur, quando unumquodque latus circumscri- 
ptae tangit v aquem que. angulum eius, circa quam 
circumscribitur, 

3. Figura vero rectilinea in circulo inscribi dici: 
tur, quandó unusquisque angulus circumscriptae tangit 
circuli, circumferentiam, : 

ἢ, "Figura autem rectilinea circa à circulum circum. " 
scribi dicitur, quando unumquodque latus circumscri- 
ptae contingit circuli circumferentiam, : 

5. Circulus vero in figura similiter dicitur inscribi, 
quando circuli circumferentia unumquodque latus eis, 
in qua inscribitur contingit. 


DEIrF:N. 


Obs, Campanus habet tantum: duas primas huius libri 
definitiones. Αἱ illae ipsae nusquam adhibentur. Hinc du. 


4. : ELEMENTORUM 


ς΄. Κύκλος δὲ περὶ σχῆἥμω περιγράφεσϑαι λέγεται, 
οταν «ἡ τοῦ. κύχλου περιφέρεια ἑπάστης γωνίας τοῦ 
σιερὶ ὃ περιγράφετιι Govt tat. : 

D. Εὐϑεῖα εἰς χύκλον ἐνωρμόξεσϑιι λέγεται, 
ὅταν “τὰ πέρατα αὐτῆς ἐπὸὲ:-τῆς περιφερείας 7 τοῦ 
κύχλου, ᾿ 


| ID PO T 42S ἀ. 

Εἰς τὸν δοϑέντα ᾿κύχλον τῇ δοϑείση εὐϑείᾳ, qu] 
μιείζονε οὔσῃ τῆς τοῦ κύκλου διαμέτρου, ἴοην εὔϑεῖαν 
ἐναρμόσαι. 

'Eote ὁ δοϑεὶς “κύχλος ὁ ΑΒΓ, ἢ δὲ δοϑεῖσα 
εὐθεῖα μὴ μείζων τῆς τοῦ ζύχλου διωκετρου 5 21" 
δεὶ δὴ εἰς τὸν 48Γ κύκλον τῇ 4 εὐθείᾳ ἴσην εὐ- 
ϑεῖων ἐναρμόσάι.. . 

Hy$o τοῦ ΒΓ κύκλου ΕΣ ΤῊΣ ἢ BI. Εἰ 
μὲν οὖν ἴση ἐστὶν BD τῇ 4d, γεγονὸς ὧν εἴη v0 
ἐπιταχϑὲν" ἐνήρμοσται ydo εἰς τὸν ABI κύκλον τῇ 


bium videri possit, annon serius adiectae fuerint ad analogiam 
sequentium, 


PROPOSITIO L . .. 


Obs. Quum punctum Z7'in circumferentia pro lubitu 
simi queat, patet, innumeris modis problema [solvi posse, 
nisi nova adhuc determinatio accedat. Eiusmodi determinatio 
€a esse potest, si punctum FP datum esse sumere velis. Ve- 
rum, etiam hocisumto, duplex tamen, quod et Commandi- 
nus monuit, solutio locüm habebit: aeque enim dücta recta 
ΓΖ ad punctum Z, in quo circuli iterum sibi occurrunt, pro- 
blemati satisfaciet, ac rééta. 74. . Alia determinatio haec esse 
poterit, ut recta circulo inscribenda vel ipsa, vel producta, 
per datum punctum transeat, quod non sit in circuli circum- 
ferentia; vel ut illa parallela sit rectae positione datae. Et, 


LIBER QUARTUS. 5 


6. Circulus autem circa figuram circumscribi di- 
citür , quando-circuli circumferentia unumquemque au- 
gulum ipsius, circa quam ,circumscribitur, tangit. 

7. Recta in circulo aptari dicitur quando termini 

' eius ip. circumferentia sunt circuli. . 


PROPOSITIO 1. (Fig. 283) 


[n dato circulo. datae rectae, quae non maior sit 
diametro circuli , aequalem rcctam aptare. 


ri x rj . 
. Sit datus circulus ABT, data auteni recta: //. non 
. maior circuli diametro, oportet igitir in circulo 487" 


rectae /f aequalem rectam aptare. 


Ducatur circuli ΒΓ diameter. ΒΓ. Si quidem 
igitur ΒΒ] aequalis est. 4f, factum, erit. propositiim. 
Aptata est enim in cifculo: //BI', BI' rectae /f ae- 


si quidem illud postyletur, ut recta circulo dato inscribenda 
per datum punctum transeat, problema unum ex iis est, quae 
JPappo testaute in Praefat. ad libr. VIT. Collect. Math. Apol- 
lonius in libris περὶ νεύσεων tractavit. (Cf, Apollonii Pergaei, 
Inclinat. Libri duo ed. Horsley Oxon. 1770. et: Die Bücher 
des Apollonius von Perga de Inclinationibus von Diesterweg 
Berlin. 1823.). Ἐπ particulare illud problema facile solvetur 
sequentem iun. modum. | 
Anal. Puta factum, et lig. 284. recta 4B, quae ae- 
qualis sit rectae datae 4. diametro mon maiori, inscripta sit 
circulo dato 44DZ, eaque ipsa aut producta per datim. pümn- 
tum Τ' transeat, quod non sit in circuli dati circumferentia, ὃ 
Et 1) quidem, si recta data sit aequalis diametro circuli, vecta. 
circulo inscribenda erit diameter per datum punctum ducta. 
$i autem mon fuent diameter, erit ex hyp. minor diametro, 


i 
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4 εὐθείᾳ ἴση ἡ BI. Ei δὲ οὐ μείζων ἐστὶν ἡ BI 
τῆς 4, καὶ κείσϑω 1) τῇ 4 ἴση ἡ ΓΕ, καὶ κέντρῳ μὲν 
τῷ D, διαστήματι δὲ τῷ DE xvxiog. γεγράφϑω ó 
“ΕΖ, “καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ ΓΔ. 

᾿Επεὶ οὖν τὸ Γ' σημεῖον πέντρον ἐστὶ τοῦ AEZ 
xvxÀov, ἴση ἐστὶν ἡ ΓΑ͂ τῇ DE. ᾿Αλλὰ τῇ 4 ἡ 
ΤΕ ἐστὶν ἴση" καὶ ἡ 4 ἄρα. τῇ D ἐστὶν ἴση... . 

Εἰς ἄρα τὸν δοϑέντα κύκλον τὸν ABI, τῇ δο- 
ϑείση εὐθείᾳ ?), μὴ μιείζονε οὔσῃ τῆς. τοῦ κύκλου 
διαμέτρου, ἴση ἐνήρμοσται ἡ ΓΑ͂. Ὅπερ ἔδει οιῆσαι. 


ΠΡΟΤΑΑ͂ΣῚΣ δ. 
Εἰς τὸν ϑοϑέντα κύκλον τῷ δοϑέντι τριγώνῳ ioo- 
γώνιον τρίγωνον ἐγγράψαι. 
Ἔστω ó δοϑεὶς κύκλος ὃ ABI τὸ δὲ δοϑὲν τρί- 
γωνον τὸ. A4EZ: δεῖ δὴ εἰς τὸν ABI κύκλον τῷ ᾿ 
A4EZ τριγώνῳ ἰσογώνιον τοδθον ἐγγράψαι. 


1) ῬυγεΣδα᾽ cum Cod, a legit ;, εἰ à μεΐξων ἐστὶν αὶ BT 
τῆς 4, κείσϑω. . Nos restituimus ἀδέδαββα εἀ,΄ Oxon, 


2) Péyrardus cum: Cod. 'a. omittit verba μὴ ueitove οὔσῃ 
"He τοῦ κύκλου διαμέξρου et eoram loco ponit τῇ 4: nos ista 
vetba, quae.necessariam omnino determinationem continent, 
- restituimus, ὶ 


adeoque extrà centrum E transibit (III. 15.), — Demissa. igitur 
in eam e centro perpendicularis EO eam bisecabit (IIT. 3,), 
adeoque, ob datam J4B, data erit dimidia 49 , adeoque data 
erit, vel inveniri poterit in triangulo ad 6 rectangulo 440E, 
,in quo: etiam. EA datur, recta EO (I. 47. Cor. 20.) vel di- 
stautia, qua recta 44B a centro E àbest, vel, ut aliter dica- 
mus, notum erit, in qua distantia a centro E situm esse de- 
beat punctum O, nempe in circulo centro E, radio EQ de- 
scripto. (Quod ipsum brevius e III. 15. Cor. derivari po- 
terat.). Qui circulus si describatur, contingét eum recta 48 


ἃ 
ἢ 
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qualis. Sin minus, maior est ΒΓ ipsa /, et pónatur 
ipsi 4 aequalis IE c(L.3.), et centro 77, intervallo: 
vero DE, circulus describatur 4EZ (Post. $), et 
iungatur J'4. ; Nic 

Quoniam igitur punctum I' centrum est circuli 
ΔΕΖ, aequalis est. 74. ipsi ΓΕ, Sed LE ipsi 4 
est aequalis; et 7f igitur ipsi ['/4 est aequalis. 

In dato igitur circulo. /4B/', datae rectae, quae 
non maior est diametro circuli, aequalis aptata est 
ΓΖ. Quod oportebat facere, 


PROPOSITIO IL (Fig. 285.) 


.. -In dato circulo inscribere triangulum aequiangulum 
dato triangulo. 
Sit datus circulus. “Γ΄. datum vero triangulum 
AEZ; oportet in circulo /4BI''triangulo 4EZ aequi- 
' angulum triangulum inscribere. 


in Θ (III. 16.), [adeoque tota extra eum posita erit. Unde, 

ut recta 4B transire possit per punctum datum: J*, necesse 

est, ut punctum Z' non sit intra circulum centro E, radio 

EO, descriptum. Quodsi non fuerit ). problema reductum est 

ad hoc: e puncto dato Γ᾽, quod non sit intra circulum datum, 

ducere ad hunc circulum rectam, qua. eum contingat ; i. e. 

, ad III. 11. 

Compositio problematis itaque hue redit, Si recta data 4 

aequalis sit diametro-circuli dati, ducatur per: punctam: datum 

T diameter circuli. (Puuctum nempe Γ᾽ acentro E diversum 

esse sumitut, quodsi non foret, quaevis diameter problemati 

satisfaceret.).. Sin autem recta data minor sit diametro circuli 

dati, sumatur in circumferentia circuli punctum quodcunque 

H, et ex IV. 1. circulo inscribatur recta ZZK—4, et, dernisso 
in.HK perpendiculo EI, centro «E, radio EI, describatur cir- 
culus. Quodsi iam punctum datum I'sit intra hunc circu-, 


A 
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᾿Ἔχϑω τοῦ ABT κύκλου ἐφαπτομένη ἡ. HO κατὰ 
«ὸ 7f, καὶ συνεστάτω" πρὸς μὲν τῇ 446 εὐϑείᾳ καὶ 
τῷ πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ Α' τῇ ὑπὸ AEZ γωνίᾳ ἴση 
αἱ ὑπὸ ΘΑ͂Γ' πρὸς δὲ τῆ. HA εὐθείᾳ κἀὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ 4 τῇ ὑπὸ [Ζ4} γωνίᾳ ἴση 5j ὑπὸ 
. HAB, καὶ ἐπεξεύχϑω 4 BI. 
᾿Επεὶ oU» κύκλου τοῦ ABT ἐφάπτεταί τις εὐϑεῖα 
ᾧ ΘΑ͂, καὶ ἀπὸ τῆς κατὰ τὸ 4 ἐπαφῆς εἰς τὸν χυ- 
ἄλον δίῆκται εὐθεῖα ἢ ΙΑΓ' ἡ ἄρα ὑπὸ ΘΑ͂Γ ion 
ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐναλλὰξ τοῦ κύκλου τμήματι γωνίᾳ» 
τῇ ὑπὸ ABI. ᾿Αλλ 4 ὑπὸ ΘΑ͂Γ --τῇ ὑπὸ AEZ . 
den» ἴση: καὶ ἡ ὑπὸ ABI ἄρα γωνία «ῇ ὑπὸ 4Ε2Ζ 
ἐστὶν ἴση. Διὰ τὰ αὐτὼ δὴ καὶ καὶ vxo ALB τῇ ὑπὸ 
ZAE ἐστὶν ἴση, καὶ Aou] ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΑ͂Γ. λοιπῇ 
vj ὑπὸ EZA ἐσεὶν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΒΓ 
φρίγωνον τῷ 4 ΕΖ φριγώνῳ, καὶ ἐγγέγρασεταε εἰς τὸν 
ABD κύκλον. : 


lum, problema solvi nequit. Si autem HK transeat. per pun- 
ctum. D, factum erit, quod petebatur. Sin mimus ex puncto 
T dücatur recta .4I'B circulum interiorém continpens (lII, 
17. vel HI, 16. Cor.) eritque illa —4ZK (Obs. 4. ad HI. 18.) 
e—4.. Et patet ex II]. 17. duas semper solutiones locum ha- 
bere, excepto eo casu, quo punctum Γ᾽ est in circumferentia 
circuli interioris, . qui mon uisi unam. solutionem admittit. - 
Notari,meretgr, ad fáeillimum ho& et simplicisáimum problema 
' facile reduci posse alia magis cornposita v. e. problemia, cir- 
culo dato inscribendi triahgulum:, cuius duo latera parallela 
sint duabus rectis positione datis, et eujus tertium latus trans- 
eat per datum punctum, vel generalius problema' cisculo dato 
inscribendi Polygonum quodcunqne, quod imparem laterum 
numeram lhabeat, ita, ut cius látera omnia, una. excepto, 
sint parallela rectis positione datis, reliquum autem latus 
, Manseat per, punctumzgdatum ,. vel otiam , ut ommi polygoni 
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Ducatmr recta 7/O contingens: circulum. ABI in 
4 (HL. 17:) , et constituatur, ad rectam. 7/9) et.ad pün- 
ctum in ea angulo ZEZ àequalis O//[' (I. 93.); 
"fursus , ad rectam 774 et ad punctum in ea 4 an- : 
gulo ZAE ages HABD, et iungatur. BI. 


* 


Quoniam stor ΑΝ ΑΒΓ contingit aliqua 
recta O 4, a contacta autem ad 4 in circulo ducta est 
recta AT angulus G4T' aequalis est angulo ABT 
in alterno circuli segmento (HI. 32.). Sed angulus 
OAT ipsi AEZ est aequalis ; angulus igitir 4BI^ 
ipsi 4EZ, est aequàlis.. Ex éadem ratione. et angulus 
AT'B ipsi ZAE est aequális, et reliquus. igitar DAT 
reliquo .EZ/f est aequalis (i. .32.. Triangnium igitur 
ABT. aequiangulum est triangulo 4E Z, et inscriptum 
est in virodlo ABF, 


* 
$ ,"* 


latera transeant per puncta data, aliaque huius generis plura, 
quod prímum ostendit Annibale^Giordamo di Otwaiano.(Me- 
morie di lisca. e di Math. della Societa Italiana T. 1V.), et 
post eum eodem: loco Malfaui.. Cf. I'Huilier Eléméàns d'Ana- 
lyse Géométrique et d'Analyse Algébraique $. 116, sqq. Klü- 
gel. Wórterb. T. HI. p. 155, Meier, llirsch. Sanuml. geom. 
7 Aufp. I, Th. δ. 180. 844. Catnot. Géom. de Position. Trans- 
eamus iam ad aliud, de quo ante diximus, problema. In- 
Scribetida nempe sit círculo dato recta A4B aeqttalis rectae datae: 
44, quae non maior esse ponitur, quam circuli diameter, ita; 
ut recta .4B simul parallela sir rectaé*positione datae. — Praez 
termísso eo casu, . guo recta data 4f aequalis est diametro, 
/;Ostendetur, ut in problemate praecedente , rectam 4H, eése ' 
contingentem circuli ex-eodem' centro cum circulo dato de- 
΄ scHpti: euius radii quadratum aequale sit differentiae quadrati : 
radii circuli dati, et quadrati dimidiae vectae 4. Quum itaque 
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Εἰς τὸν δοϑέντα ἄρα κύκλον τῷ δοϑέντε τριγώνῳ ἡ 


ἰσογώνιον τρίγωνον ἐγγέγραττται. Ὅπερ᾽ ἔδει πίοιῆσαι. 


HPOTAZ2ZIZjy. . .. 


lIso τὸν δοϑέντα κύχλον và δοϑέντὲ τριγώνῳ - 


ἰσογώνιον τρίγωνον περιγράψαι. 


"Eovo ὁ δοϑεὶς κύκλος ὁ ABI, τὸ δὲ δοϑὲν τρι- 


yovov τὸ 4ΕΖ' δεῖ δὴ περὶ τὸν ABT κύκλον τῷ 


"AEZ τριγώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον «τεριγράψαι. 
᾿Εκβεβλήσϑω ἡ EZ p ἑλάτερα᾽ τὰ μέρη κατὰ 
τὰ H, Θ σημεῖα, καὶ εἰλήφϑω τοῦ ΑΒΙΓ κύπλου 


κέντρον τὸ K, καὶ διήχϑω ὡς ἔτυχεν εὐθεῖα ἡ KB,- 


καὶ συνευτάτω πρὸς vy ΚΒ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ, τῷ K τῇ μὲν ὑπὸ AEH γωνίᾳ ἴση ἡ 
ὑπὸ BKA, vj δὲ ὑπὸ 4ΖΘ ἴση ἡ ὑπὸ ΒΚΙ', καὶ 


διὰ τῶν 4, B, Τ' σημείων ἤχϑωσαν 8paswtópevot 


τοῦ ΑΒΓ κύκλου αἱ 44M, ΜΒΝ, NIM.. 

Καὶ ἐπεὶ ἐφάπτονται τοῦ ABD κύκλου αἱ AM, 
. MN, ΝΑ κατὰ 'τὼ I, B, D, ἀπὸ δὲ τοῦ Καὶ κέντρου 
ἐπὶ τὰ 4, Β, ΓΤ 3) σημεῖα ἐπιξευγνύμυενωί eiow αἱ 


KA, KB, KI* ὀρϑαὶ ἄρα. εἰσὶν, αἱ σιρὸς τοῖς Α͂, 


1) Verba: ἀπὸ δὲ rov K κέντρου ἐπὶ τὰ 4,B,T, quae! 
cum Cod. a. omittit Péyrardus, ex antiq. ed. restituimus, 
quod magis determinate exprimunt, rectas ex centro ductas 
esse, 


hic circulus eodem ac' ante modo deséribi possit, pfoblema 
redit ad id, de quo Obs. 5. ad III. 17. diximus. Aliam et 
"faciliorem huius problematis "solutionem tradunt Commiandi- 
mus et ex eo Clavius. Nempe ducta diametro rectae positione 
datae parallela , abscindantur in ea e centro ex utraque parte 
segmenta aequalia dimidiae rectde 4. atque ex horum. extre- 
'mitatibus erigantur ad diametrum perpendicula, quae inter se, 
comprehendent segmenta circuli, quorum singulae chordae 


s 
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In. dato igitur circulo triangulum | dato triangulo Ὁ 
aequiangulum descriptum 'est.. Quod oportebat facere. ἡ 


PROPOSITIO Hl (Fig. 286.) 


Circi datum circulum dato triangulo aequiangulum 
triangulum circumscribere. 

Sit datus circulus 4B, datum autem triangulum 
AEZ; oportet circa. 4B T circulum triangulo 4RZ 
aequiangulum triangulum circumscribere. 

Producatur EZ ex utraque parte ad. 77; O puncta, 
et sumatur centrum K circuli 4T" (lI. 1.), et du- 
catur utcunque recta KD, et constituatur ad KB ré. 
ctam et ad punctum in ea K angulo ZEH aequalis 
BKA, angulo vero ZO aequalis BKF (I. 23.) et 
per puncta: 4, 8, I ducantur vectae' 14M, BN, 
NIA circulum 4BI' contiigentes. 


Et quoniam contingunt circulum. 4. Γ rectae. 4 M, 
MN, NA in punctis Z4, B, I', ex centro K autem 
ad puncta 4, D, Γ' ductae sunt ΚΑ, KB, KI, 

recti sunt anguli ad puncta 4, 2, I' (11. 18.). Et 


propositam. efficient. Caeterum (ope 1II. 20.) ad hoc pro- 
blema facile reducitur illud: circulo dato iuscribere triangu- 
lum, cuius singula latera parallela sint rectis. positione datis, i 
quae omnes 86 intersecant. 


PROPÓSITIO It. 


Obs. In hoc quoque problemáte punctum 44 in circum: 
ferentia. pró lubitu sumi, aut datum esse, aut nova aliqua .- 
alia conditio accedere potest. ' Praeterea , etiam si punctum 4 , 
datum sit, triangulum circnío inscribendum sex diversis mo- 1 
dis in circulo poni poterit, Nempe angulus ΘΑ͂ Γ᾽ cuilibetau- ι 
gulorum E, 4, Z aequalis lieri potest, quo ipso iam tres 

& 
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AT σημείοις γωνίαι. Καὶ ἐπεὶ τοῦ Α ΜΒΚτετρα- 


€ , * , , “.» 
σιλεύρου αἷ. τέσσαρες γωνίχε. φέτρασιν ορϑαῖς ἴσαι εἰσὶν, 


ἐπειδήστερ καὶ εἰς δύο τρίγωνα διαιρεῖται τὸ ΑΜΒΚ, 


καὶ elów ὀρϑαὶ αἱ ὑπὸ’ MÁK, KBM γωνίαι" λοιπαὶ 


ὥρα αἱ ὑπὸ AKB, AMB δυαὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 


Εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΔΕΗ͂, AEZ δυσὶν ἀρϑαῖς ἴσαι" 
αἱ ἄρα ὑπὸ Α ΚΒ, AMB ταῖς ὑπὸ ΔΕΗ͂, AEZ ἴσαι 
sigiv', ὧν ἡ ὑπὸ AKB τῇ ὑπὸ ΔΈΗ ἐστὶν ἴση" λοιπὴ 
ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΜΒ λοιπῇ τῇ "ono AEZ ἐστὶν ἴσῃ. 
ὋὉμοίως. δὴ δειχϑήσεται ὃ ὅτε καὶ ἡ ὑπὸ NM τῇ ὑπὸ 
2ΖΕ ἐστὶν ἴση" καὶ Lom] ἄρα ἡ ὑπὸ MAN λοιπῇ 
«ῇ ὑπὸ Ἐ42Ζ, ἐστὶν ἴση. ᾿Ισογώνιον ἄρα écvi τὸ 
AMN τρίγωνον τῷ -4EZ τριγώνῳ, καὶ περιγέγραπται 
sso. τὸν ABE κύκλον. 

Περὶ τὸν. δοϑέντα ἄρα κύκλον τῷ δοϑέντι τρι- 
γώγῳ: ἰσογώνιον "p cond neguéygoztvat. Ὅπερ. ἔδει 
ποιῆσαι. 


| HPOTAZIZX W 
, Εἰς τὸ doOiv τρίγωνον κύκλον ἐγγράψαι. 

"Esto τὸ δοϑὲν τρίγωνον τὸ ABI" δεῖ δὴ εἰς τὸ 
-ABT' solyovov κύκλον ἐγγράψαι. 


modi trianguli constituendi efficiuntur. Deinde, cuicunque 
"angulorum E, Z, Z angulum 6.4/" aequalem facias, duo re- 
liqui adhuc anguli locum inter se mutare possuut, quo itáque 
sex omnino modi prodéunt. Magnitudo tamen laterum tri- 
'anguli semper eadem' est, quamvis variati possit eorum po- 
siio. Facile etiam patet,'reduci hoc problema posse (ut a 
Borellio faetum est) ad Prop. III, 34. adeoque etiam ad al- 
term, quae ibi allata est, solutionem, vel eam quoque, quím 
tufn habuimiis; conditionem admittere, 

Cor. Nominatim itaque circlo dato triangulum aequi- 


Ed 
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". quoniam quadrilateri^ 4 MBK quatnor anguli qiiatuor 
rectis aequales sunt (I. 32.), quippe in duo triangula ἢ 
dividitir 4MBK , et sunt recti anguli MAK, KBM;. 
reliqui igitur 4KB, .4MB-. duobus rectis aequales 
sunt» sunt autem et, “ΕΗ, A4EZ duobus, rectis ae- 
quales (1. 13.); anguli igitur 4KB, A4MB angulis 
A4EH , AEZ aequales sunt, quorum .4KB ipsi ΔΕΗ͂ 
.est aequalis; reliquus igitur ΙΒ reliquo ΖΕΖ est. 
aequalis, Similiter ostendetur et angulum ΝῊ ipsi 
42ΖΕ esse aequalem; et reliquus igitur ΜῈΝ reliquo 
EAZ est aequalis. Trianguluni igitur 434N aequi- 
angulum est triangulo. Z4AEZ, et circumscribiturcircum 
ABE circulum. k " 

Circa datum igitur circulum dato triangulo aequi- ' 
angulum triangulum circumscriptum est, Quod opor: 


tebat facere. , : . 


PROPOSIT DIO IV. (Fig. 287.) 


In dato triangulo circulum inscribere. 
Sit .datum triangulum ΑΓΒ; opoxtet in triangulo 
ABI circulum inscribere. — . nn. 7 
, -—- 
angulum, adeoque (I. 6.) aequilaterum inscribetar ope Id 
quod ipsum fieri posse in IV. 16. sumitur., 


'PROPOSITIO IiIL 


Obs.. Similes hic observationes locum habent acinprae- ' 
cedente. Nempe punctum B pro lubitu, ὡς érvgs, in éic- 
cumferentia sumi aut etiam datum esse, aut quácunque alia 
ratione determinari potest. | Deinde etiam determinato puncto 
B sex variis modis trianguli 4M. situs. variari potest, quam- 
vis magnitudo laterum mon vatietur, — Praeterea iure quidem ^ ἢ 


e 


4 


Y 


14... ELEMENTORUPM ᾿ 
! 


Τεέμησϑωσων αἱ ὑπὸ ABI, AT'B γωνίωι δίχα 
ταῖς DA, DA εὐϑείαϊς, καὶ συμβαλλέτωσαν ἀλλήλαις. 
χατὰ τὸ Δ σημεῖον, καὶ ἤχϑωσὼν ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὰς 
AB, BT, IA εὐθείας κάϑετοι αἱ 4E, AZ, AH. 

Kc ἐπεὶ don ἐστὶν ἢ nó ABA γωνία τῇ, ὑπὸ 
ABI, ἐστὶ δὲ παὶ ορϑὴ " ὑπὸ BEA ὀρϑῆ τῇ ὑπὸ 
BZA ἴση, δύο δὴ τρίγωνά ἐστε τὰ EBA, ZBA, τὼς 
. δύο γωνίας ταῖς δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα » καὶ μίαν 
Aden μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, τὴν ὑσιοτείνουσωαν στὸ 
“μίαν τῶν ἴσων. γωνιών, κοινὴν αὐτῶν τὴν BA, καὶ 
τος λοιπὰς ἄρα πλευρὰς ταῖς λοισιαῖς mueve ἴσας 

ἕξουσιν" ἴση ἄρα 5 4E «τῇ 4Ζ. did «d αὐτὰ δὴ καὶ 
ἡ ΔΗ͂ τῇ AZ, Ἴ2ἐστὶν ἴση. Αἱ τρεῖς ἄρα εὐθεῖαι. αἱ 
AE, AZ, AH ἴσαι ἀλλήλᾳις εἰσίν" ^à. ἄρα κέντρῳ τῷ 
4, καὶ διωστήματε ἑνὶ τῶν 4E, AZ, ΔῊ κύχλος 
γραφόμενος ἥξει. καὶ διὰ τῶν λοιπῶν θημιξίων., καὶ 
»ἐφάψεται vuv. AB, BEP, IA ws, διὰ τὸ ὀρ-- 
de sivet τὰς πρὸς τοῖς E, Ζ, Η σημείοις γωνίας. 
Εἰ γὰρ τεμεῖ αὐτὰς, ἔσται ἡ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκλου 
.s"poc ὀρθὰς ds ἄκρας ἀγομένη ἐντὸς. σείπτουσα τοῦ 
κύκλου, OssQ ἄτοπον ἐδείχϑη" οὐκ ἄρα 0 κέντρῳ 4, 
διαστήματε δὲ iyi τῶν AE, AZ, AH γραφόμενος 


observat Austin., ἀδηηοπβιίατε oportere, contingentes 4M, 
BN, ΓΑ, intef se convenire, quod facillimum est, ducta v. 


^ €. recta 4B, quae tum, quum anguli K 44M, ΚΒΝ recii sint, 


summam angulorum MB , MB 4 duobus rectis minorem δὲ- 
ficiet, unde res consequitur ope 11. axiom. vel I. Post. &.,' 
Yerum eandem demonstrationem iam dederat Tacquet, De- 
nique notandum Peletatium et Borellium aliam adhuc huius 
problematis solutionem exhibere, in qua, ope praecedentis 
propositionis primum circulo triangulym dato aequiangulum 
Mni, et deinde ope problem, in Obs, 5. 'ad III. 11. 


΄ 


1 


- 
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. Secentur ABT, AT B. anguli bifariam ἃ rentis, BA, 
P4 (1. 9.), et conveniant inter se in puncto 4, et 
ducantur a 4 ad 4B, BI, ΓΑ͂ rectae perpendiculi 
res AE, 4Ζ. 4H (I. 12.). 

. Et quoniam aequalis est angulus 4.842] angulo ABT, 
est autem et rectus BEA recto BZ/ aequalis; duo 
igitur sunt triangula EBA » ZBA , duos angulos düo- 
bus angulis aequales habentia, et unum latus uui la- 


teri aequale, et utrique commune 4, quod uui ae« . 


qualium-angulorum subtenditur; ergo et reliqua latera * 


reliquis lateribus aequalia habebunt (1. 26.); aequalis. 


igitur 4E ipsi 4Ζ. Ex eadem ratione et ZH ipsi 


ΜΖ ,est aequalis. Tres igitur rectae 4E, 42, 4H | 


aequales inter se sunt;, ergo centro. //, et intervallo 
una ipsarum AE, 4Z, AH circulus descriptus transi» 
bit et-per reliqua puncta, et continget 4B, BI, F4 
rectas , propterea quód recti sunt ad E, Z, JH puncta 
anguli. Si enim secet ipsas, recta diametro circuli ad, 
rectos angülos ab extremitate ducta intra ipsum cadet 


- 


circulum , quod absurdum osténsum est (lI. 16.); 


circulus igitur centro //, intervallo autem una ipsa- 
rum ZE, 4Z, 4H descriptus non secat rectas 4.8, 


tectae inscripti huius trianguli lateribus. parallelae éirculum 
contingentes ducuntur. Caeterum de simili ptoblemate gene- 
raliore vide infra ad IV. 7. Obs. 2. 

PROPO 8 ITI Ὁ IV. 


Obs. 1. Analysis «huius problematis ita institni potest. 


Quum centrum circuli esse debeat ex: HT. 17. Obs, 1. inrecta, . 


quae angulum J4BI bifariam diyidit, dividat eum bifatiam 
fecta B4, eritque in B4 centrum circuli (vel, ut aliter geo- 
Jmetrarum more dicamus, erit' recta B4 locus centri circuli 
ἕξ : us m ς 


E 


^ 
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* 


? ; 4 
“κύπλος τέμνει τὰς 43}, BI, P4 εὐϑείας" ἐφώψεται : 
ὥρα αὐτῶν καὶ ἔσται κύχλος ἐγγεγραμμένος. εἰς τὸ 


ABD τρίγωνον. ᾿Εὐχεγράφϑω ὡς ΖΕΗ Ὁ. 
Εἰς" doc τὸ δοϑὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΓ Κύκλος ἐγ- 
yéypasvboc o ΕΖΗ. “Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


' HPOTAZXIX& 
Περὶ τὰ δοϑὲν τρίγωνον κύχλον᾽ περιγράψαι. 
"Eow» τὸ δοϑὲν τρίγωψον τὸ ABI* δεῖ δὴ περὶ 


τὸ δοϑὲν τρίγωνα» τὸ ABI κύκλον τιεριγρώψαι. 


(0 Τετμήσϑωσαν αἱ AB, AT. εὐϑεῖαι δίχα κατὰ «d 
Δ, E σημεῖα» καὶ axo τῶν “,.Ε σημείων, ταῖς AB, . 
iT πρὸς ὑρϑὰς ἤχϑωσαν αἱ 42 , ΖΕ' «σουμπεσοῦν- 

ται δὲ ἤτοι ἐντὸς τοῦ .ABT' τρί) νου, ἢ &u τῆς BT 


: εὐθείας, ἢ ἐκτὸς τῆς BI. 


1) Vea: : Ἐγγεγράφϑω oe ZEH, quae in edd. Oxon. te 
Basil, omissa sunt,.recté omuinó e Cod. a restituit Peyrardus. 
Pariter certe, in. Prop. 5. 9. 13. 14. ad finem similia verba ad- 
lecta legimus. Eadem. tamen ad finem Prop. 8. desunt. 


" descibendi). Eodent modo, quum id centrum esse debeat 


im recta, quae angulum Α΄ ΓΒ. bifariam dividit, ditidat eum 
bifariam recta. ΓΖ, eritque in recta I'/ centrum circuli. Erit 
itaque in concursu utriusque rectae.  Rectas antem. B4, ἘΔ 
necessario concurrere , facile patet. Quum enim anguli “481 

ΡΒ simul. minores sint duobus rectis (I. 17.), multo magis 


. anguli. ZB7'; ΓΒ simul (quippe dimidii priorum) minores 


erunt duóbus rectis ; adeoque rectae B4, I'4 convenient (Ax 
11. vel I. Post. 5.). ᾿ ] 

Obs. 2. Cor, 1. Quum etiam rectae 4E, AH circulum 
contingant, recta quoqué 244, quae angulum BAÁT' bifariani 
dividit, in. eodem puncto: A4, 'centro circuli, conveniet (nr. 

- Obs. 1). Itaque tres fectae;. quae angulos trianguli ali- 
cuius bifariám secant, in,'eodem iptra ipsum puncto convé, 
à 5 59 


á ; ' 
^w 


LIBER QUARTUS. | 17 


Br, TA ; contingit igitur ipsas, et erit circulus de- 
scriptus. in triangulo. 44BJI' vos Def. 5.). Inscribatur 
ut ZHE. 

In dato igitur triangulo 44BI' circulus inscriptue 
est E ZH. Quod oportebat facere, 


H 


Circa datum triangulum circulum circumscribere, 

Sit datum triangulum 451; oportet circa datum ἢ 
triangulum 4B T' circulum circumscribere, 

Secentur ΑΒ, .AT' rectae bifariam in 4. E pun- 
ctis (L. 10.), et punctis Z, J£ ipsis 4B, AT" ad res 
ctos angulos ducantur ZZ, ZE (I. 11.) Convenient 
autem. vel intra triangulum. 4B, vel in recta BT, 
vel extra BI. 


niünt, Et vice versa: Recta, quae ex puncto 2), in quo con» 
veniunt rectae, quae duos angulos B et I trianguli bisecant, 
ad tertium angulum: ducitur, hunc quoque bisecat (Obs. 2. 
ad l. 26. Gas. 5.) CF. Pfleiderer., e cuius' annotátionibus . 
pam manuscriptis, etiam iu hoc libro plura hausimus, 
Schol in VI, Elem, P. I. $$. 41, 42, Caeterum ipsam pros 
positionem IV. 4. Euclides ex absurde demonstrat, Rob. ' 
Simson. paulo brevius directe, Neque vero cum Matthias 
(Auszug aus Rob. Simsons Uebersetzang) dixerim , verba ei 
γὰρ τεμεῖ αὐτὰς W. t. À. usque ad finemt demonstrationis miae 


xifesto otiosum esse additamentum. Ad indirectam demonstra 
tionem omnino necessaria sunt, : 


Obs, $ Cor, 2. Et, quae a puncto, in quà tres rectae 
conveniunt, quae angulos alicuius trienpuli bisecant, ad la- 
,tera eius trianguli demittuntur, sunt inter se aequalia. - 

Obs,4. Cor. 8, Et, quum sit Z4Z—4H, εἰ TZ—nrH 
(HL 17. Obs. 5,), erit itaque DZ--BE, vel, quod eodem 
redit, 23E excessus, quo summa duorum laterum ΒΑ, ΒΓ 
Euclid.' Element. P, II. 1 j B. 
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- Συμβοισυτέξωσαν οὖν πρότερον ἐντὸς κατὰ τὸ Zi, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ZB, ΖΓ, ZA. Καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ 4414 τῇ BA, uon] δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰῤ ἡ 422" 
βάσις ἄρα ἡ AZ βάσει τῇ ZB ἐστὲν toy. Ὁμοίως 
δὴ ϑείξομον ὅτε καὶ ἡ ΓΖ τῇ AZ div ἴση, ὥςτε 
καὶ ἡ ZB τῇ ΖΓ ἐστὶν ἴση; αἱ τρεῖς ἄρα αἱ ZA, 
ZB, ΖΓ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. 'O ἄρα κέντρῳ τῷ Ζ, 
διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν ΖΩ͂, ZB, ΖΓ κύκλος γρω- 
φόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν λουστῶν σημεῖον", καὶ ἔσταε 
“εριγεγραμμένος ὁ κύκλος περὶ τὸ ABI τρίγωνον. 
Περιγραφέσϑω ὡς ὁ..4.8Γ. 

᾿Αλλὰ δὴ αἱ 4Ζ, ΕΖ συμ-ιστέτωσαν ἐπὶ τῆς 
ΒΓ εὐθείας κατὰ τὸ LL, ὡς ἔχει ἐπὶ τῆς δευτέρας 
καταγραφῆς, καὶ ἐπεζεύχϑω 0j 412. Ὁμοίως δὴ δεί-- 
tope» ὅτι τὸ Ζ σημεῖον κένερον ἐστὶ τοῦ περὶ τὸ 
ABI τρίγωνον περιγραφομένου κύκλου. 

᾿Αλλὰ δὴ αἱ 4Z, EZ συμιιισιτέτωσαν ἐκτὸς τοῦ 
ABI τριγώνου, κατὰ τὸ Z πάλιν, ὡς ἔχει ἐπὶ τῆς 
τρίτης κακαγραφῆς » καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 42, ΒΖ, 

. ΓΖ. Καὶ ἐπεὶ πάλιν i Tony ἐστὶν ἡ «ΑΖ τῇ AB, vr 


indi tertium AT, quo ipso propius determinatur I. 20. 
Hanc-observationem Clavius ad Ioann. Baptisiait Benedictum 
refért. c 

'Obs. 5, Facile patet, , iden ratione solvi problema ge- 
neralius, quo' iubetur circulus describi, qui contingat tres 
rectas positione datas, quae non omnes tres inter se sunt .ρε-- 
rallelae. Erunt enim vela) (Fig. 288.) duae rectarum posi- 
tione datarum 4B , L4 parallelae , et secabuntur a tertia 4T, 
jn punctis 4, I', et tum eodem modo ostendetur , si eng 
7148, 414 bifariam secentur rectis PE, 4E, has rectas in 
puncto aliquo E convenite, et demissa ex E in rectas per- 
pendicula EZ, Z0, EH csse inter se aequalia, adeoque cir- 
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^! Conveniart igitur primum intu$ im Z, et iungati- 
tur ZB, ZI, Z4. Et quoniam 444]. aequalis est 
^JB4 , comnmiunis autein et ad rectos angulos 4/2; basis 
igitur 4475, basi ZB est aequalis (I. 4.). Similiter 
ostendemus et rectam ΓΖ rectae “122 esse aequalem; 
quare et ZB aequalis est ZT'; tres igitur ZA, ZB, 
Zr aequales inter se sunt; Ergo circulus centro ZZ 
intervalló autemi una ipsarum Z4, ZB; ΖΓ descri- 
ptus transibit et per reliqua puncta; et erit.circuluüs 
circumscrlptus (IV. Def. 6.) circa 48 triangulum, 
Circumstribatur üt 4451 
Sed 4Z, EZ convéniant in rectà BI' in Ζ; ut 
in secundá figura, et iungatur 42. Similiter osten- 
demus punttum Z, centrum esse tirculi Circa ABT 
triangulum tircumsctipti; 


Sed 4Z; EZ conveniant extrà iriangulum 4 Γ᾽ 
rursüs in Z ut in tertia figura, "et iungantür 422, 
ΒΖ, ΓΖ. Et quoniam rursus 414] aequalis est 4B, 
communis autem et ad rectos angulos 4/[Z,; basis igi- j 


culim centro. E, radio ÉZ descriptum tres recias in Z, 8, 
Ἢ contingere; Et eodem modo etiam ex altera rectae ,4I' 


parté invenietur circulus, qui propositum efficiet, Aliter, . - 


ducto ad utramque rectarum parallelarum perpeiidituló quo- 
cungue ZH, toQde in E bifariam divisoj ac per E ductá ἡ 
vecta Ei parallela rectis 4B, T4, ostendetur, in hao paral- 
lela esse centra describendorum circulorum. — Vel (Fig: 259.) 
b) mulla rectarum jpositioié datarüm  paralléla erit alteti: 
Omnes igitur ires AB, BD, AT intei se convenient; vel 
t'iingulum ABT efficient, adeoque problema idem eijt, quod 
nostrum IV. 4, et invenietur centrum 44 circuli intra Gingu- 
lum describendi, qui tres rectas 48; BI'; ΑΓ contingat: 
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δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ AZ βέαις ἄρα ἢ ; 42 βάσει 
'πῇ ZB ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι καὶ ἡ 
Zr τῇ ZA ἐστὶν ἴση, ὥςτε καὶ ἡ ZB «τῇ ΖΓ ἐστὶν 
ἔση, o. ἄρα πάλιν sévrop τῷ Z, διαστήματε δὲ ἑνὶ 
τῶν ZA, ΖΒ. ΖΓ κύκλος γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ 
τῶν λοιπῶν σημείων, καὶ ἔσται στεριγραφόμιδνορ. «τερὲ 
τὸ 48ΒΓ τρίγωνον. Καὶ γεγράφϑω ὡς 418 ᾿ 

Περὶ τὸ δοϑὲν ἄρα τρίγωνον κύκλος περιγέγρω- 
τ κξφαι. Ὅπερ ἔδει στοιῆσαι- 


JIOPIZXHM.A., 

Kol φανερὸν ὅτι,» ὅτε piv ἐντὸς. τοῦ τριγώνου 
σείσιτει τὸ κέντρον τοῦ κύκλου, ἡ ὑπὸ BAT γωνία, 
ἐν μείζονι τμήματι τοῦ ἡμικυκλίου τυγχάνουσα, ἐλάτ- 
τῶν ἐστὶν ὀρϑῆς" ὅτε δὲ ἐπὶ τῆς ΒΓΙ' εὐϑείας τὸ κέν-- 
τρον σείσετει, 5 vao BAT yu iy ἡμικυκλίῳ τυ-- 
γχάνουσα ὀρϑή ἐστιν" ὅτε δὲ τὸ κέντρον τοῦ κύκλου 
ἐκτὸς τριγώνου miseret 1), dj ὑπὸ BAT , ἐν ἐλάττονε 

4) Ita sane rectius Peyrardus ex Cod. a habet, quam vul-- 

ata lectio: ὅταν ἐκτὸς τῆς BD εὐθείας τὸ κέντρον πίπτει. Cae- 
terum iam Gregorius in versioné latina veram lectionem ex- 
pressit, 
Facile autem patet , eodem modo intra spatia KBT'9, .2B.A4N, 
- 3MI.4O describi posse circulos, qui rectas .4B, BI', A4T' extra 
triangulum .4BI^ contingant. Nolumus huic problemati, quod 
unum ex iis est, quae Apollonius in libris de TTactionibus 
tractavit, plenius evolvendo insistere, Plura scitu digna, quae 
ad illud pertinent, et ex hac constructione derivari possunt, 
congessit Püeiderer, ebene Trigonometrie Tüb. 1502. Ita v. 


e 
€. facile patet, 6880. «ε--- 4 — - ur ^ ; pariter ac in 
Obs. 4. vidimus esse pom et angulum Bà 


esse. rectum eic. 
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tur 4Z basi ZB est aequalis (I. 4.). | Similiter osten- 
demus. et ZI' aequalem esse Z4, quare et ZB ae. 
qualis est; ZI'; ergo rursus circulus centro 72, inter- 
vallo autem. una ipsarum Z4, ZB, ZTI'descriptus 
transibit per réliqua puncta , et erit circà triangulum 
ABT  drcumscriptus. Descríbatur igitur ut ΑΒΓ. 


Circa datum igitur triangulum circulus circumscri- 
ptus est, Quod oportebat facere. 


COROLLARIUM, 


* Et manifestum est, quod si centrum circuli iutra 
triangulum cadit, angulus B4T', in segmento maiore 
quam Semicirculo positus, minor sit recto; si 'au-. 
tem centrum in rectam BI cadit," angulus B AT', in 
semicirculo positus , rectus sit; si vero centrum cir- 
culi extra triangulüm cadit, angulus .B4T', in seg- 
mento minore quam  semicirculo, maior sit recto. 


PROPOSITIO. V. 

"Obs. 1. : Rob. Simson. putat, demonstrationem huius 
propositionis ab aliquo vwitiatam esse, non enim ostendere, 
rectas ; quae latera trianguli bifariam. et ad angulos rectos se- 
cant, inter se convenire, et inépte dividere propositionem in 
4res casus, cum una eademque demonstratio omnibns inser- 
viat, ut iam Campanus observarit. Ét illud quidem, rectas, . 
quae ex 4 et E ad angulos rectos lateribus ducuntur, inter 
. 80 convenire, facile, ut est apud Campanum, probatur, ducta 
recta 4E, unde res eodem modo ex Ax. 11, vel I. Post. 5. 
patet; ac in IV. 3. de rectis circulum contingentibus. . Quod. 
autem-reciae ΓΖ, EZ nec ju umam lineam coincidere possint, - 
$nde patet, quod si id fieret, rectae 4B, ..4I' forent inter se. 
parallelae (1. 28.), quod est oontra hypothesin. Rob. Simson. 
rectas ZZ , EZ convenire inde probat ,, quod si non conveni- 


ὃ 


» 
, 
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«μήμωτε τοῦ ἡμικυκλίου τυγχάνουσα, pisifov ἐστὶν, 
ὀρϑῆς. "Jews καὶ ὅτων ἐλάττων ὀρϑῆς τυγχάνῃ ἡ; 
διδομένη γωνία, ἐντὸς τοῦ τριγώνου συμ:τεσδῦνται. 
ei 4Z, ΕΖ: ὅτάν δὲ do99, imi τῆς ΒΙ᾽- ὅταν δὲ 
μιείξων ὀρϑῆς, ἐμτὸς τοῦ ABI τριγώνου 1). 


'ἽΠΡΟΊΑΣΙΣ «. 


Εἰς τὸν δοϑέντω γύκλον σετράγωψον ἐγγράψαι:. 

Ἔστω ó 'δοϑεὶς κύκλος ὁ ABI: δεῖ δὴ εἰς τὸν 
ABI A κύκλον τετράγωνον. ἐγγράψαι. " ᾿ 

"Hy&ocav ἑοῦ ΑΒΓΔ ἐύκλου δύο διάμετροι πρὸς 
ὀρϑὰς ἀλλήλαις αἱ MT, B καὶ ἐπεζεύχϑω oi AB, 
ΒΓ, I4, 44. ΤῊ Ὁ 


1) ᾿Εκτὸς τοῦ 4B τριγώνου. ΕΣ coniectura, quam "iain 
. Η " m - mA : ? , H 

versiones:Campani, Clavii, Gregorii, Rob. Simsonis aliorum^ 

que habent, posuimus pro vulggta omnium editionum (in 


Paris. ex sphalmate typographico est ἐντὸς prc ἑκτὸξ) ἐκτὸς 
τῆς ΒΓ. ᾿ EE 


rent parallelde forent; at si parallelae forent 4Z, EZ, paral- 
lelae quoque forent 4B , .47', qui iis sunt ad angulos rectos. 
Hanc. demonstrationem reprehendit. Matthias. Auszng aus «Rob., 
Sims. "Uebersetzung et Austin, quod propositio illa ; rectas, 
quae perpendiculares sint ad duas: parallelas, ipsas etiam pae 
ralelas esse, non praecedat. Facillime tamen. res, ad. I. :28. κὰν» 
ducitur. Caeterum poterat quoque: Analysis -áddi simili . ra- 
. &ione ac in IV. 4 facile deducenda ex III. 1. Cor. 1... «« 
Obs. 2. Cor. 2. Quum ceritrum: circuli desctibendi esse 
debeat (1Π. 1. Cor. 1.) in recta ZZ, quae rectam. 4B bifa- 
riam.et ad augulos rectos secat, pariterque in recta EZ, quae 
xectám «ΓΟ bifariam et ad angulos rectos secat, : et. deniqne 
. eodem modo in recta, quae rectam. BP bifariam et ad. angulos 
vectos seeat, patet, hoc, quod ultimo loco diximus; perpen- 
diculum- éum duobus reliquis ἀπ᾿ uno eodemque puncto con- 
venire deberes 
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Quare et si datus angulus minor est recto , intrá tri- 
.angulum convenient /Z, EZ; si autern rectus, iu 
DBI'; si vero maior recto , extra triangulum 4BI*. 


- 0. : P 


PROPOSITIO VI (Fig. 291.) 


In dato circulo quadratum inscribere. 

Sit datus circulus A4BI'4; oportetin circulo ΔΒΓ, 7 
quadratum inscribere. 

Ducantur circuli ABI'A db diametri AT ; B4 
d rectos angulos inter.se .q. 11.), et iungantur AB, 
BI,I4 ᾿ 44. 


Obs $ Cor. 3 Et quae ab hoc communi trium pei- 
pendiculorum concursu ad angulos trianguli 4, B, P'ducun- 
tur rectae. ΖΑ͂, ZB, ZI' aequales sunt. — Casu itaque figurae. 
secundae (lig. 290. b.) quo angulus B.4P* rectus est, cen- 
trum Z circuli circumscribendi facillime invenitur, bisecando 
tantum latus recto angulo oppositum, . , Gf. III. 81. Cor, 2. 

. Obs. 4. Eodem modo per ttia puncta, quae non in ca- 
dem recta sunt, círculus describetur. 

Obs. 5. Corollari 1., quod in graeco textu legirur, pars 
prior non est apud Campanum, neque Omnino ex hac cone 
structione. consequitur, sed patet ex IH. 51. Pars posterior - 
consequitur ex conversa III, 31, vid. Obs. ad III. 31. In 
parte posteriore corollarii praeterea, ut Rob. Simson. notat , 
sermo est.de angulo'dato, quum tamen propositio nihil ha- 
beat, nec habere possit de angulo dato, atque hinc ille co- 
rollarium hoc manifeste vitiatum esse concludit. Austin. id 
omnino ;ex-hoc loco eliminandum esse putat. - 


"PROPOSITIO VI. 


Ohs, A sexta inde huius libri propositione Euclides non 
misi de figuris quibudim regularibus PME, et. de bis iis, 
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Καὶ ἐπεὶ Pon ἐστὶν ἡ BE τῇ ΕΖ, κέντρον ydo 
, φὸ .Ε, κοινὴ δὲ καὶ πρὸς ὀρϑὰς ἡ Ef βώσις doc 
ἡ AB βάσει τῇ A4 ἴση ἐστίν. Διὰ τὸ αὐτὰ δηὴ καὶ 
"aepo τῶν BI, ΓΔ ἑκατέρᾳ τῶν BA, AA ἴση 
ἐστὶν" ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI τετράπλευρον. 
“Μέγω δ ὅτι καὶ ὀρθογώνιον. ᾿Επεὶ ydg. ἡ ΒΖ εὐ- 
ϑεῖα διώμετρός ἐστι τοῦ ABI κύκλου, ἡμικύκλιον 
ἄρα ᾿ἐστὶ τὸ Β.44' ὀρϑὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΗ γωνία. 
hd τὰ αὐτὰ O5 καὶ ἑκόστῃ τῶν ὑπὸ. ABT, BIA, 
ΓΔΑ ὀρϑή ἐστιν" ὀρϑογώγνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABTI'A 
τετράπλευρον. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἰσόσιλευρον" vetgd- 
γωνον ἄρα ἐστίν. Kat ἐγγέγρασιται εἰς τὸν δοϑέντα᾽ . 
“48Γ4 κύκλον. 

Εἰς ἄρα δοϑέντα κύκλον τὸν 418 ΓΖ τετράγωνον 
ἐγγίγεαπεαι φὸ ΑΒΓΔ4. Ὅπερ ἔδει initum 


HPOTAZXIZ tL. 


; ΠΠερὶ τὸν δοϑέντα κύκλον τετράγωνον περιγράψαι. 
"Eoto δοϑεὶς κύχλος ὁ ABI δεῖ ϑὴ περὶ τὸν 
ABDA κύκλον τετράγωνον περιγράψαι. 


quae Prop. 2—5 generatim de triangulis docuerat, similia 
. proponit, Neque enim poterant ad figuras multilateras quas- 
.cunque illa omnia applicari. Nonmulla tamen de áliis quoque 
figuris non regularibus valent. Propositio sexta, ut de hac 
iam dicamus, de quadrato idem docet, quod Prop. 2. de trian-: 
gulo dato alicui aequiangnlo, Quodvis autem quadratum etiam 
cuivis alii quadrato est aequiangulum. Nec vero generaliter 
iam proponi poterat problema: in dato circulo inscribere qua- , 
drilaterum dato quádrilatero. aequiangulum, | Vidimus nempe 
in Obs. 2, ad IIIJ, 22., ut quadrilaterum circuló inscribi pos- : 
' Sit, necesse esse, si quaestio &it de figuris, quae nullosangu- 
los gibbos habent, ut duo anguli oppositi simpl sumtj áequa- 
les sint reliquis duobus suain Staque etiam, si circulo dato 
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Et quoniam BE aequalis est EA, centrum enim 
E, conimunis autem et ad rectos angulos £4; basis 
igitur 4B. basi 4// aequalis est (1. 4.). Ex eadem. 
ratione et utraque rectarum BI, ΓΖ, utrique rectàárum 
BA, A4 aequalis est ; aequilaterum igitur est quadri- - 
laterum: 4BI'A. Dico autem et rectangulum.  Quo- 
niam enim recta B/f diameter est circuli ABI, se- . 
micirculus. jgitur est B4//; quare angulus B44 re- 
- ctus est (III. 31.). Ex eadem ratione et unusquisque 
angulorum 44BI', ΒΓΔ, D'44 rectus est; rectangu- 
lum igitue est quadrilaterum 4BT'4. — Ostensum est. 
autem.et aequilaterum ; quadratum igitur est, Et in- 
scriptum.est in dato circulo 48 ΓΑ. j 

In dato igitur circulo: 4 BT'4- quadratum dnsori- 
ptum est 4B. Quod oportebat facere, | 


PROPOSITIO VIL. (Fig. 293.) 


Circa datum circulum quadratum describere. 
Sit datus circulus 4184; oportet circa circulum 
ABI'4 quadratum .circumscribere. 


. iuscribi debet quadrilaterum dato quadrilatero aequiangaülum, 
in dato quadrilatero eadem conditio obtinere debet. Quod si 
fuerit, poterit non modo , et quidem ita, ut punctum in cir- 
cumferentia, per quod.unum laterum quadrilateri inscriberidi 
transeat, datüm sit, aut pro lubitu sumatur, res fieri, sed 
innumeris modis fieri poterit, vel, ut aliter dicamus, pro- 
blema generaliter sumtum erit indeterminatam. ^Nempe,'si 

. propositum sit, dato circulo 4B (Fig. 292,) inscribere qua- 
drilaterum, quod aequiangalum sit dato quadrilatero EZGH, 
cuius anguli oppositi ZEH-1-ZOH — Z-1-H——2 rectis, ita, ut à 
unum -eius latus transeat per punctum ' datum 44 in circumfe- 
ferentia circuli, fieri id poterit sequentém in modum. Ab- 
scindatur per IIL ὅδ, recta 4T segmentum 4ZT', quod ca- 
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Ἤχϑωσαν, τοῦ ABTI'4 κύκλον ϑύο διάμετροι πρὸς ᾿ 
ὀρϑὰς ἀλλήλωις ἀΐ AT, B4, καὶ διὰ τῶν ΑἹ, B, I, 
4 σχμιείων ἤχϑωσὰν ἐφατιπόμεναι τοῦ ABI κύκλου 
αἱ ZH, HO, ΘΚ, KZ.- 

᾿Επεὶ οὖν ἐφἀσύσεται ἡ ΖΗ͂ τοῦ ABTA κύκλου, 
ὠπὸ “δὲ τοῦ E κέντρου ἐμὲ τὴν κατὰ τὸ 4 ἐπαφὴν 
ἐπέζευκται ἡ ἘΜ αἱ doa πρὸς τῷ ΑἹ γωνίαι ὀρϑαΐ 
᾿ εἶσιν. Zhd τὰ αὐτὼ δὴ καὶ ai πρὸς τοῖς B, Γ, Δ 


pit angulum aequalem angulo ΗΓ, ductaque OE fiat imgulus: 
1:44—0EH , et l'AB—OEZ , et iungantur BI, 47, eritque, 
"ut facile ex III. 22. consequitur , / quadrilaterum 424 aequi- 
angulum quadrilatero EZGH. Neque vero solum quadrilate- 

rum BI propositum efficiet. Quodsi enim v. g. ducta 

fuisset recta LO parallela rectae Ze, iunctaque EÀ , angulus 

IA4ó0—O9EH , et angulus PFABg—9 EC constitutus esset ,, qua- 

diilaterum AgTà pariter scopo respondisset, atque ita innu- 

mera alia, quae idem praestarent, exhiberi poterant. Nomi- 

matim, si circulo dato inscribenda fuerit figura quadrato ae- 
'quiangala,. innumera rectangula problema solvent. At, δὲ fü-- 
gura inscribenda ipsa etiam quadratum esse, et per punctum - 
in circumferentia datum 4 transive debet, una tantum figura 

bis conditionibus satisfaciet, Si circulo inscribi iubetur figura 

multilatera aequiangula figurae datae, ante omnia , an res fied : 
possit, ex observatis ad III. 2j. diiudicari debet, et si fieri 

possit, probléma plerumque erit indeterminatum,. Caeterum : 
propositioni ΨΙ, 6. addi potest hoc — ' 

Cor. Circulus quoque (Fig. 291.) diametris 4T', B4 in 
quatuor segmenta aequalia dividitur (III. 26.). A 


PROPOSITIO VII. 


Obs. 1. Rectas circulum contingentes ZZ, 9K cum con- 
tingentibus ΗΘ, ΖΚ convenire, patet ex I. 29. Cor. 3. 

Cor, 1. Quodvis quadrati cirenmscripti- latus aequale est 
; diametro, circuli ; cui. circumscribitur (I. 54.). 
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Ducantur circuli ΑΒΓΔ duae.diameui AT', ΒΔ 
ad rectos angulos inter se (1. 11.), et per puncta A4, - 
B, D, 4 ducantur rectae ZH, HO, OK, KZ cir- 
culum. 5.8 ΓΖ contingentes (1II. 17.). 

Quoniam igitur ΖΗ͂ contingit circulum 4BI'4 
centro autem .É ad'contactum ;4 ducta est .E/4; an- 
guli.ad 4 recti sunt (III. 18.). Ex eadem ratione et 
anguli ad. B, Τ'΄..4 puncta recti sunt. Et quoniam 


Cor. Ως Si ductis τϑοῖῖβ..4}8, BI', I4, 44 eidem cir- 
culo quadratum inscribatur, erit quadratum circumscriptum 
düplum qnadrati inscripti, hoc nempe erit aequale duplo qua- 
drati^radii (L. 47.) , illud autem quadrato diametri Cor. f. 
᾿ Cor.5. Circulus egam lic diametris 4T, B4 in qua- 
tuor segmenta aequalia dividitur (III. 2b.). ᾿ : 

Cor. 4. Pariter latera: quadrati. circumseripti diametris 
ΑΓ, D4 bisecantur. Est nempe Z24—8BE (I. 94.) et Z4— 
E4.. At. BE-— E4 , itaque et H4—Z 4. 

Obs. 2, Quum .quodyis quadratum i ire sit 
cuivis alii, etiam haec propositio conferri potest, cum propo- 
Gitione IV. 5. Et facile patet, propositionem -IV. 3. longe 
generalius, et certe ad figuram rectilineam, quamcunque , quae 
angulo$ gibbos non habet, extendi posse. Factis nempe (Fig. 
294.) ut in IV. 3. angulis ad ;centrum O circuli dati ex ordine 
aequalibus iis, qui deinceps sunt angulis figurae datae ZOHK.4, 
nempe angulo «Oc angulo, qui Z deinceps est «02 ei, qui 
6 deinceps est etc. ductisque per puncta e, a, β etc. (quos ^. 
' rum. nnum etiam datum esse potest) rectis circulum contine 
gentibus, 'demonstrabitur, ut in IV. 5. ectarum haruri con- 
tingentium unamquamque convenire cum duabus ipsi proxime * 
positis, et esse figuram ita enatam aequiangulam datae ZOH 4... 
Nec generaliter omnes ii casus excludentur, quibus figura data 
augulos gibbos habet: iu figura autem datae aequiangula circa 
circulum circumscripta latera angulos gibbos comprehendentia 
mon ipsa, $ed producta tantum intra figuram circulum cos- 
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σημείοις γωνίαι ὀρϑαί εἰσιν.» Καὶ" enel ὀρϑή devi ἡ 


. dnó. .AEB γωνία, ἔστε δὲ ὀρθὴ καὶ καὶ ὑπὸ EBH* 


σαράλληλος ἄρα ἐστὶν 5 HO τῇ AIT. “Μιὰ «e αὐτὰ 
δὴ καὶ ἡ ΑΓ τῇ ZK iori παράλληλος. " " fagve καὶ 
ἢ HO τῇ «ΖΚ ἐστὶ παράλληλος. “Ὁμοίως δὴ δείξο-- 
“εν ὅτι. καὶ ἑκατέρα τῶν ΗΖ, OK τῇ BEA. ἐστὶ. 
σταράλληλος. Ιαραλληλόγρωμμα ἐσεὶ τὰ HK, ΗΓ, 
. AK, ZB, ΒΚ. ἴση" ἄρα. ἐστὶν ἡ μὲν HZ «ῇ (ΘΚ... 
^4 δὲ HO τῇ ΖΚ. Koi ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ AT τῇ BA, 
ἀλλὰ καὶ ἡ ii AT. ἑκατέρᾳ τῶν ΗΘ, ΖΚ, ἡ δὲ 


tingent, et' anguli quoque ad centrum situm ῬΌΚΗΡΩΣ di-: 
versum obtinebunt, quae omnia, qnum singulis casibus 'evol- 
Yendis baud vacet , bic et in sequentibus praetetimus. 
Obs. 5. .In figuris eirculo alicui circumscriptis (hic quo- 

quo praeterimus eas, quae angulos gibbos habent) observari 
potest circa latera aliquid admodum simile ei, quod in figuris 
circulo inscriptis cirea anguíos observavimus Obs. 2.sq. ad - 
III. 22. Nempe, si parem laterum numerum hábuerint, et ἡ 
latera, inito facto a quocunque eorum ordine numeris indi- 
centur, erit summa laterum numeris imparibus motatorurmi ae-, 
qualis summae laterum numeris' paribus notatorum. 'Sit v. c. 
^ talis figura, quae nullos angulos gibbos habet .4BI'4EZ (Vig. 
295.), quae circulum contingat in punctis &, f, y, etc, erit: 
que ex IIT. 17. Obs. 1, eos ; 
: . dot 2s 

8α---Ββ E . iat 

Codyz 48ὃ 

Ei EÓC 

Zt --Ζε . 
unde 4s) 4- CF'r4- 4) 4 Ge Zz ἫΝ δ ΠΡ d (414 
' E9)--(Ze-1- 45) 
cd. e. MB--T44-EZ— B E4-4E-4-Z 4. 
Similis demonstratio locum 'habet in figuris, . quae plura lia- 
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rectus:est angulus /44ED , rectus autem est et EBH; 
ΗΘ. parallela erit /4[' (L'28.). Ex eadem ratione et 
AT parallela est ΖΚ; quare et 77O parallela est ZK : 
(i. 30.). Similiter ostendemus et ütraimque ipsarum 
HZ, OK ipsi BEA esse parallelam. - Parallelogramma 
Agitur dunt. HK ,, ΗΓ, ΑΚ, ZB, BK ; aequalis igi- 
tur est ΗΖ quidem ipsi OK , HO vero ipsi ZK. Et. 
quoniam ΑΓ aequalis est B4f, sed et AT' utrique 
ipsarum 0, ΖΚ. B4 vero utrique ipsarum. HZ, 
OK est aequalis; et utraque HO, ΖΚ .utrique HZ, 


bent latera. Hinc consequitur, rectangulum et rhomboiden 
eirculo 4E circumscribi non posse, , 

Obs. 4. Simile quid obtinet in figuris circulo circum- 
scriptis, quae. numerum laterum imparem habent. 1n illis 
nempe ». 81 unius cuiuscunque lateris v. c. (Fig. 296.) in pen- 
fagono .4BI'4E lateris ΒΑ partes 44s, et &E in quae in pun- 
cto contactus dividitur, separatim numeremus, pariter summa 
laterum numeris imparibus notatorum aequalis erit summae 
mumeris paríbus notatorum, quod eodem modo .demoustra- 
bitur. 

Obs. 5, In quadrilateris propositio, quam Obs. $. ha- 
buimiüs, valet etiam conversà. Nempé si quod quadrilateram 
ita comparatum sit, ut summa dnorum laterum oppositorum 
aequalis sit summae duorum reliquorum laterum oppositorum, i 
potetit illi circulus inscribi, Demonstrari id potest vel directe, : 
vel indirecte. Directa demonstratio haec erit. Sit (Fig.291.) 
quadrilaterum 4B L7, in.quo summa laterüm .4B-4- ΓΖ aequa- 
lis est sümmae laterum BI*4-244, poterit ei circulus inscribi. 
Nam ex Obs, 5. ad IV. 4, civculus potest describi, qui tria 
quaecunque contigua latera v. c. 4B, BI', I'4 contingat in 
punctis «, 8, y, adeoque erit, si O huius circuli centrum 
sit, O&—O00, et OdX—Oy2. Est autem 0a2:— 044 ?— 4a? ^et. 
Oyt—04:— 4y? (1. 41, Cor, 2.), adeoque erit O.4 2— Aedes ᾿ 
O4?—4y: Et, quum sit ex hyp. A4B-1- L4— BFP--44 , et 
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B4 ἜΗΝ τῶν. ΗΖ, OK iow ἴση". καὶ ἑκαφέραι 
ἄρω τῶν ΗΘ; ΖΚ ἑκατέρᾳ τῶν HZ, OK ἐστὶν ἴση. 
᾿Ισόπλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΗ͂ΘΧ' τετράπλευρον. “«Μέγω 
δὴ ὅτε καὶ ὀρϑογώνιον. ᾿Βπεὶ ydo παβραλληλόγραμ- 
μὸν ἐστὶ τὸ HBEA; καί ἔστιν opón ἡ ὑπὸ 48" ' 

ὀρϑὴ doo καὶ ἡ ὑπὸ ΑΗΒ. Ὁμοίως δὴ δείξομεν 
ὅτενκαὶ αἱ πρὸς τοῖς Θ, -K, Ζ γωνίαι ὀῤΘθαΐ sloiv 
: ὀρϑογώνιον dea ἐστὶ τὸ ΖΗΘΚ τετράσιλευρον.. 'E- 
: δείχϑη δὲ καὶ ἰαύπλεῦρον" τετράγωνον doc ἐστίν. Καὶ 
Peine περὶ τὸν ABI κύκλον. 

«Περὶ τὸν δϑοϑέντα. ἄρα κύκλον τετράγωνον σπερί--. 
; yqeneis Ὅπερ dde σοϊῆσαί. 
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Εἰς d δοϑὲν τετράγωνον εύκλον ἐγγράψαι. 

"Eove τὸ δοϑὲν τετράγωνον τὸ 4ΒΓΔ4' δεῖ δὴ ὁ 
"εἶς τὸ ABA τετράγωνον κύκλον ἐγγράψαι. ^— ; 

Τετισϑὼ ἑκατέρα τῶν AB, 44 diga κατὰ vd. 
Z, E σημεῖα, καὶ διὰ piv τοῦ E órtovégiy τῶν AB, 
JA nugaAMjAos ἤχϑω ἡ ΕΘ, «διὰ δὲ τοῦ Z ὁποτέρᾳ, 
τῶν 44, BI' παράλληλος ἤχϑω ἡ ΖΚ" παραλληλό- 


Bah, TTE (Obs. 1: ad 111. 17.) eiit, aequalibus i utrimie | 
L que demtis, 4dá-j-4y—44. Iam eiu vel "Afazzidy (Fig. 291. 
a), vel alterutra. earuni inaior altera (Tig. 297. b.): Utroque 
casu; demisso ex O in “44 pttpetidicalo O0, dico ésse Qà— 


4. 


. d 
4. 0y. Nam, si 1) Adn— 4) ,. erit tam fa, quüm ye ο΄ 


| Et, quuni 0 42— Aatz- Odt-xdy^, erit. O/12— O4? , adeoque 
QA— O4, undo pérpeidiculum ἐπ rectam Ad bisecabit iu 3 


(I. 26. Cor. 3.) , eritque d Σ ον Est autern. 002— 


04:—40. e Oy:—042— dy, itaque 092—0y?, sdeoque 0 
zxOy. Sin autem non sit faz y, sit alterutra earum v. c. 
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OK est equalis Aequilaterum igitur est ZHOK 
quadrilaterum, Dico et rectanguluín, Quoniam enim 
parallelogrammum est BE 4, et est rectus angulus 
| AEB; rectus igitur et 4H. — Similiter. ostendemus 

et angulos ad O , Καὶ; Z rectos esse; rectangulum igi- ὦ 
"tur est quadrilaterumi ZHOK. — Ostensum est autem . 
et aequilaterum ; quádratum igitur est. Et circum- 
scriptum ést circa 4B ΓΖ Circulum. 

0 Φ 


- Circa datum igitur circulum quadratum circumscri- 
ptum est.. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO VII. (Fig. 299.) 
In dàto quadrato circulum inscribere. 
,Sit datum quadratum. 4BT4; STO, in quadrato ὦ 
ABT A circulum. inscribere. - 
Secetur utraque ipsarum 418, 414 bifariam in 
punctis E, Z (LI 10), et per E alterutri rectarum 
AB y Γ4 parallela ducatur EO (1. 31); per Z vero 
alterutri rectáarum 24/, BT paxallela ducatur ΖΚ (1. 


4y maior altérá 4a. Quoniam igitur 0.42 — 4a2—04:— 4y2: 
erit. dy2— du^—04-— 047. «Αἱ, demisso ex ὦ in rectàm A44 
perpendiculo 09, est Od!—0O 42— 402— 452 («47 Con 5), 
itaque 4y5— 4a?— 403— 4d i. e. rectangulum, (4j-4- 4a) my oc 
—4a) — rettang. (20-143; (48— 4 (1i. 4; Cor. 4.) Quum 
sutemi sit 47. daz 4 4— 40- - 43 , erit 2γ-- Ala 4ὃ-- dà 
(Obs: 3. ad- 1. 40,), adeoque erit 4 l'-- 4a-[-A4T-— 4n— 40-]-48 
-1-40— 4À ii e. 24y—240, vel EHE et duum ὁδ.- ὃ4:--- 
^40» εἰ Oy1— 042— 4.3 , erit Οὃ —0y? , et 052—0), adeoque* 
»umoque. casu circulus radio Oy descriptas étiam per  ttansi- 
bit, et continget rectam 44 in à (III. 16. Cor; 1.). . Hinc 
consequitur quadrato et rhombo circulum posse inscribi. 


δὰ" 


£a io^ τς 
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youpuor dou ἐστὶν ἕκαστον τῶν ΑΚ, KB, ΑΘ, 
O4, AH, ΗΓ͵Γ, BH, HA, καὶ αἱ ἀπεναντίον αὐ- 
«ὧν mÀevoal ϑηλονότεϊ ἴσαι εἰσίν. Καὶ ἐπεὶ ἴ ἴση ἐστὶν 
ἡ AA vij AB , καί ἐστε τῆς μὲν A4 ἡμίσεια ἡ AE, 
τῆς 0à AB ἡμίσεια ἡ AZ, ἴση ἄρα καὶ ἡ AE τῇ 
AZ cte καὶ αἱ ἀπεναντίον ἴσαι εἰσίν, ἴσῃ ἄρα xac 
ἡ ZH τῇ HE. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε καὶ ἑχατέρω. 
«ὧν HO, ΗΚ ἑκατέρᾳ τῶν ZH, HE ἐστὶν ἴση, E 


τέσσαρες ἄρα αἱ HE, HZ, MO, HK iom e ie 
: λαις εἰσίν. 'O ἄρα κέντρῳ μὲν τῷ H, διαστήμ 


δὲ ἑνὶ τῶν ΠΕ, HZ, HO, ΗΚ κύκλος γραφόμενος, 
ἥξει καὶ ᾿διὰ τῶν λοστῶν- σημιείων" καὶ ἐφάψεται τῶν 
AB, BI, I4, 44 εὐθειῶν, διὰ τὸ ὀρϑὰς εἶναι 
vüg σιρὸς τοῖς E, Ζ, O, Καὶ γωνίαρ" εἰ ydg τεμεῖ ὦ - 
κύκλος τὰς 4B, ΒΓ T4, 44, ἡ τῇ διαμέτρῳ 
τοῦ κύκλου πρὸς ὁρ d ἄκρας ἀγομιένη ἐντὸς sve 
σεῖται τοῦ qUXÀOV , ὅπερ ἄτοπον ἐδείχϑη. Οὐκ Ugo 


0 i) d y m crt δὲ ἑνὶ τῶν HE, 
HZ, ΗΘ, HE spa 


legs όμενος τέμνει τὰς AB, 


i 


d COMM M is Agua sai quae. plura quam quatuor la- 
p 


t, propositio, quam Obs. 3. habuimus, pariterque 
a Obs. 4. exhibita x c nequit, quod similiter fere 
lemonstratur ac Obs. 6. ad HI. 22, Sit nempe (Fig. 298.) 
figura .4DI'4EZ circulo, cuius centrum est OQ , radius Oa cir- 
cumscripta, et contingat ille latera. in puncili 2, 8,7, 0,5 
£, iam sumantur dae. quaecuhique latera contigua v. c. p ᾿ 
EZ, , let producatur utrumque ultra Z usque ad 6 et H eadem 
quantitate nempe ita, ut sit ZO—ZH, et centto 4 radio 
«9, parirerque centro Εἰ radio EH describantur circuli, qui 


τ se intersecabunt in puncto aliquo K , its ut ductis 4X , ἘΚ 


sit punctum Z. inter 4K et EK, orieturque noyum polygo- 
mum A4BF4EK, quod a priore ABÉAEZ tantum quoad latera 
AK, ἘΚ , VE MD c discrepabit , caeterum yero; 


' .* LJBER QUARTUS. ^ 33. 
. 8854 f jandtetogeaiits igitur est unumquodque ipso- 
rum AK, KB, 40, 64, AH, HI', BH, H4, — 
et opposita. ipsorum latera aequalia sunt (I. 34.). Et 
quoniam 714 aequalis est 4B , et ipsius quidem. A4 
dimidia est A4/E, ipsius vero 4B dimidia AZ, ae- 
qualis erit et. 4E ipsi AZ; quare et opposita aequa. 
. lia sunt, ergo ZH aequalis JE.  iSimiliter Jostende- s 
PM et tiiramque HO, HK utrique ZH, HE esse 
aequalem. Quatuor igitur E, ΗΖ, ΗΘ, HK ae- 
" quales inter se sunt. Circulus igitur centro 7, inter: ' 
vallo vero aequali uni ipsarum HE, HZ, HO, HK 
' descriptus transibit et per reliqua puncta; et continget: 
rectas 4B, BI, P4, 445 propterea quod recti sunt. ' 
anguli ad E, Z, 9, K anguli 3l e enim secat circulus 
"ro £irculi ad- 
restos Mec ab extremitate ry intra 'circalüm 


SC : ^ g^ τς v. 
quum m NS ABT. 4EZ circulo circum seriptum eit, erit 3 


ex Obs. 9. A4B-J-l4--EZ-—B I- -I-4E--2 4, , adeoque, quum: 
. : HES-MEAHER; et KA4—2 4-4-Z0, sumtüm autem δῖ: ZH— 
. £0, eut etiam. ABA-T44-EK— BI 4-4 E- KA, Polygonum 
itaque ABIAEX etjam. ita comparatum est, ut "nurherus late» ἢ 
-— mum. alterne nümeratorum aequalis sit numero reliquorum lái. — 
rerum, et tamen manifestum est, huic polygóno circulum in- 
scribi non posse. . Si enim inscribi posset, idem etiam latera 
4B, Br, P4 ex'ea pate literis BP? contirigere deberet , ex 
qua sunt reliqua latera; At, qui hoc efficit, unicus circulus AE 
est, nempe is, qui centro O radio θα describitur. Is autem, i 
quum latera. ΕΖ, AZ contingat nequit simul latera EK, AK. 
extra illa posita contingere. : 
Euclid, Element. P. Hi . : MEL 


᾽ν 8ή ELEMENTORUM 


ΒΓ, DA, 44 εὐθείας. ᾿Εφάψεται ἄρα αὐτῶν καὶ 
ἔσται ἐγγεγραμμένος εἰς τὸ ABI τετράγωνον. : 
Εἰς ἄρα τὸ δοϑὲν͵ τετράγωνόν κύκλος ἐγγέγρασται. 


- Ὅπερ ἔδει “ποιῆσαι. 


4 


ΠΡΟΊΑΣΙΣ 5. 
Περὶ τὸ δοϑὲν τετράγωνον κύκλὸν περιγράψαι. 
"Έστω τὸ δοϑὲν τετράγωνον τὸ ABI δεῖ δὴ 


- regi τὸ .4BI A4 τετράγωνον κύκλον περιγράψαι. 


- 


᾿Βπεξευχϑεῖσαι zag o αἱ ΑΓ, B4 τεμνέτωσαν ἀλ- 
λῆλας κατὰ τὸ É. 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 44 τῇ͵ AB, κοινὴ δὲ ἡ 
AT, ϑύο δὴ ci 44, AT δυσὶ ταῖς BA, AT iow 


εἰσὶ, καὶ βάσις ἡ AT βάσει τῇ BI iow γωνίωῳ doa 


(og. ἐστὶν ἡ ὑπὸ 44D γωνίᾳ τῇ ὑπὸ BAD 9 doc 
ὑπὸ 4118 γωνία δίχα τέτμηται Uno τῆς AT. Ὁμοίως 
δὴ ϑείξομεν" ὅτε καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ ABD, ΒΓΔ, 
ΓΔΑ͂ digo τέτμηται ὑπὸ τῶν AT, AB εὐθειῶν. Καὶ 
ἐπεὶ ἴσῃ ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4448 γωνία τῇ ὑπὸ ABE, καί 
ἐστε τῆς μὲν ὑπὸ 448 ἡμίσεια ἡ ὑπὸ Ε48, τῆς 
δὲ ὑπὸ 48} ἡμίσειω ἡ ὑπὸ ΕΒ. καὶ ἡ ὑπὸ EAB 
ἄρα τῇ ὑπὸ ἘΒΑ͂ ἐστὶν ἴση" ὥςτε καὶ πλευρὰ ἡ E 
πλευρᾷ τῇ EB ἐσεὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε 


καὶ ἑκατέρα - τῶν Eds EB εὐϑειών. ἑκατέρᾳ τῶν 
ED, EA ἴση ἐστίν. Αἱ τέσσαρες ἄρα αἱ EA, EB, 


Y 

Obs, T- In figuris circulo ciréumscriptis , quae nume- 
rum. laterum. imparem habent, propositio, quam Obs. 4. ha- 
buimus, etiam ita exprimi poterit:.erit in illis summa laterum 
primi, tertii, quinti etc. aequalis summae laterum secundi, 
quarti etc, si huic addas duplum segmentum primi lateris, 
quod inter punctum contactus et eum eius terminum iacet, a 


qao mumerare coeptum est, v. c. (Fig. 296.) in pentagono 


εἰβακ QUARTOR pe 35 
AB, ΒΓ, P4, A4. Continget igitur ipsas et eriz 
- inscriptus in quadrato 48 ΓΖ. 


In dato igitur quadrato circulus inscriptus. est. Quoà 
oportebat facere. 


* 


PROPOSITIO IX. (Fig. 291.)» 


Circa datum quadratum circulum circumscribere. 

Sit. datum quadratum ABI 4, oportet circa qua-' 
dratuh. 4BT'4 circulum circamscribere. 
^ [unctae AD, B4 sese scceut in. E. 

Et quoniam 414 aequalis est 4B , commünis qu- 
tem 4D, duae 441. ΑΓ duabus B4, AT" aequales 
sunt, et basis Z/fT' basi. B aequalis; angulus igitur 
AAT aequalis est BAT (1. 8.); angulus igitur 2.4.8, 
:bifariani sectus est ab 211. Similiter dstendemus et 
unumquemque angüloum 4BI, ΒΓΔ, D44 bifa- 
riam sectum. esse ἃ rectis 4", //B. Et quoniam aé- 
qualis est. angulus 4/4B- angulo 4B, et est ipsius 
4AB diridius angulus E 4B, et ipsius ABI" dimi- 
dius angnlus EBA4; et EAB igitur angulo EB. 
erit aequalis. — Quare et latus E44 lateri EB est ae- 
quale (L. 6.).  Similiter- óstendemus, et utramque re- - 
carum. £4, EB utique EI',. EZ aequalem esse; 
quatuor. igitur E4, EB, ET', EA aequales inter se 


6irculo circumscripto, quod supta delineatum fuit, erat, δὲ ἃ 
puncto 44 versus B numerare incipias ex Obs. 4. 4B-I- 44» 
BEe—BI--Ed--4s gnde si utrimque addas 4$, etit: 24B-4- T. 4 
--EA-—BI H-EA44-2A ἐΞΞΒΓ. -ἘἘ4- 2.4. Hinc consequitur, 
δὲ latera figurae. circulo circumscriptae; quae n numerum laterum- 
imparem be omnia data sint, "data etiam esse sébmenta, 
in quae illa in puncto contactus dividuntur. Erit nempe 2,f« 


΄ 


— 4B--D4--E A-- BT— 4E. Cietejum Jaec-disquisitio atertia 
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ED, EA lom ἀλλήλαϊς εἰσὶν. Ὁ ἄρα κέντρῳ vd, E, 
καὶ διαστήματι ἑνὶ τῶν E4, EB, EI, Ed κύκλος. 
γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, xal 


. ἔσται περιγεγραμμένος περὶ τὸ ᾿ΑΒΙ4 τετράγωνον. 
“Περιγεγράφϑω ὡς ὁ ABIT. 


High τὸ δοϑὲν dou τετράγωνον κύκλος περιγέ- 
yodsrvou. | Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ ι. 
᾿Ισοσκελὲς τρίγωνον συστήσασθαι, ἔχον ἑκατέραν 
τῶν πρὸς τῇ βάσει γωνιῶν διαπλασίονω τῆς Aoi. 
-EnzeioDw tic. evOcio ἡ. 4B, καὶ τετμήσϑω κατὰ 


"φὸ T ὀημεῖον, ὥςτε τὸ ὑπὸ τῶν AB , BI περιεχό- 


μενον ὀρϑογώνιον ἴσον εἶναι τῷ απὸ τοῦ T4 τετρα-- 
γώνῳ" καὶ κέντρῳ uiv τῷ 4, διαστήματι δὲ τῷ AB 


κύκλος γεγρύφϑω ὁ BAE, καὶ ἐνηρμόσϑω élg τὸν 


Β4Ὲ κύκλον τῇ AD εὐϑείᾳ, μὴ χιείζονε «οὔσῃ τῆς 
τοῦ ΒΖ κύκλου διαμέτρου, ἴση εὐθεῖα ἡ 8Β4' καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ Α4, ΓΖ, καὶ περιγεγράφϑω σπερὲ 
vo ATA τρίγωνον κύκλος, ὁ ATA. 

. (Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν 418, ΒΤ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
«ἧς AT, ἴση. δὲ ἡ AT φῇ. B4: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν AB, 
BI' ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς B4. Kol ἐπεὶ κύμλου τοῦ 
ATA εἴληπιταί τι σημεῖον ἐχτὸς τὸ Β, καὶ ἀπὸ τοῦ. 
B πρὸς τὸν ATA κύκλον προρσσεσοτώκασε δύο εὐϑεῖαὲ 
αἱ ΒΑ͂, BA, καὶ ἡ μὲν αὐτῶν τέμνει, ἡ δὲ προς- 


πίστει γ xoé ἐστὶ τὸ vno τῶν 418, BI' ἴσον τῷ ἀπὸ ἢ 


inde observatione instituta primum facta est a Pitot (Mém. 
de l'Acad. des Sc. de Paris 1125. p. ΜᾺ), er. 'Kraft. Geom, 
Sublim, $. 104. 
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. sunt. Circulus igitur centro E, et intervallo ioqoadi 
uni rectarum. Z4, EB, ET', EA descriptus transi- 
bit et per reliqua puncta, et erit circumscriptus circa 
quadratum 4BI' A. VEEURUCHDMEE: ut 4814. 


Circa abii igitur quadratum. circulus ciitumsari- 
ptüs est. Quod oportebat facere. . 


PROPOSITIO X.-(Fig. 301) 


Isosceles triangulum constituere, habens utrumque 
angulorum ad basin duplum reliqui. 

Ponatur aliqua recta //B , et secetur in puncto T, 
dt ut rectangulum sub 4.8, Β Γ᾽ contentum aequale 
sit quadrato ex ΓΑ, (II. 11.) ; et centro 4 , et. inter- 
vallo 24B describatur circulus BE (Post, 3.), et ap- 
tetur in circulo B Z/E rectae ΑΓ, quae non maior. est 
diametro circuli B.4]', aequalis recta ΒΖ (IV. 1.); et 
iungantur 44, ΓΖ» et circumscribatur circa triangu- ᾿ 
^O dum ATA circulus ATA. 


Et quoniam rectangulum sub 48, BT' aequale est 
quadrato ex 4I', AT' autem aequalis BA, rectangu- 
lum igitur sub 4B, BI' aequale est quadrato ex B4. 
Et quoniam extra circulum «4 ΓΔ sumptum est ali- 
quod punctum B, et a B in circulum A4T'4 cadunt 
duae rectae. B4, ΒΖ, quarum altera quidem ipsum ' 
secat, altera vero in eum incidit; et est rectangulum 


PROPOSITIO VII. * 
Obs. Si cui rhombo dato 48Γ4 (Fig. 300) circulus 
inscribendus' est; quod ex Obs, 5. ad praeced. semper fieri 
(potest, centrum quidem circuli inscribeudi eadem xationo in- 
venij potest, ut hic pro quadrato ostensum fuit, ductis nempe 
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“τῆς. Bd: ἡ BA ἄρα ἐφάπτεται τοῦ ATA. Καὶ ἐπεὶ 
ἐφάπτεται μὲν ἡ DA, ἀπὸ δὲ τῆς κατὰ τὸ Δ ique 
διήκται. ἡ 4Γ' ἡ ἄρα ὑπὸ BAT γωνίᾳ ἴση ἐστὶ τῇ 
ἐν τῷ ἐνωλλὰξ. τοῦ zvxiou τμήματι γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
AAT. Ei» οὖν ἴση ἐστὶν 5j ὑπὸ ΒΖΓ' τῇ sno AAT, 
xou φιρορχείσϑω aj ὑπὸ Tf: ὅλη doa καὶ Vs BAA 
ἴση ἐστὶ δυσὶ ταῖς ὑπὸ ΓΔΑ͂, 44. ᾿Δλλὰ ταῖς 
ὑπὸ ΓΔΑ͂, ΔΑΓ ἴση ἐστὶν ἡ ἐκτὸς καὶ ὑπὸ ΒΓΖ' ἡ 
“ἄρα ὑπὸ BZ4 ἴση ἐστὲ τῇ ὑπὸ ΒΓΔ, ᾿Αλλ καὶ ὑπὸ 
DAA τῇ ónó LBA ἐστὶν ἴσῃ, i& καὶ πλευρὰ ἡ ΔΑ͂ 
τῇ AB ἐστὶν ἴση". ὥςτε καὶ ἡ vuo ABA «τῇ ὑπὸ ΒΓΔ 
ἐστὶν ἴση. Αἱ vosig ἄρα οἱ ὑπὸ BAA, 4H, BIA 
ἔσαν. ἀλλήλαις οἰσίν. Καὶ ἐπεὶ ἴση dosiv καὶ ἱπὸ ABE. 
γωνία τῇ ὑπὸ B4, ἴση ἐστὶ καὶ πλευρὰ ἡ BA πλευρᾷ 
vj AL... AA qj BA εῇ ΓΑ ὑπόκειται ἴση" καὶ ἡ 
AT ἄρα τῇ ΓΖ4 ἐστὶν ἴση" ὥςτε καὶ γωνία ἡ. ὑπὸ 
ΓΔΑ͂ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 441 ἐσδευὴν ἴση" αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΓΔΑ͂, 44Γ τῆς ὑπὸ ΔΑΓ εἰσὶ. διαλᾳασίους, "1πη δὲ 
καὶ ἡ ὑπὸ B4 ταῖς ὑπὸ D44, 44: καὶ αὶ ὑπὸ 
BIA ρα τῆς ὑπὸ 44D. ἐστὶ διπλῆ. "Ιση δὲ ἡ ὑστὸ 
BIA ἑκάτέρᾳ τῶν ὑποῦ B.44, 4844: καὶ ἑκατέρα ἄρα 
. vuv ὑπὸ B4A, 4184 τῆς ὑπὸ Β42 ἐστὶ Om, ^ 


xectis ΖΑ, EO per puncta, quae latera rhombi opposita bifa- 
riam dividunt, éruntque adbuc ut ante ZH—HKZ-HE—H0-—— 


d at circulus inscribendus iam alium radium "habebit, qui 


invenitar, demisso ex Η ad unum laterum rhombi v. c. 44 
perpendiculo He, quod, ut facile probatur, aequale est per- 
pendiculo cuicunque ex JT in veliqua latera demisso v. c. Hj. 
- Est enim in triangulis HEe, H5Z, HEz- HZ, angulus E—Z et 
ad s et $ sunt anguli recti, uude ex L 26. est He«—H&, et 
circulus cenvro Η radio He descriptus etiam; per: puncta $, 9, 


^ 


έ 
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' sub AB, BT aequale quadrato ex B, recta B4 contingit 
circulum. 44 ΓΔ (111. 37,). . Quoniam igitar B4 con- 
tingit, a contactu. vero ad 7f ducta est //[['; angulus 
igitur ΒΓ aequalis est angulo. 7774 in alterno cir- 
culi segmento (III. 32.). .Quoniam igitur aequalis est. ' 
angulus ΒΖΓ angulo 4,4T', communis addatur [4.4. 
Totus igitur ΒΔΑ aequalis est duobus T44, 441. 
Sed angulis 14, 441Γ aequalis est exterior B4 
(I. 32); angulus igitur B4 acqualis est angulo B ΓΖ. 
Sed angulus. B//.4 angulo: Γ᾽ 84] est aequalis, quoaiam 
et latus Z4 lateri. 4B. est aequale (I. 5.); quare et 
484 ipsi B['4 est aequalis. Tres igitur B4 4, 4D A, 
BI'4 aequales iuter se sunt. Et quoniam aequalis est 
angulus “ΒΓ angulo ΒΓΔ, et latus Bf aequale est 
' lateri ΖΓ (1. 6.). Sed B4 ipsi I4 ponitur aequalis; 
fet AT' igitur ipsi TA est aequalis, quare et angulus 


I44 angulo A4AT est aeQnalis (1. 5.); anguli igitur ν΄ 


- A4, AAT anguli 44D sunt.dupli, Aequalis autem |. 
et BI4 angulis I4, ΔΑ͂Γ (1. 32.); et BIA igitur - 
anguli ^ //4[" est duplus. — Aequalis autem. et. Β ΓΖ 
utrique angulorum B4, 4844, uterque igitur angu- 
lorun 844, AB.4 anguli B.44 est duplus. 


* transit, et rhombum in his punctis contingit (III. 16. Cor. 
1.). Paullo brevius centrum ZH invenietur, ductis diagouali- 


|obus AT, B4, quae pariter in Η se intergecant. 


PROPOSITIO. IX, 


Obs. Eadem constructione ctiam circa rectangulum non 
aequilaterum circulus circumscribetur, quod fieri semper posse 
patet ex Obs, 5. ad ΠΙ. 22. — Deníenstatio tantum paülo di- 
versa erit, et absolvetur ope I. 24. Cor. 1. et 1. 34. Cos. ft. 


MN 
^ 


τῆς λοισεῆς ον, "Onsp ἔδει ποιῆσαι. 
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᾿Ισοσκέλὲς doa ἐρίγωνον συνίσταται. τὸ 4.18, ἔχον 
' L4 . - , - 1 ΄ 
ἑχατέραν τῶν τιρὸς τῇ 418 βασει γωνιῶν διπιλασίονα 


ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ s. 


| Eig τὸν δοϑέντα λον ied tn ἰσύπλευρόν 
τε καὶ ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 

Ἔστω ó δοϑεὶς κύκλος ὁ ᾿18ΓΔΕ: δεῖ δὴ εἰς 
τὸν ABIAE κύκλον᾽᾿ πεντάγωνον ἐσοότιλευρὸν vs καὶ 
ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 

Exuxeíodo τρίγωνον ἰσοσκελὲς τὸ ΖΗ͂Θ, διπλα-- 
σίονα ἔχον ἑκατέρων τὧν πρὸς volg H, O γωνιῶν τῆς 
σερὸς τῷ Ζ, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν ,ΑΒΓΖΕ κύκλον 
τῷ ΖΗΘ τριγώνῳ ἰσογώψιον iuo τὸ ATA, ὥρτε 


uj μὲν πρὸς τῷ Zo γωνίᾳ ἴσην. εἶναι τὴν ὑπὸ. TAA, 


ἑκωτέραν δὲ τῶν πρὸς τοῖς H, Θ ἴσην ἑκατέρᾳ τῶν 


ὑπὸ 4Γ4, DA44: καὶ “ξλατέρα ἄρα τῶν ὑπὸ ATA, 


“ΓΔΑ͂ τῆς ὑπὸ Γ΄ 44 ἐστὶ διλῆ. Τετμήσϑω δὴ éxo- 


τέρα τῶν ὑπὸ 4Γ24, ΓΔΑ δίχα ὑπὸ τῶν ΓΕ, 4B 
εὐϑειῶν.,. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 48, ΒΓ. AE, EA. 

"End οὖν ἑχατέραὰ τῶν ὑπὸ 4414, I'AA4 γωνιῶν 
διπλασίων ἐστὶ “τῆς ὑπὸ IAA, καὶ base e εἰσὶ 


"PROPOSITIO X. ' 

Proemitti potest huic problemati sequens dnalysis. Puta 
factum , sitque 414 triangulum aequicrurum, in quo nterque 
angulorum ad basin duplus.est reliqui, Bisecetur unus augu- 
lorum ad basin recta ZF (I. 9.), eritque angulus B4T——B.A44,' 
pariterque F44——B 44 , adeoque (1. 5.) 4I—I'4.' Praeterea, 
quum in triangulis BIZ, BA4 sit DA4L——BA4, et angulus 


* B 'commanis, erit etianf reliquus B. P4—44B (I. 32.). At 
ex Hyp. A4BA4— 44D: erit itaque BI 4——4B4, adeoque 4I— 


B4. Praeterea, si triangulo AI cxcumscribatur circulus 


- 
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Isosceles igitur triangulum constitutum eg: 4.78 
habens utrumque angulorum ad 74B basin duplum re- 
liqui. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XI. (Fig. 302.) 


In dato circulo pentagonum aequilaterum et aequi- ^ 
. angulum inscribere. 

Sit datus circulus ABE; oportet in circulo 
ABI AE. pentagonum gos εἰ siquiagulum 
inscribere; ] 

Ponatur: triangulum isosceles ZHO dud hábens 
utrumque angulorum ad 4H, O anguli ad Z (IV. 10.), 
et iuscribatur in circulo 4B I'4E, triangulo ΖΗΘ 
aequiangulum triangulum 414 (1V. 2.), ita ut angulo 
quidem Z aequalis sit angulus T4, uterque vero an- - 
gulorum ad ZH, O aequalis utrique auguloruni 4T 4, 
I'44; e uterque igitur angulorum 14, I4 4anguli * 
. J'44 *est duplus, -Secetur autem uterque angulorum 
ATA, 144 bifariam a rectis IE, 48 (1. 9.) etiun- 
gantur 4B, BI', ΔΕ, EA. 

Quoniam igitur nterque angulorum ΑΓΔ | ΓΔΑ͂' 
"duplus est anguli 7'4/; et secti sunt bifariam a re- 


(IV. 5.), ob angulum BZ4P—B 44 B4 hunc circulum con- 
tinget (Obs, 2. ad III. 32.), adeoque erit ΒΖ4Ξ ΑΒ Χ ΒΓ ἢ 
(HI. 36), vel ob Β4--- 415-41, ΑΓ “πε ΒΒ. ΒΓ. Solutio 
probleniatis itaque eo redit, ut recta 4B ita secetur^in P', ut | 
rectangulum sub tota et segmento Br aequale sit quadrato re- 
liqui segmenti A4I'i. e. ad 1I, 11. Quo facto sumenda erit in 
. eirculo BAE recta B4—AÜ',, et ducenda 44. Caeterum ma- 
nifesum est, positionem rectae 4B pro lubitu sumi, itaque, 
, βὶ datum sit punctum 4, passu B in bremen ci. 
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, ὅίχα ὑπὸ Au» ΓΕ, 4B. εὐϑειῶν' αἱ πέντε͵ ἄρα γωνίαι 
αἱ ὑπὸ 44,.4ΓΕ, ΕΓΔ, Γ48Β, BAA ἴσαι ἀλλή- 
λαὲς εἰσίν., “41. δὲ ἴσαι γωνίαι ἐπὲ ἴσων “τεριφερειῶν 
βεβήκασιν: αἱ πέντε ἄρα “περιφέρειαι αἱ ΑΒ, ΒΓ, 


^ FA, ΔῈ, EA ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Ὑπὸ δὲ τὰς ἴσας 


“στεριφερδίας. ἴσαι εὐϑεῖωι ὑποτείνουσιν" αἱ πέγτε ἄρα 

εὐθεῖαι. αἱ .48, ΒΓ, ΓΔ, AE, EA Hu ἴσαι ἀλλήλαις | 
εἰσίν" ἰσόπλευρον. ἄρα ἐστὶ τὸ ABI'AE πεντάγωνον. 
Mya. δὲ ὅφε καὶ ἰσογώνιον. ᾿Επεὶ γὰρ ἡ AB περι- 
, oen. vy 4F περιφερείᾳ ἐσεὶν i ἴση, ποινὴ προρκδίσϑω 
o» BI: ὅλη ἄρα. ἡ 4874 σεεριφέρειω ὅλῃ τῇ Ε418 
“τδριφερείᾳ -ἐστὶν ion. Καὶ βθέβϑηψεν ἐπὶ μὲν, τῆς 
ABA περιφερείας .γωψίᾳ ἡ ὑπὸ AEA, ἐπὶ δὲ τῆς 
EAT'R περιφερείας γωνία, ἡ ὑπὸ ΒΑΕ: καὶ ἡ ὑπὸ 
BAE ἄρα γωνία. τῇ ὑπὸ 41Ε4 ἐστὶν ἴση. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἑκαστὴ. τῶν ὑπὸ 48, ΒΓΖ4, ΓΔΕ 
"amy ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ ΒΑΕ, AE ἐσεὶν ἴση" ico- 
govioy ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔΕ, nevedyavov. ᾿Εδείχϑη 
δὲ καὶ ἰσόπλευρον. . i al 


culi, B4E pro lubitu sumi, aut datum esse posse. Compo- 
sitio deinde fier, üt apud Euclidem. X 
* Cor 1. Quum AB4 — 44B — zm 28.444, evit ΒΑ44 — — 
B4--44D-3- BA4 
nequ E vel, quum ABAH- AdDH-BA4—2 rectis 


2 Rect. 4 Rect. : 
.Q. 59, erit ,B4d4— —— - — et angulus ADA— 


ἢ Rect. 


Cor. 2. Simul cum nostro problemate solutum est etiam 
hoc: Isosceles triangulum constituere , cuius angulus ad ver- 


ticem triplus. sit utriusque anguli ad basin. Id nempe est 


triangulum. 4 ΓΖ, quod vidimus esse isosceles,, nempe £F ^ 


I4, et in quo angulus. 4I'42- 4B4-|-DBA4DP—5BAU-— 9P44— 
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ctis TE, 4B; : "quinque igitur anguli AAT s. ATE, 
ETA4, AB, BAA aequales inter se sunt.— Aequales 
&utem anguli : aequalibus circumferentiis insistunt (Ill. 
. 96.); quiuque igitur circumferentiae 48; BI, F4, 
ARE, EA aequales inter se sunt, Aequales autem cir- 
cumferentias aequales rectae subtendumt. (III. 22.5; 
quinque igitur rectae AB, BT, ΓΑ, ZE, E. *e- 
quales inter 86 sunt; aequilaterum igitur estt 48Γ1Ε 
pentagonum, Dico.et aequiangulum. ᾿ Quoniám enida 
circumferentia 4B circumferentiae ΖΕ est aequalis, ' 
communis. addatur BIZ; tota igitur circumferentia 
ABI toti circumfereniiae EZTB est aequalis. Kt. 
insistit quidem: circumferentiae 4.8 ΓΖΔ apgulus AA, 
citcumferentiae vero EZI'B angulus B4 E, et angulus. . 
BAE igitur angulo A4E/f est aequalis (III. 27.) Ex 
.eadem ratione unusquisque anguloram 4BI', ΒΓΔ, 
IAE altqrutri angulorum B.42E, AE est aequalis ; 


aequiangulum igitur est pentagonum ABFAE. Osteu- 
Sw, est autem et aequilaterum. 


ὅΓ44. Et vice versa, si quis construere $ciat trian ulum iso- 
sceles 44, in quo AL4—3I'44, consiruere quoque poterit 


“484 
- triangulum isosceles B.44, in quo B.44—75^. 


. Obs. 2. Campanus δὲ Peletarius, ut bene monet Clavius, 
sine causa 86 excruciant, ut probent, rectam B4 contingere 
circulum 4L, quum. id, ex IlI. 57. manifesto consequatur. | 
Id autem iure observat Campanus, circulos 4I, Β4Ὲ 89 in 
puncto 4. non contingere, sed se iterum secare im puncto 
aliquo .E, ita, ut arcus maioris circuli AE—BA, pariterque 
arcus minoris circuli 4E—J'4. Quod facile ita probatur.. Hi 
circuli se non contingunt in FA $i enim centingeremt, rect& 
B4, quaé minorem contingit, 'contiageret ^ etiam maiorem 
(Obs, 2. ad ΗἹ, 17.) Eadem autem maiori insoüpta est. 


e 
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Εἰς doa τὸν δοϑέντα κύκλον. πεντάγωνον loó- 
sievoov ve καὶ ἰσογώνιον ἐγγέγεατεναι. Ὅπερ ἔδει c 
ποιῆσαι, : L1 t 


.HPOTAZIZ iB. 


Περὶ τὸν δοϑέντα κύκλον πεντάγωνον ἰσόπλευρόν᾽ 
ve καὶ ἰσογώνιον σεριγράψαι. 

"Eoro ὁ δοθεὶς κύκλος ὁ ΑΒΙΔΈ: δεῖ δὴ nel 
. φὸν ΑΒΓΔΕ κύκλον πεντάγωνον loonAevoóv «e καὶ 
. ἐσογώνιον περίγράψαι. ᾿ ᾿ 

᾿'Νενοήσϑὼ τοῦ ἐγγεγραμμένου πενταγώνου τῶν 
γωνιῶν σημεῖα, τὰ 4, B, D, 4, Ε, ὥςτε ἴσας εἶναι 
τὸς AB, ΒΓ, ΓΖ, AE, EA περιφερείας" καὶ διὰ 
τῶν 4, B, Dl, 4, E ἤχϑωσαν τοῦ κύκλου ἐραπτό-- 
μεναι αἱ ΗΘ, OK, ΚΑ, AM, ΜΗ͂' καὶ eligo | 
τοῦ ΑΒΓΔΕ «κύκλου κέντρον τὸ Ζ, καὶ inset 
σαν αἱ ZB, ΖΚ, ΖΓ, ZA, ZA. ὃ 


4: e. ἃ. ϑοοοπῖ igitur se in E, eritque, ductis rectis 4E,- 
4E, angulus 4E4—BI'4 (WI. 22. Cor. 1.) —.4B4. Est au- 
tem etiam; ob A4E——44 (I. Def. 15.) 44E—AEA4 (I. 5.) 
(xm BA-—À44B. Luque (1, 32.) aequiangula . sunt trianfula 
A4E, 44D, et nominatim angulus /4E——B44, unde et ar- 
cus maioris circu]i 4E—4B (III. 26.) et recta 4E—124 (HI. 
929.) -- ΓΖ, adeoque et arcus minoris circuli 4E—I'. Pe- 
-Jétarius addit, rectam ΓΔ vel AL esse latus .pentagoni regu- 
laris cireulo- 4D inscripti. Nempe quum, ut vixdum: vidi- 
-mus,.sit arcüs- 4E—l'4, recta autem D4—4TD, etit etiam 
arcus: AT —I'4—.4E (11. 28.). Eodem modo, quum recta 
HMEZ. 44d, erit arcus A4ZE— A4T4 (II, 28,), adeoque, si is 
- bifariam secetur', circulus AT4 in quinque arcus aequales di- 
visus érit, quórur chordae aéquales sunt (III. 29.) et binae 
: proximae angulos aequales. comprehendunt (IH. 21.). 


LIBER QUARTUS. . .. Áá5 
In dato igitur circulo pentagonum: aequilaterum et 
aequiangulum inscriptum est, Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XIL (Fig. 303.) 

Circa datum circulum pentagonum aequilaterüm δὲ 
aequiangulum circümscribere. ' . 

Sit datus circulus 4BIE; oportet circa cireulum 
ABDPAE. pentagonum  aequilaterum et sequigulum 
circumscribere; 

Intelligantur inscripti pentagoná Sciant puncta 
A4, By, D, 4, E, ita ut aequales sint AB ,.BT,: 
I4, 4E, E4 circumferentiae ; et per 4, B, ΙΓ, 4,. 
Ε dicantur rectae circulum contingentes ΗΘ, OK, 
KA; AM, MH (III. 17.) ; etsumaturcirculi 4BIAE 
eentrum2Z , et iungantur ZB, ΖΚ. ZI,.Z4, Z4. 


- * 


PROPOSITIO XL 


Cor (Clavii) Quum ex IV. 10. Cox. 1. angulus I44 
sit 2/3 rect, sit autem B-4I— Γ A44—44AB, sequitur,' angulum 
BAE pentagoni regularis complecti sex quintas unius recti, 
vel tres. quintas. duorum rectorum , quod consentit cum I. 32. 
Cor. 18.; angulus autem M4BE-—AEB erit (I, 32.) quirita , 
pars duorum rectorum; itaque angulus BA4E triplus est an- 
guli ABE. CL. IV. 10. Cor, 2. Caeterum simpliciorem pro- 
positionis IV. 11, solutioriem dabit XIII. 10, 

Obs. Eodem modo, quo hic ostensum fuit, desckiptio- 
nem pentaponi regularis in dato circulo pendere a constructione 
trianguli aequicrüri, cuius angulus ad basin uterque duplus 
. "sit reliqui — dum nempe ope huius trianguli, aliusque illi 
aequicruri in. dato circulo descripti circulus in quinque partes 
aequales divisus fuit, quo facto res erat facíllima — generae 
liter demonstrabitur, descriptionem polygoni regularis cuius*- 


i 


B 
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Kuá inel ἡ μὲν. KA svOcta ἐφάπτεται τοῦ 4BTAE 
χύκλου xcvü τὸ Γ᾿) ἀπὸ δὲ τοῦ Ζ κέντρου ἐπὶ τὴν 
κατὰ τὸ D ζκιαφὴν ἐπέξευκται ἡ ZI* ἡ ZT ἄρα κά- 
ϑετός ἐστὶν ἐπὶ τὴν KOf ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρῳ 
τῶν ctos τῷ I γωνιῶν. "Διὰ τὰ ᾿αὐτὰ δὴ καὶ αἱ 
ngog voig^ B, 4 σημείοις γωνίαι ὀρϑαΐ clou: Καὶ 
ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν αἱ ὑπὸ ZZUK γωνία, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 

ZK ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΖΓ, ΓΚ. Διβ' τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ZB; BK ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
.ΖΚ' ὥςτε τὰ ἀπὸ ἑῶν ZI, ΓΚ τοῖς uno τῶν ZB, 
BK ἐστὶν ion, wj τὸ ἀπὸ τῆς ZI τῷ ἀπὸ τῆς ZB 
ἐστὶν» loUy* λοιπὸν ἄρα vo ἀπὸ τῆς ΓΚ Aon ἐᾷ 
ἀπὸ τῆς BK ἐστὶν icov, ἴση ἄρα Ü ΓΚ τῇ ΒΚ. 
Ke ἐπεὶ ἴση: "ἐστὶν ἡ ZB τῇ ΖΓ") καὶ κοινὴ ἡ ΖΚ, 
“δύο ᾿δὴ αἱ ΒΖ, ΖΚ δυσὶ ταῖς ΓΖ, ΖΚ ἴσαι εἰσὶ, 
καὶ βάσις 4 BK gwva τῇ ΓΚ éctiv ἴση" γωνίᾳ ἄρα 
ἡ μὲν ὑπὸ BZK fría vj ónà KZI ἐσεὶν ἴση, ἢ 
δὲ ὑπὸ BKZ τῇ ὕπο ΖΚΓΙ ἐστὶν ἴση; διπλῆ ἄρα ἡ 
μὲν ὕπο BZI' τῆς ὑπὸ ΚΖΓ,, ἡ δὲ ὑπὸ BkP τῆς 
. ὑπὸ ZKI. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ doi ἡ μὲν ὑπὸ ΓΖΔ 

τῆς DZ4 ἐστὶ δισιλῆ ἡ δὲ ὑπὸ ΓΑΔ «jc ὑπὸ ΓΖ. 
Kai ἐπεὶ ἴσῃ ἐστὶν 3 Br περιφέρεια πῇ ΓΖ, boy 
don καὶ γωνία 4) ὑστὸ ΒΖΓ vj vno IZ. Καί ἐστιν 
4 μὲν Uno ΒΖΓ τῆς ὑπὸ ΚΖΓ διπλῆ, ἡ δὲ vno 
AZF διπλὴ «ἧς ὑπὸ AZI* ἴση ἄρα καὶ ἡ ὑσιὸ ΚΖΙΓ 
vj ὑπὸ AZI* ἔστε δὲ καὶ ἡὶ ὑπὸ ZDK γωνία τῇ Ὁ 
᾿, ὑπὸ ΖΓΑ ἴση. Zio δὴ τρίγωνά ἐστι τὰ ΖΚΙ, ZAT 
^ cunque, quod tiumerum laterum imparem z—2n--1 habeat, 
.pendere a descriptione trianguli aequicruri, cuius angulus ad 
básin: uterque sit n plüs reliqui anguli, ita ut v. gr. pro he- 
ptagono angulus ad basin triplus esse debeat anguli ad verti- 
cem;. in MA id 4 plus etc. vel, quod eodem redit, et pro 
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Et quoniam recta Καὶ Δ cortingit circalum ABT. AR 
. in P, a centro avem Z in contactum ad f' ducta est 
ΖΓ; erit ΖΓ perpendicalaris ad, K /f. (III. 18.); re- 
ctus iriur est überqué anguloruni ad. ]; . Ex eadem i 
Patión& dnguli ad puncta JB, /f recti sunt. Et dud» 
niami rectus est angulas Ζ Καὶ , quadratünr ex ZK ae- 
quale est quadratis ex ΖΓ, DK (L 47.). | Ex eadem 
^ gationé et qhadratis ex ZB, BK aequale est quadra- 
ium ex ΖΑ; qure quadrata ex ZI', ΓΚ quadratis 
ex ZB, BK aequalia sunt, quorum quadratum ex 
“ΖΓ :quadrato ex ZB est, aequale; reliquum igitur ex 
ΓΚ reliquo ex BK est aequale; aégiiltlis igitur recta 
ΓΚ recae BK. Et quoniam aequalià est ZB ipsi , 
ΖΓ, εἰ communis: ZK , duae ΒΖ, ΖΚ düabus . ΓΖ, 
ΖΚ aequales sunt, et basis BK basi ΓΚ est aequalis; 
angulus igitur BZK angulo KZ est aequalis (I. 8.), 
angulus autem .BKZ angulo ZKT' est aequalis; du- 
:.plus$ igitur angulus. BZ[' anguli K&Z[', angulus au- 
tem BKT anguli ZKI. ^ Ex eadem ratione et angu- 
lus Z4 anguli? l'Z.f est duplus, angulus autem 
I'44 anguli 147. "Et quoniam aequalis est circiim- 
ferentia BI' ipsi L4, aequalis est et angulus BZT' au-, 
gulo DZA (Ill. 27.).. Et est angulus BZI' anguli 
 KZ[' duplus, angulus autem. ZZ duplus anguli 
AZT ; aequalis igitur et KZT' ipsi ΖΓ; estautem —— 
et. angulus ZI'K angulo ΖΓ aequalis. Duo itaque 
triangula suut ZKT',. Z,f[' duos angulos, duobus an- 


. ommibus. polygonis regularibus valet, à divisicne: circuli in 
tot partes aequales, quot latera habere debet polygonum de- 
scribendum. . Sin autem polygonum parem laterum numerum 
z—2n habeat, pendebit eius descriffio a descriptione trian- : 
guli-aequicrur,: cuius angulus-ad basin uterque sit. (n—1/2) & 


LI 
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τὰς δύο γωνίας ταῖς. δυσὶ γωνίαις ἴσας ἔχοντα éxavé- 
ρων ἑχαϊέρᾳ, Xi μίαν πλευρὼν μιᾷ πλευρᾷ ἴσην, 
. κοινὴν αὐτῶν τὴν ZI', καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα σελευρὰς 
-saíc λοισταῖς πλευραῖς ἴσας ἕξει, καὶ τὴν λοισεὴν yu- 
γίαν τῇ λοιπῇ γωνίᾳ" ἴση deu 5 pi». KD εὐϑεῖᾳ τῇ 
ΤᾺ; ἢ δὲ ὑπὸ ZKI γωνία vj ὑπὸ ZI. "Καὶ 
ἐπεὶ doy ἐστὶν ἡ KD τῇ ΓΑ͂, διυλῆ doo 5; KA τῆς 
KT. “Διὰ τὰ αὐτὼ δὴ δειχϑήσεται, καὶ ἡ ΘΚ τῆς 
BK διτιλῆή. Καί. ἐστιν ἡ BK τῇ KT ἴση D καὶ OK : 
doe τῇ Kl ἐστὶν ἴση. “Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται wal 
ἑκάστη τῶν ΘΗ͂, ΗΜ, M. ἑκατέρᾳ τῶν OK, ΚΑ 
ἴση" ἰσυπλευρᾶν ἄρα. ἐστὶ τὸ ΗΘΚΑ͂Μ΄ πεντάγωνον. 
Ayo δὴ ὅτε καὶ ἰσογώνιον... ᾿Επεὶ γὰρ, ἴση ἐστὶν 4j 
dno ΖΚΓ γωνία τῇ ὑπὸ Ζ΄Γ, καὶ ἐδείχϑη τῆς μὲν 
ὑπὸ ZK[ δισλῆ ἡ ὑπὸ OK, τῆς δὲ ὑπὸ ZATD 
di ἢ ὑπὸ “ΚΑ Μ'. καὶ ἡ ὑπὸ ΘΚΑ͂ ἄρα τῇ ὑπὸ 
ΚΑΜ ἐστὶν ἴση. “Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ ἑκάστη 
«ὧν ὑπὸ KOH, OHM, HM. ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ ) OK A, 
KAM ἴση" αἱ πέντε doo. γωνίαε αἱ uo ΗΘΚ, OK.4, 
ΚὴΜ , 4MH, MHO ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. ᾿Ισωγώ-: 
iov ἄρα ἐστὲ τὸ HOKAM πεντάγωνον.. ᾿Εδείχϑη 
| Ob καὶ ἰσόσελευρον, καὶ περιγέγρασται τερὶ τὸν A4BI'A4E 
κύχλον. Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ΠΡΟΊΩΑΣΙΣ ἐγ. 


Εἰς τ v0 δοϑὲν σπιεεντάγωνον", ὃ ἔστιν lvoncvpüy ve 
καὶ ἰσογώνιον » κύκλον ἐγγράψαι. 


, 1) Edd. Oxon. et 5.511. habent: καὶ δῶ ἐδείχθη ἴση ἢ BK 
ej KU, καὶ ἐστι διπλὴ ἡ μὲν ΚΑ τῆς ΚΙ, ἡ δὲ ΘΚ τῆς ΒΚ' 
καὶ GK «ja τῇ ΚΑ ἐστὶν ἴση: quae verba, quum sint mera 
reperio eius, quod modo dictum erat, cum Peyrardo et 
,. God. a. omisimus, * 


plos reliqui-enguli , ita ut v. €; pro octogono angulus ad ba- 


P 
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gulis aequales habentiá utruirique ütrique, et unum 
latus uni Jaieri: aequale ,. commune ipsis: Z1', et xe-- 
liqua igitur latera reliquis lateribus aequalia. habebunt; ^ 


- et reliquum angnlum reliquo eitgulo (I. 26.) ; - aequalis 
,Agitur recta. ΚΓ rectáe D 1, engulus vero ZKI' an. 
gulo Z4]. Et quoniam. aequalis est K [7 ipsi 1*4, 
dupla»igitie Kf ipsius: KI.  Ἐχ eàdem ratio: e et 
. € ipsius: IK dupla osteridetur. Et est BK ipsi 
KF' aequalis ; et OK igitar ipsi K 4 est erqualis; Si- 
militer ostendetur et unaquaeque rectarum OH, Hu, 
MA altruti ipsarum "ΘΑ; K.f aequalis; aequilate- 


fumi igitur, est pentagonum HOK M. Dico autemet . 


aequiangulutn. ^ Quoniam enim aequalis est angulus 
ZKT angulo ZA, et ostensus est anguli ZKTF du- 


. plus ahgulus OKA; anguli: autem. Z 4T' duplus an- 


gulus. K/4M; et.augulus OK 4 angulo KAM est ae- 
qualis,  Sitüiliter et unusquisque angulorum. KOH, 
OHM, HMA ostendetur alterutri angulorum ΘΚ ,,. 
K. AM aequalis; quinque igitar anguli ΗΘΚ, OK 4, 
KAM » AMH, MHO acquales inter. sesunt.  Aequi* 
᾿ ángühum igitur 'est pentagorum 2/OK 4M: Osteusurà 
est autéin et aequilaterum , et cifcumscriptum estcirca 
airotium ABIAE. Quod opontebit. facere. 


PROPOSITIO XUL (Fig. 304) 


In dato pentagonó ; aequilatéro et "Vie a cia 


culum: inscribere 


six d) plas vel: "ὦ plus ángnli ad verticem esse de: 
beat... Οὗ TAequet. Euclid, εἰ: Whiston. Schol. 1. ad V. 11.; 
.Barrgw. Euclid. Schol. ad IV. ἄς; Clavius. Schol. ad IV. 
6.5, Boermannus. Schol. 5 ad 1V; 11. aljjque. Potest étiani 


haec observatio pro polygonis imparem éut paxem laterum nu 


Eucid. Elemeit. P. Hi ^ JD. 
: i 


, 
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TAE τῇ ὑπὸ ABT , ἢ δὲ ΓΖΖ τῇ ὑπὸ ΓΒΖ, 9i - 
7 Vno ΓΒΑ͂ ἄρα, τῆς vnd ΓΒΖ iow dmi foy dou 
ἢ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ ΖΒΓ" ἡ ἄρα ὑπὸ ABI" 
γωνίω δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς ΒΖ εὐϑείας. ὋὉμοί-- 
oc «δὴ δειχϑήσεται ὅτι καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ. B.AE, 
EA δίχα τέτμηται, ὑπὸ ἑκᾳτέρως τῶν Z4, ΖΕ 
εὐϑειών. ΓΗχϑωσαν δὴ ὠπὸ τοῦ Ζ σημείσυ ib 
τὰς ΑΒ, ΒΓ, F4, AE, :EA εὐϑείας κώϑεσοι αἱ 
ΖΗ, ZO, ΖΚ, Z4, ZM. Καὶ ui fox ioviv- 5 
ὑπὸ ΘΓΖ γωνία τῇ ὑπὸ ΚΓ, ἔστι δὲ καὶ ἀρϑὴ ü 
Uno ZOI' ogó vj xo 'ZKT i ἴση, δύο δὴ). τρίγωνά 
ἦστε τὰ ZO, ZKT' τὰς δύο γωνίας ταῖς δυσὶ" γω- 
ψίαις ἴσάς. ἔχοντα, καὶ μέαν σιλευρὼν μιᾷ πλευρᾷ 
ἴσην, κοινὴν αὐτῶν Zr ὑλοτείνουσαν Uo pier τῶν 


ἴσων γωνιῶν" καὶ φὰς λοι: neg ἄρα πλευρὰς ταῖς λοί- 


παῖς πιλευραῖρ. ἴσας ἔξει" ἴση. ἄρα ἡ ZO κάϑετος τῇ 
ΖΚ καϑέτῳ. “Ὁμοίως δὴ δειχϑήσᾳφται ὅτε καὶ ἑκάστη 
τῶν ΖΑ, ΖΗ, ZH ἑκατέρᾳ τῶν ΖΘ, ZK ἴση ἐστίν. 
αἱ πέντε ἄρα εὐϑέϊαι αἱ ZH, ΖΘ, ΖΚ, Ζ4, ΖΜ 
foot ἀλλήλαις εἰσίν. Ὃ ἄρα κέντρῳ τῷ Zi, διαστή- 
ματι δὲ ἑνὶ τῶν ZH, ΖΘ, ΖΚ, Z4, ΖΜ κύκλος 


γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν Aorta. σημείων y xal 


΄ ἐφάψεται τῶν 4B, ΒΓ, ΓΔΩ͂, AE, EA εὐϑειῶν, 


᾿ διὰ 4d ὀρϑὰς &ivqu τὰς πρὸς τοῖς H, O, K,.4,.M 


regulate. Er Clavius Sudden ad IV. 11 ita hoe problema 


. solvit. Sit super recta data 7.4 (Fig. 302.) describendum pen- 


tegonum regulaze.. Fiat triangulum aequicrurum ΖΗΘ tale; 
ut uterque ep ad basin duplus sit reliqui (IV. 10.), De- 
inde circa nfingulum 4124, quod super basi ΓΖ ope I. 23, 
triangulo ΖΗΘ éogilgalum construitur, describatur circulus 


[OV 5), huicque. inscribatur ex IV. 11. ope eidsdemn trian- 


gali 4P4 pentagonum regulate, Eodem fere redit constructio 
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igitur anguli I'BZ est duplus; aequalis igitur angulus 
« .4BZ augulo ZBF'. Ergo angulus ABI" bifariam se- 
catur a refa BZ. Similiter ostendetur et utrumque 
angulorum BAE, .4E4 bifariam secari ab utraque 
rectarum Z4, ZE.  Ducantur autem a puncto Z ad 
AB, BI, I4, AE, EA rectae perpendiculares Z7, 
7ΖΘ, ΖΚ, Z4, ΖΜ (1. 12). ,Et quoniam aequalis 
est . ahgulus OPZ angulo ΚΖ, est autem et rectus 
ΖΘΓ recto ΖΚ aequalis, dno triangula sunt ZO["^ 
' ZKKT' duos angulos duobus angulis aequales: habentia, 
et unum latus uni-lateri aequale, commune scilicet 
utrique ΖΙ, suübteundens unum aequalium arguloium ; . 
et reliqua igitur latera reljjuis lateribus aequalia habe- 
bunt (I. 26.) ; aequalis igitur perpendicularis ZO per- 
. pendiculari ZK. Simi'iter ostendetur et unamquamque. 
redarum Z4, ΖΜ, ZH, alherutri Sectarum. Z9, , 
ΖΚ aequalem esse; quinque igitur rectae Z/T, ΖΘ, 
ΖΚ, Z4, ZM aequales inter se sunt. Ergo circulus 
centro Z, intervallo vero, una ipsaum ZH, ZO, 
ΖΚ, ΖΑ, ZM descriptus transibit et per reliqua 
puncta, et continget 48, Bl, FA, AE, EA vectás; 
propterea quod retti sunt anguli ad puncta 77, o, 
K, 1, M. iSi evim ipsas non contingit, sed secat, 
eveniet ut recta diametro circuli ad rectos angulos ab 


Peletadi , quam habet ille ad IV. 10, Alía Clavii Solutio ni- 
titur observatione in Cor, ad IV. 10. et in fo. ad IV. 11. 
facta. Nempe, quum in triéngulo ZHO (Fig. 302.) uterque 


. . Rect. . 
angulorum ad basin sit ex IV. 10, Cor. E erit angu- - 


: . 4 Rect. 
lus ei deinggps, «ui basi producta oritur, —2 Rect. — - 


j 6 A ᾿ S 
| 4.0. 1$) "pet « €. ex Cor. IV, 11. — angulo, quem duo 


t bu d^ 


ς 


τῆς λοιπῆς. . Ong ἔδει ποιῆσαι. 
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᾿Ισοπκέλὲς doa ἐρίγωνον συνίσταται τὸ 44D, ἔχον 
ἢ " ] "m Ω οὖ ἢ 
ἑκατέραν τῶν σιρὸς τῇ 4B βασει γωνιῶν διτιλασίονα 


ΠΡΟΊΑΣΙΣ ιά 


Eis τὸν δοϑέντα κύκλον τάδ uris nor 
TE καὶ ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 

στο ó δοϑεὶς κύκλος ὁ ABTAE- δεῖ δηὴ εἰς 
τὸν ΑΒΙΖῈ κύκλον πεντάγωνον ἐσότιλευρόν vs καὶ 
ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 

᾿Εκκείσϑω τρίγωνον ἰσοσκελὲς τὸ ΖΗ͂Θ, διπλα-- 
σίονω ἔχον ἑκατέραν τῶν πρὸς τοῖς H, O γωνιῶν τῆς 
σιρὸς τῷ Ζ, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν Α4ΒΓΖΕ κύκλον 
τῷ ΖΗ͂Θ τριγώνῳ ἰσογώνιον τρίγωνον τὸ ATA, ὥςτε 


fj μὲν nooc τῷ Z γωνίᾳ ἴσην. εἶναι τὴν ὑπὸ. ΓΑΖ, 


ἑκατέραν δὲ τῶν πρὸς τοῖς H, Θ ἴσην ἑκατέρᾳ τῶν 


ὑπὸ AD, DA4: καὶ “ἑκατέρα ἄρα τῶν ὑπὸ AT, 


^PAA τῆς ὑπὸ Γ 424 ἐστὶ δισιλῆ. Τετμήσϑω à» ἑκα-’ 


τέρα τῶν ὑπὸ 4Γ24, ΓΔ44 Oiyo ὑπὸ τῶν ΓΕ, 48. 
εὐϑειῶν. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AB, BI', AE, EA. 

Fins οὖν éxovíQo τῶν ὑπὸ 444, ΓΔΑ͂ γωνιῶν 
διπλασίων ἐστὶ “τῆς ὑπὸ DIAA, καὶ Li co idur εἰσὶ 


'"PROPOSITIO X. 

Praemitti potest huic problemati sequens dnalysis. Puta 
factum , sitque 484 triangulum aequicrurum, in quo nterque 
angulorum ad basin duplus.est reliqui,  Hisecetur unus augu- 
lorumi ad basin recta ZF (I. 9.), eritque angulus BAT——B.42,' 
pariterque F44—B 44 , adeoque (T. 5.) 4I—I'4.' Praeterea, 


Quum in triangulis BIZ, B44 sit BA4P—BA4, οἱ angulus 


* B'commanis, erit etianf reliquus; B.I'A4—44B (1. 52.). At. 
ex Hyp. "ABA-—4A4B: exit itaque BI 4——4B4, adeoque 4T— 


B4. Praeterea, si triangulo ATA cicumécrihatur circulus 


- 
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Isosceles igitur triangulum constitutum eg; 428 
habens utrumque angulorum ad Δ basin duplum re- 
liqui. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO ΧΙ. (Fig. 302) 


In dato circulo pentagonum seqailateram et aequi- ^ 
. angulum inscribere. 

Sit datus circulus “ΒΓΔΕ; oportet in circulo 
ABT AE, pentagonum md t aequiangulum 
inscribere. 

Ponatur triangulum isosceles ZHO dipling: hábens 
utrumqué angulorum ad 77, O anguli ad Z (IV. 10.), 
et inscribatur in circulo J4BI'4E, triangulo ΖΗΘ 
aequiangulum triangulum 4.14 (ΙΝ. 2.), ita ut abgulo - 
quidem Z aequalis sit angulus T'4/f, uterque vero an- - 
gulorum ad H, O aequalis utrique auguloruni 4 ΓΖ, 
I'44; e uterque igitur angulorum 14, 144 anguli * 
, A4 *est duplus, -Secetur autem uterque angulorum 
ATA, 144 bifariam a rectis E, 4B (1. 9.) etiun- 
gantur 4B, BI', ΔῈ, ΕΑ. 

Quoniam igitur uterque angulorum AT, P44: 
"duplus est aüguli ['4//; et secti sunt bifariam a re- 


(V. 5.), ob erm BAT—B A44, B4 hunc circulum con- 
tinget (Obs, 2. ad III. 52.), adeoque erit BZ/4—A4BYy( Br 
HI. 36), vel ob B4—4I-—ATI', AFa—4BX(BI. Solutio 
probleniatis itaque eo redit, ut recta 4B ita secetur^iu T, ut. 
rectangulum sub tota et segmento BT aequale sit quadrato re- 
liqui segmenti A4T'i. e. ad 1M, 11. Quo facto sumíenda erit in 
. eirculo BAE recta BA——ATÜ', et ducenda 44. Caeterum ma- 
nilesum est, positionem rectae «4B pro lubitu sumi , itaque, 

si, datum sit punctum 4 , ponctum B in RE MMC cip- 
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δίχα ὑπὸ πῶν ΓΕ, 4B εὐϑειῶν' αἱ πέντε, ἄρα γωνίαι 
αἱ vno 44Γ., ATE, ΕΓΔ4, Γ48, BAA ἴσαι ἀλλή- 


"ewe εἰσίν... Ii: δὲ ἴσαι γωνίαι ἐπὶ ἴσων στεριφερειῶν 


. βεβήκασιν" αἱ πέντε ἄρα περιφέρειωι. αἱ AB, ΒΓ, 
JA, ΔῈ, EA ἴσαι. ἀλλήλαις εἰσίν. Ὑπὸ δὲ τὰς ἴσας 
“εεριφερδίας ἴσαι εὐϑεῖαι ὑποτείνουσιν" αἱ πέντε ἄρα 
εὐϑεῖαι αἱ .48, BI, l4, AE, EA C ἴσας ἀλλήλαις ᾿ 
εἰσίν" ἰσόπιλευρον᾽ ἄρα ἐστὶ. τὸ 4814 πεντάγωνον. 
. igo δὲ ὅτε καὶ ἰσογώνιον. ᾿Επεὶ γὰρ ἡ AB περι- 
, deer «ἡ 4Ε περιφερείῳ ἐστὶν ἴση, xou προρκείσϑω 
os BD: ὅλη ἄρα. ἡ 4814 σεερεφέρειω ὅλη τῇ Ε418 
σεδρερερείᾳ -ἐστὲν ᾿ἴση.". Καὶ βέβηφεν ἐπὶ μὲν͵ τῆς 
“484 περιφερείας ποόίω ἡ ὑπὸ AEA, ἐπὶ δὲ τῆς 
EAT HB περιφερείας. γωνία, ἡ ὑπὸ DB.4E* καὶ sj ὑπὸ 
BAE ἄρα γωνία. τῇ ὑπὸ AEA ἐστὶν ἴση. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ ABD, BDA, ΓΔΕ 


; «γωνιῶν ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ BAE, AEA ἐστὶν ἴση" ἰσο-- 


γώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ .ABD'AE dne nid ᾿Εδείχϑη 
δὲ καὶ ἰσόπλευρον. 
culi, B4E pro lubitu sumi aut datum esse posse. Compo- 
sitio deinde fiet, üt apud Eüclidem. ὶ 
* Cor d. Quum 4B4 — 1448 — z 2844, evit BA44 — E 
B4--44B-3- B.A44 
EHE vel, quum A4B44- AdD-I-BAa—2 rectis 


a. $9, erit 5.44-- ent z- DM n et angülus ADA4— 
SU CS 
Cor. 2. Simul cum nostro problemate solutum es etiam 
hoc: Isosceles triangulum constituere , cuius angulus ad ver- - 
ticem triplus. sit utriusque anguli ad basin. Id nempe est 


triangulum. 4 ΓΖ, quod vidimus esse isosceles ,, uempe 4 F—' 
T4, et in quo angulus. 4I'4z-4B4-]-DADP—5BAU--D4 A — 
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ctis DE, 4B;:quimque igitur anguli 44T',. AT E, 
EDA4, AB, DA A4 aequales. inter se sunt. Aequales 
áutem anguli -aequalibus circumferentiis insistunt (IH. 
. 26.); quiuque igitur circumferentiae 4B; Bf, E4, : 
4E, ἘΠῚ aequales inter se sunt. Aequales autem cir- 
cumferentias àequales rectae subtendumt. (III. 29.j; 
quinque igitur rectae AB, Bl, L4, 4E, ΒΑ λε- 
quales inter se sunt; aequilaterum igitur est «8 4E 
pentagonum, Dico et aequiangulum. ^ Quoniam eniin 
circumferentia 4B circumferentiae. /fE est aequalis, ' 
communis. addatur Μ᾽ ΓΖ tota igitur circumferentia 
ABI toti cireumfereniae EZB est aequalis. kt 
insistit quidem: circumferentiae 4.ΒΓ Δ apgulus A4E4, 
circumferentiae vero EZI'B angulus B.AE, et angulus 
BAE igitur angulo 4Ε4 est aequalis (III. 27.) Ex 
.eadem ratione unusquisque anguloram 4BT', ΒΓΔ, 
IAE altgrutri angulorum BAZE, AREA est aequalis ; 


aequiangulum igitur est pentagonum 4} FARE.  Osteu- 
$u'u est autem et aequilaterum. 


STA4. Ex vice versa, si quis construere sciat triangulum iso- 
sceles 4L4, in quo 4DL4—31.44, consiruere quoque poterit 


ABA 
triangulum isosceles B4, in quo BA4—7,-. 


Obs. 2. Campanus ec Peletarius, ut bene monet Clavius, 
sine causa 86 excruciant, ut probent, rectam B4 contingere 
circulum 414, quum. id, ex 111. 57. manifesto consequatur. .— 
Id autem iure observat Campanus, circulos I4, Β4Ὲ so in 
puncto 4. non contingere, sed se iterum secare iu puncto 
aliquo E, ita, ut arcus maioris circuli 4E— B4 , paritexque 
arcus minoris circuli 4E—J'4. Quod facile ita probatur.. Hi 
circuli se non contingunt in 4 , 9i enim ceningerent, recta 
B4, quae minorem contingit, 'contiogeret ἡ etiam maiorem 
(Obs. 2. ad HI. Í7.) Eadem autem wnaiori insonipta exo 


e 
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Fic ἄρα τὸν δοϑέντα κύκλον πεντάγωνον loó- 
συλευρὸν 48 καὶ ἰσογώνιον ἐγγέγρατναι. Ὅπερ ἔδει ᾿ 
ποιῆσαι, e" . 


* 


HPOTAZIZ "A 


Περὶ. τὸν δοϑέντα κύκλον πεντάγωνον ἰσόπλευρόν᾽ 
v6 καὶ ἰσογώνιον περιγράψαι. 

ἼΕστω ὁ δοϑεὶς κύκλος ὁ ΑΒΓΔΕ. δεῖ δὴ σπτερὶ 
. τὸν ΑΒΓΔΕ κύπλον πεντάγωνον loonAevgóv «s καὶ 
. ἐσογώνιον περὶ γράψαι. ὁ : 

'Νενοήσϑὼ τοῦ ἐγγέγραμμένου σἰενταγώνου τῶν 
γωνιῶν σημεῖα, τὰ 4, B, Γ᾽ 4, Ε, dere ἴσας εἶναί 
τὰς MB, ΒΓ, L4, AE, EA περιφερείας" καὶ διὰ 
τῶν 4, Β, Γ, 4, E ἤχϑωσαν τοῦ κύκλου ἐραπτό-- 
ἡμεναι. αἱ HO, OK, ΚΑ, AM, MH: καὶ εἰλήφϑω ^ 
τοῦ 418ΓΖῈ κύκλου κέντρον τὸ Ζ, καὶ ἐπεξεύχϑω- 
σαν αἱ ΖΒ, ΖΚ, ΖΓ, ZA, ZA. 


q. e. ἃ.  Secent igitur se in E, eritque, ductis rectis 4E,- 
4E, angulus 4EA4—BFI4 (HI. 22. Cor. 1.) —4B4. Est au- 
tem etiam; ob A4E—44 (I. Def. 15.) A44E—AEA4 (I. 5.) 
(xRÁBALÁAB.  paque (1, 32.) 'aequiangula .sunt trianfula 
A4E, 44D, et nominatim angulus //EH—B.44, unde et ar- 
cus maioris circuli 4E—24B (III. 26.) et recta 4E—BB4 (WI. ᾿ 
a9.) —I4, adeoque et arcus minoris circuli 4E—I'4. Pe. 
létarius addit, rectam ΓΔ vel 4T esse latus , pentagoni regu- 
. laris cireulo- ATZ i inscripti, Nempe. quum, ut vixdüm vidi- 
-mus,.sit arcüs- 4E—lL'4, recta autem 1 4ΞΞΑ͂Ι', etit etiam 
arcus: 4 T——I'4—4E (WI. 28.). Eodem modo, quum recta 
"MEL 44, erit arcus AZE— ATA (Il, 28,).,, adeoque, si is 
- bifariam secetur', circulus 477 in quinque arcus aequales di- 
visus érit, quórum chordae aequales sunt (ΠῚ. 29.) et binae 
: proximae angulos aequales, comprehendunt (II. 27.). 
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In dato igitur circulo pentagonum. aequilaterum ét 
aequiangulum inscriptum est, Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XII. (Fig. 303.) 


Circa datum- circulum pentagonmin aequilaterüm et 
aequiangulum circümscribere. ' 1 

Sit datus circulus 4BI'E; oportet circa cireulum 
ABIAE pentagonum. aequilaterum. et séqdengnilam 
circumscribere; 

Intelligantur inscripti pentagon& angulorum. puncta 
A4, By D, 4, E, ita ut aequales sint 4B , ΒΓ, 
DA4, 4E, E.A circumferentiae; et per 4, Β,, 4, . 
E dicantur rectae. circulum contingentes ΗΘ, OK, 
KA, 4M, MH (Ill. 17.) ; etsumaturcirculi 4B8IA4E 
eentrumzZ , et iungantur ZB, ΖΚ. ΖΙ,. Ζ4, Z4. 

fue : e 1 


' 


PROPOSITIO XL 


Cor (Clávii.) Quum ex IV. 10. Cox. 1. angulus I44 
sit 2/3 rect, sit autem B-4I—T' A44—4AB, sequitur,' angulum 
BAE pentagoni regularis complecti sex quintas unius recti, 
vel tres. quintas. duorum rectorum , quod consentit cum I. 32, 
Cor. 18.; angulus autem AMHBE--AEB erit (I, 32.) quirita , 
pats. duorum rectorum; itaque angulus B4E triplus est an- 
gli ABE. CE. IV. 10. Cor, ἃ. Caeterum simpliciorem pro- 
positionis IV. 11, solutioriem dabit XIII. 10, 

Obs. Eodem modo, quo hic ostensum fuit, descfiptio- 
nem pentagoni regularis in dato circulo pendere a constructione 
trianguli aequicrüri, cuius angulus ad basin uterque duplus 
| sit reliqui — dum nempe ope huius trianguli, aliusque illi 
aequicruri in.dato circulo descripli oirculus in quinque partes 
aequales divisus fuit, quo facto res erat facíllima ze generae 
liter demonstrabitur, descriptionem polygoni regularis cuius* 


i 
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UOKed dodo ply ΚΑ εὐϑεῖα ἐφάπτεταὶ τοῦ 48Γ4Ε 
κύκλου κὰτὶὰὶ τὸ Γ᾿) ἀπὸ δὲ τοῦ Z κέντρου ἐπὶ τὴν᾽ 
χατὰ vo I ἐπαφὴν ἐπέξευκται ἡ Zn ἢ Ζ7' ἄρα xá- 
υϑετὸς ἐστὶν dui τὴν Καὶ 1 ὑρϑη) ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα 
τῶν poc, τῷ I^ γωνιῶν. "Διὰ τὰ ᾿αὐτὰ δὴ καὶ αἱ 
mos τοῖς B, 4 σημείοις γωνίαι ὀρϑαί εἰσιψ. Καὶ 
ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ Ζ:.Κ γωνία, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 
ZK ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΖΓ, ΓΚ. did τὰ αὐτὰ 
"δὴ καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΖΒ, BK ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
ZK* ὥςτε τὰ ἀπὸ td» ZI, DK τοῖς ἀπὸ τῶν ZB, 
BK iow ἴσαι, à τὸ ἀπὸ τῆς ZT τῷ. ὠιὸ τῆς ΖΒ 
ἐστὲ» ἴσον" λοιπὸν ἄρα τὸ. ἀπὸ τῆς ΓΚ Joni to 
ἀπὸ τῆς BK ἐστὶν ἴσον, loy ἄρα ἡ ΓΚ τῇ ΒΚ. 
Koi ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ZB τῇ ΖΓ: καὶ κϑινὴ ἡ ΖΚ, 
"δύο ᾿δὴ di ΒΖ, ZK δυδὶ ταῖς ΤΖ, ΖΚ ἴσαι εἰσὶ, 
καὶ βάσις ἢ BK βάσει τῇ ΓΚ dtiv ἴση; yovía ἄρα 
ἡ μὲν ὑπὸ BZK δωνίᾳ τῇ vno ΚΖΓ ἐσεὶν ἴση, ἡ 
δὲ ὑπὸ BKZ sj rro ZKF ἐστὶν loy διπλῆ ἄρα ἡ 
μὲν Vno BZI' τῆς ὑπὸ KZT, 5 δὲ ὑπὸ ΒΚΤ τῆς 
| ὑπὸ ZKT. did τὰ αὐτὰ δὴ £a ἡ μὲν ὑπὸ ΓΖΩῖ 
τῆς ΓΖΑ ἐστὶ δισιλῇ ἡ δὲ ὑπὸ ΓΑΔ τῆς ὑπὸ DAZ. 
᾿Καὶ ἐπεὶ ἴσῃ ἐστὲν 3 Br περιφέρεια τῇ L4, ἴση 
dou »αὶ γωνία ἢ ὑπὸ ΒΖΓ vj ὑπὸ LZ. Kol ἐστιν 
4j μὲν ὑπὸ ΒΖΓ τῆς ὑπὸ ΚΖΓ mM, 5 δὲ Vno 
AZT διπλῆ τῆς ὑπὸ AZT* i ἴση ἄρα καὶ καὶ 010 KZT 
τῇ ὑπὸ ΖΓ" ἔστε δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ZI K γωνία τῇ. Ὁ 
εὐπὸ ΖΓ. ἴση. Δύο δὴ τρίγωνά ἐστι τὰ ΖΚΙ; ZAT 


' cunque, quod tiumerum laterum imparem z—-2n--1 habeat, 
.pendere a descriptione trianguli aequicruri, cuius angulus ad 
básin uterque sit n plus reliqui anguli, ita ut v. gr. pro he- 
᾿ ptagono angulus ad basin triplus esse debeat anguli ad verti- 
cem;. im enneagoro 4 plus etc. vel , quod eodein redit, et pro 


'et angulus ZIK angulo ZI'/ aequalis. Duo itaque 
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Et quoniam recta K 4 coritingit circalum ABTARE- 


. in. P, a centro av'em Z in contactum ad [" ducta est 


ΖΓ; erit ΖΓ perpendicülaris ad. K /f (III. 18.);. re- 
ctus iriur est ülerqué auguloruni ad  J: - Ex eadem 
PatiónÉ nguli ad puncta B, 4f recti'sunt. Et dud» 
niam rectus est angulus Zr K, quadratünr ex ZK ae- 


quale est quadratis ex ΖΓ, DK (1. 41.)... Ex eadem 


rationé et quadratis ex ZB, BK aequale est quadra- 
ium ex ΖΑ; quare quadrata ex ZI', DK quadratis 
ex ZB, BK aequalia sunt, quorum quadratum ex 


' ZT :quadrato ex ZB est, aequale; reliquum igitur ex 
ΓΚ reliquo. ex ΘΚ est aequale; áéqiliilis igitur recta 


I'K rectae BK. Εἰ quoniam aequali est ZB ipsi 
ΖΓ, δὲ communis: ZK, duae ΒΖ, ZK düabus ΓΖ, 


ΖΚ aequales sunt, et basis BK basi ΓΚ est aequalis; 


angulus igitur BZZK angulo KZ est aequalis (I. 8.), 


.angulus aulem .BKZ angulo ZKT est aequalis; du- 
:.plu$ igitur angulus. BZ[' anguli KZ, angnlus au- 


tem. BKT' anguli ΖΚΙ. — Ex eadem ratione et angu- 
lus PZ4 anguli l'Z.,[ est duplus, angulus autem 
ΓΗΔ anguli I1Z. ' Et quoniam aequalis est circiuim- 
ferentia ΒΓ" ipsi 4, aequalis est et angulus BZT' an-, 
gulo PZA (11. 27.). Ét | est angulus ΒΖΓ anguli 


KZ duplus, angulus autem. ZZ duplus anguli 


AZF 5; aequalis igitur et KZT' ipsi 1Ζ Γ΄; est autem 


triangula suut ZKT',, Z,f[' duos angulos, duobus an- 


. omnibus. polygonis regularibus valet, ἃ divisione circuli àn 


tot partes aequales, quot latera habere debet polygonum^de- 
scribendum. . Sin autem polygonum parem laterum numerum" 
——2n habeat, pendebit eius descrifftio a descripiione trian- 
guli aequicruxi γ᾽ cuius angulus “δὰ basin uterque sit. (n—3/2) * 


& 
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τὰς δύο γωνίας ταῖς δυσὶ γωψίαις ἴσας ἔχοντα ἑκατέ- 
ρῶν ἑκαϊέρᾳ, Xl μίων πλευρὼν μιᾷ πλευρᾷ louv, 
. κοινὴν αὐτῶν τὴν ZI, καὶ τὰς λοιπὰς ἄρα πλευρὰς 
᾿ φαΐς λοιπαῖς πλευραῖς ἴσας ἕξει, καὶ τὴν λοισθὴν yu- 
γίαν τῇ λὸισιῇ γωνίᾳ" ἴση ἄρα. ἡ μὲν KT εὐθεῖα τῇ 
ΤΙ, ἢ δὲ ὑπὸ ΖΚΙΓ γωνία wj ὑπὸ ZI. Καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἢ KD τῇ DA, δυυλῆ ἄρα ἡ ΚΙ εῆς 
ΚΙ. “Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ δειχϑήσεται» καὶ 4 OK τῆς 
BK διπλή. ᾿ Καί. ἐστιν ἡ BK τῇ KT i ἴση Ὁ" καὶ OK ^ 
ἄρα «τῇ (ΚΑ ἐστὶν ἴση. “Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται wal 
ἑκάστη vov ΘΗ͂, ΗΜ, M. ἑκατέρᾳ τῶν OK; ΚΑ 
ἴση" ἰσύσιλευρᾶν ἄρα. ἐστὶ τὸ HOKAAM πεντάγωνον. 
““έγω δὴ ὅτι καὶ ἰσογώνιον... ᾿Ἐπσεὶ yag, ἴση ἐστὶν 5j 
dno ΖΚΙΤ γωνία τῇ ὑπὸ ZI T, καὶ ἐδείχϑη τῆς μὲν 
ὑπὸ ΖΚΙ' δισπιλή ἡ ὑπὸ OK, τῆς δὲ ὑπὸ Z AD 
δισυλῆ ἢ ὑπὸ AM: καὶ ἡ ὑπὸ ΘΚΑ͂ ἄρα τῇ ὑπὸ 
ΚΑΜ ἐστὶν ἴση. ᾿Ομοίως δὴ δειχϑήσετωι καὶ ἑκάστη 
«ὧν ὑπὸ KOH, OHM, ΗΜ ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ OK A, 
KAM ἴσην αἱ. πέντε ᾿ἄρω γωνίαε αἱ ὑπὸ ΗΘΚ, ΘΚΑ͂, 
KAM, ΜΗ, MHO ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. ᾿Ισωγώ- 
τιον ἄρα ἐστὲ τὸ ΠΘΚΊΜ πεντάγωνον. ᾿Εδείχϑη 

καὶ ἰσόπελευρον, καὶ περιγέγρασται στερὲ τὸν ABDAE 
᾿κύχλον. Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ΠΡΟΊΑΣΙΣ "T 


Εἰς s τὸ δοϑὲν πεντάγωνον", 0 ἐστιν lvdndavpd fe 
καὶ ἰσογώνιον » κύκλον ἐγγράψαι. 


; 1) Edd. Oxon. et 5.511. habent: καὶ ὑπεὶ ἐδείχθη ἴση ἢ BK 
mi KT, καὶ ἐστι διπλὴ ἡ μὲν ΚΑ τῆς KD,» δὲ ΘᾺ «τῆς ΒΚ' 
καὶ OK ἄξα τῇ, ΚΑ ἐστὶν ἴση: quae verba, quum sint rhera 
repetiio eius, quod modo dictum erat, cum Peyrardo et 

od. a. Oomisimus, * 


plus reliqui-anguli , ita ut v. c, pro octogono angulus ad ba- 


"LIBER QUARTUS. " 49 


EC i : 
gulis aequales habentia utrumque üirique, et unum 
latus uni lateri. aequale ,, commune ipsis: Z/^, et re-- 


liqua igitur latera reliquis lateribus aequalia. habebuut; 
» et reliquum | angulum reliquo aitgulo (I. 26.);. aequalis 
,igitur recta ΚΓ rectde ΓΛ, engulus νεῖ ZKI' an. 
 gulo ZAVL.' Et quoniam: aequalis est K/7 ipsi 1.1, 
' dupla ágitir. Kf ipsius. KT. | Ex eàdem ratio: e et 
. 6X ipsius: JI dupla d arp Et est BK ipsi 
KI aequalis; et OK igitur ipsi Καὶ Δ est ecqualis; Si- 
militer ostendetur et unaquaeque rectarum OH, HM, 
MA alteritri ipsarum ΘΑ , Καὶ“ aequalis; aequilate- 


"P 


fum igitur, est pentaganum OK 4M. ' Dico autem et. 


aequiangulntn. ^ Quoniam enim aequalis est angulus 
ZKT angulo ZAT , et ostensus est sogüli ΖΚΓ du- 


| plus ahgulus OKA; anguli: autem. Z /T' duplus an- 


gulus. ΚΟ; et. angulus OK 4 angülg' KAM est ae- 
qualis,  Siniiliter δὲ unusquisque angulorum KO77, 
OHM, HM. ostendetur alterutri angulorum ΘΚ.» 
KAM aequalis; quinque igitar anguli HOK;,OKA; 
KAM , ΜΗ, MHO acquales inter sesunt. Aequi 
᾿ übgühum igitur'est pentagonum OK /[M. Ostensurà 
est autéin et aequilaterum , et circünmiscriptum est eirca 
etrotibum ABTAE. Ουσὰ oportebit. facere. 


PROPOSITIO XII. (Fig. 304) - 


In dato pentagonó, dequilàtéro et Mundum γα, 


julini inscriberei 


sin (4-2), plus ΤΑΣ ὦ plus anguli ad verticem esse de: 
- beat... Οὗ Thcquet. Euclid, ,ed: Whiston. Schol, 1. ad V. 11. ; 
.Barrgw; Euclid.. Schol. ad IV. ἄς, Clavius. Schol. ad IV. 
6. ;. , Boermanius Schol. $. ad IV; 11, alique. Potest étiam 


REA observatio pro polygonis imparem éut parem laterum nu 
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"Ἔστω τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, ἰσόπλευρόν. τε καὶ 
ἰσογώνιον, τὸ ABIAE: δεῖ δὴ εἰς τὸ ΒΓΔΕ Ley 
*üyovoy κύκλον ἐγγράψαι. : 

» Τευμήσϑω γὰρ. ἑκατέρα τῶν ὑπὸ BIA, I. 4E 
γων!ὧψν δίχα, Vg ἑκατέρας τῶν ΓΖ, 4Ζ. εὐθειῶν: 
καὶ ἀπὸ τοῦ Z, σημείου, καϑ'᾽. ὃ συμβάλλουσιν ἀλ- 
᾿λήλαις d ΓΖ, AZ εὐϑεῖαι,, ἐστεζεύχϑωσαν. ei. ZB, 
ZA, ΖΕ εὐϑεῖαι. Καὶ ἐπεὶ ἴσῃ ἐστὶν 4j BI πῇ I4, 
κοινὴ dà ἡ ΓΖ, δύο δὴ αἱ ΒΓ, ΓΖ δυσὲ ταῖς AD, 
ΓΖ ἴσαι εἰσὶ, καὶ γωνία 1) ὑπὸ ΒΓΖ 7ωνίᾳ τῇ: jud 
ΓΖ ion di Báo don ἡ. ΒΖ τῇ βάσει 4Ζ ἐστὶν 
ἴση, καὶ τὸ ΒΖΓ' τρίγωνον τῷ AZ τριγώνῳ ἐστὸν 
᾿ ἴσον; καὶ αἱ λοισταὶ γωνίαι ταῖξ λοισαῖς γωνίαις ἴσαε 
εἰσὶν, vq ἃς αἱ ἴσαι πλουφαὶ ὑποτείγουσιν' ἴση doo 
4 ὑπὸ ΓΒΖ γωνία. cA ὑπὸ DAZ. Καὶ inel δισυλῆ 
ἐστιν ἡ ὑπὸ ὃ DAE τῆς ὑπὸ ΓΖ4Ζ, ἴσῃ δὲ ἡ s ài 


. merum habentibus una. spi comprehendi , nempe, si num: 
, rus laterum polygoni describendi sit —N, eius descriptio pen- 
(vudebin a desttipime trianguli Mtoscelis , in xs utervis sugulom. 


ad basin sit Ga P. plüs digi il verticem, Tum ver: 


facile. (IV. 10. ΕἾΝ 2.) probatur, simul in potestate 
scribere triangulum isosceles , cuius angulas δὰ - 

(N—2) plus utriusvis anguli ad baóin ; ét vi 
autem etiam polygona, quaé pare 
quando is non est formae 
parem laterum num 
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^ Sit datum pentagonum aequilaterum et aequiangu- 
lum ABLI'AE; oportet in pentegono, dH circu. 
lum inscribere. ὃς 

. Secetur uterque angulorum ΒΓΔ, ΓΔῈ, bifariam. 
ab utraque rectarum. ΓΖ, 4Z (1. 9.); et a puncto Z, 
in quo coaveniunt inter se rectae TZ, 2225) ducantur 
rectae ZB, Z4, ΖΕ. Et quoniam ΒΓ aequalis est 
I4, communis autem. ΓΖ, duae BI, TZ duabus 
4D, ΓΖ aequales sunt, et angulus BT'Zangulo ATZ 
aequalis est; basis igitur D basi Z//Z est aequalis (I. 
4.), et triangulum ΒΖΓ triangulo ZZT' est aequale, 
et reliqui anguli reliquis angulis aequales sunt, quos 


aequalia latera subtendunt; aequalis igitarangulus 'BZ 


angulo Τα. Et quoniám duplus est. TAE angali 
PAZ; aequalis autem. angulus* J'/E angulo BP, 
angulus vero. l'AZ angulo ΓΖ, et. angulus I'B.4 


Obs..2. Generaliter pariter demonstratur, si.àd puncta 
circumferentiae,' in quae incidunt anguli. polygoni regularis 
circulo inscripti, ducantur rectae dicii contingentes, engsci 
ex olygonum regulare eundem habens laterum numerum, 

ulo circumscriptiim. Cireumseriptio polygoni regu- 
circulum datum itaque pariter pendet a.divisione 


tot partes aequales, quot polygonum latera habet. WC 


| in hoc et praecedente problemate unum punctorum 
mferentia v. c. .4 pro lubitu sumi aut datum esse 


|LOPOSITIO XII 


;vis hypothetice sumi possit pentagonum 
iterum et aequiangulum super aliqua wecta 


itj multi tamen geometrae hac occasione do- 


se, etiamsi modus illud, describendi antea 


o super data recta describi possit petitagonum - 


? n ] 
42 . ELEKMENTORUM 
ΓΔΕ. τῇ ὑπὸ ABI, 4 δὲ DAZ τῇ ὑπὸ ΓΒΖ, καὶ. 
ἢ Uno ΓΒΩ͂ ἄρα τῆς ὑπιὸ ΓΒΖ ἐδεὶ dA ἴση, doo 
ἢ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ ΖΒΓ" ἡ ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ" 
γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς ΒΖ εὐϑεῖας. 'Ομοί- 
oc «δὴ δειχϑήσεται ὅτε «al ἑκατέρα τῶν ὑπὸ BAE, 
«EA δίχα τέτμηται, ὑπὸ ἐκφτέρας τῶν Z4, ΖΕ 
νευϑειών. ἔΗχϑωσαν δὴ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείσυ ib 
τὰς AB, ΒΓ, F4, AE, :E4 εὐθείας κάϑεσοι αἱ 
ΖΗ; ZO, ΖΚ, Z4, ZM. Καὶ dui ἔσῃ ioviv: ἡ 
ὑπὸ ΘΓΖ γωνία τῇ ὑπὸ ΚΓΖ, ἔστι δὲ καὶ ὀρϑὴ " 
, Uno. ZOI' ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ 'ZKT i ἴσῃ, δύο δὴ. τρίγωνά 
ἐστι «d ΖΘΙ᾽, ZKI τὰς δύο γωγίας ταῖς δυσὶ" γω-- 
ψίαις ἴσὰς, ἔχοντα, καὶ μίαν συλευρὼν μιᾷ πλευρᾷ 
ἴσην, ποινὴν αὐτῶν ZZI' ὑηοτείνουσαν Uo μίαν τῶν 
ἴσων γωνιῶν" καὶ. τὰς λοισιεὲρ ἄρα πλευρὰς ταῖς λοί- 
malc. πλευραῖφ. ἴσας ἔξει" ἴση. ἄρα αὶ ΖΘ κάϑετος τῇ 
ΖΚ καϑέτῳ. ᾿᾿Ομοίως δὴ δειχϑήσαται ὅτε καὶ ἑκάστη 
τῶν ΖΑ, Z M, ZH ἑκατέρᾳ τῶν ΖΘ, ΖΚ ἴση toviv. 
αἱ πέντε ἀρα εὐϑέϊαι αἱ ZH, ΖΘ, ΖΚ, Z4, ΖΜ 
ἴσαν ὠλλήλα!ς εἰσίν. 'O ἄρα κέντρῳ τῷ Ζ; διαστή- 
pen δὲ ἑνὶ τῶν ZH, ZO, ΖΚ, Z4, ΖΜ κύκλος 
γραφόμενος ἥξει. καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, καὶ 
ἐφάψεται τῶν ΑΒ, ΒΓ, I'A, AE, EA εὐϑειῶν, 
"dud. τὸ ὀρϑὲς εἶνῳι τὸς πρὸς τοῖς H, O, Κα,, 4, M 


, regulae. Et Clavius quidem ad IV. 11. ita hoe problema 
"solvit. Sit super recta data 74 (Fig. 302.) describendum pen- 
tegonum regulaxe. . Fiat triangulum aéquicrurum ZHé tale; 
ut uterque angulas ad basin duplus sit reliqui (IV. 10.). De- 
inde circa ulriom AT4, quod super basi ΓΖ ope I. 2d, 
triangulo ΖΗΘ ΑΝΑΝ ΔΙ oss construitur , describatur circulus 
(IV. 5.), huicque inscribatur ex IV. 11. ope eidsdern trian- 
gal A4P4 pentagonum regulate, Eodem fere redit constructio 


, 
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« 


igitur anguli ΓΒΖ Ses duplus ; aequalis igitur. angulus ἡ 
* .ABZ angulo. ΖΒΓ. Ergo angulus ABI bifriam se- 


catur a refa ΒΖ. Similiter ostendetur et utrumque 


angulorum B4E, .4E4f bifariam secari ab utraque - 


rectarum Z4, ZE.  Ducantur autem a puncto ZZ ad 
AB, BI L4, AE, EA rectae perpendicularés ZH, 
. ΖΘ, LK, Z4, ΖΜ (l. 12). Et quoniam aequalis 
est. ahgulus OPZ angulo Kl'Z, est autem et rectus 
ΖΘΓ recto ZKT' aequalis, dno triangula sunt ZOT*? 
"ZKT duos angulos duobus angulis aequales habentia, 
et unum latus uni -dateri aequale, commune scilicer 


utrique Zr, subteudens unum aequalium arguloium ; . 


et reliqua igitur latera reljuis lateribus aequalia habe- 
bunt (I. 26.) ; aequalis igitur perpendicularis ZO per- 


 pendiculari ZK. Simi'iter ostendetur et unamquamque. 


rectarum Z/, ΖΜ, ZH, alterutri Sectarum Z6, , 


ZK aequalem esse; quinque igitur rectae Z/7, ΖΘ, 
ΖΚ, Z4, ΖΜ aequales inter se sunt. Ergo circulus 
centro Z, intervallo vero una ipsarum ZH, ΖΘ, 
ΖΚ. ZA, ΖΜ descriptus transibit et per reliqua 
puncta, et continget 4B, ΒΓ, IA, AE, E4 rectás; 
propterea quod recti sunt anguli ad puncta 77, 6, 
Ky, 1, M. iSi enim Apsas non contingit, sed secat, 
eveniet ut recta diametro circuli ad. rectos angulos ab 
eletadi , quam habet ille d IV. 10, Alia Clavii bolutio ni- 
titur Observatione in Cor. ad IV; 10. et in to. ad IV. 11. 
: facta. Nempe, quum in triangulo ZzHe (Fig. $02.) uterque 


* , R ct. . 
angulorum ad basin sit ex IV. 10, Cor. ES erit angu- - . 


b : ε 4Rect. 
lus ei deingeps, «ui basi producta oritur, —2 Rect. — ? : 


6 
d. i5; ee i e. ex Cor. IV, 11. — angulo, quem uo 


"& 


« * ; 


D 
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σημδίοις γωνίας. Εἰ γὰρ οὐκ ἐφάψεται αὐτῶν, ἀλλὰ 
τεμεῖ «ὐτὰς, συμβήσεται τὴν τῇ διαμέτρω τοῦ κὖ- 
κλοὺῦ πρὸς ὀρϑὰς ἀπ᾿ ὥκρας ἀγομένην ἐνδοὺς minceur 
ποῦ πύχλου,. ὅπερ ἄτοπον ἐδείχϑη. Οὐκ do ὁ κέντρῳ 


τῷ Ζ, "διαστήματι δὲ ἑνὶ «κῶν ZH, ZO, ΖΚ, ΖΑ, 


ἣν ΖΜ εὐϑειῶν γραφόμενος κύκλος τεμεῖ vue HB, ΒΓ, 


I4, AE, EA εὐϑείας. ᾿Ἐφάψεται ἄρα αὐτῶν. Γε-᾿ 
γράφϑω ὡς o HOKAM. ᾿ m 

, Εἰς ἄρα τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, ὅ ἐστιν ᾿οόπλευρόν᾽ 
τε καὶ ἰσαγώνιον, κύχλος ἐγγέγραπται. Ὅπεῤ ἔδει 
ποιῆσαι. . 


, € HPOTAZIZ JW. 


Περὶ τὸ δοϑὲν πενδάγωνον, ὅ ἐστιν ἰσόπλευρόν 


' ve καὶ ἰσογώνιον; κύκλον περιγράψαι.: 


z 

latera contigua pentegoni regularis comprehendunt. Sufficiet 
igitar, ad puncturn I' extremum rectae datae. [7 angulum ap- 
plicare, qui aequalis sit ei, qui angulo ΖΗΘ deinceps est, et 
rectam sub hoc angulo ductam aequalem facere rectae datae 


. T4, atque ita per omnem describendi pentigoni ambitum rem 


continuare.: ; 

Obs. 2. Simili ratione iu polygono regulari quocunque 
éirculus inscribetur. * 

PROPOSITIO XIV. 

O bs. 1. Cor. Quum centrum; circuli pentagono regulari 
Circumscribendi in IV. 11. prórsus eodem modo inveniatur, 
ac. centrum circnli eidem peutagono inscribeudi in IV. 15, pa- 
,tet , utrumque circulum idem centrum habere. , 

Obs. 2. Generaliter eodem mado circa datum polygo- 
num.regulate quodcunque circulus circumscribetar. ἢ 

Obs. 3 . Hinc etíam (coll. 2. Obs..ad IV.913.) Cor. in 
| Obs. 1. allatum. valet generaliter, nerope circulus polygerno 

; : 


΄ 


E 


- 
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' "extremitate ducta cadat intra circulum, quod absurdum. 
ostensum est ΟΠ. 16.). Circulus igitur centro Z, in- 
tervallo vero "una ipsaum ZH, ZO, ΖΚ, ΖΗ: ZM 
rectarum descriptus: non secabit rectas 48, BI', I4, 
4E, EA; continget igitur ipsas. — Describatur ut 
HOK A M. ᾿ . : 


.In dato igitur pentagono , quod. est aequilaterum et 
aequiangulum , circulus inscriptus- est.: Quod oports- 


bat. facere. . τ 


^ 


PROPOSI!TIO XIV. (Fig: 305.) 


Circa datum pentagobum , aequilaterum et aequi- . 


angulum ;. circulum circumscribere. 


alicui regulari inscriptus idem centrum habebit, quod ciroulus: 
εἰ circumscriptus. . 


Obs. 4. Quodsi e centro circuli polygono alien regu- 
fai inscripto, vel (quod eodem redit Obs. 3.) circumscripto ,— ^ 


ad singulos polygoni, angulo$ ducantur rectae, divident illae 
polygonum in tot triangula "e quot polygonum latera 
habet. 

Obs. 5. Haec triangula. omnia ᾿ἰμρᾶδαι habent altitudi- 
nem, quae si circulus polygono inscriptus sit, 'aequalis est 
radio circuli inscripti; si circulus polygono circumscriptus sit, 


aequalis est. perpendiculo e centro in unum latetum polygoni. 


demissum. adius itaque circuli inscripti aequalis est huie 
perpendiculo , quod et apothema vocztur. 

Obs. 6. Summa omnium istorum triangalorum , 1.0. 
integrum polygonum itaque aequale est (T. 58. Cor, 4.) trian- 
gulo, cuius basis aequalis est perimetro polygoni, et cuius 
altitudo aequalis est altitudini unius ex istis triangulis , i. e. 


si circulus polygono circumscriptus sit, radio circuli polygone 


* à 
ι ε . 1 
- 


- 
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"Eovg τὸ δοϑὲν πεντάγωνον... 0 ἐσειν ἐσόπλευρόν 
de καὶ ἰσογώνιον, τὸ ABIAE- ϑεῖ δὴ περὶ «ὁ ABI'AE 
᾿ σρεεντάγωψον κύκλον σπεριγράψαι. 

Τετμήσϑω δὴ ἑκατέρῳ τῶν ὑπὸ IBI A, TAE yo- 
ψιῶψ δίχω ὑπὸ ἑκατέρας τῶν ΓΖ, Z4 , καὶ ἀπὸ τοῦ 
Z σημείου, καϑ' 0 συμυβάλλουσιν αἱ εὐϑεῖωι, ἐπὶ τὰ 
B, A, E σημεῖα ἐπτεξεύχϑωσαν εὐθεῖαι αἱ ΖΒ, ΖΑ͂, 
ZE.. Ὁμοίως δὴ τῷ πρὸ τούτου δειχϑήσεταε, ὅτε, 
xol ἑκώστῃ. τῶν ὑπὸ ΓΒΑ͂, BAE, EA γωνιὼν δίχα 
πέτμηται ὑπὸ ἑκάστης τῶν ΖΒ, 42, EZ εὐθειών. 


inscripti, vel si circulus polygono circumscriptus sit, perpen- ἡ 
diculo e centro circuli polygono circumscripti in unum late- 
' ram dé*uisso, . 
.. Obs. T. Observatio praecedens valet etiam, si polygo- 
num aliquod non regulare cireulo alicui sit ciremmscriptum , 
, quod nempe é&iím tum omnia triangula,'in quae illud dis- 
pesci potest rectis e centro ad singulos angulos polygoni du- 
£s» eandem habent altitudinem nempe radium. circuli ipsi 
iuscripti. Tali tamen polygono non semper circulus circum- 
scíibi poterit, quod hic obiter notamus, " 
Tlis, observationibus circa polygona'regularia addi possunt | 
adhuc sequentia. - ς 2 K 
Obs. 8. Si quod polygonum regulare (Fig. 306.) v. c. 
pentagonum circulo: in;criptum sit, et bifariam dividantur 
singuli eius anguli ad centrum, adeoque etiam (III. 26.) sin- 
guli arcus, quos spbte«dunt latera polygoni circulo inscripti, 


., et per puncta, in. quibus hi arcus dividuntur, ducantur rectae 


circulum contingentes, énascetur novum polygonum regulare 
priori aequilaterum 5; circulo circumseriptum, | Quod simili ra- 
tione demonstrabitur ac IV. 12, Et facile patet, singula latera 
polygoni circumscripti parallela esse singulis lateribus polygoni 
circulo inscripti. Habet hanc Prop. .de pentagono Pgletarius , 
ad IV. 12. e; generaliter Ambros. Bhodius "ad IV. 6. 

2 9 bs. 9,  Quaevis Rura, aequilatera circglo inscripta eit. 


Li 


[4 


- . 
ξ΄ -. 
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Sit datum pentagonum ,, pequilaterum et aequian, 
^ gulum. ΑΒΓΔΕ; oportet circa POM ABIAE 
circulum circumscribere. 

Secetur uterque angulorum ΒΓΑ ν᾽ ΓΖΕ bifariam 
ab utraque rectarum ΓΖ, Z// (1. 9.), et a puncto Z, 
in quo conveniunt rectae, ad putrcta B, 4, E du- 
cantur rectae ZB; Z4, ZE. Similiter nt in praece- 
dente ostendetur et uuumquemque angulorum [8 A, 


τς BAE, .AE4 bifariam secari ab una rectarum ZB, 


“42, ΕΖ. - Et quoniam aequalis est angulus B4 


etiam aeguiangula, Latera enim eius abscindunt avCuS aequa- 
les (IH. 28.), ad*oque, anguli a binis quibusvis polygoni la- 
teribus -contiguis comprehensi arcubüs aequalibus ipsistunt, 


adeoque aequales sunt. (1IJ..27T.). — At non otfnnis figura aequi. . 


angula circulo inseripta necessario quoqüe aequilatera ést, nisi 
quando numerus laterum ipsius est impari vel, si pat esf, 
quando duo latera proxima aequalia sunt, vel dummodo, duo 
quaecunque aequalia sint ,; quorum uno posito primo, alterum 
occupet locum parem quemcunque, ut quartum, sextum etc. 
Est liaec observatio Clavii, Nempe, si circulo inscripta sit 
figura aequiangula quaecunque v.c (Fig. 305.) 3815}, exit, 


ob angulum BA4E-ABFI, etiam arcus BAE—IF'BA (MJ. 26. 
Cor: 1.), hinc, 'demto communi..4B arcus AE arc/ ΒΤ. 


adeoque recta 4E rectae BT (III. 29.), -Eadem ratione erit 
tecta BIz-4E, átque ita deinceps, si figura plura habet la- 
tena, erjt semper tertium quodque latus ei, a quo tertium est, 
uno ico ἐπ' medio, aequale: hoc: est, primum (quodvis 
autem latus constitui primum potest) áequale erit tertio, ter- 
ium Quinto, quintum septimo etc, atque in hünc modum 


omnia latera in locis imparibus: posita aequalia. inter sé erant. ; 


Eadem autem rátioné ommia latera locorum parium , ut. sécun- 


dum, quartum, sextam 'etc. aequalia, inter sé erunt, quum 


quartum sit a secundo terium etc, Ft haec quidem im otf- 


nibus figuris'aequiangulis circulo inscriptis locum. habebunt. 


^ 


Pi 


4^ ὦ i 
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Eic ἄρα τὸν δοϑέντα κύκλον πεντώγωνον loó- 
πλευρὸν τε. καὶ ἰσογώνιον ἐγγέγρασυται. Ὅπερ ἔδει ᾿ 
ποιῆσαι, Ὁ φ NS j ) 


H 


| HPOTAXIZaE/ 


Περὶ σὸν δοϑέντω κύκλον πεντά 
ve καὶ ἰσογώνιον στεριγράψαι. 

. Ἔστω ὁ δοϑεὶς κύκλος ὁ Α48Γ4Ε- δεὶ δὴ περὶ 
τὸν ABD'AE κύελον πεντάγωνον ἰσόπλευρόν «e καὶ 
ἰσογώνιον τεερἐγράψαι. ὁ DE 3 ᾿ 

Nevoroóu τοῦ ἐγγεγραμμένου σενταγώνου τῶν 
γωνιῶν σηῤιεῖα, vd A4, B, D, 4, E, ὥςτε, ἴσας eivot 
vic 4B, ΒΓ, ΓΖ, AE, EA σιεριφερεΐας" καὶ διὸ 
τῶν 4, B, Γ, 4, E. ἤχϑωσαν τοῦ κύκλου ἐφασιτό-- 
ἡμεναι αἱ HO, ΘΚ, KA, AM, ΜΗ. καὶ εἰλήφϑω 
τοῦ ΑΒΓΖῈ κύκλου κέντρον τὸ Ζ, καὶ ἐπ᾿ ζεύχϑω-- 
σαν αἱ ΖΒ, ΖΚ, ΖΓ, ZA, ZA ΩΣ 


γωνον ἰσόπλευρόν" 


4. €. 8,  Secent igitur se in E, eritque, ductis rectis AE, 
4E, angulus 4EA4—BLI4 (II. 22, Cor, 1.) — 4B4. Est au- 
tem etiam; ob 4E— 44 (1. Def. 15.) 44E— 4E4 (I. 5.) 
Emm d BA-— AB. Itaque (I, 32.) aequiangula sunt trianfula 
A4E, 44D, et nominatim angulus 44E-—-B//4, unde et ar- 
cus maioris. circu]i 4E—A4B (II. 26.) et recta 4E—B4 air. 
29.) —I4, adeoque et arcus minoris circuli ZE—I4. Pe. 
οὖς Jétarius addit, rectam F4 vel 4T esse latus .pentagoni regu- 
laris cireulo- ATA inscripti, Nempe quum, ut vixdüm vidi- 
mus, .sit afcüs- 4E—l'/, recta autem DA-—AÀFD, etit etiam 
arcus: J4T—I'4— 4E (Y. 28.). £odem modo, quum recta 
^MEL 44, erit arcus AZE-— 4 Γ4 (ΠῚ, 28,) , adeoque, 5i is 
J| bifariam secetur', circulus 4T in quinque arcus aequales di- 
visus. érit, quóruri, chordae aéquales sunt (ΠῚ. 29.) et binae 
: proximae angulos aequales. comprehendunt (IIT, 21.). 
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In dato igitur circulo pentagonum: aequilaterum et 
aequiangulum inscriptum est, Quod oportebat facere, 


PROPOSITIO XIL (Fig. 303.) 

Circa datum circulum pentagonum aequilaterüm δὲ 
aequiangulum circümscribere. ' 

Sit datus circulus ABIAE; ; Oportet circa ἘΠΕ 
ΒΓΔΕ pentagonum. aequilaterum. et sequiignhnsn 
circumscribere; 

Intelligantur inscripti. pentagoná Macdlardm puncta 
A4, By, T, 4, E, ita ut aequales sint 4B , BI, 
ΓΖ, AE, EA circumferentiae; et per 4, B, Dy 4, 
E dicantur rectae. circulum contingentes HO, OK, 
KA, AM, MH (III. 17.) ; et sumatur circuli 4B IAE 
eentrumzZ , et iungantur ZB, ΖΚ. ZI. Z4, Z4. 

; e ἢ 


PROPOSITIO XL 


Cor (Clávii) Quum ex IV. 10. Cox. 1. angulus I44 
sit 2/3 rect, sit autem B-4I—T. A4—4AB, sequitur,' angulum 
BAE pentagoni regularis complecti sex quintas unius recti, 
vel tres. quintas. duorum rectorum , quod consentit cum I. 32, 
Cor. 18.; angulus autem A4BE-—AEB erit (T. 32.) quirita 
pars duotum rectorum; itaque angulus B.4E triplus est an- 
guli 4.88. Cf. IV. 10. Cor, 2. Caetexum simpliciorem pro- 
positionis IV. 11. solutioriem dabit XIII. 10, 

Obs. Eodem modo, quo hic ostensum fuit, descfiptio- 
nem pentagoni regularis in dato circulo pendere a constructione 
trianguli aequicrüti, cnius angulus ad basin uterque duplus* 
Ait reliqui — dum nempe ope huius trianguli, aliusque illi 
aequicruri in.dato circulo descripti oirculus in quinque partes 
aequales divisus fuir, quo facto res erat facillima — generae 
liter demonstrabitur, descriptionem polygoni regularis cuius* 


i 


* 
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Ku ind 5 μὰν ΚΑ εὐϑεῖα ἐφάπτεταὶ τοῦ 4BIAE 
κύκλου κατίὰ τὸ Γ) ἀπὸ δὲ τοῦ Ζ κέντρου ἐπὶ τὴν 
κατὰ τὸ Τ' ἐπαφὴν ἐπέξευκται ἡ ZI ἡ ZI ἄρα “ὦ: 
ϑετός ἐστὶν ἐπὶ τὴν Καὶ" ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν ἑκωτέρα 
τῶν σιρος, tQ I γωνιῶν. "Διὰ τὰ oUrd δὴ καὶ αἱ 
"pog voig^ B, 4 σημείοις γωνίαε ὀρϑαί εἰσιψι. Καὶ 
. ἐπεὶ ὀρϑή ἐστὶν ἢ ὑπὸ ZZ ΕΚ γωνία, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 
ΖΚ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΖΓ, ΓΚ. Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ZB; BK ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
.ΖΚ' ὥςτε τὰ ἀπὸ tdv Zr, ΓΚ τοῖς unà vu» ZD, 
BK ἐστὶν ἴσαι, à τὸ ἀπὸ τῆς ZT id. ἀπὸ τῆς ZB 
ἐστὶν ἰσῦν" λοιπὸν ἄρα τὸ. ἀπὸ vie ΓΚ Aon to 
ἀπὸ τῆς BK ἐστὶν icov, loy ἄρα 4 ΓΚ τῇ BK. 
“Καὶ ἐπεὶ ἴση "ἐστὶν ἡ ZB τῇ ΖΓ; "xal κϑινὴ ἡ ΖΚ, 
“δύο ᾿δὴ αἱ ΒΖ, ΖΚ δυσὶ ταῖς ΓΖ, ΖΚ ἴσαι εἰσὶ, 
καὶ βάσις 4 ΒΚ βάσει τῇ ΓΚ ἐσξὶν ἴση" γωγίῳ ἄρα 
5 μὲν ὑπὸ BZK δυνίᾳ τῇ vno ΚΖΓ ioi ἴση , ἢ 
δὲ ὑπὸ BKZ τῇ ὑπὸ ΖΚΓ ἐστὶν ἴση; διπλῆ ἄρα ἡ 
μὲν ὕπο BZI' τῆς ὑπὸ ΚΖΓ', ἡ δὲ ὑπὸ BkP τῆς 
| ὑπὸ ZKI. Διὰ 4d αὐτὰ δὴ αὶ ἡ μὲν usto. ΓΖΩῖ 
τῆς ΓΖΑ ἐστὶ $n ἡ δὲ ὑπὸ. ΓΑΔ τῆς ὑπὸ FAZ. 
“Καὶ ἐπεὶ ἴσῃ ἐστὲν 3 Br περιφέρεια τῇ ΓΖ, ἴση 
ἐστὶ καὶ γωνία 4) Uso ΒΖΓ φῇ ὑπὸ l'Z4d. Kal ἐστιν 
4 μὲν ὑπὸ ΒΖΓ τῆς ὑπὸ ΚΖΓ des 5j δὲ vno 
AZT διπλῆ τῆς ὑπὸ AZI* ἴση doa καὶ 5 ὑπὸ ΚΖΙ' 
τῇ vió ΖΓ’ ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ZI Κ γωνία τῇ. 
ono: Z I4 ἴση. 4ύο δὴ τρίγωνά ἐστι τὰ ZKT, ZAT 


'; eumque, quod tfumerum laterum imparem z—2n--1 habear, 
.pendere. a descriptione trianguli aequicruri, cuius angulus ad 
básin: uterque sit n plus reliqui anguli, ita ut v. gr. pro he- 
 ptagono angulus ad basin triplus:esse debeat anguli ad verti- 
cem;. ín enneagoro 4 plüs etc. vel, quod eodein redit, et pro 
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Et quoniam recta K 4 coritingit circulum ABT AR 
. in. D, a centro avem Z in contactum ad. / ducta est 

ZI; eit ΖΓ perpendicalaris ad, ΚΑ (III. 18.}; re- 

ctus iriur est iüierqué auguloruni ad 7. Ex eadcm 
Patión& -ánguli ad puncta B, 4f recti'sunt. Et (uds 
niam rectus est angulus ZrK, quadratim ex ZK ae- 
quale est quadratis ex Zr,r K (L.47.). .. Ex eadem 
'yationé et quadratis ex ZB, BK aequale est quadra- 
ium ex ΖΚ; qure quadrata ex ZI', ΓΚ quadratis 
ex ZB, HK aequalia sunt, quorum quadratum ex 
ΖΓ quadrato ex 2218 est, aequale; reliquum igitur ex 
ΓΚ reliquo ex JK est aequale; aéqiiilis igitur recta 
IK rectae BK. | Et quoniam aequaáliá est ZB ipsi 
ZI,et communis: ZK , duae ΒΖ, ΖΚ düabus ΓΖ, 
ΖΚ aequales sunt, et basis BK basi ΓΚ est aequalis; 
angulus igitur BZK angulo KZ '.est aequalis (I. 8.), 
.angulus auiem BK Z angulo ZKT' est aequalis; du- 
:plu$ igitur angulus. BZ/l' anguli KZF', angulus au- 
tem. BKT' anguli ZKI. — Ex eadem ratione et angu- 
lus Z4 anguli^ l'Z.[ est duplus, angulus autem 
I4 anguli D/1Z. ' Et quoniam aequalis est circuim- 
. ferentia ΒΓ ipsi [4, aequalis est et angulus BZT' au-, 
^gulo ΓΖΔ, (Il. 27.) . Ét est angulus BZ[' anguli 
.KZ[' duplus, angulus autem. ZZ duplus anguli 
AZT ; aequalis igitur et KZT' ipsi Z4/Z['; est autem 
'et angulus ZI'K angulo ΖΓ. Δ aequalis. Duo itaque 
triangula suut ZKT',. Z/f[' duos angulos, duobus an- 


ommibus.polygonis regularibus valet, a divisione.circuli àn 
tot partes aequales, quot latera habere debet polygonumde- 
scribendum. . Sin autem polygonum parem laterum numerum? 
—J2n habeat, pendebit eius descrifítio a descriptione trian- 
guli-4equicruri, cuius angulus-ad basin uterque sit. (n—1/2) & 


& 


48 o; ELEMENTORUM 


«dc δύο γωνίας ταῖς δυσὶ γωγίαις ἴσας ἔχοντα ἑκατέ- 
Qa» ἑκαϊέρᾳ» γπὶ μίαν πλευρὰν Mu "A ἴσην, 
κοινὴν αὐτῶν τὴν ZI', καὶ τὰς λοιπες ἄρα πλευρὰς 
᾿ἰφαῖς λοισαῖς πλευραῖς ἴσας ἕξει, καὶ τὴν Aou yü- 
νίαν τῷ λὸισῇ γωνίᾳ" ἴση ἄρα. ἡ μὲν" KD εὐϑεῖα τῇ 
I1, 5 δὲ ὑπὸ ZKI γωνία wj (mo ZAT. ᾿Καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 5 ΚΓ τῇ ΓΑ͂, δισυλῆ doo ἡ KA «ijs 
KT. “Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ δειχϑήσεται, καὶ ἡ ΘΚ τῆς 
BK διπλῇ. Καί. ἐστὶν ἡ BK τῇ KT ion /1) καὶ ΘΚ : 
ἄρα vj «ΚΑ ἐστὶν. ἴση. “Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ 
ἑκάστη τῶν ΘΗ͂, HM, MA ἑκατέρᾳ τῶν OK, ΚΑ 
ἴση" ἰσὐύπιλευρᾶν ἄρα. ἐστὶ τὸ ΗΘΚΑΙ͂Μ΄ πεντάγωνον. 
diyo δὴ ὅτὲ καὶ ἰσογώνιον.. ᾿Επεὶ yag. ἴση ἐστὲν 4j 
dno ΖΚΓ γωνία τῇ ὑπὸ Ζ,1Γ, καὶ ἐδείχϑη τῆς μὲν 
ὑπὸ ΖΚΙ" Ou ἡ ὑπὸ .OKA, τῆς δὲ ὑπὸ ZA 
δισυλῆ ἢ" ὑπὸ ΚΜ". καὶ ἡ ὑπὸ ΘΚΑ͂ ἄρα τῇ ὑπὸ. 
KAM ἐστὶν ἴση. “Ὁμοίως δὴ δειχϑήσοται καὶ ἑκάστη 
τῶν ὑπὸ KOH, OHM, HM. ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ ΘΚΑ͂, 
KAM ions αἱ. πέντε doo. yavía αἱ “τοὺ ΗΘΚ, ΘΚΑ͂, 
KAM, AMH, MHO ἴσαι ἀλλῆλαις εἰσίν. ᾿Ισωγώ- 
iov. ἄρα ἐστὲ τὸ HOK AM πεντάγωνον. ᾿Εδείχϑη 
δὲ καὶ ἐσότελευρον, καὶ περιγέχρασται. 2e τὸν ABI'AE 
᾿κύχλον, “Ὅπερ ἔδει scorjoct. 


lPOTAZXIEZXG9Y. 


Εἰς τὸ δοϑὲν πεντάγωνον", o ἐστιν bodndaipdy ve 
καὶ ἰσογώνιον » κύκλον ἐγγράψαι. 


“ἢ 1) Edd. Oxon. et bisil. habent: καὶ ina ἐδείχθη ἴση ἡ BK 
ej KU, καὶ ἐστι διπλὴ 7 uiv ΚΑ τῆς KI,» δὲ ΘΚ τῆς ΒΚ" 
καὶ Gk dpa τῇ ΚΑ ἐστὶν ion: quae verba, quum sint mera 
repetiuo eius, quod modo dictum erat, cum Peyrardo et 
. God. a. omisimus, * 


plus reliqui-anguli , ita ut v. c, pro octogoro angulus ad ba- 
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gulis aequales habentia utruiique ütrique , et unum 
latus uni lateri aequale ,. commune ipsis: Z/ I^, et re-- 
liqua igitur latera reliquis lateribus aequalia. habebunt; - 


- et reliquum | angulum reliquo aigulo (I. 26.);. aequalis 
igitur recta. ΚΓ recte L4, ongulus vero ZKI' an. 
gulo Ζ.11᾽. Et quoniam. aequalis est K [? ipsi 1 4, 


dupla ágitir. Καὶ Δ ipsius. KI. ^ Ex eàdem ratio: e et 


. OK ipsius: KK dupla osteridetur. Et est BK ipsi 
ΚΓ aequalis; et OK igitar ipsi Καὶ Δ est ecqualis; Si- 
militer ostendetur et unaquaeque rectarum 9H, HM, 
MA alterutri ipsarum «OK; K.f aequalis; aequilate- 


fumn igitur, est pentaganum ΘΚ 4M: "Dico autemet. . 


aequiangulut£n. ^ Quoniam enim aequalis. est angulus 
ZKT angulo Z AT, et ostensus est anguli ZKTF du- 


| plus angulus OKA; anguli: autem. Z AT duplus an- 


gulus. Καὶ 1}; et.angulus OK 4 angnlo Καὶ 4M est ae- 
qualis, — Sitiiliter et. unusquisque angulorum KOH, 
OHM, HM.A ostendetur altrütri angulorum OK.f, 
KAM aequalis; quinque igitur anguli ΗΘΚ, OKA 
KAM, ΜΗ, MHO acquales inter se sunt. Aequi 


! ápgitlum igitur 'est pentagonum /7OK 4M: Ostensurü 


. est autéin et aequilaterum , et circumscriptum esteirca 
ehroubim ABTAE. Quod oportebát facere. 


PROPOSITIO XIII. (Fig. 304.) 


In dato pentagonó, aequilatéro et rior en cira 
ulum: inscribere. 


si (dijs) plas πεῖ. ὦ plus anguli ad verticem esse de: 
best. Cf, Tacquet. Euclid, .ed; Whiston. Schol, 1. ad V. 11. ; 
iBarrgw, . Euclid. Schol. ád IV. ETE Clavius. Schol; ad IV. 
16. ;. Boermannus Schol. ὅ, ad IV. 11, alijque. Potest étiani 


haec observatio pro. polygonis imparem ut parem laterum nu 


Euclid. Eleimeit. P. Hi " JD. 
; d 
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"Eeve τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, ἰσόπλευρόν. τε καὶ 
ἰσογώνιον, «τὸ 48 Γ4Ε' δεῖ δὴ εἰ εἰς τὸ. ΒΓΔΕ πεν- 
váyavoy κύκλον ἐγγρώψαι, 

» Τενμήσϑω γὰρ. ἑχατέρα voy. ὑπὸ BIA, TAE 
γωνιῶν δίχα. Vy ἑκατέρας vov ΓΖ, 4Z εὐϑειῶν" 
xoi ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου, καϑ' ὃ συμβάλλουσιν ἀλ-- 


λήλαις αἱ ΓΖ, AZ εὐϑεῖαι,, ἐπεεζεύχϑωσαν. ei. ZB, 


ZA, ΖΕ εὐϑεῖαι. Καὶ; ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 4) ΒΓ τῇ ΓΑ, 
χοινὴ dà ἡ ΓΖ, δύο δὴ αἱ ΒΓ, ΓΖ δυσὶ ταῖς AD, 
ΓΖ ἴσωι siot, καὶ γωνία ἡ ὑπὸ, ΒΓΖ γωνίᾳ τῇ: ὑπὰ 
4Γ2Ζ ἴση ἐστί: βώσις. ἀρὰ ἡ. ΒΖ τῇ βάσει AZ, ἐστὶν 
ἴση, καὶ «ὁ ΒΖΓ τρίγωνον τῷ 4Ζ1 τριγώνῳ, ἐστὶν 
ἴσον, καὶ αἱ λοιπταὶ γωνίωι ταῖξ λοισζαῖς γωνίαις loas 


εἰσὶν, ὕφ᾽ ἃς αἱ ἴσαι πλευραὶ Umnovsiyovcitv* ἴση doo 


4 ὑπὸ ΓΒΖ γωνία. τῇ ὑπὸ DAZ. Καὶ ἐπεὶ διπλῇ 
ἐστιν ἡ ὑπὸ LAE τῆς vno ΓΖΖ, ἴσῃ δὲ ἡ μὲν ὑπὸ 


merum habentibus una regula comprehendi, nempe, si numi à 
, rus laterum polygoni describendi sit —N, eius descriptio pen- 
debit a desctiptione trianguli itoscelis , in quo utervis angulüs. 


N-—1 
ad basin sit GE ) plis didi ad verticem, "fun vero, ut 


facile. (IV. 10. Cor. 2,) probatur, simu] ín potestáte erit de- 
scribere. triangulum isosceles, cuius angulus ád verticem sit 
(N—2) plus utriusvis anguli ad basin; ét vice versa. Possunt 
autem,etiam polygona, quaé parem Jaterum numerüm habent, 


quando is non est formae 25, reduci ad polygona, quae im- - 


parem laterum numerum babent; si auterá est formae 2n, ad 
quadzaas, 


z . 
, PROPOSITIO Xll. 

Obs. 1. Probandum erat ante ómnia, quod Austin. rbo- 
bet, rectas ΘΚ, ΚΑ, .4M etc. inter se convenire, quod, duy 
etis vectis ΒΓ, F4 etc. facile eodem modo probatur, ac in 
IV. 3$. vidimus. . 


I] 
* 
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εὐ Sit datum pentagonum aequilaterum et aequiangu- 
lum ABI'AE; oportet in pentagono. ABDAE circu. : 
lüm inscribere. 

; Secetur uterque angulorum ΒΓΖ, ΓΔῈ bifariam. 
ab utraque rectarum ΓΖ, 4Z (1. 9.); et a puncto Z, 
in quo coaveniunt inter se rectae ΓΖ, 2122, ducantur 
rectae ZB, ΖΑ͂, ΖΕ. Et quoniam ΒΓ aequalis est 
I4, communis autem ΓΖ, duae BI',; ΓΖ duabus 
4T , ΓΖ aequales sunt , et angulus BI'Zangulo ATZ 
aequalis est; basis igitur BZ basi 4Z est aequalis (I. 
4.), et triangulum ΒΖΓ triangulo Z/ZI' est aequale, 
et reliqui anguli reliquis angulis aequales sunt, quos 
aequalia latera subtendunt aequalis igitarangulus l'BZ 
angulo L4. Et quonihn duplus est TAE anguüli 
PAZ; aequalis autem. angulus: ΓΔΕ angulo ΜΒ", 
angulus vero. l'4Z angulo l'BZ, et.angulus I'B.4 


Obs..2. Generaliter pariter demonstratur, si.àd puncta 
circumferentiae," in quae incidunt anguli polygoni regulari 
.circulo inscripti, ducantur rectaé circulum contingentes, engsci 
exinde polygonum regulare eundem habens laterum numerum, 
eique circulo circumscriptiim. Circumsexiptio polygoni regu- 
laris circa circulum datum itaque pariter pendet a.divisione 


circuli im tot partes aequales, quot polygonum latera habet. A 


Caeterum -in hoc et praecedente problemate unum punctorum 
in circumferentia v. c. .4 pro lubitu sumi aut datum esse 
potest. 


PROPOSITIO XII. 


Obs. t. Quamvis hypothetice sumi possit pentagonum 
regulare vel aequilaterum et aequiangulum super aliqua vecta 
T*4 descriptum esse, etiamsi modus illud describendi antea 
ostensus nón fuerit, multi tarhen geometrae hac occasione do- 
€uerunt, quomodo super data recta describi possit pertagonum 


"n 


Á 
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ΤῊ τῇ Vnd ABT, ἢ δὲ Ὑ4Ζ τῇ ὑπὸ ΓΒΖ, 


|'Uno I'Bá ἄρα τῆς ὑπὸ ΓΒΖὲ ἐστὶ δισελῆ" ἴση dou ^c 


4 ὑπὸ ΑΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ ZBI* ἡ ἄρα ὑπὸ ABI 
γωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς ΒΖ εὐϑείας. Ὃμοί-- 
ὡς. «δὴ ϑειχϑήσεται ὅτε καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ BAE, 
AEA δίχα τέτμηται ὑπὸ . ἑκατέρας τῶν Ζ4, ΖΕ 
εὐϑειῶν. ἔηχϑωσαν δὴ ὠπὸ τοῦ Ζ σημείσυ iub 
τὰς ΑΒ, ΒΓ, I4, 4E, :EA οὐϑείαρ κώϑεσοι αἱ 
ΖΗ͂, ZO, ΖΚ, Z4, ΖΜ. Καὶ à ἴση; ἐοτὶν- ἡ 
ὑπὸ ΘΓΖ γωνία «τῇ ὑπὸ ΚΓΖ, ἔστι δὲ καὶ dedi. ἡ 
Uno ZOI' ὀρϑῆ τῇ ὑπὸ 'ZKT i ἴσῃ, δύο δὴ. τρίγωνά 
ἐστι τὲ ZOD, ΖΚΙ τὰς δύο γωνίας ταῖς δυσὶ" γω-- 
γίαις ἴσὰς, ἔχοντα, καὶ μέαν σλευρὼν μιᾷ πλευρᾷ 
ἴσην, κοινὴν αὐτῶν ZI ὑποτείνουσαν v«yó iav τῶν 
ἴσων γωνιῶν" καὶ: vag omg ὧρα πλευρὰς ταῖς λοί- 
παῖς πλευραῖρ, ἴσας ἕξει" ἴση. ἄρα 5 ΖΘ κάϑετος τῇ 
ΖΚ καϑέτῳ. ᾿ Ὁμοίως δὴ δειχϑήσᾳφται ὅτε καὶ ἑκάστη 
τῶν Z4, Z M , ZH ἑκατέρᾳ τῶν ΖΘ, ΖΚ ἴση ἐστίν. 
αἱ πέντε ἀρα εὐϑέϊαι αἱ ΖΗ, ZO, ΖΚ, Z4, ΖΜ 
foot ἀλλήλαις εἰσίν. 'O ἄρα xiyroo «ῷ Z, διαστή-- 
pon δὲ ἑνὶ vóv ZH, ΖΘ, ΖΚ, Z4, ZM κύκλος 
γραφόμενος ἥξει. καὶ διὰ τῶν λοιπῶν σημείων, καὶ 
ἐφάψεται τῶν 4Β, ΒΓ, ΓΔ, AE, EA εὐϑειῶν, 
ETE ὀρϑὲς εἴνμι τὰς πρὸς τοῖς H, O, Ky 4, M 


regulae. Et Clavius quidem ad IV. 11. ita hoc problema 
. solvit. Sit super recta data I7 (Fig. 302.) describendum pen- 

tsgonum  regulare,. Fiat triangulum aequicrurum ΖΗΘ tale, 

ut uterque angulas ad basin duplus sit reljqui (IV. 10.), De- 

inde circa asgilnas -AT4, quod super basi ΓΖ, ópe I. 25, 

triengulo ΖΗΘ áequiangulum construitur , describatur circulus 
(WV. 5), huicque inscribatur ex IV. 11. ope eidsdern trian- 

gui 4r4 pentagonum tpe Eodem fere redit constructio 
* 


Li 
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igitur anguli I'BZ est duplus; aequalis igitur. angulus ἡ 
& -4BZ angulo ΖΒΓ. Ergo angulus ABI" bifariam se- 
catur a re&a ΒΖ. Similiter ostendetur et utrumque 
angulorum ΒΑΕ, 4E bifariam secari ab utraque - 
rectarum Z4, ZE.  Ducantur autem a puncto Z ad — 
AB, BI, L4, AE, EA rectae perpendiculares ZH, 
| Z0, ΖΚ, Z4, ΖΜ (l. 12.). ,Et quoniam aequalis 
est .ahgulus ΘΓ Ζ angulo K['Z, est autem et rectus 
ΖΘΓ recto ZKT' aequalis, dno triangula sunt ΖΘΓ’ 
 ZKT duos angulos duobus angulis aequales: habentia, 
et unum latus uni-lateri aequale, comunune scilicer 
utrique Zr, subteundens unum aequalium argulorum ; . 
et reliqua igitur. latera relj;uis lateribus aeqhalia haibe- 
bunt (I. 26.); aequalis igitur perpendicularis ZO per- 
. pendiculari Z K. Similiter ostendetur δὲ unamquamque: 
reciarum Z/, ΖΜ, ZH, alterutri S ectarum ZO, 
ZK aequalem esse; quinque igitur rectae Z/7, ΖΘ, 
ZK,Z4 , ΖΗ aequales inter se sunt. Ergo circulus 
centro Z, intervallo vero, una ipsarum ZH, ZO, 
ΖΚ, ZÁ, ZM descriptus transibit ét. per reliqua 
puncta, et continget 4B, BP, LA, AE, EA xectás; 


propterea, quod retti sunt anguli ad puncta H, O, . 


K, 4, M. iSi enim ipsas non contingit, sed secat, 
eveniet ut recta diametro circuli δὰ reetos angulos ab 
eletadi, quam habet ille ad IV. 10. Alía Clavii &olutio ni- 
titur observatione in Cor, ad IV. 10. et in &o. ad IV. 11. 
facta. Nempe, quum in triangulo ZHO (Fig. 302.) uterque 


: : Ret. 
angulorum ad basin sit ex IV. 10, Cor. ΚΣ erit angu- , 


' 4 Rect. 


lus ei deinggps, «ui basi producta oritur, L2 Rect. E xp. 


MZ EN 6 Rect... : a 
, C. 15) X5 i, e. ex Cor. IV, 11. — angulo, quem duo 
: Ru ER 


ς 
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. "a , di t , " 
σημείοις γωνίας. Ei ydg οὐκ ἐφάψεται αὐτῶν, ἀλλὰ 
τεμεῖ αὐτὰς, συμβήσετωι τὴν τῇ διαμέτρῳ τοῦ κὖ- 
κλοῦ πρὸς ὀρϑὰς ἀπ᾿ ἄκρας ἀγομένην ἐφὸς πίπτειν 
φτοῦ πύκλου, ὅττερ ἄτοπον ἐδείχϑη. Οὐκ dg« ὁ κέντρῳ 


τῷ Ζ, "διαστήματι δὲ ἑνὶ «κῶν ZH, ZO, ΖΚ, ΖΑ, 


ἣν ΖΜ εὐϑειῶν γραφόμενος κύκλος τεμεῖ τὰς ΜΒ, ΒΓ, 


Γ4, AE, EA εὐϑείας. ᾿Εφάψεται ἄρα αὐτῶν. Γε- 
γράφϑω ὡς ὁ ΗΘΚΩ͂Μ. ᾿ / E 

, Eie ἄρα τὸ δοϑὲν σεντάγωνον, ὅ ἐστιν Mbdsiode: 
vs καὶ ἰσογώνιόν, κύκλος ἐγγέγραπται. Ὅπεῤ du 
ποιῆσαι. a 


€ HPOTAZXIZ adi 


Περὶ τὸ δοϑὲν πονδάγωνον, ὅ ἐστιν ἰσόπλευρόν 


' «e καὶ ἰσογώνιον; κύχλον σπτεριγράψαι. 


J " 
latera contigua pentagoni regulavis comprehendunt. Sufficiet 
igitur , ad puncturn Ζ᾽ extremum rectae datae. [4 angulum ap- 
plicare, qui aequális sit ei, qui angulo ΖΗΘ deinceps est, et 
rectam sub hoc angulo ductam aequalem facere rectae datae 


, T4, atque ita per omnem describendi pentsgoni ambitum rem 


t 


continuare. : 
Obs. 2. Simili ratione in polygomo regulari quocunque 
circulus inscribetur. " 
PROPOSITIO XV. — 
Obs. 1. Cor. Quum centrum. circuli pentagono regulari 
circumscribendi in IV. 11. prorsus eodem modo inveniatur, 
ac centrum circnli eidem peutagono inscribeudi ἐπ IV. 15. pe- 
,tet , utrumque circulum idem centrum habere. , 
' Obs. 2. Generaliter eódem modo circa datum polygo- 
num.rezulatfe quodcunque circulus cixcumscribetar. ἢ 
Obs. 3 . Hinc etiam (coll. 2. Obs..ad IV. "3.) Cor. in 
|'Obs. 1. allatam. valet generaliter, nempe circulus polygeno 
᾿ , 


*« 


* 
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"extremitate ducta cadat intra circulum, quod absurdum 
ostensum est , (1I. 16.). Circulus igitur centro Z, in-^ 
tervallo vero "una ipsarum ZH, ZO, ΖΚ, Z./& ΖΜ 
rectarum descriptus non secabit rectas ΑΒ, BI', I4, 
AE, EA; continget igitur ipsas. ^ Describatur ut 
HOK A M. | " ᾿ 


.Iu dato igitur pentagono , quod est aequilaterum et 
aequiangulum , circulus inscriptus- est;; Quod oporte- 
bat. facere. 


. a H . ΄ E 
᾿ x ^ 


PROPOS!TIO XIV. (Fig. 305.) 


Circa datum pentagobum , aequilaternm et aequi- . 


angulum ;. circulum circumscribere. 


alicui regulari inscriptus idem centrum babebit, quod ciroulue: 
ei circumscriptus. . 
Obs. 4. Quodsi e centro circuli polygono. alicui regu- 


fai inscripto, vel (quod eodem redit Obs! 5.) circumscripto , 


ad singulos polygoni, angulo$ ducantur rectae, divident illae 
polygonum in tot triangula aequalia , quot polygonum latera 
habet. 

Obs. 5. Haec triangula. omnia eandem habent alüiudi- 
nem, quae si circulus polygono inscriptus sit » aequalis est 
radio circuli inscripti; si circulus polygono circumscriptus sit, 


aequalis est perpendiculo e centro in unum latetum polygoni 


demissum. Badius itaque circuli inscripti aequalis est huie 
perpendiculo, quod et apothema vocatur. 

Obs. 6. Summa omnium istorum "triangulorum , ἱ. ὁ. 
inwgrum polygonum itaque aequale est (T. 38. Cor, &.) trian- 
. gulo, cuius basis aequalis est perimetro polygoni, et cuius 
altitudo aequalis est altitudini unius ex istis triangulis , i. e. 


si circulus polygono circumscriptus sit, radio circuli polygone 


* [| 
1 
^ 


^ * , 
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"Eowg τὸ δοϑὲν πεντάγωνον, 0 iow ἐσόπλευρόν 
ἐε καὶ ἰσογώνιον, τὸ ABTAE- δεῖ δὴ περὶ vo 484 
πεντάγωνον κύκλον περιγράψαι. 

{ετμήσϑω δὴ ἑκαπέρω τῶν ὑπὸ BIA, l'AE yo- 
ψιῶν δίχα ὑπὸ ἑκατέρας τῶν ΓΖ, Z4 , καὶ ἀπὸ τοῦ 
Z σημξίου, καϑ' 0 συμβάλλουσιν αἱ εὐϑέῖωι, ἐσεὶ τὰ 
B, A, É σημεῖω ἐπεζεύχϑωσαν εὐθεῖαι αἱ ZB, ΖΑ͂, 
ΖΕ, Ὁμοίως d τῷ πρὸ τούτου δειχϑήσεται, ὅτε͵ 
καὶ ἑκώστη. τῶν ὑπὸ DBA, BAE, -4Ε24 γωνιὼών δίχα 
πέτμηται ὑπὸ ἑκάστης τῶν ΖΒ, 42, EZ εὐϑειών. 


inscripti, vel si circulus polygono circumscriptus sit, perpen- 
diculo e centro circuli polygono circumscripti in unum late- 
ram dé^üsso, . ᾿ 
.- Obs. 7. Observatio praecedens valet etiam, si polygo- 
num aliquod non regulare circulo alicui sit circmmscriptum, 
, quod nempe éiám tum omnia triangula, in quae illud dis- 
pesci potest rectis e centro ad singulos angulos polygoni du- 
&ris, eandem habent altitudinem nempe radium. circuli ipsi 
iuscripti. Tali tamen polygono non semper circulus circum- 
scribi poterit, quod hic obiter notamus. " 
His observationibus circa polygona'regularia addi possunt | 
adhuc sequentia. . A x 
Obs. 8. Si quod polygonum regulare (Fig. 306.) v. c. 
pentagonum circulo in;criptum sit, et bifariam dividantur 
singuli eius anguli ad centrum, adeodue etiam (III. 26.) sin- 
guli arcus, quos snbte«dunt latera polygoni circulo inscripti, 
et per puncta, in quibus hi arcus. dividuntur, ducantur rectae 
circulum contingentes, énascetur novum polygonum regulare 
priori aequilaterum ; circulo circumseriptum, — Quod simili ra- 
tione demonstrabitur ac IV. 12, Et facile patet, singula latera 
polygoni circumscripti parallela esse singulis lateribus polygoni 
eiccilo inscripti, Habet hanc Prop. .de pentagono Pgletarius , 
ad IV. 12. ei generaliter Ambros. Bhodius ^d IV. 6. 
*Obs. 9, Quaevis figura acquilatera circulo inscripta est. 
' 


/ - 


» 
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Sit datum pentagonum ;. Megataterm et aequian, 


^ gulum. ΑΒΓΔΕ; oportet circa poe. ABIAE 


circulum circumscribere. 

Secetur uterque angulorum ΒΓ d, I. AE bifariam 
ab utraque rectarum ΓΖ, Z/ (1. 9.), et a puncto Z, 
in quo conveniunt rectae, ad puncta B, 4, E du- 
cantur rectae ZB; Z4, ZE. Similiter ut in praece- 


dente ostendetur et unumquemque angulorum [^B 4, 


BAE, EA bifariam secari ab una rectarum ZB, 
AZ, ΕΖ. - Et quoniam aequa llis est angulus BIA 


etiam aequiangula, Latera enim eius abscindunt arcus acqua- 
les (III. 28.), ad*oque, anguli a binis quibusvis polygoni la- 
teribus "contiguis comprehensi arcubüs aequalibus insistunt, 
adeoque aequalos. sunt (HT. 27.). At non omnis figura aequi- . 
angula circulo inseripta necessario quoque aequilatera, ést, nisi 


«quando numerus laterum ipsius est impari vel ,, si pat esf, 


quando duo latera proxima aequalia sunt, vel dummodo, duo. 
quaecunque aequalia sint, quorum uno posito primo, altexum 
occupet locum -parem quemcunque, ut quartum, sextum etc. 
Est haec observatio Clavii, Nempe, si circulo inscripta sit 
figura aequiangula quaecunque v. Oo. (Fig. 405.) ABI'AB, erit, 
ob angulum BA4E—ABI', etiam arcus BAE—FBA (IJ. 26. 
Cor: 1. ), hinc, 'demto communi..4B arous 4E arc/ BD, 
adeoque recta AE rectae BT. (III. 29.). -Eadem ratione erit 


vecta BPz—4E, àtque ita deinceps, si figura plura habet la- 


tera, 4 semper tertium quodque latus ei, a quo tertium est, 
uno rélicto ἐπ΄ medio, , aequale; hoc est, primum (quodvis 


autem latus constitui primum potest) doquihe erit tertio, ter- 


(tium quinto, quintum septimo etc., atque in hünc modum 


omnia latera in locis imparibus posita aequalia. inter sé erunt. 
Eadem autem vátione omnia latera locorum parium , ut. sécun- 
dum, quartum, sextam 'etc. aequalia, inter sé erunt, quum 


' quarum sit ἃ secundo terium etc, Et haec quidem in om- 


nibus fipuris'aequiangulis circulo inscriptis loqum habebunt: 


i 
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! Καὶ ἐπεὶ ἴσῃ ἐστὴν ἡ ὑπὸ Β ΓΔ γωνία τῇ ὑπὸ IAE, 
καί ἐστι τῆς μὲν ὑπὸ BIA ἡμίσεια ἡ ὑπὸ ZA, τῆς 
δὲ ὑπὸ I'A4B ἡμίσεια ἡ ὑπὸ DAZ, καὶ ἡ ὑπὸ ZA 
ἄρα τῇ ὑπὸ ΖΔΓ ἐστὶν ἴση" ὥςτε καὶ πλευρὰ ἡ ΖΓ 
σιλευρᾷ τῇ Z4 ἐστὶν ἴση. Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται 
ὅτι xul. ἑκάοτῃ τῶν ΖΒ, ZA, ZE ἑκατέρᾳ τῶν ΖΓ, 
wA ἐστὶν ἴση" αἱ πέντε ἄρα εὐϑεῖωι αἱ ΖΑ͂, ΖΒ, 

ἼΖΙ, ZA, ΖΕ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Ὁ doa “κέντρῳ 

τῷ Z, διαστήματι, δὲ ἑνπὼν Z4, ZB, ZI, ZA, 

ΖΕ κύκλος γρωρόμενος ἥξει καὶ διὰ τῶν λοιπῶν ση- ἐ 

ψιδίων,. καὶ ἔσται σιεριγεγραμμένος. ΪΙεριγεγράφϑω, 


καὶ ἔστω ὁ 48ΒΓΖΕ. 


. . 

lam vero, si figura inscrípta imparem lateram m ha- 

beat, -inde consequetur, ultimum atus aequale esse primo , 

.cui proximum est, quod nempe et ultimum impari loco erit. 

ldem ultimum autem etiam aequale erit secundo, quod quippe 

ab hltimo tertium est. Itaqué' omnia latera inter se aequalia 

evunt, Si vero figura inscripta parem laterum numerum habeat,- 
nihil concludi poterit, nisi omia ea latera, quae impari loco 

sunt, inter se esse aequalia, ét pariter omnia ea, quae pati. 
loco snnt, inter se e$se aequalia, Quodsi autem unum eorum; 

quae impari Joco sunt, aequale sit uni eorum, quae pari-loco 

sunt, etiam omnia latera inter se erunt aequalia, Caeterum 

esse posse figuras aequiangulas circulo inscziptas, quae tamen 

- non sint aequilatexae, iam , exemplo Spent. constat 

(III, -.22. Obs. 5.). , 

Obs. 10. Simili ratione omnis quidam figura aequian- 
gula circulo circumscripta est etiam aequilatera, at non om- 
nis figura aequilatera circulo circumscripta est etiam meces-' 
sarip aequiangula, nisi quando numerus angulorum ipsius 
est impar; vel, si par-est, quando duo proximi anguli ae- 

' quales sunt, vel dummodo duo quicunque anguli aequalés 
sint, quorum unó posíto primo, alter occupét locum parem . 


4 


* 


angulo TAE, -et est anguli ΒΓΔ, dimidius Ἐ 


. ZI'4, anguli vero TAE dimidius I4Z, et ZI'4 


igithr angulo ZZZ/T' est aequalis ; quare (I. 6.) et latus 
.ZF lateri Z4 est aequale. — Similiter ostendetur et 


unamquamque rectarum ZB, Z4; ΖΕ alterutri ZI, 


Z4 esse aequalem ; quinque igitur rectae Z4 , ZB, 
ZI, Z4, ΖΕ aequales inter se sunte Circujus igitur 
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'centro Z et intervallo una rectarun Z4, ZB, ZI," 


ZL descriptus transibit et per reliqua puncta, et erit 
circumscriptus, Circumscribatur , et sit 4 BIAE. — : 


* 


΄ 


quemcunque, ut- quartum , sextum. etc. (Est et fasc obser- 
vatio. Clavii contra Campanum ,. qui in nota ad. 1V. 15. puta- 


.esse.áequiangulam.). Nempe si (Fig. $04.) circulo, cuius 


centrum Z circumseripta sit aliqua figura aequiangula ABT'AE, ais: 


- 


, verat, ommem figuram. aequilateram circulo circumscriptam , 


ducantur e centro rectae ad angulos fizurae Z4, ZB etc.,:quae * 


omnes hos angulos bisecabunt (111. 17. Obs, 1.), et, quum. 

integri anguli aequales:sint, aequales erunt etiam dimidii. ' 

Quum igitur in triangulis 4ZB, BZYI' comníune sit latus ΒΖ, 
"angulus autem BAZ—BIZ, et ABZ-—I'BZ, eiit et (f. 26.) 


AB-—BD, atque ita duo quaecunque latera inter se aequalia 
erunt. Sin autem figura 4B IAE cixculo circumscripta sit ae- 
quilatera, erit iterum .4BZ—IBZ , et quum praeterea in tri- 


angulis ABZ, ΓΒΖ AB—BI e ΒΖ commumis , erit (I. 4.) : 


BIZ—BÁZ. At, quum p4z-. 242 » εἰ Brz-- 3 14, eit 


etiam BAE-BFA, i. e. primus quisque angulus aequalis erit 
tertio, tertius. quinto etc. Eademque ratione omues anguli 


parium locorum ut secundus ,, quartus, sextus etc. aequales: 


erunt. Et haec quidem/in omnibus figuris aequilateris circulo 


circumscriptis. lam, 81 numerus angulpróm impar bit, erit . 
* ] er 


« 
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Περὶ ἄρα «o δοϑὲν πεντάγωνον, ὅ ἔστιν ἰσόπλευ- 


οὖν ve καὶ ἰσογώνερν, κύκλος συδριγέγρατιται, M Onsp 


“ἔδει ποιῆσαι," 
^ 


IIPOTAZI2Z. 
«Εἰς τὸν δοϑέντα κύκλον ἑξάγωνον ἰσόπλευρόν τε 
E ἰσογώνιον ἔγγράγμαι. 

"Horto ὁ δοθεὶς. κύκλος ὁ ABIAEZ- δεῖ δὴ εἰς 
τὸν ABTAEZ κύκλον ἑξώγωνον ἰσόπλευρόν ws-xai 
ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 

"Hj9u τοῦ ABI'AEZ sixlou διάμετρος ἡ AA, 
x«l εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ κύκλου τὸ H, καὶ κέντρῳ 
μὲν τῷ 2, διαστήματι δὲ τῷ 4Η κύκλος γεγράφϑω 
o ΕΗΓΘΦΘ, καὶ ἐπιζευχϑεῖσαι αἱ ΕΗ, ΓΗ διήχϑωσαν 


ultimus angulus,.quippe impari loco positüs,, aequális primo, 
qni ei proximus est: at etiam s&cundo, quippe qui ab ultimo 
fertius,'est: itaqué omnes anguli aequales erant. Sin autem 
figura circumscripta parem angulorum numerum habeat, nihil 
toncludi poterit, nisi omnes angulos, qui impari loco sünt, 
aequales inter se esse, et pariter omnes eos, qui pari loco 
sunt. Quodsi autem, unus eorum, qui ad secundam classem 
pertinent, aequalis sit uni eorum , qui ád primam classem per- 
tnent, omnes anguli aequales erunt. — Esse autem posse 
figuras aequilateras. círculo circumscriptas, quae tamen non 
rst doris " jam exemplo rhomb« copstat (IV. 7, 
0. 

i^ bs. 11, In figuris quoque non regularibus , quibus cir- 
culus circumscribi potest, centrum circuli circumscribendi in- 
venitur, si duo latera continua bisecentur, et in puuctis se» 
ctionis - 'perpendicula. ad ea erigantuf , quorupn sectio centrum 
trit, üt in IV. 8, in figuris autem non regularibus, quibus 
'circulus inscribi potest , centrum circuli inscribendi invenitur, 


ἐξ duo anguli proXimi bigecentuz, ubi pariter rectarum istos 
. 5 


ΓΕ 
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Circa datum igitur pentagonum , aequilaterum. et 
, aequiangulum ,- circulus circumscriptus est. — Quod 
oportebat facere. . V 


PRÓPOSITIO XV. (Fig, 307.). 


᾿ in dato circulo hexagonum aequilaternm et aequi- 
angulum inscribere. 


Sit datus cirtulus ΑΒΓΔΕΖ: oportet in circulo 
ABIAEZ  hexagonum aequilaterum et aequiangulum 
inscribere. 


Ducatur circuli 4BI'AEZ diameter A, et suma. 
tur centrum circuli H , et centro quidem 7$, interyallo 
veyo ΔῊ circulus. describatur. EH (Post. 3.) , et 
iunctae' ΕΗ, ΓΗ͂ producantur adi puncta B , Z , et 


angulos bisecantium sectio Centrum "erit, ut in IV. 9, Tri fi- 
guris regularibus ptraque ttetlhiodüs eodem redit, unde in 1V. 
€. proBlema circulum dato-quadrato insceribendi modo priore, 
in IV. 9. autemi problema circulum. dato quadrato circumscris- 
bendi modo posteriore traditur. 


|, PROPOSITIO' XV. 


Obs. 1. Ex liac própositione alia consequitur methodus 
facilior 2 , quam in IV. 2. Cor. habuimus circulo dato trian- 
gulum aequilaterum inscribendi, ductis nempe rectis 47, PE, 
E.4. Et quim ABIH sit figura aequilaterà, patet ex I. 8. 
eam ἃ recta Αἱ Γ᾽ bifariam dividi, unde conséquitur, triangue 
lam circnlo inscriptum esse hexagoni FERME eidem circulo 


inscripti dimidium. db p 
z 2 Rect..' 
Obs. 2. Quum. angulus 4BH—HBI-——5— 
* Rect. Rect. 


angulus 4BT— —3—, et angulus ΒΓΑ4-Ξ Γ48Ἐ- τ τς 


Patet itaque xao describendi trianguli isoscelis 4B, cuius, 


*. 
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᾿ἐπὶ vd B. Ζ σημεῖα» καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἵ: AB, ΒΓ, 


I4, 4E, ΒΖ, ZA: λέγω ὅτι τὸ ABIAEZ ἐξάγω- ᾿ 


ἦγον ἰσόπλευρόν τέ ἔστε καὶ ἰσογώνιον. 


Iicet γὰρ τὸ Η σημνεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ABIAEZ 


᾿χύνλον, icy ἐστὶν x HE τῇ ΗΔ4. Πάλιν, inel τὸ 


4 σημεῖον κέντρον ἐστὲ τοῦ EHTO κὔκχλου,᾿ ἴση 
ἐστὶν, 4 AE τῇ 4Η͂. ᾿Αλλ: 4 HE «τῷ HÀ ἐδείχϑη 
ἴση, καὶ αὶ HE ἄρα τῇ Ed ἴση ἐστίν" ἰσόπλευρον ἄρα 
ἐστὶ «τὸ. EHA τρίγωνον, καὶ ci τρεῖς ἀρὰ αὐτοῦ D". 


"wig. αἱ ὑπὸ EHd, HAB, AEH ἴσαι (ἰλλήλαις εἰσὶν, 


ἐπειδήστερ τῶν ἰσοσκελῶν'. τριγώνων αἱ πρὸς τῇ βάσει 
7ωνίαι ἴσαι ἀλλήλαις" εἰσίν. Kat. εἰσιν αἱ τρεῖς oU ὁ 
veri vOU pavit δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι" ἢ dpa ὑπὸ EHA 


, γωνία τρίτον ἐστΐ δύο ὀρϑῶν. Ὁμοίως δὴ δειχϑή- 
ισέται xat ἡ ὑπὸ ΔΗ͂Τ τρίτον δύο ὀρϑών. Καὶ ἐπεὶ 
m$ DH. εὐθεῖα dri τὴν EB σταϑεῖσα τὰς ἐφεξῆς γω- C 


siae τὰς ὑπὸ EHT', ΓΗΒ ϑυσὶν ὀρϑαῖς long vtotet 
καὶ Aonuj ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΗΒ τρίτον ἐστὶ δύο ὀρϑῶν" 
αἱ dou ὑπὸ EHA4, AHB,. ΓΗΒ γωνίαι ἴσαὶ ἀλλη- 
λαις εἰσίν: ὥστε καὶ αἱ κατιὶὲ κορυφὴν αὐταῖς αἱ ὑπ. 


ΒΗ“, AHZ, ZHE ἴσαι εἰσὶ ταῖς ὑπὸ EH, AHT, 


HB: αἱ 6 ρα yovíci.oi ὑπὸ EHA, 4HT, ΤΗΒ, 


BHA;-AHZ, ZHE ἴσαι ἀλλήλαις δἰσίν. «Αἱ δὲ 
ἴσαι, γωνίαε séni “ἴσων. ἑτεριρερειῶν βεβήκασιν" αὐ 8E. 
dou περιφέρειαι αἱ. AB, BD, I4, AE, EZ, ZA 


' bs ἀλλήλαις εἰσίν. Ὑπὸ δὲ τὸς ἴσας περιφερείας - 


(cai εὐθεῖαι ἑποτείνουσινγ" “αἱ ἕξ dio εὐϑεῖαι ἴσαι dÀ-- 


Acte εἰσίν" ἰσόπιλευρον ἄρα ἐσσὶ τὸ 4ΒΓ4ΕΖ ἑξά- 


angulus δὰ verticem sit quadruplus utrasque, anguli ad. Ten 
Et generaliter (Cf. etiam. Obs. ad V, 11.) facile patet, si de- 
seribi possit polygonum Kum ἢ quod ! laterari Aumerum τας 


* 
- 


k- 
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iungatur 4B, ΒΓ, I4, 4E, EZ, Ζ4: dico, 
hexagonum A4BI'AEZ aequilaterum esse et dread 
gulum. 


Quoniam enim punctum 77 centrum est tirculi 


"ABPAEZ, HE aequalis est ΗΖ. Rursus, quoniam 


punctüm 4 éentrum est circuli EH['O, 4E aequalis 
est ΔΗ͂. Sed HE ipsi Hf ostensa est aequalis, HE 
igitur ipsi Ef aequalis est; aequilaterum igitur est tri- 
angulum EHA, et tres igitur ipsius anguli EIL, 


"HAB, AEH aequales inter se sunt (1. 5.), quia iso- 


scelium triangulorm ad basin anguli aequales inter se - 


Sunt. Et sunt tres trianguli anguli duobus rectis ae- 


quales (1." 32); angulus igitur .E77// tertia pars est 
duorum rectórum. Similiter ostendetur et. ZHT' tertia 
pars duorum rectorum. Et quoniam recta ΓΗ͂ super 
ἘΠῚ insistens: angülos deinceps :EHT', ΓΗΒ duobus 
rectis aequales facit (L. 43.), et reliquus igitur ΓΗΒ 
tertia pars est duorum rectorum; anguli igitur ΕΗΖ, 
ΗΓ, EH aequales inter se sunt; quare et anguli 
ad verticem .BH..4, A4HZ , ZHE aequales sunt ipsis : 
EHA4;, 4HV, ΓΗΒ (1. 15.); sex igituranguli EHA, 
AHTI, HB, BHA, AHZ, ZHE aequales inter 
se sunt.. Aequales. aufem anguli aequalibus circumfe- | 
rentiis insistunt (III. 26.);.sex tgitur eucmmtQrentian 
AB, ΒΓ, P4, AE, EZ, ZA aequales inter se 
sunt. "Aequales autem circumferentias aequales rectae 
subtendunt : (III. 29.); sex igitur rectae aequales inter 
se sunt; aequilaterum igitur est hexagonum 4B A4EZ ; 


AN habeat, describi etiam posse triangulum isosceles, cuius 


angulus ad. verticem: sit ( 5.3) plus bur ae anguli ad basin, 
et vice versa. 


| θά 6o ELEMENTORUM. — E. 
᾿ γωνοῦ: λέγω δὴ ὅτε wol ἰσογώνιον. “Ἐπεὶ γὰρ iog 
doviv ἡ Ζ4 περιφέρεια τῇ ἘΔ stepupepety, κοινὴ 
'προςκείσϑω ἡ ABI'A περιφέρεια" ὅλη ἄρα ἡ ΖΑ͂ΒΓΙΖ, 


ὅλη τῇ EAD BA ἐστὶν ion, καὶ βέβηκεν ἐπὶ μὲν τῆς. 
ZABIA περιφερείας ἡ ὑπὸ ΖΕΔ γωνία, ἐπὶ δὲ τῆς ' 


EAD'BA περιφερείας ἡ Uno: AZE γωνία! ἴση ὥρα ἡ 
ὑπὸ AZE γωνίω τῇ ὑπὸ. ΖΕ4. Ὁμοίως δὴ ϑει- 
χϑήσεται ὅτι sel αἱ λοισταὶ γωνίαι τοῦ ΑΒΓΔΕΖ 
ἑξαγώνου κατὰ μίαν ἔσαι εἰοὶν ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ 4ΖΕ, 
ZEA γωνιῶν" ἰσογώνιον do« ἐστὶ τὸ 4ABIAEZ ἐξά-- 
yovov, ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἰσόπλευρον., καὶ ἐγγέγρασταξ 
. εἰς τὸν 4 ΒΙΖΔΕΖ κύκλον. t 
^ Eig ἄρα τῶν δοϑέντα κύκλον ἑξάγωνον ἰσόπλευρόν 
τὸ καὶ ἰσογωνιὸν ἐγγέγρασται. “Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι 
HOPIZXMA .. 

"Ex τούτου φανερὸν ὅτι ἡ τοῦ ἑξαγώνου πλευρὰ | 
ἔσῃ ἐστὶ τῇ ἐξ τοῦ κέντρου. τοῦ κύκλου. 

Καὶ ἐὰν διὰ τῶν 4, B, Γ, 4, B, Z σημείων 
v ἐραπτομένας τοῦ -xV2A0V ἀγάγωμεν, περιγραφήσεταε 
᾿ περὶ τὸν κύκλον ἐξίγωνον ἰσοτελευρύν de καὶ ἰσογώ-: 
ψιον, ἀκολούϑοως τοῖς ἐπι τοῦ σπενταγώψοὐ εἰρημέγοιφ. 
Καὶ ἔτι dud τῶν ὁμοίων τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου 

πὸ τά ον | 
Obs. $. Quum recta 4T! a xecta ΒΗ͂ bifáriarn et ád an- 

Bulos réctos tecetur (d. 34. Cor. 1, et 20.), erit qhadratum di. 
 mídiae A4 T, i, e. quarta pars qnadrati ex: «4 Γ (II; 4. Cor.'2,) 
' aequale excessui quadrati ex. 4H super quadratum ex dimidia 
BH vel 4H (1: 41. Cor. 2.) i. e, (IL. 4. Cor, 2;) —— tribus 
"quartis quadrati radii; Quádratum ex 4L, latére trianguli 
aequilateri igitar triplum est quadrati radii eius circuli, in 
quem inscriptum ὅδε, ! Taoquet ad ἣν} . . * 


νυ, 
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dico etiam et aequiangulum.. Quoniam enim aequalis 
est circumferentia Z4 circumferentiae /, communis 
addatur ΑΒΓΔ circumferentia; tota igitur ΖΩ͂ ΒΓΔ 
toti. E TB est aequalis, et insistit quidem circum- 
feréntiae ZABI' angulus Z4, circumferentiae 
vero EAZTBAf angulus ΖΕ,  Aequalis igitur angulus 
ΖΕ angulo ZE4. Similiter ostendetur et reliquos 
angulos hexagoni J4BIEZ sigilatim aequales esse 
alterutri angulorum. AZ E, Z EZ, Aequiangulum igi- 
tur est hexagonum 4BI'4EZ. — Ostensum est autem. 
et aequilaterum , et inscriptum est in circulo 47 JEZ. 


In dato igitur: circulo hexagonum aequilaterum et 
aequiangulum inscriptum est. Quod oportebat facere. 


ξ COROLLARIUM. 


Ex hoc manifestum .hexagoni latus aequale esse cir. 
'vuli semidiametro. di 

Et 81 per puncta 2, B, I, 4, E, Z contingen- 
tes circülüm ducamus, circumstribétur circa circulum 
hexagonum aequilaterum et aequiangulüm , congruen- 
ter eis, quae de pentagóno dicta sunt. Et etiam con. 


Óbs. & Circa circulum quemcunque cento Z7, mdio — 
H4 ai 
"Q^ descriptum e punctis Z, B, D, 4, E, Z describi pós- 


sunt séx circuli, inter se et primum descripto aequales, quo- 
: ᾿ po . H4 : 
rurh quisque tret, nempe eum, qui ex H radio "τ descriptus 
€st, et duos sibi proximos eontinget, si nempe radii omnium 
HA 
, eorum sumantur aequales τ" (Obs. 3. ad III, 12.). 


Euclid. Element. P.. II. E 
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. εἰρημένοις, εἰς τὸ δοϑὲν ἑξάγωνον f) κύκλον ἐγγρά- 
ψομιέν τε καὶ περιγράψομετ. 

᾿ ΠΡΟΤΆΑ͂ΣΙΣ κ«ς. 

Εἰς τὸν δοϑέντα κύκλον πεντεχκαιδεκάγωνον ἐσό-- 
σελευρὸν τὸ καὶ ἰσογώνιον ἐγγράψαι. 

"Eovo ὁ δοϑεὶς κύκλος ὁ 4.8.4 δεῖ δὴ εἰς τὸν 
ABA κύκλον πεντεκαιδεχάγωνον ἰσύτιλευρῦψ τὸ καὶ 
ἐσογώνιον ἐγγράψαι. ῖ 


1) Rob. Simson. monet, addendum hic esse ἰσόπλευρόν 
vs xa) ἰσογώνιον. — Recte ille quidem. . Attamen haec ex prae- 
cedentibus facile suppleri posse sine dubio auctor putabat. Et 
si omnia ad summum rigorem exigere velis, etiam ad initium 
Cor. similiter addendum erat ísóz. xai iowyov, ubi nec ipse 
Simson. addit. 


PROPOSITIO XVt. 
Obs. 1. Eodem modo, quo Euclides ostendit, quumi 
ἡ arcus. ΑΓ sit 1/3—5/15 citculi integri, et arcus 4 Boci/ 52 
35 circuli integri, fore arcum. .BI—2/15, adeoque per III. 
S0. inveniri posse arcum , qui sit 1/15 integri circuli, genera» 
liter ostendetur, si describi possit in circulo polygonumi te- 
gulare m laterum, aliudque n laterum , ubi τὰ» sumitui, et 
si m—n vel pm—qn per continuas bisectiones ad utiitatem^ 
reduci possit, vel ut aliter dicamus, si m—n vel pni—qn sit 
2r, describi quoque, posse in circulo polygonum regulare, 
quod habeat m.n latera, ubi p et q denotare potest numeros 
integros quóscunque. 
Obs. 2, Ex iis, quae Éuclides hoc libro tradidit, con» 
sequitur, circulum posse in. d, 6, 12, 24 etc, 
— 4, 8, 16, ὅ2... 
- 5, 10, 20, 40... 
. — 15, 50, 60,: 120... 
partes aequales dividi, et figuras regulares totidem laterum 
ipsi posse inscribi et circumscribi. Figuras autem regulares, 


.c' 


! 
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gruenter eis, quae de pentagono dicta sunt, in dato 
hexagoóno circulum inscribemus et. circumscribemus. 


PROPOSITIO XVI. (Fig. 308.) 


In dato Círculo quindecssonum aequilaterum et ae- 
quiangulum i.scribere. Σ τ ᾿ 

Sit datus circulus /BT'4; oportet in circulo ΖΒ ΓΖ 
quindecagonum aequilaterum et aequiangulum inscri. 
bere. 


quórum laterum numerus in isis setiebus haud contineretur, 
geometrice in circulo describendi ars hactenus ignorabatur- 
Gaussius, iam apud QGóttingenses Matheseos Professor, in 
Disquisitionibus Arithmeticis 1801, editis, Sect. VIL de ae- 
quátion. circuli section. definientibus, primus methodo alge- 
braico-ttigonometrica demonstravit, circulum non tantum in 


(πω ἕω P verum. etiam in qr 


( 251 ) ( 655517 Ἃ etc. generaliter nempe in 22.4.1 par- 
Coa 216-41 


tes dividi posse, quoties 2m-j.1 sit numerus primus, Ope 
divisionis in 17. paries aequales, collatis iis, quae in Obs. 
1. et in Obs. ad IV. 11. diximus , circulus deinde porro ín 
2x17, 4Y017, 8&C11 etc. praeterea in 9yC1T vel 51 partes ae- 
quales dividetur, quod nempe' 6/17—1/3—31/15 . E 

in 5X17 vel 85, quia 1/5—3/17——2/85 

in 15. 17 vel 255, quia 1/5—1/122/255 
et in eas adhuc partes aéquales, quae bisectionibus ex prae- 
cedentibus consequuntur. ΟἹ, eüam v. Huguenin, mathem 
Beitüge Künigsb. 1808. p..272, sq, et Rothe. de Divisione 
Peripheríae circuli in 17, et 15. partes aequales, Erlangae 1801, 
qui pro quaestiome generali, an polygonon aliquod regularo 
&eometrice circulo inscribi possit, hanc adfert regulam generalem : 
sit M numerus quicunque integer positivus, atque litera m desig- 
netur multitudo numerorüm integrorum positivorum «7Matque | 
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᾿Εγγεγράφϑω sg τὸν" ΑΒΓΔ κύκλον φριγώνου- 


μιὲν ἰσοσιλεύρου τοῦ. sig αὐτὸν ἐγγραφομένου “πλευρὰ 
ἢ AT, πενταγώνου δὲ ἰσοτιλεύρου ἡ 418’ οἵων ἄρα 
ἐσεὶν ὁ ΑΒΓΔ κύκλος 1) ἴσων τμημάτων δεκαπέντε, 
τοιούτων ἡ μὲν ABI περιφέρεια’ τρίτον οὖσα τοῦ 
xUxÀov ἔσται πέντε" ἡ δὲ 74,18 περιφέρεια, σπεμστὸν 
οὖσα τοῦ κύκλου, ἔσται τριῶν" λοιπτὴ ἄρα ἡὶ ΒΓ τῶν 
ἴσων δύο. Τετμήσϑω ἢ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ E, éxa- 
τέρω ἄρα τῶν BE, ΕΓ περιφερειῶν πεντεκαιδέκατον 


BE, ET εὐθείας, ἴσας αὐταῖς κατὰ τὸ συνεχὲς εὐ-- 
ϑείαρ ἐναρμόύσωμεν εἰς τὸν BIA κύκλον, ἔσται εἰς 
αὐτὸν ἐγγεγραμμένον πεντεκαιδεκίίγωνον ἰσόπλευρόν 
τε καὶ ἰσογώνιον. Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι: 


ἂν “ Pp! , 3$ f. . 
* ἔσται τοῦ 48 ΓΔ κύκλου. ᾿Εὰν ἄρα ἐπιζεύξαντες τὰς 


Ὁμοίως δὲ τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου, ἐὼν διὰ τῶν 


κατὰ κύκλου διαιρέσεων ἐφαπτομένας τοῦ κύμλου ἀγά- 
γωμίεν, περιγραφήσεται περὶ τὸν κύκλον πὲντεκαιδε-- 
w«yovov ἰσύπλευρόν τε καὶ ἰσογώνιον. d. δὲ διὰ 
τῶν ὁμοίων τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταγώνου εἰρημένοις, xal 


1) Pro ó A4BD4 κύκλος Rob. Simsón. mavult legere: 5j 
rale T 
ABI'4 περιφέρεια. Quum tamen vox κύχλοιυ etiam postea sae- 
ius recurrat, κύκλος hio dictum videtur pro integra circum» 
erentia, 
. 4. 
erga M relative, primorum. —Polygonon regulare M laterum 
geometrice circulo inscribi poterit, si M potentia est numeri 
2 exponentis integri positivi. Si vero hoc non valeat, peri- 
pheria etiam in J/ partes aequales geometrice- dividi nequit. 
Caeterum geometrica quoque solutio ex formulis, quas habent 
viti supra laudati, deduci ómmino potest, et. Píleiderer. per- 
"enit ad 'geometricam constructionem satis elegaritem et pro 
rei matura concinnam, cuius etiam demonstrationem exhi- 


buit e mere geometricis principiis petitam. — Aliam e formulis 


i? 
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Inscribatur in circulo 4B T'/f trianguli aequilateri 
in ipso inscripti latus 4I" (IV. 2.), pentagoni vero 
aequilateri latus 4B (IV. 11.); qualium igitür est 
circulus 4BI' aequalium segmentorum quindecim , 
talium circumferentia 4/B[', quae tertia pars est cir- 
culi, erit quinque; 4B vero circumferentia, quae 
quinta est circuli, erit trium ; reliqua igitur B['ae- 
qualium duarum. Secetur ΒΒ. Γ΄ bifariam in £ (III. 30.), 
utraque igitur circumferentiaum BE, Γ᾽ quintade- 
cima erit circuli ΑΒΓΔ. Si igitur iungentes rectas 
BE, EI', aequales ipsis in continuum rectas aptemus, 
in circulo 4BI'/4 (IV. 1.), erit.in ipso inscriptum 
quindecagonum aequilaterum et aequigngulum, Quod 
oportebat facere, 

Congruenter autem eis, quae de pentagono, si per 
circuli divisiones contingentes circulum ducamus, cir- 
cumscribetur circa circulum quindecagonum aequilate- 


algebraicis a Rothe. exhibitis deductam constructionem exhi- 
bet Müller. (Mathem. kritische Bearbeit. des ersten Buchs 
der Elemente 1821. im Anhang.). Aliam satis concinnam con- 
structionem vide in Paukers ebene Geometrie 1825. p. 181. sg- 
Ila tamen hoc loco praetereunda nobis sunt, quum demon- 
stratio ex ipsa problematis natura non possit non esse prolixa, 
et ex parté haud exigua e libris elementoram sequentibus de- 
mum petita. Praeterea plures subinde mathematici methodos 
tradiderunt vel generales, vel ad singulares figuras spectantes, 
polygona regularía quaecunque, dut certe plura adhuc, quam 
Euclides docuerat, circulo dato inscribendi etc., haud quidem, 
ut probe norant, rigorose veras, at tamen magis minus prope 
ad veritatem accedentes, atque ita comparatas, ut usui pra- 
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sie v0 δοϑὲν πεντεκαιδεκάγωνον » δ. ἐστιν Ἰσόπλευ- 
τὸν τε καὶ ἰσογωνίον, κύκλον ἐγγράψομοδν ve καὶ πὲ- 
φιγρώψομεν.. 


ctico, ubi saepe summus rigor attingi nequit, inservire posse 
videantur. :Haec talia autem satis ingeniose nonnunquam ex- 
,cogitata nihil huc pertinent, nec diiudicatio horum tentami- 
num plerumque ex altioribus fontibus repetendorum, vol mere 
imechanicorum, huius loci esse potest. -Huc tamen haud referri 


- , e 
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rum et aeqnuiangulum. Praeterea cougruenter eis, quae 
de pentagono dicta sunt, et in dato quindecagono cir- 
culum inscribemus et circumscribenius, 


' debent eorum conatus, qui aperte falsa de arcu quocunque in 
aequales, quotquot libuerit, partes dividendo praecepta dedere, 


qualia v.:c. videre est in Hadaly de Hada Toxometria edita 
Budae 1820. 


' 
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^ 


, 


c. Ma ἐστὲ μέγεϑος μεγέθους, τὸ ἔλασσον τοῦ 
μείζονος, ὅτων καταμετρῆ τὸ dueitov. i-i 

β΄. “Πολλαπλάσιον δὲ τὸ μεῖζον τοῦ ἐλάσσονος, 
ὅταν καταμετρῆται ὑπὸ τοῦ ἐλάνττονος. 


. * 1ρ880. Monachus in scholiis ad hunc librum refert, asse- 
rere nonnullos, huius libri doctrinam ab Eudoxo, Platonis 
praeceptore , inventam traditamque esse. Caeterum'aliqua in 
eo corrupta ad nos pervenisse, ex sequentibus patebit. 

DEFIN. I. d 

Pars, ut iam Isaacus Monachus, Campanus, Commandi- 
nus, Clavius aliique notant, duplici sensu apud Geometras 
adhibetur. Aut enim designat quamvis magnitudinem mino- 
rem altera eiusdem generis. Ita v. c, Euclides I, 9. Def, ait: 
omne totum sua parte maius est, Aut sensu strictiore, ut hic, 
sumitur pto ea maguitudine minore, quae aliquoties repetita 
aliam maiorem eiusdem generis efficit aut mensurat, unde eius 
mensura vocatur. Priore sensu v. c, d. erit pars numeri 6, 
non vero posteriore sensu: $ autem utroque sensu pars est 
numeri 6. Diximus, maiorem magnitudinem, cum qua minor 
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DEFINITIONES. 


ν 


1. Ps est magnitudo magnitudinis, minor mera 
quando mensurat maiorem. 

2. Multiplex autem maior minoris, quando' men- 
 suratur a minore. 


comparetur, esse debere eiusdem generis ac minorem. Patet 
enim lineani v. c. non nisi a linea, superficiem a superficie, 
corpus a corpore, pondus a pbndere etc. mensurari pósse. 
Caeterum , quam, Euclides vocat hic partem sensu strictiore , 
alii partem aliquotam , aut submultiplum maioris vocant, maior 
contra multiplum minoris appellatur, quam exacte aliquoties 
continet (Def. 2.). Ita ὅ erit submultiplum numeri 6, nempe 
eius pars dimidia, vel subdupla: 2 est numeri 6 pars tertia 
aut subtíipla etc. Pars aliquota igitur aut submultipla prodit, 
$i magnitudo aliqua in quotcunque partes aequales dividatur. 
Talis pars'aliquota distinguitur ab aliquantis , magnitudinem 
ipsam non metientibus, sed conflatis ex summa aliquót eius 
parium aliquotafum. Ita 4 erit pars aliquanta numeri 6, 
nempe erít eius pars tertia bis sumta. Euclidis libro VII. et 
844. partes aliquotas et aliquantas ita distinguit, ut priores 
"simpliciter partem, posteriores partes appellet. 


ἤν. ELEMENTORUM 


y. oyoc ἐστὲ δύο χιεγεϑῶν ὁμογενῶν ἡ κατὰ 
σιηλικότητα πρὸς ἄλληλα ποιὰ σχέσις 1). 


1) Robert. Simson. persuasus de hnius et sequentis octa- 
vae delinitionis inutilitate, quam et Barrovius fateatur, fir- 
miter se credere ait, eas non Euclidis esse, sed cuiusdam mii- 
nus petiti editoris. Eodem modo iudicat Borellus in Obs," ad 
axioma VI. L.7III. Euclid, restitut, 


DEFIN. IH 


Addi potest, duas magnitudines A, B duarum C, D ae- 
quemultiplas, aut aequemultiplices vocari, si maior A minorem 


C roties exacte contineat , quoties B continet D, seu, si mi- 
nor C toties praecise repetenda est, ut efficiat aequalem maiori 


. A, quoties D repeti debet, ut efficiatur aequalis magnitudini 
/H. Eodem casu magnitudines C, D duarum A, B partes 


aequealiquotae vocantur, Ita v. c. quum sit 15—95.5 et 20— 
4.5, erunt numeri 15 et 20 numerorum ὦ et 4 aequemulti- 
plices, et contra numeri ὦ et 4 numerorum 15 et 20 aequea- 
liquotae partes. - Aequemultiplices autem partium aequeali- 
quotarum duarum magnitudinum vocantur magnitudinum harum 
partes aequealiquantae- Sic 6 et 8 erunt numerorum 15 et 
20 partes aequealiquantae. Partes aequealiquotas duarum ma- 


gnitudinum Euclides eandem illarum partem, aequealiquantas 


autem easdem partes appellat. Quodsi eadem magnitudo minor 
C utramque A ει B metitur, tum C communis mensura magni- 


^tudinum Α et B vocatur. Cf, Pfleidere; Expositio aq Diluci- 


datio libri V. Elem. Euclid. Tub. 1782. p. 11. Peletarius vo- 
cem multiplex aliter intelligi vult, pariter ac vocem pars in 
Def. 1. Nempe multiplicem vocat maiorem minoris, nontan- 
tum; quum a minore ipsa, verum etiam, quum a patte aliqua 


: minoris maior exacte mensuratur. lta ait, 5 esse multiplicem 


numeri 2, esse nempe eius duplum sesquialterum ;- ternarium 
esse binarii, unitatem esse sui ipsius multiplicem, At vulgo 
hae voces. non hoc sensu dicuntur, nec ab Euclide ita sumtae 


: f. : : 
, Sunt, et multiplex semper repetitionem minoris, aut certe po- 


ὦ 


LIBER QUINTUS. 7$ 


3. Ratio est duarum magnitudinum homogenearum 


secundum quantitatem. (quantuplicitatem) inter $e quae- 
dam habitudo. | ] 


sitionem intesrae alterius (quo sensu: simplum dicitur) ,, non 
vero pósitionem partis tantum minoris involvere videtur. Ydem 
de aequemultiplis dicendum. 


DEFIN. III, i T 


»:fóyoc , ratio , sensu' generalissimo indicat modum qnem- 
cunque ex mutua duarum quqntitatam comparatione erutum, 
magnitudinem unius ex magniiudine alterius determinandá seu. 
inferendi , atque ita necessario ad duas quantitates homog eneas 
restringitur. —Concipi autem possunt infiniti modi diversi, 
magnitudinem. unius duorum quantorum ex magnitudine alte- 
rius determinandi. Horum simplicissimi sunt, "qui quantizates 
ipsas immediate, absque ulla earam praevia mutatione invicem 
paprss à magnitudinemque unius ex altera determinant,, in- 
dicando? vel quanto una alteram excedat, aut ab ea deficiat: 
vel quoties una alteram contineat, aut im eo insit. Post erio- 
rem modum quantitates invicem comparandi, magnitudinem- 
que unius ex magnitudine alterius determinandi accuratissime 
libro V. discutit, atque in sequentibus libris ad obiecta, geo- 
metriae applicat Euclides, nulla uspiam iniectà mentione ex- 
pressa prioris; unde suspicari licet factum esse, ut. eiusmodi 
rationes geometricae; altera autem priores, quae excessu unius 
magnitudinis super alteram, seu defectu unius ab altera occi- 
pantur,. et quae primarum arithmetices operationum, simpli- 
cium, additionis ac subtractionis obiectum constituunt, arith- - 
meticae vocari consueverint. Caeterum neutra harum rationum 
ad arithmeticam vel ad geometriam seorsim pertinent; verum 
utraque in numeris pariter et extensis locum habet, et ambae 
junctim limites fere .figunt. matheseos, quam vocant elemen-, 
tarem.** Cf. Pfleiderer, l. c. p. 6. Definitio itaque haec nostra, 
in qua, ut semper apud Euclidem de geometrica tantum ra- 
tione sermo est, nihil aliud dicere videtur, quam 'in hac ra- 
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δ. yov ἔχειν πρὸς ἄλληλα μεγέθη λέγεται, 
-& δύναται στολλαπλασιαξόμενα ἀλλήλων ὑπερέχειν. 


iioge disquiri, quanta sit una magnitudo comparata cum a]ia eius- 
.dem generis i. e. si aliam eiusdem generis pro mensura prioris su- 
,amere velis; vel(VVallisii verbis utimur in Tract. de Algebr. Oper. 
T. H. p. 86.) qualiter se habeat una ad alteram quoad quantupli- 
citatem (πηλεκότητα.) considerata. Putatautem Wallisius, Eucli- 
dem dixisse potiüs σπτηλεκότητα quam'rocórzr« , quo facilius etiam 
quantitates. incommensurabiles ,' nec eae tantum, quarum una 
multipla est alterius, hac voce comprehenderentur. Atque eo, 
quo Wallisius vult, sensu: vocem πηλικότητα intelligere, sua- 
det etiam ordo Def. 5. Post. 1. et 2, atque expressio Def. 4, 
:5. 7., ut observat Píleiderer. in Promtuario Mathem. Lips. 
Fascic. 7. p. 259. Jdem tamen addit ibidem, Fasc. 8. p. 415. 
vocem πηλικότης videri potius' significare quantitatem , quo 
seusu occurrat apud Ptolem. Haga Suus L. I. p. 8. (Basil. 
1538.) περὶ τῆς πηλικότητος τῶν. ἐν τῷ κύκλῳ εὐθειῶν, et ita 
vocem interpretatos esse. Clavium et Bamovium iu Lection. 
Cantabrig. Observare tamen liceat, chordarum quoque cata- ' 
.logum non absolutam aliquam rectarum circulo inscriptarum 
quantitatem , sed semper relativam tantum , i e, comparatam 
cum aliqua unitate v. c..cum radio circuli continere,.ita ut 
deceat , quot vicibus quaeque earum hanc unitatem aut eius 
,partes contineat, aut quantupla illus sit. Denique, Barrow. 
notat l c. p. 225. verba: πρὸς ἄλληλα significare ἀδιαφορίαν 
quandam , quoad situm et ordinem terminorum , ita ut utervis 
. prior, alter autem "posterior pomi possit. Is autem, qui prior 
positus est, antecedens vulgo, qui posterior, consequens dici 
solet. Quod rationis genera attinet, antecedens aut maior est 
ἐν consequente, quae.ratio maioris inaequalitatis vocatur, vel ei 
, aequalis. est. — quae ratio aequalitatis, vel antecedens minor 
est consequente, — quae. ratio minoris inaequalitatis. appella- 
tur. Praeterea haec genera in varias denuo species dividunt, 
quas videre est apud Clavium aut Barrovium p. 240., quibus 
. hic immorari nihil attinet. Antecedens autem consequentis non 


ΕΣ 
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.4, Rationem inter se. magnitudines habere dicun- 
tur, quae multiplicatae sese superare possunt, E 


tantum. aliquod multiplum, sed. etiam eius pars aliquota aat 
pars aliquanta esse potest. ,,Numerus integer vel fractus, hic- 
que vel spurius vel verus, qui indicat, quoties antecedens : 
contineat Consequentem , exponens rationis vocatur. Praeterea 
autem occurrunt magnitudines eiusdem generis, é. g. lineae, 
quarum maior nec ipsa, nec ullum eius multiplüim, minoris 
cuipiam multiplo aequatur; Eiusmodi magnitudines, mensu- 
ram quippe communem mullam habentes, incommensurabiles 
vocantur. : Ratio: igitur istiusmodi duarum magnitudinum as- 
siguàri numeris nequit, quare etiam irrationales vocantur: lj- 
ihites tamen exponentis huius definiri possunt, qui invicem 
minus differant, quam dato numero fracto quocunque; seu 
duo ássiguari possunt multipla immediate contigua magnitu- 
dinis unius, quae sint limites multipli cuiuscunque dati magni. 
tudinis alterius; hoc est, quorum ununi dato hoc multiplo 
minus sit, alterum maius.  Pfleiderer Expos. ac Dilucid. 
L. V. p-7. - Atque haec quidem causa fuisse videtur Euclidi, 
cur in-sequentibus nunquam definitionem V. 3., si modo ca 
genuima sir, in ulla demonstratione adhiberet, sed quariam 
insuper. adderet. — ,,Nihil forte aliud, Barroyii verba sunt p. 
250. in definitione 3, tradenda , Euclidi propositum fuit, quam 
ut methodi plenioris, aut ornatus qualiscunque causa , prae- 
Judens scilicet accuratioribus. istis eiusdem, maioris et minoris 
rationis. definitionibus mox subiungendis, generalem qua;dam 
et ὁλοαχερὴ zov λόγου ideam discentium insinuaret animis per 
metaphysicam. hanc definitionem , metaphysicam .dico, nec 
enim proprie mathematica est, cum ab ea nihil quicquam de- 
pendeat, aut deducatur a mathematicis, nec, ut existimo ,. de- 
duci possit. Cuiusmodi quoque censeri potest posthac tradita 
;gefinitio analogiae: analogia est rationum similitudo, quae nulli 
mathematico, deserviat usui, nec alio opinor fine proponitur, 
quam ut. per eam generalis quaedam analogiae notio, crassa 
licet. et confusa tyronibus indatux.  Definitionibus autem ex- 


/ 
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' 


» δ. : - 
ἐς. Ἔν τῷ αὐτῷ λόγῳ μιεγέϑη λέγεται εἶναι, πτρῶ- 
voy πρὸς δεύτερον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ὅταν 
wt τοῦ πρώτου καὶ τρίτου ἰσώκὶς στολλαστλάσια, TV 

. , πος , :.5 54 ᾿ LI 
toU δευτέροῦ καὶ τετάρτου ἰσάκὶς πολλαπλασίων, xo 
ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν"», ἑκατέρον ἑκατέρου ἢ 
augu ὑπερέχῃ, ἢ ἅμα ἴσα ἢ, ἢ. ὥμα ἐλλείστη ληφϑέντα 


κοτάλληλα. 


g. "Td δὲ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγὸν μεγέϑη, dyá- Γ 


"Aoyov καλείσϑω. 


quisitis, mox ab illo subiurctis tofa rationum docirinà, tota 
xes mathematica subüititur; ad illas igitur potissimum attendi 
debei, per illas rationum doctrina perfectius elücéscit: haec et 
consimiles absque notabili matheseos detrimento prorsus omitti 
possent: sicur in Elem. VIL factum videmus, übi numérotum 
analogia definitur et pertractatur, nulla tamen tationis numieio 
competentis exhibita definitione; quarhvis illic àéque necés- 
,saria fuit et utilis talis definitio, atque hic est, sed neutio 
loco magna fuit necessitas, Unde et Rob Simsonem has de- 
finiàones pro spuriis habuisse diximus, Et cum Rob.Sinison. 
consentit Píléiderer, l. c. p. 9; , qui observat, Euclidem μὰς 
definitione nor solum nusquam in sequentibus uti, verumetiani 
dti ob.vagam ; quám offerat j notionem non potuisse; 


^DEFIN,. IV; : 

Sive génuina sit definitio 3:, sive' spuria, Éuclidi certe 

ob eas, quas dixirius, éáusas mon ἔχ orini parte satisfacere 
poterat. line définitionem 4, vel priori ádiunxisse vel solam 
dedisse censendus est , qua mon tani rátionis geometficde ra- 
tionem ipsam explicare, quam charactetem distinctivum füagui- 
tudiüum; quas vocant, homogenearum, et quae térmitos fa- 
tionis alicuius constituere possunt, àssignáre volebat: ità ta- 
rnen, ut simul imnueret, quid in illis, quatenus ratio éatum 
geometrica spectatur, praecipue sit considerandum.  Accura- 
tiorem notionis evolutionem definitionibus identitatis ac divet- 
eitatis rationum reservavit ' Cf, Pfleiderer. ]. c. p. 8.  Caete- 
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5. In eadem ratione magnitudines esse dicuntur, 
prima ad secundam et tertia ad quartam, quando pri- 
mae ;et tertiae aeque multiplices, secuniae et quartae 
aeque. multiplices, iuxta quamvis multiplicationem , 
utraque utramque vel una superant, vel una aequales 
sunt , vel una deficiunt inter se comparatae. 


6. Magnitudines autern eandem rationem habentes 
proportionales vocentur. 


rum Campanus hare definitionem non habet, eius loco autem 

aliam haud satís claram ,. qua quantitates continue proportio- 

nales explicare. studet. Quo magis confirmare videtur, quod 

Barrovius mohet, qui p. 277. ita habet: ,,Non diffiteor, ele- 

menti quinti definitiones attentius inspectanti , nonnihil in iis 

exscriptorum culpa videri transpositum àc immutatum. 
DEFIN. V. 

Male. omnino hanc definitionem intellexit Campanus, qui 
eius sensum ita explicat: proportio primae ad secundam est 
$icut tertiaé ad quartam, cum sumtis aequemultiplicibus ad 
primam et tertiam, itemque aequemultiplicibus ad secundam 
et quartam, erit proportio multiplicis primae ad multiplex 
secundaé,. sicüt multiplex tertiae ad multiplex quartae. Hoc 
enim; üt Campanus ipse ad définitioneni praecedentem obser- 
vat, esset idem per idemi definire, rec illud vitium corrige- 
retur, si verborum Euclidis, quamvis non aperte idem dios 
nen, is tamen sensus esset.  l'alsam-hanc Campani interpre- 
tationem sequitur etiami OrontiuS Finaeus; Iure autem id ab- 
sutdum: 6886, Clavius ait. Nec melius Euclidis sensum asse- 
cutus est Ramus, qui vel eodemi modo ac Campanus , iem in- 
" terpfetatur 9 vel definitioneni Euclidis pro falsa haberi posse 
putat, quoniam V. €; 81 quaüuior rmumeri sint 4, $j 5, 4j et 
sumatur primi et terti sexuplum 24, 30, secundi et quarti 
"autem nonuplum 27, 36, sit simul 24 «27, et Ὁ «56, adeo- 
qué putjre quis possit, esse 4: ὅξτεθ: 4, ubi prorsus oblivi- 

t . 
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Q Ὅταν δὲ τῶν ἰσάκις πολλαπλασίων, τὸ μὲν τοῦ 
H , “- - 
πρώτου πολλαπλάσιον ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ δευτέρου 
πολλατιλασίου, τὸ δὲ τοῦ «τρίτου πολλαπλάσιον μη) 
ὑπερέχῃ. τοῦ τοῦ τετάρτου «τολλαπλασίου" 'τὸ τε τὸ 
πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον μείζονα λόγον ἔχειν λέγε- 
ται, ἤπερ τὸ τρίτον πρὸς TO σέταωρτον, 
ἡ. ᾿ΑἸναλογία δὲ ἐστιν ἡ τῶν λόγων ταυτότης 1). 
9'. ᾿Δναλογία δὲ ἐν τρισὴν ὅροις ἐλαχίστη ἐστίν ?). 
, 
1) Haec definitio in edd. Oxon. et Basil. est octava, atque 
ita nos restituimus, Praeterea in his edd. loco: ταυτότηθ legi- 
^tur: Ouoc0t76. Peyrardus secutum. se esse ait Codd, a, et c. 
jj; e. 190, et 1035,, et: huic definitioni Lwcion: locum assig- 
ται. Et apud Campanum etiam est haec definitio 4., pariter- 
que apüd Zambertum et Clavium. 


& 9) [τὰ melius Peyrardus e Cod. a. quam edd,. Basil. et 


Oxon. quae legunt: ἐλαχίστοιρ, Cf. quae infra ad hanc defini- 


tionem inonebimus. 


citur verborüm quae in Euclidis definitione sunt: xo ὅποι- 
νοῦν πολλαπλασιασμόν. Quodsi enim v. c. sumtum fuerit in 


iisdem numeris plimii quidem et tertii sexuplum 24, 50, se- . 


cundi autem δὲ quáàrti octuplum. 24, 52, erit quidem 24— 
24, at ὅ0 «52, unde patet, quatuor- numeros 4, 3, 5, 4 non 
esse proportionales. Nempe tum saltim erit proportio, si in 
aequemultiplis quibuscunque locum habet, quod in definitione 
dicitur, ut iam Candalla respondit ad istam obiectionem. 
Plura, quae ad hanc definitionem, ét ad Vi&?. Def. pertinent, 
vide in Excuxsu ad finem huius libii. 


DEFIN. VII. 


Barrovius notat 1. c. p. 215. melius forte pro ὁμοιότης 
aut ταυτότης. dici posse ἰσότης.  Similitudinem enim vexbum 
ese laxius et magis ambiguum, et identitatem haud optime 
quadrare rebus actu diversis immediate quaMalibus, et sub 
diversorum xationé comparatis; plaeterea rationum habitudi- 
nesZalias , hyperlogiam nimirum et hypologiam non'ex dissi- 


b: 
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7. Qnando vero aeque multiplicium , primae qui- 
dem multiplex superat multiplicem secundae, multj- 
plex vero tertiae non süperat multiplicem quartae, tunc 
prima ad secundam maiorem rationem habere dicitur 
.quam. tertía ad quartam. 


8, | Propórtio autem est ratiónumi identitas. 
9, Proportio in tribus àd minimum terminis con: 
sistit; 


milidine vel diversítaté, sed éx inaequálitate. denóminaki 
^maioritatem et iminoritatem ἢ denique rationum aequálium de- 
nominüatores, ἃ quibus rationes habeant, quod ullátenus inter 
se cQniparentur, non eosdem; aut similes, sed àcquales esse: 
De.latina voce próportió idem observat p. 191. sqq. reperiri 
eam a Cicero&e aliquoties usurpatam, quanquam non sensu 
exacte eodem, Alias enim apud ipsum idem valere videri, 
quod &implex ratio, Monnunquam vero raiüünurm similitudi- 
nem vel analogiam designare , primurque videri illüm ipsum 
eius usum οὐϊανοηΐδοο, saltim àd res mathematicás primuin 
.applicuisse. Sic in fragmento, quod Timaeus inscribítur, eum 
dicere ,jgraecorum ἀναλογία (audendum est eni, quoniam 
haec primum ἃ nobis novantur) comparatio, proportiove dier 
pores C Eins autem efíngerdae hinc acceptam videri origi- 
nem vel occasionem; Cum in corrogandis vectigalibus, vel 
importandis omexibus publicis, pro facultatum modo, secun- 
dur aequàs leges taxato, sua cuique pars persolvenda cesse- 
tit, quae nempe rata cuiusque portio dicta sit ; hiuc unum- 
. quemque solvere dictum pro portione, vel pro rata sua por- 
tione: hinc emersisse. vocabulim proportio, dignum visuri 
᾿ Ciceroni, quum gráecas litteras suo donare Latio étuderet, 
quod λόγον et ἀναλογίαν, obvias Platonem et álios graecos plti- 
losophos inspectanti voces, fefertet et cxprimeret. — Caeterum, 
. uti rationés alias dicunt arighmeticas, alias geomietricas ita 
simili modo proportiones alias vocare. solent, arithmeticas, eas . 
Euclid, Element. P. H. 3 F 
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eo 4. Ὅταν δὲ τρέω μεγέϑη ἀνάλογον 7, τὸ πρῶτον 
' frpóc τὸ τρίτον διπλασίονα λόγον ἔχειν λέγεται, ἥπτερ 
πρὸς τὸ δεύτερον." ᾿ ( | 

. 44. Ὅταν δὲ τέσσαρα μεγέθη (συνεχὲς} 4) ἀνά-- 
λογον ἦ, τὸ πρῶτον πρὸς τὸ τέταρτον τριπλασίονω 
λόγον: ἔχειν λέγεται, ἤσιερ πρὸς τὸ δεύτερον" καὶ ἀεὲ 
ἑξῆς ὁμοίως dc?) ὧν ἡ ἀναλογία ὑπάρχῃ. 

. 1) Vocem συνεχὲς, quamvis iu nullo. codice reperiatu£ , 
addidimus, quod monente Rob. Simson. omnino necessaria 


est, et in XI. 335. ita citatur. 


2) Ita Peyrardus e Cod. ἃ, Edd, Basil. et Oxon. contra: 

. el ἀεὶ ἑξῆς ἑνὶ πλεῖον, ἕως ἄν, quod nescio an non sit prae- 

ferendum... Caeterum definitioni- 11. Rob. Simson. subiungit 

aliam praecedentibus analogamn, qua ratio composita explica- 

tur. liam qüidem ratiohis. compositae definitionem vulgo 
habent in γι. De£ 5. ubi plura videbimus. 
: : 


nempe, quibus prima magnitudo Secundam eodem excedit , quo 
tertia quartam ; alias geometiicas, de quibus solis Euclidi tum ip 
omni opere, tum hic potissimum et in V. 3. Def. sermo est. 
His postea addiderunt, quod verbo indicasse sufficiat propor- 
tiones: harmonicas, seu,musicas, Dicunt. nempe, tres magni- 
tudines A, B, C esse harmonice continue proportionales ,. 81. 
- geometrica ratio primae δὰ tertiam aequalis sit. geometricae τὰς 


(secundae super. primam) tertiae su- 
. . (primae Pipe sdenndam) ad excenum ( secundae 


er secandam) ........ - 4. 6. (B—-A).(C—B) - ; 
pee tertiam) i. e, si sit A: C A Ee) 7. C. ln nu- 


meris 3, 4, 6, quum sit 3:6—4—3:6—4. Eodem modo 
quatuor magnitudines A, B, C, D harmonice proportionales 


esse dicunt, si füerit (AA (D e) λιν, Rationem hu- 


iüs denominationis vide v. c. in Klügels mathem. WÜrterb. 
ad vocem: Harmon. Proportion. s 


DEFIN. IX. MS 
Haud satis clare patet, quid verba huius definitionis sibi 


ν᾿ 


velint, quae edd. Basil. et Oxon. íta proferunt: "Mfvaloyía ἐν 


tioni excessus 


- 
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10. Si autem tres magnitudines proportionales 
sint; prima ad tertiam duplicatam rationem iube: 


dicitur, eius quam habet ad. secundam. 

ii Si quatuor magnitudines (deinceps). proportio. 
nales sint, prima ad quartam triplicatam rationem ha- 
.bere dicitur eius quam abet ad secundam ; et semper 
- deinceps simihter quam roportio exstiterit. 


τρισὶν ὅρδις ἐλαχίστοις ἐστίν. Quid enim termini. minimi sibi 
velint, incertum videri póssin— Candalla quidem explicat ἐλα.-- 
χίστοις saltim, atque eodem modo Peletarius et Gregorii po- 


nunt: minimum vel ad minimum, quam ipsam interpretationem : 


habent etiam Ambros. Rhodius, Baermannus, Rob. Simson. 
alique, Recte illi quidem, quoad sensum, an tamen vox 
ἐλαχίστοις grammatice id siguóficari possit, valde dubitámus. 
Hinc praeferendam putavimus lectionem Peyrardi: ἐλαχίστη, 
quae facilius certe ac illa altera. significáre posse videtur, pro- 
portionem, quum illa minima i. e. minimis terminis expressa 
sit, vel, ut aliter dicamus, ad minimum tres continere termi- 
mos, Simplicissimum forte fuerit, in graeco quoque ponere: 


ἐλάχιστα, idque adverbialiter sumere. Quod deinde vocem ' 


ὅροις attinet, ea ipsa c»;que, ut Candalla monet , impropríe 
hic sumta est, ^ Nempe in omni tatione duo omairio termini, 


alter antecedens, alter consequens adesse debet, adeoque ,. 


quum duae rafiones inter se comparantur, ut fit in analogia, 
proprie quatuor omnino. termini. aderunt, quamvis, ut fit in 
proportione .continua, eadem 'miagnitudo; quae efficit termi- 
num consequentem prioris rationis, efficere simul possit ter- 
' minum antecedentem .posterioris, ubi deinde improprie tree 
saltim terminos dicere possis, quum potius .tres magnitudines, 
quarum secunda bis ponitur, quatuor etiam nunc terminos ef- 
fcient. Forte itaque pro ὅροις ponendum fuerit peyiOeom , 
qua voce Euclides etiam alias, ubi da rationibus sermo est, 
utitur, Et usus ille vocis ógot, quo terminos rationis sigui- 
βόλι, forte sequioris saltim sevi fuerit. Cf. Pflejderer. in 


«Ὁ 
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ιδ΄. Ὁμόλογα μεγέϑη λέγεται, τὰ pb ἡγούμενα 
τοῖς ἡγουμένοις, τὰ δὲ ἑπόμενα τοῖς ἑπομένοις." 

47. ᾿Εναλλὰξ λόγος ἐστὲ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
φρὸς τὸ ἡγούμενον, καὶ τοῦ im σιρὸς τὸ ἐπό- ; 


/ 


pon 


Schol. ad libr. VI. Elem. Euclid. $. 152. et, qui ab eo cita« 
mr, Isaac. Barrov. (Lection. Caniabrig. habitae 1660. p, 191. 
sq. et p. 214.). Hinc omnis hiec definitio Pfleiderero 1. c, 
' suspecta ést. Quum tamen sequens definitio 10. se ad eam ré- 
- fewe videatur, possis fortasse eam, ἈΕῚ uti diximus , mutá« 
fam aut intellectam retinere. : , 


DE FIN, X.^XI. 

Post has definitiones locum proprium fuisse deffnitionis 
"rationis compositae Rob. Simson. recte monet. . Caeterum Cla- 
wius observat, probe distinguendurti esse inter rationem du. . 
plam et duplicatam, triplam et triplicatam etc. ἘΠ Euclides 
quoque semper dicit λόγος διπλασίων, non, ut de recta aut an- 
'gulo διπλάσιος aut δίτλος. Quodsi igitur fuerint rnagnitudines 
A, B, C, D, E etc. continue proportionales i. é.'it4, ut 
A: B—B: C—C: D—D:E etc. ratio A:C duplicata diciturra- 
tionis A: B, quoniam inter A et C dude raiónes ponuntur, 
quàe aequales sunt rationi A ad B: eodem modo ratio A: D 
triplicátá dicitur rationis A :B etc. ' Contra, eodetti. casu, ratio 
A:B dicitur subduplicata rationis À : C;. eodemque modo ratio. 
A:B subtriplicata dicetur rationis A: D , subquadruplicata ra- 
tionis A: E etc. Pariter, si fuerit A: B—B:C, sitque M:N 
m-A:C, etiam M : NN dicetur aequalis rationi, quae düplicata 
est rationis. A :B , vel brevitatis causa ratio M:N dicetur du- 
*plicata rationis A:B, idemque valebit in ratione triplicata, 
qnadruplicata etc. Eodem modo, si sit A: B—B:C et P:Q 
E—A:B, dicetur P:Q rátio, quae eadem est subduplicatae ra- 
tionis A:C, vel brevius P:Q, dicetur subdüplicatà rationis 
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12. Homologae magnitudines dicuntur, anteceden- 
: tes quidem antecedéntibus , ES caa vero cónse- 
quentibus. ι 

13, Alterna (permutata) ratio est sumptio antéce- 
dentis ad ántecedentem, et consequentis ad consequen- 


tem, 


.A:C, atque ita in; reliquis. Ratio duplicata, triplicata ete. 
.epecies tantum sunt, rationis compositae, .in quibus nempe sin- 
gulae rationes, ex quibus aliae componuntur, inter se aequales 
Sunt. Unde ea omnia, quae ex definitione ratiohis compositae 
consequuntur (vide infra in Exc. ad libr. VI.) et applicari 
possunt ad rationem duplicatam, triplicatam etc. etiam de hac 
valent. - Nonmíinatim , ut hoc; non demonstrationis caussa, quae 
jn locis citatis infra habetur j séd in antecessum , ut aiunt, di- 
camus, rationum inter se earundem. duplicatae (uiplicatae etc.) 
sunt pariter inter se e:edem (Excurs. in libr, VI. $. 9, et infra 
Cor. ad V. 22,) et vice versa, rationum inter se earundem 
subdupligatae, subtriplicatae sunt inter se eaedem (vid in Exc. 
. ad Libr. V, Cor. ad Prop. m.), Et si, quando id fieri potest, 
' numeris éxprimantur rátiones duplicatae, triplicatae etc. erit 
(Exc. ad Libr. VI, δ. 7.) exponens rationis. duplicatae (tripli- 
catae) numerus: quadratus (cubus) multiplicatione denomina- : 
toris rationis simplicis per se ipsum factus, vel vatio duplicata 
Curiplicata) eadem .est rationi quadratorum (cuborum) eoram 
numerorum , qui rationem simplicem exhibent. Poro, si 
A:C est ratio duplicata (triplicata) rationis A :D, inverse erit 
'C:A ratio duplicata. (triplicata) rationis B : αὶ (Exc. ad Libr. 
VI. $. 17.) etc. Caeterum apud ipsum Euclidem nulla rae 
Mel. Bolus etc. mentio fit ante: VI, 19. 


DEFIN. XUI: 
Quae hic àlterna ratio dicitur, melius forsan altetna pro- 


portio;diceretur, , Manifesto enim non de duabus saltini quan- 
titatibus, sed de quatuor sermo est. Caeterum patet, ut quax- 


f "Ta 


' 
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εδ΄. ᾿“νάπαλιν λόγος ieu: λῆψις τοῦ ᾿ἑπομένον 
οἷς ἡγουμένου ἡτρὸς. τὸ ἡγούμενον εἷς ἑπόμενον 

i. Σύνϑθεαις λόγου ἐστὶ λῆψις φτοῦ ἡγουμένοὐ μετὰ 
'.voU ἑπομένου Gc ἑνὸς “πρὸς αὐτὸ τὸ ἑπόμενον. 

tg i Δεωίρεσις δὲ λόγου "ἐστὶ λῆψις τῆς ὑπεροχῆς; 
9 ὑπερέχει τὸ ἡγούμενον | τοῦ ἑπομένου, πρὸς αὐτὸ 
τὸ ἑπόμενον. 

d. ᾿Αναστοφὴ λόγου ἐστὶ λήψις τοῦ ἡγουμένου 
πρὸς τὴν ὑπεροχὴν, ἡ ὑπερέχει φὸ ἡγούμενον τοῦ᾽ 
ὑὁπομένου. jt 

uj. Διΐσου λόγος ἐστὶ, πλειόνων ὄντων μεγεϑών 

τ καὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ σιλῆϑος, σὺν δύο λαμβα- 

ψομένων καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὅταν y ὡς ἐν τοῖς 
πρώτοις μεγέϑεσι τὸ πρῶτον πρὸς τὸ ἔσχατον, οὕτως 
ἐν τοῖς δευτέροις μεγέϑεσι' τὸ πρῶτον πρὸς A0 ἔρχα- 
τον. Ἢ ἄλλως.", “ἦψις τῶν ener: xad ὑπεξαίρεσιψ 
τῶν μέσων. 

v. Τεταγμένη ἀναλογία ἐσεὶν, ὅ ὅτων ἢ ὡς ἡγού- 
psvov πρὸς ἑπόμενον οὕτῳς ἡγούμενον σερὸς τὸ ἑπεό-- 
μδνον, ἢ δὲ᾽ καὶ εἷς ἑπόμενον πρὸς dA. vi οὕτως 
ἑπόμενον σιρὸς ἀλλό᾽ τε Ὁ). 

X. Tevagayuévy δὲ ἀναλογία ἐστὶν, ὅταν, φριῶν 
ὀντὼν {ιεγεϑῶν καὶ ἄλλων αὐτὸῖς ἴσων τὸ πλῆϑος, 


.4) Peyratdas refert, hauc definítionem omitti a Codd. a. 
€. quód, quum. perturbata ratio postea tameu Occurrat, mera 


librárii oscitantia, cuius oculus a. τεταγμένη in Shen 
aberrabat, factum fuisse videtur. 


titates ita alterne comparare possint, omnes quatuor eiusdem 
"g&neris. esse. débere. 


νι,  DEFIN. XVI e XVII. 


Maui(estum: est, sumi in his. definitionibus," consequentem 


Ν 


hi 


' 
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14. Inversa ratio est sumptio consequemtis ut an- 
tecedentis, ad antecedentem ut ad consequentem. 


15. . Compositio rationis est sumptio antecedentis * 


,cum consequente tanquam unius ad ipsam consequen- 


tem, " 
16. Divisio autem ratiónis. est sumptio excessus , - 


quo superat antecedens ! sonsequentem ad ipsam con- 
sequentem. 

17. Conversio rationis est sumptio antecedentis ad 
excessum ; quo antecedens superat consequentem. 

18. Ἔχ (aequo) aequalitate ratio est, quando, plu- 
.ribus existentibus magnitudinibus et aliis ipsis numero 


aequalibus, .et in eadem ratione binis sumptis, est, nt 


in primis magnitudinibus prima ad ultimam, ita in se- 
cundis magnitudinibus prima ad ultimam. Vel aliter. 
Sumptio extremarum per substractionem mediarum. 


19. Ordinata proportio est , quando est ut antece- 


dens ad conséquentem ita antecedens ad consequentem; : 
ut autem consequens ad aliam quampiam , ita conse- 
et 


quens ad aliatn quampiam. 
20. Perturbata autem proportio est, quando tribus 
existentibus MMENEGOLANE et aliis;ipsis numero ae- 


minorem .esse antecedente. Quodsi contra consequens maior 
fuerit antecedente, similis erit argumentatio, si sumatur ex- 
€65sus, quo consequens superat antecedentem. 


D 


DEFIN, XVIH-—XX. 


Monente hob. Simson. Def. 19. et 20. speciem tantum 
continent -eius proportionis , quae Def. 18. explicatur.. Unde 
forte coniicere liceat , in Def. 18. quoque pro λόγος legendum 
esse ἀναλογία. Exit igitur ex. Def. 19, τεταγμένη sive δίζσον 


4 


; 
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γίνεέαι, ὡς μὲν dy τοῖς πρώτοις ᾿μεγέϑεσιν dredpe- 
, *óv πρὸς ἑπόμενον, οὕτως ἐν "τοῖς. δευτέρρις pept- 
ἡ ϑεσιν ἡγούμενον πρὸς, ἑπόμενον". εἷς δὲ ἐν τοῖς πρώ-- 
ἄοις μεγέϑεσι» ὁπόμενον ngoc, ἄλλό τί, οὕτὼς ἐν τοῖς 
' δευτέροϊς perétunm ἀλλὸ τι προς ἡγούμενον 


ΜΠΡΟΤΊΤΑΣΙΣ ZG. 


£v. Pd ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν μεχεϑῶν. ἴσων 

«d: τιλῆϑος, ἕκαστον. ἑκάστου ἰσάκερ πολλαπλάσιον, 

^... ὁσασλάσιόν. ἐστιν. ἕν τῶν -ιεγεϑῶν vog, τοσαυτασελά-: 
gue ἔσται καὶ τὰ πωντὰ τῶν πάντων. 

"Ἔστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 48, ΓΑ δὅποσωνοῦν 

μεγεϑῶν τῶν E, Ζ ἴσων τὰ πλῆϑορ, ἕκαστον éxd- 

στου ἰσάκις πολλαπλάσιονι λέγω ὅτε ὁσαπλάσιόν ἔστε 


τεταγμένη ἀναλογία, sive.simpliciter: δεῖσου, quando fuerit 
(prorsus ut in Def. 18.) prima ad secundam in primis quanti- 
fatibus, ut in secundis prima ad secundam; ut autem in pri- 
mis, secunda ad tertiam , τ in secundis), secunda ad tertiam, 
et ita deinceps, et concluditur, ut in, Def. 18. dictum est. 
Vide V. 22. Ex Def. 20. autem δεΐσον τεταραγμένη, vel sim« 
* pliciter veragayniry ἀναλογία est, quando in primis maguitu- 
dinibus fuerit ut prima ad secundam, ita ín secundis penul- 
tima ad ulüimam ; ut amem in primis secunda ad tertiam, ita 
iu -secundis antepenültima ad penultimam ; et ut in primis 
ieüia ad quartam, ita in secundis quae antepenultimam: práae- 
' cedit ad. aütepenultimam , et. ita deinceps , et concluditur , ut 
in. Def, 18. Vide V. 25, Iia fere Rob, Simson. vem explicat, 


AXIOÓOMA T A. 


τ᾿ Sequentia praemittit Rob, Simson. et ex eo Playfair, 
n ᾿ ἋΣ Eiusdem, sive gequalium aequémultiplices inter se ae- 
quales sunt. 
- $. Quaruin ealem aeque multiplex est, vel quarum ae- 
quales sunt aeque rnultiplices , et ipsae inter se 'sunt aequales. 
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«alibus, fit, ut in primis magnitudinibus ΜΆΘΨ 
ad consequentem, ita in secundis magnitudinibus an, 
tecedens ad consequentem ; ut vero' io primis magni- 
tudinibus consequens ad aliam quampiam, ita in eecung —. 
dis maguitudinibus alia quaepiam ad antécedentem, 


PROPOQSITIO IL (Fig. 300) 


᾿ 8, sint quotcunque màguitudines quotcunquemagni- 
. tudinum. aequalium 1inulttudine, singulae singularum 
aeque multiplices, quam multiplex est nna magnitudi- 
num unius, tam multiplices erunt et omnes omnium. 

Sint quotcunque magnitudines 4.8, I'/quoteunque 
magnitudinu E, Z aequalium multitudine, singulae 
singularum aéque multiplices , dico quam multiplex est 


$8, Multiplex maioris: maior est aequemultiplici minoris, 

4. Magnitudo, cuius multiplex maior est aequemultiplici 
alterius, «maior est altera illa magnitudine, 

Quae sane ita perspicua sunt , ut axiomatum loco haberi 
possint. Demonstravjt ea tamen Píleiderer. iu Promptuario 
Mathem. Lipsiensi Fascic. 7. 1798. p. 263. sqq. $$. 11--19. 
et in düseratione de. Dimensione circuli P. HL Tub. 1790. 
p. * not. 4, Cf. Hauber, de raüonibus inter se diversis De- 
monstr. Tub. 1793. $, 2. Aliud áutem axiomà vel postulatum, 
quod Campanus, Clayius aliique complures pariter sumere se 
posse putarunt, quodque ita habet: 

»Quam rationem habet magnitudo aliqua ad alium , inim 
habebit quaevis magnitudo proposita ad aliquam aliam ; 
et eandem habebit quaedam alia magnitudo ad quamvis 
magnitudiném propositam** 

merito acceuratiores Geometrae respuunt, Vid Exc. ad hume 
librüm. . | : 


PROPOSITIO Ij 
Sybolio liaec phone ita effevri peu $i si Amm 
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τὸ AB τοῦ É, τοσαυταπλάσια᾽ ἔσται καὶ vd | 4B, T4 
τῶν E,Z2. ὃ ὃΘθῦὅ6΄1π ' 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσώκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4B τοῦ 
E, καὶ τὸ TA τοῦ Z- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB. με-- 
γέϑη ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ὃν τῷ 14 ἴσα τῷ .Ζ. 
Διηρήσϑω vo μὲν 4418 εἰς τὰ τῷ E μεγέθη ἴσα τὰ 
ΜΗ, ΗΒ, τὸ δὲ. ΓΔ εἰς τὰ τῷ Ζ ἴσα «d [Θ, ΘΖ’ 
«ἔσται. δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΑΗ͂, HB τῷ πλήϑεε, | 
τῶν ΓΘ, ΘΖ. Καὶ ἐπεὶ (oov ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ 7 
E, τὸ δὲ TO τῷ Z- ἴσα ἄρα καὶ τὰ 4H, TO 
τοῖς E, /Z. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἴσον ἐστὶ. τὸ HB 
τῷ E, καὶ τὸ ΘΖ τῷ Ζ' ἴσα. ἄρα καὶ τὰ HB, 
ΘΖ τοῖς. E, Ζ' ὅσα ἄρα ἐστὶν iy τῷ .AB ioo τῷ E, 
τοσαῦτα καὶ ἐν τοῖς .4B , ΓΖ ἴσα τοῖς E, Ζ' ὁσα- ' 
σεχάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 418 τοῦ E, τοσαυταπλάσια ἔσται. 
καὶ và AB, ΓΖΩ͂ τῶν.Ε, Z. Ed» ἄρα ἡ ὁποσαοῦν, 
καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΌΤΑΣΙΣ δ. 


Ἐᾶν πρῶτον δευτέρου ἰσάκις ὦ πολλαπλάσιὸν wol 
φρίτον τετάρτου, ἢ δὲ καὶ πέμσετον δευτέρου ἰσάκις 
σολλαπλάσιόν καὶ ἕκτον vevigvov: καὶ συντεϑὲν πρῶ-- 
voy καὶ σπέμσιτον " δευτέρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον 
καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τετάρτου. ᾿ ᾿ 


r.L; B-t.M; C--r.N etc. r denotante numerum integrum ἢ 
quemcunque , erit et A--B-]-C etc. πα ΜΞΝ etc.). Cae- 
"terum propositioni huic vulgaris inmititur praxis multiplican- 
duni compositum per'multiplicatorem simplicem multiplicandi; 
Nimirum, ut v. g. numerum 7564 per 8 multiplicemus, seu 
ut octuplum. efficiamus numeri 7561: octies sumimus primum 
ἃ unitates, tum 6 denarios, dein 3 centenarios, - denique t 
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AB ipsius E, tam multiplices 'esse et 4B, I4 ipsa- 
rum £, Z. 

.' "Quoniam enim 4B aeque multiplex est ipsius E 
ac ΓΖΔ, ipsius Z; quot magnitudines suntin 4B 'ae- 
quales ipsi E, tot sunt et'in I'/ aequales ipsi Z. 
Dividatur 44B quidem in magnitudines. 4 , 7B ae- 
quales ipsi E, ΓΖ vero in partes Γ΄ O, 4 aequales 
ipsi Z; erit igitur multituio ipsarum AH, HB ae- 
qualis multitudini ipsarum ΓΘ, O4. .Et quoniam ae- 
. qualis est ΑΗ quidem ipsi E, ΓΘ vero ipsi Z; erunt 
et AH, IO agquales ipsis E, Z (I. Ax. 2.) ; ex ea- 
dem ratione et HB aequalis est ipsi E, et ΘΖ ipsi 
Zi; aequales igitur et HB, O4 ipsis E, Z; quot igi- 
ur sunt in. 4B aequales ipsi E, tot sunt et in 4B, 
I4 aequales ipsis E, Z; quam multiplex igitur est 
AB ipsius E, tam multiplices erunt. et 4.8, ΓΖ ipea- 
rum £, 2 Si igitur quotcunque etc. | 


PROPOSITIO IL (Fig. 310.) 
Si prima secundae aeque sit multiplex ac tertia 
quartae, sit autem et quinta secundae aeque multiplex 
- ac sexta quartae; et simul sumptae prima et quinta. se- 


cundae aeque erunt multiplices ac tertia et sexta quartae. - 


millenarios, horumque octuplorum: conficimus summam. οἵ. 


manes Expos. et Dilucid. Libri LE Elem. p. 2. 


PROPOSITIO M. 


Symbolice haec propositio generalius ita effertur. — Si sit 
^AL-p.L, Bg. L, C—r.L etc. et simul E—p. M, Fzag . M, 
IG-r.M etc. p; gs t denotantibus numeros integros quescuu 
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Jlosrov ydo τὸ 4B δειτέρου τοῦ Γ' ἰσάκις ἔστω 
“ολλατελάσιον καί τρίτον vo 4Ε τετάρτου τοῦ Z, ἔστω 
δὲ zab πέμτιτον τὸ BH δευτέρου τοῦ Γ' ἰσάκες πολλα-- 
σιλάσιον καὶ ἕκτον τὸ ΕΘ. τετάρτου τοῦ Z* λέγω. ὅτε 
καὶ συντεϑὲν τοῦτον καὶ πέμπτον τὸ ΑΗ͂ δευτέρου 
vov Γ' ἰσάκες ἔσταε πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον 
so 4O τετάρτου τοῦ Z. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσώκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ “48 τοῦ 
, T καὶ τὸ AE τοῦ Z^ ὅσα ἄρα ἐστὲν ἐν τῷ AB μεγέϑη 
ἴσα τῷ Γ, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ AE ἴσα τῷ Ζ. Διὰ 
τὰ οὐτὰ δὴ καὶ ὅσα ἐστὴν ἐν τῷ BH ἴσα τῷ T, το-- 
σαῦτα καὶ ip τῷ ΕΘ ἴσα τῷ Z^ ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν 
ὅλῳ τῷ AH ἴσα τῷ Γ,, τοσαῦτα χαὶ ἐν ὅλῳ τῷ 40 
doa τῷ Ζ' ὁσαπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4H τοῦ Γ, το- 
σαυταπλίσιον ἔσται χαὶ τὸ 4Θ τοῦ Z7 καὶ συντεϑὲν 
ἄρα πρῶτον χαὶ πέμτιτον. τὸ ΑΗ δευτέρου vov D 
ἰσάκις ἔσται πολλαπλώσιον καὶ τρίτον καὶ ἕχτον τὸ 
46 τετάρτου τοῦ Ζ, — Edv doa πρῶτον, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ yj. 
Ed» πρῶτον δευτέρου ἰσώκις ἢ πολλαπλάσιον καὶ 
φρίτον τετώρτου» ληφϑῆ. δὲ ἐσώκις πολλαπλάσια τοῦ 
πρώτου. καὶ τρίτου" καὶ δίάσου τῶν ληφϑέντων ἐχάτ 


que: erunt tam. A-I-B4-C etc. —(p--gM- etc). L, quam 
ἘΣΕΕ-Ο etc. —(p-FgH-r eic), M. Generaliorem hanc enun- 
ciaüionem corollarii loco subiungit Rob. Simson. propositionem 
ipsam statim ita exprimit Pfeiderer, l. c, p. 5. Huic propo- 
sitioni inniütur praxis numerum per multiplicatorem compo- 
situs multiplicandi, Nempe ut ex gr. numerum 5:28 per. 
631 multiplicemus, primum quater sgmimus numerum propo- 
situm 5728, tum tricies, dein sexcenties , horumque produ- 
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"Prima enim ,4B secundae Γ' aeque sit multiplex 
ac tertia //E quartae Z γ᾽ sit autem et quinta BH se. 
€undae I' aeque multiplex ac sexta EO quartae Z; - 
üito: et simul sumptas primam et quititam ΔΗ secun- 
dae. I" aeque fore muliptces ac tertiam et sextam 4fG 
ipsius Ζ. 


Quoniam enim aeque multiplex est 4B ipsius Γ' ac 4E 
ipsias Z; quot magnitudines sunt in 4B aequales ipsi 
D, tot et in. Z/E erunt. aequales ipsi Z. Ex eadem 
ratione' et quot sunt in BH aequales ipsi I', tot et in 
.JEO érunt aequales ipsi Z; quot igitur sunt in tota 
AH aequales ipsi ', tot et in tota 20 aequales ipsi 
Z; quam multiplex igitur est. 4H ipsius: Γ΄, tam. 
multiplex érit er ΖΘ ipsius Z; et simul sumptae igi- 
τὰν prima et quinta 4477 secundae Γ᾿ aeque erunt mul- 
tiplices ac tertia et sexta 40 quartae Z. δὲ igitar 
prima etc. : ᾿ 


PROPOSITIO II. (Fig: 311.) 


Si prima . secundae. aeque sit multiplex ac tertia 
quartae , sumantur autem aeque multiplices primae et 
tertiae; et ex aequo sumptarum utraque ütriusque 86. 

ó . !] 


ctorum particularium colligimus summam. Cf. PHeiderer.], c, 
"Y 8. 4. : 
PROPOSITIO Il 
Symbolice ita: si sit A-—peL, Ier. A, et E-xp;M, 
Kz-n.E, erit tam I—(n.p).L, quam E--(n.f)M, ἡ et 


p designantibus numeros integtos quoscunque, et n.p de- ^ 
'Signante productum , quód fit ex numero p toties sumto, quot 
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τερον ἑκατέρου ἰσώκις ἔσται 'πολλαπιλάσιον, «d^ μὲν 
τοῦ δευτέρου, τὸ δὲ τοῦ τετάρτου. . Ἢ 
Πρῶτον γὰρ τὸ 44 δευτέρου τοῦ B ἰσάκις ἔστω" 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ l' τετάρτου τοῦ 4, καὶ " 
εἰλήφϑω τῶν 4, Γ' ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ ΕΖ, ΗΘ. 
λέγω. ὅτι ἰσάκις ἐστὶ πιολλαπλάσιον τὸ ΕΖ τοῦ B καὶ 
τὸ ΗΘ τοῦ 4. . 
᾿Βπεὶ ydg ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ EZ τοῦ 
4 καὶ τὸ ΗΘ τοῦ Γ' ὅσα ἄρα ἐστὶν iv τῷ ΕΖ ἴσα 
τῷ 4, τοσαῦτω καὶ ἐν τῷ HO ἴσω τῷ I. Διῃρήσϑω 
vo μὲν EZ, εἰς vd τῷ 4 μεγέϑη ἴσα τὰ EK, ΚΖ, 
vo δὲ HO εἰς τὰ τῷ D ἴσα τὰ H4, 4’ ἔσται δὴ 
ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν EK, ΚΖ τῷ πλήϑει τῶν HA, 
£O. Kal ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ - 
B καὶ τὰ Γ τοῦ 4Δ' ἴσον δὲ τὸ μὲν EK τῷ .A, τὸ δὲ 
HA τῷ I* ἰσώκις ἄρα ἐδτὶ πολλαπλάσιον τὸ EK τοῦ 
(Β καὶ τὰ ΠΑ τοῦ 4. Διὰ «d αὐτὰ δὴ ἰσάκις ἐστὲ 
πολλαπλάσιον τὸ ΚΖ τοῦ B καὶ τὸ JO τοῦ 4. 
"End οὖν πρῶτον.τὸ ΕΚ δευτέρου τοῦ B ἰσάκις ἐσεὶ 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ Ἢ Λ τετάρτου τοῦ. 4f 
ἐστὶ .Ób καὶ πέμσιτον τὸ ΚΖ δευτέρου τοῦ B ἰσώκις 
πολλαπλάσιον καὶ ἕκτον vo ,1Θ ταάρτου τοῦ 4: καὶ 
συντεϑὲν da πρῶτον καὶ néunvov τὸ «EZ, δευτέρου 
alter n continet unitates, Huic propositioni, qitod sit nÀ, seu 
n(pL)z(n.p).L , innititur praxis multiplicandi numerum 
iutegrum per mnultiplicatorem, qui solis denariis, vel cente- 
nariis etc, constat,. Nempe, ut v. g« nürnerum 5728 per 30 
vel, per. 600 multiplicemus, triplo vel sextuplo numeri 5728 
unum vel duo zeró. ad. dextram adiungimus 5 hoc est, triplum 
. mumeri 5128 decuplicamus , sextuplum centuplicanius , sicque 
. huius numeri. efficimus :trigecuplum , sexcentuplum. Pariter 


(LIBER QUINTÓS. ". 79$ 


que erit multiplex, altera quidem secundae, altera vero 
quartae. . ᾿ 

᾿ς Prima enim .4 secundae B aeque sit multiplex ac 
tertià Γ' quartae //, et sumantur ipsarum 74, T' aeque 
multiplices EZ, HO; dico aeque esse multiplicem. 
EZ ipsius B ac HO ipsius 4f. 


Quoniam enim aeque est multiplex EZ ipsius 4^ 
ac ΗΘ ipsius"; quot magnitudines sunt in EZ ae- 
quales ipsi 74, tot et in /O erunt aequales ipsi Γ. 
Dividatur ZZ quidem in magnitudines ipsi 74 aequa- 
les EK, ΚΖ, HO vero in magnitudínes ipsi ['ae- 
quales 4/44, 440; erit aequalis multitudo ipsarum EK, 
KZ multitudini ipsarum Hf, /[O. Et quoniam 4 
aeque est multiplex ipsius B , ac Γ' ipsius 4; aequalis 
autem EK quidem ipsi 44, ΗΑ vero ipsi DP; aeque * 
multiplex est EK ipsius B ac Hf ipsius 4.. Ex ea- 
dem ratione aeque multiplex e$t KZ ipsius B ac ΔΘ 
ipsius /. Quoniam igitur prima EK secundae B ae- 
que est multiplex ac tertia 77,f quartae 7f, est autem 
et quinta KZ secundae B aeque multiplex ac sexta 
«ΑΘ quartae 7f; et composita e prima et quinta nempe 
ΕΖ secundae ,B aeque multiplex erit ac composita e 


'duodecuplum e. g. nümeri alicuius efficimus, sumto tripli 
eius quadrüplo, vel quadrupli triplo; C(. Pfleiderer. 1. c. p. 4. 
Generalius idem theoréma ita éxprimi et simili vationé. demon- 
strari poterit; si sit A-—mB , B—nC, C—pD' etc. pariterque 
&—mf , f—ny, y—pÀ etc. erit tam. A—mnp . . . D quam 
e-inp...4,46 3 - 
. Obs. Ex haé propositione sequitur etiam alia illi simi- 
lis, quam Nordmark. (Lacunae in Doctr. proportionum Euclidea. Ὁ 


^ 
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τοῦ B ἰσάκες ἐστὲ πολλαπλάσιον ol τρίτον καὶ ἕκτον 
τὸ HO τετάρτου τοῦ 4. Ἐὰν ἄρα πρώτον, καὶ τὰ 


die 
ἩΡΟΤΑΣΙΣ δ, 


Ἐὰν πρῶτον πρὸς ϑεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχη λόγον 
καὶ τρίτον πρὸς φέταρτον" καὶ τὰ ἐσώκες πολλατιλάσια 
'τοῦ ve πρώτου καὶ τρίτου πρὸς τὰ ἰσἄκις πολλαπλάσια 
τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτου, wd" ὁποιονοῦν πολλα- 


᾿πλασιωσμὸν, φὸν αὐτὸν ἕξει λύγον ληφϑέντω κωτάλϑΞ 


λήλα. 

Πρῶτον γὰρ τὸ Αἱ πρὸς δεύτερὸν, to B τὸν αὖ: 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ΄ τιρὸς τέταρτον τὸ 2, 
καὶ εἰλήφϑω τῶν μὲν A4, Γ' ἰσάκις πολλαπλάσια và 
E, Ζ, τῶν δὲ B, 4 i)Àu d ἔτυχεν ἰσάκις πολλαξ 
πλάσια τὰ Η , G: λέγω ὅτι: ἐστὶν dg τὸ B τιρὸς τὸ 
H, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ Θ. | 

᾿Εἰλήφϑω ydo τῶν μὲν E, Z ἐσώκὶς πολλαπλάσιω 
τὰ K, 4, voy δὲ H, O ἀλλὰ ἃ. ἔτυχεν 1) ἰσάκις 
πολλαππλάσεω τὰ M, N. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ μὲν E τοῦ 
A, τὸ δὲ Ζ τοῦ D, καὶ eret τῶν E, Z, ἰσώκις 
πολλαπλάσιω τὰ Καὶ, 3" ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον 
τὸ Καὶ τοῦ 4 καὶ τὸ 4 τοῦ I. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσά-- 


1) Verba ἄλλα ἃ ἔτυχεν non habent edd. Basil; et Oxon. 
Éa autem necessaria esse iure censuerat Rob. Simson; in nota 
ad hunc locum. Hanc viri doctissimi coniecturám confrtnavit 
Peyrardus; qui e Cod, a. ea téxtui inseruit. 


M 


animadversáe Expletio in Novi Áot. Reg. Societ. Upsal. Vol. 


- VIE. Upsalae 1799,) his verbis exhibet et demonstrat: $i sint 


(Fig. 912.) quotcunque mággitudines AL, B, C, et aliae ipsis 
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té et sexta nempe He quartae 4 npe 2). Si igi- 
tur prima etc. 


PROPOSITIO IV.. (Fig. 313.) . 


Si prima ad secundam eandeín habeat rationem 
quam tertia ad quartam ; et aeque multiplices primae 


et tertiae ad aeque multiplices secundae et quartae, ' 


iuxta quamvis multiplicationem , eandem habebunt ra- 

tionem inter se comparatae, : 
Prima enim 4 ad secundam B eandem habeaf ra- 

tionem quam tertia J' ad quartam 417) et sumantur ipsa- 


rum quidem 44, J' aeque multiplices £, Z, ipsarum Mi 
vero B, 4 aliae utcunque aeque multiplices H, 9; 


dico ' esse ut E ad H, ita Z ad O. 


Sumantur enim ipsarum quidem E, Z aeque mule 
tiplices K, 4, ipsarum vero H » O aliae utcunqué - 


aeque multiplices M, Ν. 


Et quoniam aeque multiplex est .E ipsius A, atque. 


Z ipsius Γ΄, et sumptae surit ipsarum .E, Z aeque 
multiplices K, Δ: aeque igitur multiplex est K ipsius 
4 ac c 4 ipáins Γ (V./3). Ex eadem ratione aequo 
numero aequales D, E, F, quae binae Sumantur in eadem 
muliiplicitate , sit. autem perturbáta earum multiplicitas , h. e. 
sit- AL ipsius B aeque multiplex , atque E ipsius Εἰς, similiter 


sit B ipsius C totuplex, :quotüplex est D ipsius E: eruit ex ^ 
áequo etiam. aequemultiplices, seu quantuplex est ΑἹ, ipsius , 


C, tantüplex eiit D i ipsius F. Dem. Ponantur primo tre$ esse 
unimqüeé magaitudines, . Suniatur GP ipsius C aequemuliiplex, 
Euclid. Element. P. II. ru mel 
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"ug ἐστὶ πολλαπλάσιον «τὸ ΜΝ τοῦ B καὶ τὸ N τοῦ 4- 
Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς τὸ A πρὸς τὸ B οὕτως «ὁ Γ΄ πρὸς 


εὐ «0 Zl, καὶ εἴληπται τῶν μὲν A, P à ἐσώπις πολλασελά-- 


σιὼ τὰ K, «4, τῶν -δὲ B, 4 ἄλλα ἃ joy ἰσάκις. 
πολλαπλάσια «d M, Ν' εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ K τοῦ 
M, ὑπερέχει. τὸ f τοῦ Ν' καὶ εἰ ἴσον, ἴσον: καὶ ei 
λατῷον, ἔλαττον. "Καί ἔστι 4d μὲν Kj; 4 τῶν E, 
"OZ ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ M, N τῶν H, 0. 
ἄλλω ἃ ἔτυχεν ᾿ἰσώκες πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς «ὃ 
E πρὸς vó Η; οὕτως τὸ Ζ stQog, τὸ 9. Eiy ἄρῃ 
; ᾿ πρῶτον» καὶ va : ἑξῆς. : 


IIOPIZXMHM ZA. 


' Enisl οὖν ἐδείχϑη » ὅτι, εἰ ὑπερέχει τὸ Καὶ τοῦ M, 
ὑπερέχει E τὸ «4 τοῦ IN* καὶ él ἴσον, ἴσον" xol & 
 .&Aaocov , ἔλασσον" δηλονόφε καὶ el ὑπερέχει τὸ M τοῦ 
Κ, ὑπερέχει καὶ τὸ Ν τοῦ 4 καὶ εἰ ἴσον, ἴσον' καὶ 
ED ἔλασσον, ἔλασσον: καὶ διὰ τοῦτο ἔσται καὶ e τὲ 
Ἢ πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ Θ πρὸς $0 Z. "Ex δὴ τού- 
' oU “φανερῦν, ὅτι ἐὼν τέσσαρα eyed rapi 75 
᾿ς αὶ dosirieey ἀνάλογον. ἔσται. 


ΠΡΟΊΤΑΣΙΣ & 


Ύ 


᾽Εὰν μέγεθος μεγέϑους ἰσάκις ἢ soMenádatoy 
᾿ὅπερ ᾿ἀφαιρεϑὲν ἀφαιρεϑέντος" καὶ τὸ λοισιὸψ ποῦ Àot- 
“τοῦ ἰσάκις στοαὶ πολλοπλάσιον» 'j ὁσαπλάσιόν᾽ ἐστὲ φὸ 
ὅλον" τοῦ ; ὅλου, 
ac est AL ἜΤΗ Β, vel E ipsius F; sitqué GP divisa in pars 
tes GM, MN , NP singulas ipsi C aequales; et AL in partes. 
AH, HK, KL aequales. ipsi B: eritque mültitudo partium 
M, MN. NP aequalis xoultitàdini patium AH ; HK, KL 
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 shultiplex est Mipsius B ac N ipsius 4. . ;Efquesilam 
' est ut /4 ad. B ita Γ ad Δ, et sumptae sunt ipsarum 
quidem 4, Γ᾽ aeque multiplices K, 219. ipsarum vero 
B, 4 aliae utcunque aeque multiplices M, N; si K 
 süperat ipsam M, superat et. /f ipsam AN; et si ae- 
qualis, aequalis; et si minor, rüinor erit (V. Def. 5.). 
Et sunt K, Α' ipsarum E, Z aeque multiplices, M,;- 
Ν vero ipsarum 77, O aliae utcunque multiplices; est 
igitur ut E ad 7H, ita Z ad O (V- Def. ἢ 81 igitur . 
"^ prima etc. 


LIBER Quin zUS 


COROLLARIUM 

/. Quoniam igitur ostensum est, si superat Καὶ ipsam ] 
- M, superare et / ipsam XN; et si aequalis sit 865. 
qualem ; et si minor , minorem esse; manifestum: est, 
et si M superat K, superare et Ν ipsam 44 ς et siae- 
qualis sit, aequalera; et si minor, minorem esse; et 
(propterea ut H est ad E, ita erit. O ad. Ζ-ι. Ex hoc 
manifestum .est; si quatuor magnitudines proportionales 
sint, et inverse proportionales fote, 


" 


.SPROPOSITIO V. (Fig. 314) 
Si magrmitudo màgnithdinis aeque sit multiplex ac, 


* ablata ablatae, et reliqua reliquàe aeque' inlipiee erít ' 
. 86 Saldples e est. tota totius, 4 


^ Quum igitur sit AH—HKe-KL—B , et GM MNeNP-C:' 
erunt AH, HK, KL, B ipsarum.GM,, MN, NP, C aeque- 
funem adeoque tota AL erit totius GP vequemultiplex 
"n AH est ipsius GM (V. 439; vel B ipsius C, vel D: 


&t* : 4 ' 


e 
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γίνεέαι, ὡς μὲν dv τοῖς πρώτοις ᾿ιεγέϑεσιν. ἡγούμιε- 
, Ῥὸν πρὸς ἑπάμενον, οὕτως ἐν "τοῖς δευτέροις peyé- 
" drew. ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον". ες δὲ ἐν τοῖς σρώ-. 
qoig μεγέϑεσι» ὁπόμενον ngo, ἄλλό τί, οὕτως ἐν τοῖς 
' δευτέροϊς μη θεῶν ἀλλὸ Ti πρρς ἡγούμενον. 


ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ ἃ. 


Fdw ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν papehslv ἴσων 
à: nog » ἕκαστον. ἑκάστου ἰσάκερ πολλαπλάσιον, 
. ὁσασλάσιάν ἐστιν. ὃν φῶν -ιεγεϑῶν ἑνὸρ, τοσαυτατελά-: 

σιὼ ἔσται καὶ τὰ πωντὰ τῶν πάντων. 
"Eovo ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 48, ΓΑ ὁποσωνοῦν 
μεγεϑῶν τῶν E, Ζ ἴσων τὰ πλῆϑος, ἕκαστον £xd- 
στοῦ ἰσάκιρ, «πιολλαπλάσιονι λέγω ὅτε ὁσισιλάσιόν ἔστε 


τεταγμένη ἀναλογία, sive.simpligiter: διεΐσρυγ quando fuerit 
(prossus ut in Def. 18.) prima ad secundam in primis quanti. 
tatibus, ut iu secundis prima ad secundam; ut autem in pri- 
mis, secunda ad tertiam , ita in secundis], secunda ad tertiam, 

. et. ita deinceps, et concluditur, ut in, Def. 18. dictum est. 
Vide. V. 22. Ex Def. 20. autem: δεῖσον τεταραγμένη, vel sim- 
. pliciter τεταραγμένη ἀναλογία est, quando in primis maguitae 
dinibus fuerit ut prima ad secundam, ita in secundis penul- 
tima ad ultimam ; ut amem in primis secunda ad tevtiam, ita 
in-secundis antepenültima ad penultimam; et ut in primis ] 
iertia ad quartam, ita in secundis quae antepenultimam práes 
' cedit ad. antepenultimam , et ita deinceps , et 'congluditur , ut 
in. Def, 18. ,Vide V. 25, Iia fere Rob, Simson. zem explicat, 


AXIOMA T A. 


Sequentia praemittit Rob, Simson. et ex eo Playfair, 
2 m Eiusdem sive aequalium aequemultiplices inter se ae- 
ques sunt. 


2.. Quarum eadem aeque multiplex est, κῃ quarum ae- 
quales sunt aeque Suid. et ipsae inter se sunt aequales. 
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idw: fit, ut in primis magnitudinibus μενον 
ad consequentem, ita in secundis magnitudinibus au, 
tecedens ad consequentem ; ut vero' io. primis magni- 


tudinibus consequens ad aliam quampiam, ita in secune — ᾿ 


dis maguitudinibus alia quaepiam ad antécedentem, 
PROPOSITIO 1. (Fig. 300) 


᾿ δὲ sint quotcunque màgnitudines quotciquemagni- 
. tudinum. aequalium multitudine, singulae singularum 
aeque multiplices, quam multiplex est una inagoitudi- 
num unius; tam multiplices erünt et omnes omninm. 

Sint quotcunque magnitudines //B, I'Z quotcunque 
maguitudinutj E, Z aequalium multitudine, singulae 
singularum aéque multiplices , dico quam multiplex est 


S, Multiplex maioris maior est aequemultiplici minoris, 

4. Magnitudo , cuius multiplex maior est aequemultiplici 
alterius, «maior est altera illa magnitudine, 

Quae sane ita perspicua sunt, ut axiomatum loco habeti 
possint.  Demonstravjt. ea tamen Plíleiderer. im Promptuario 
Mathem. Lipsiensi Fascic. 7. 1798. p. 263. sqq. $$- 141—19. 
et in dissertatione de. Dimensione circuli P. H. Tub. 1790. 
p. 9. not. 4, C£. Hauber, de rationibus inter so diversis De- 
monstr. Tub. 1795, $, 2. Aliud áutem axiomà vel postulatum, 
quod Campanus, Clayius aliique complures pariter sumere se 
posse putarunt, quodque ita habet: 

»Quam rationem habet magnitudo aliqua ad aliam , eamdem 
habebit quaevis magnitudo proposita ad aliquam aliam; 

'et eandem habebit quàedam alia magnitudo ad quamvis 

magnitudiném propositam** 
merito accuratiores Geometrae respuunt, Vid Exc. ad hume 
librum. ' 


PROPOSITIO ^ M 
Sypbolin haec propositio ita efferri potest. ^ 8i sit A 


90 | - ELENWENTORUM 


τὸ 48 τοῦ E, φοσαυξαπλάσια lesen s) «à 418, I4 


τῶν E, Z. 
᾿Επεὶ ydo ἰσώκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4B τοῦ 


- E, καὶ τὸ ΓΖΔ τοῦ Ζ'. ὅσα ἄρα ἐστὶν ày. τῷ 4B. με-- 


γέϑη ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ D'4 ἴσα τῷ Ζ. 
Διηρήσϑω τὸ μὲν 418 εἰς τὰ τῷ E μεγέϑη. ἴσα τὰ 
ΜΗ, HB, τὸ δὲ. ΓΖ εἰς τὰ τῷ Ζ ἴσα τὰ I0, O4- 
«ἔσται. δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH, HB τῷ πλήϑει 


τῶν ΓΘ, ΘΖ. Kol ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ ᾿ 


E, τὸ δὲ TO τῷ Z ἴσα ἄρα καὶ τὰ ΑΗ, TO 
τοῖς E, Z. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἴσον ἐστὶ τὸ HB 


- . 5 - 7 M 
τῷ E, καὶ τὸ O4 và Ζ' ion ἄρα καὶ τὰ HB, 


ΘΖ τοῖς. Ε, Z- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB ἴσα τῷ E, 
'φοσωύῦτα καὶ ἐν τοῖς 44Β, I4 ἴσα τοῖς E, Ζ' ὅσα- 
πλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4418 τοῦ E, τοσαυταπλάσια ἔσται 
καὶ và 4B, ΓΖ τῶν.Ε, Ζ. Eáv ἄρα ἢ ὁποσαοῦν, 
καὶ τὰ ἑξῆς. 


4 


ΠΡΌΤΑΣΙΣ &. 


Eiv πρῶτον δευτέρου ἰσάκις €) πολλαπλάαιὸν καὶ. 


τρίτον τετάρτου, ἢ «δὲ καὶ πέμσιτον δευτέρου ἰσάκις 
σπολλαπλάσιόν καὶ ἕκτον τετάρτου" καὶ συντεϑὲν πρῶ- 


τὸν καὶ στέμσυτον « "ϑουτέρρυ ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον ; 


καὶ vpivov καὶ ἕκτον semovt 


r.L; B—r.M; C.N eto.. r denotante numerum integrum ' 


quemcunque , erit et A-J-B-1-C etc. z—(LJ-MJ-N etc.). Caa- 
'terufn propositioni huic vulgaris innititur praxis multiplican- 
dum compositum per multiplicatorem simplicem multiplicandi; 
Nimirum, ut v. g. numerum 7564 per 8 multiplicemus, seu 
ut octuplum. efficiamus numeri 7361: octies sumimus primum 
& unitates, tum 6 denarios, dein $ centenarios, - denique 7? 


EÓÍBER QUINTUS. ὁ. 9t 


48 ipsia$ E, tam miultiplices esse et 4B, I4 ipsa». 


'" rum E; Ζ.. 
ς΄ Quoniam enim ,4B aeque multiplex est ipsius E 
ac ΓΖΔ, ipsius Z; quot magnitudines suntin 44D ae- 
quales ipsi E, tot sunt ct'in ['/ aequales ipsi Z. 
Dividatur 4B quidem in magnitudines. 4H , HB ae- 
quales ipsi E, ΓΖ vero in partes TO, 94 aequales 
ipsi Z; erit igitur multituio ipsarum 44H , HB ae- 
qualis multitudini ipsarum I'O; ΘΖ. .Et quoniam ae- 
qualis est ΔΗ quidem ipsi E, ΓΘ vero ipsi Z; erunt 
et AH, TO agquales ipsis E, Z (I. Ax. 2.) ; ex ea- 
dem ratione et, /2B aequalis est ipsi E, et ΘΖ ipsi 
Zi; aequales igitur et HB, O4 ipsis E, Z; quot igi- 
tur sunt in ,4B aequales ipsi E, tot sunt et in 44, 
I4 aequales ipsis E, Z; quam multiplex igitur est 
AB ipsius E, tam multiplices erunt. et 4B, I'À ipsa- 
rum £, Z. Si igitur quotcunque etc. 


PROPOSITIO IL. (Fig. 310) 
Si prima secundae aeque sit multiplex ac tertia 


quarfae, sit autem et quinta secundae aeque multiplex 
ac sexta quartae; et simul sumptae prima et quinta. se- 


* 


cundae aeque. erunt multiplices ac tertia et sexta quartae. . 


millenarios, horumque octuplorum: conficimus summam. οἵ. 


Plleideter. Expos. et Dilucid. Libri V. Elem. p. 2. 


PROPOSITIO HM. 
Symbolice haec propositio gemeralius ita effertur. ϑὲ sit 
Azp.L, B—g.L, C—r.L etc. et simul E—p.M, Fzmg. M, 
G—r.M etc. p, g» t denotantibus numeros jmtegros quescun 


! 


^ 


9? "o ELEMENTORUN 


Jlosvov ydo τὸ. 48 δευτέρου τοῦ Γ' ἰσάκις ἔστω 
πολλαπλάσιον καί τρίτον vo AE τετάρτου τοῦ Z, ἔστω 
δὲ καὶ πέμτυτον τὸ BH δευτέρου τοῦ Γ' ἰσάκες πολλὰ- 
πλάσιον καὶ ἕζτον τὸ ΕΘ. τετάρτου τοῦ Z* λέγω. ὅτε 
wel συντεϑὲν πρῶτον καὶ néumvov τὸ 4H δευτέρου 
«οῦ I ἰσάκες ἔσταε πολλαπλάσιον καὶ τρίφον καὶ ἕκτον 
.*0 4O τετάρτου φοῦ Z. 

᾿Επεὶ γὰρ lodxig ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ «48 τοῦ 
, Τ' καὶ τὸ AE, τοῦ Ζ' ὅσα ἄρα ἐστὲν ἐν τῷ 418 μεγέϑη 
ica τῷ Γ΄, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ AE i ἴσῳ τῷ Ζ. Διὰ 
τὸ αὐτὰ Md καὶ ὅσα ἐστὶν ἐν τῷ BH i ἴσα. τῷ D, vo- 
σαῦτα καὶ iy τῷ ΕΘ ἴσα τῷ Z ὅσα ἄρα. ἐστὶ» ἐν 
ὅλῳ τῷ AH ios. τῷ D, τοσωῦτα καὶ ἐν ὅλῳ. o0 426 
ἴσα τῷ Z ὁσαπλάσιον ἦρα ἐστὶ τὸ AH τοῦ Γ,, το- 
σαυταπλάσιον ἔσται᾽ καὶ τὸ ZO τοῦ Ζ: καὶ συντεϑὲν 
dgo πρῶτον καὶ πέμειτον, τὸ AH. δευτέρου τοῦ D 
ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τὸ 
4Q TEVQTOU φοῦ. 4 Εἀν "ἄρα σερῶτον, ai τὰ ἑξῆς. 


HPOTAZXIXZyjy. 
Edv πρῶτον δευτέρου looi ἢ πολλαπλάσιον καὶ 
φρίτον τετάρτου», ληφϑῇ. δὲ ἰσώκις πολλαπλάσιω τοῦ 
n Mol φρίφου" wok διΐσου ψῶν ληφϑένφων. ἑχάτ 


que: erunt tam ABC etc. indi diga etc) L, quam 
EQ-F-4.G etc, —(p--g-4-r etc.), M, Generaliorem lianc enun- 
ciationem corollarii loco subiungit Rob, Simson. proposiiionem 


ipsam statim ita exprimit Pfleiderer, l. c, p. $ Huic propo- 


sitioni innititur praxis numerum pet multiplicatorem compo- 
situm multiplicandi, Nempe ut'ex gr.:numerum. 5728 per.' 
631 multiplicemus, primum quater. sumimus numerum propo- 
situm 5728, tum tricies, dein sexcenties , horumque produ- 
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'"Prima enim 4B. secundae I' aeque sit multiplex 
ac tertia //E quartae Z ,'sit autem et quinta BH se. 
cundae I' aeque multiplex ac sexta .EO quartae Z5 - 
üico: et simul sumptas primam. et quintam 4H secun- 
dae. Γ΄ aeque fore SUR pNIMS ac. tertiam ét sextam 46 


ipsius Ζ. 


Quoniam enim aeque multiplex est 4B ipsius Γ' ac ΔῈ 
ipsius Z; quot magnitudines sunt in 4B aeqnales ipsi 
D, tot et in. 4Ὲ erunt; aequales ipsi Z. Ex eadem 
ratione δὲ quot sunt in BH aequales ipsi Γ΄» tot et in 
EG érunt aequales ipsi Z; quot igitur sunt in tota 
.AH aequales ipsi Z', tot et in tota //O aequales ipsi 
Z; quam multiplex igitur est. ΑΗ ipsius: Γ΄, tam. 
multiplex érit er //O ipsius Z;; et simul sumptae igi- 
τὰν prima et quinta 4H secundae I" aeque erunt mul- 
tiplices ac tertia et sexta 40 quartae Z. .Si igitur 


rima etc. 
P ὶ 


΄ 


PROPOSITIO JH. (Fig: 811.) 


Si prima . secundae aeque sit multiplex ac tertia 
quartae , sumantür autem aeque multiplices primae et 
tertiae; et ex aequo sumptarum utraque ütriusque ae- 

M [ 


ctorum particularium colligimus summam. Cf. Pfeiderer. 1, e, 
Y 3. 4. h ᾿ 
PROPOSITIO Il. 

Symbolice ita: si sit A-——pL, Ix-n. ἃ, et E-p.M, 
Kz-n.E, erit tam I—(n.p).L, quam Ex-(n.f)M, n et 
p designantibus numeros integros quoscunque, et n.p de- 
signante productum, quód fit ex numero p toties sumto, quot 


94 ELEMENTORUM 


φέρον ἑκατέρου ἰσάκις ἔσταε 'πολλαπιλάσιον, vo ΑΝ 
τοῦ δευτέρου, τὸ δὲ τοῦ τετάρτου. 

Πρῶτον γὰρ τὸ Α͂ ϑευφέρου τοῦ B ἰσάκις ἡ ἔστω. 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ Γ' τετάρτου τοῦ 4, καὶ " 
εἰλήφϑω τῶν 4, Γ ἰσάκις πολλωπλάσια τὰ ΕΖ, ΗΘ. 
λέγω ὅτι ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΖ τοῦ B καὶ 
τὸ HO τοῦ 4. 

᾿Επεὶ ydo iedxig ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ EZ τοῦ 
4 καὶ τὸ HO τοῦ I" ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΕΖ ἴσα. 
φῷ 44, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ HO ἴσω τῷ I. Διῃρήσϑω 
τὸ μὲν ΕΖ. εἰς vd τῷ 4 μεγέϑη ἴσα τὰ EK, ΚΖ, 
τὸ δὲ HO εἰς τὰ τῷ D ἴσα τὰ H4, 41’ ἔσται δὴ 
ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν EK, KZ τῷ πλήϑει τῶν HA, 
ΑΘ. Καὶ ἐπεὶ ἰσώκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ - 
B καὶ τὰ Γ τοῦ Δ' ἴσον δὲ τὸ μὲν EK τῷ 4, τὸ δὲ 
Η. τῷ Γ' ἰσώκις ἄρα ἐδτὲ πολλαπλάσιον τὸ ΕΚ τοῦ 
B. καὶ τὰ ΗΜ τοῦ Δ. Διὰ «ὰ αὐτὰ δὴ ἰσάκις dosi 
πολλαπιλάσιον τὸ ΚΖ τοῦ DB καὶ τὸ 4 τοῦ 4. 
"Enc οὖν πρώτον. τὸ ΕΚ δευτέρου τοῦ B ἰσάκις ἐστὲ 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ H4 τετάρτου τοῦ Δ' 
ἐστὶ δὲ καὶ πέμσιτον τὸ ΚΖ δευτέρου τοῦ B ἰσάκις 
πολλασλάσιον καὶ ἕκτον τὸ ΔΘ τοιάρτόου τοῦ 4' καὶ 
συντεϑὲν ἄρα πρῶτον καὶ πέμπτον « τὸ EZ δευτέρου 


* 


alter n continet unitates, Huic propositioni, quod sit nA, seu 
n(pL)z-(n.p).L, innititur praxis multiplicandi numerum 
integrum per multiplicatorem , qui solis denariis, vel cente- 
nariis etc. constat,. Nempe, ut v. p» nurnerum 5728 per 30 
vel. per 600 xmultiplicemus, triplo vel sextuplo numeri 5728 
unum vel duo zeró. ad. dextram adiungimus 7" hoc est, triplum 
, mumeri 5728 decuplicamus , sextuplum centuplicanius ; sicgne 
. huius numeri. efficimus srigecuplum , sexcentuplum. Pariter 


, 
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que erit multiplex, altera queen secundae, altera vero 
quartae. . 


Prima enim .4 secundae B aeque sit multiplex ac : 


tertià I' quartae //, δὲ sumantur ipsarum 74 , T' aeque 


multiplices EZ, HO; dico aeque esse multiplicem. 


EZ ipsius B ac HO ipsius 4f. 


Quoniam enim aeque est multiplex EZ ipsius 4f 
ac HO ipsius"I'; quot magnitudines sunt in EZ ae- 


quales ipsi 74, tot et in HO erunt aequales ipsi Γ. 


M 


Dividatur EZ quidem in magnitudines ipsi 44 aequa- - 


les EK, ΚΖ, HO vero in magnitudínes ipsi I*ae- 
quales 4, 410; erit aequalis multitudo ipsarum EK, 


KZ multitudini ipsarum Hf, /[O. Et quoniam 4 


aeque est multiplex ipsius B , ac Γ' ipsius 7/; aequalis 


autem EK quidem ipsi 44, H4 vero ipsi D; aeque ^ 


multiplex est EK ipsius B ac Hf ipsius 4.. Ex ea- 
dem ratione aeque multiplex est KZ ipsius B ac 48 
ipsius 2. — Quoniam igitur prima ΕΑ secundae B ae- 
que est multiplex ac tertia 77/4 quartae 7f, est autem 
et quinta KZ secundae B aeque multiplex ac sexta 


«ΑΘ quartae 7f; et composita e prima et quinta nempe 


EZ secundae αὶ aeque multiplex erit ac composita e 


'duodecuplum e. g.  námeri alicuius efficimus, sumto tripli 
eius quadrüplo, vel quadrupli triplo; ΟἹ, Pfleiderer. l. c. p. 4. 
Generalius idem theoréma ita éxprimi et simil rationd. demon- 
strari poterit; $i sit Az-mB , B—nC, C—pD etc. pariterque 
a—mf,. By, y—pÓ etc. erit tam dues 04D Tue 
e-imnp...4,48. 

Obs. Ex hae propositione sequitur etiam | lia illi simi- 


^ 


lis, quam Nordmark. (Lacunae in Doctr. proportionum Euclidea ' 
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τοῦ D ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλώσιον καὶ voítov καὶ ἕκτον ' 
to HO τετώρτου τοῦ 4. Edv ἄρα πρῶτον, καὶ τὰ 


die 
ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ ὃ. 


Eáv πρῶτον πρὸς ϑεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχη λόγον 
καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον" καὶ τὰ ἰσάκις πολλασιλάσια 
τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου πρὸς τὰ ἰσάκις πολλαπλάσια 
τοῦ δευτέρου καὶ χετάρτου, καϑ' ὁποιονοῦν πολλα-- 
᾿πλασιισμὸν, φὸν αὐτὸν ἕξει λύγον ληφϑέντω κανάλΞ 
Aa. 

Πρώτον γὰρ τὸ A4 πρὸς δεύτερον, to B τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ I σιρὸς τέταρτον τὸ 4, 
καὶ εἰλήφϑω τῶν μὲν ΑἹ, Τ' ἰσάκις στολλασιλάσια τὰ 
E, Z, τῶν δὲ B, 4 ἄλλω à ἔτυχεν ἰσάκις πολλαΞ 
πλάσια τὰ H, (€ λέγω ὅτι ἐστὶν εἷς τὸ B πρὸς τὸ 
H, οὕτως τὸ Z πρὸς τὸ O. 

᾿Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν E, Z ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ Καὶ, 4, τῶν δὲ H, Θ ἀλλὰ ἃ. ἔτυχεν 1) ἐσώκις 
πολλαπλάσιω td M; NN. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις doti πολλαπλάσιον τὸ μὲν E τοῦ 
“, τὸ δὲ Z τοῦ Τ', καὶ εἴληπται τῶν E, Z ἐσώκις 
πολλαπλάσιᾳ vd. K; 41 ἰσάκις ὥρα ἐστὶ στολλαπλάσιον 
τὸ Καὶ τοῦ Jd καὶ τὸ .1 τοῦ Τ. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσά-" 


' 


1) Verba ἄλλα à ἔτυχεν non habent edd. Basil; et Oxon. 
Ea autem necessaria esse lure censuerat Rob. Simson; in nota 
ad hunc locum. Hanc viri doctissimi coniecturám confirthavit 
Peyrardus; qui e Cod, a. ea téxtui inseruit. 
animadversáe Expletio in Nov; Act. Reg. Societ. Upsal. Vol. 
"NL Upsalae 1799.) his verbis exhibet et demonstrat: $i sint 
(Fig. 912.) quotcunque magnitudines AL, B, C, et aliae ipsis 


a LIBER QUINTUS δ ἐς UM. 
tera et sexta nempé HG quartae 4(V. 2). Si igi- 
tur prima etc. . : -- 


PROPOUOSITIO IV. (Fig. 313.) . 
Si prima ad secundam eandeín habeat rationem 
quam tertia ad quartam ; et aeque multiplices primae 
et tertiae ad aeque multiplices secundae et quartae, ' 
iuxta quamvis multiplicationem , eandem habebunt rá- 
tionem inter se comparatae, 


Prima énim 4 ad secundam JB eandem habeaf ra-- 
tionem quam tertia [' ad quartam 4, et sumantur ipsa- 
rum quidem 44, I' aeque multiplices E, Z, ipsarum Ὁ 
vero B, 4 aliae utcunque aeque multiplices H ἢ 9; ' 
dico ' esse ut E ad H, ita Z ad O. 

Sumantur enti ipsarum quidem E, Z aeque mule 
tiplices' K, /4, ipsarum vero ἦν O aliae utcunqué - 
aeque multiplices M, N. 

᾿ Et quoniami aeque multiplex est .£ ipsius Αἵ, atque. 
Z ipsis I', et sumptae surit ipsarum E, Z aeque 
multiplices Κα, Δ! aeque. igitur multiplex est K i Apsius 
44 ac c 4 iptiuy I (V..3.) Ex eadem ratione aequo , 
mumero aequales D , E, F, quae iine jumantur in eadem: ^ 
muliiplicitate , 'sit: autem perturbàta earum multiplicitas , h. e. 
sit AL ipsius B aeque multiplex , atque E ipsius F ;. similiter . 
sit B ipsius C totuplex, 'quotüplex est D ipsius E: eruit ex ^ 
aequo etiam aequemultiplices, seu quantuplex est.AL ipsius , 
C, tantüplex erit.D ipsius F. Dem. Ponántur primo tre$ esse 
unimque magüitudines, Suniatur Gri ipsius c aequemultiplex, 

Euclid. Element. P. H. L G 
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sic ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ M τοῦ B καὶ τὸ Ν τοῦ Δ' 


Καὶ ἐπεί ἔστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B οὕτως τὸ Γ πρὸς 
v0 4, καὶ εἴληπται τῶν μὲν A4, T à ἐσώκις πολλατελά-: 


᾿σιὰ τὰ K, 4, τῶν δὲ B, Δ ἄλλα ἃ ἔρύχον ἰσάκις 


πρλλαπλάσια vd M, Ν' εἰ ἄρα ὑπερέχεὶ τὸ Καὶ τοῦ 
M, ὑπερέχει. vo f τοῦ N* καὶ εἰ ἴσον, ἴσον: καὶ ei 


᾿ἔλατξον » ἔλαττον. "Καί ἐστι td μὲν Κα, 4 τῶν E, 
OZ ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ M, Ν τῶν Η͂, Θ᾽ 


ἄλλα d ἔτυχεν ἰσώκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς «0 
E πρὸς τὸ H ? οὕτως τὸ Ζ stQog. τὸ €. Eáv den 


. ᾿ πρῶτον, καὶ τὰ ὶ ἑξῆς. 


IIOPIXHM A. " 
᾿Επεὶ οὖν ἐδείχϑη. » ὅτε, εἰ ὑπερέχει τὸ K τοῦ Μ, 
ἐσπερέχεε καὶ τὸ «( τοῦ Ν' καὶ εἰ ἴσον, ἴσον" xol εἰ 


. j " . 
ἔλασσον, ἔλασσον" δηλονότι καὶ el ὑπερέχει. τὸ τοῦ 
» 


Κ, ὑπερέχει καὶ τὸ Ν τοῦ 4' καὶ εἰ icoy , ἴσον" καὶ 
εἶ ἔλασσον,᾿ ἔλασσον: καὶ διὰ τοῦτο. ἔσται καὶ ὡς vC 


Ἢ πρὸς τὸ É, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ Z. "Ex δὴ τού- 
' «oU “φανερὸν; ὅτε ἐὰν τέσσαρα “μεγέθη ἀρδλογον ἢ , 
wol φνάθαλιν ἀνάλογον, ἔσται. 


II PO TAZIZX ἐ. 
᾿Εὸν μὐγεδοὶ μεγέϑους ἰσάκις j niMohidons'; 


᾿ὅπερ ᾿ἀφαιρεϑὲν ἀφαιρεϑέντος" καὶ τὸ λοισεὸν τοῦ λοι.» 


ποῦ ἰσάκις Kovat νολλιωπλάθιον, s ὁραπλάσιόν᾽ ἐστὲ «ὸ 


, ὅλον" τοῦ 7 ὅλου, 


L 


ac est AL ipsius B, vel É ipsius Ε΄; sitqué GP divisa in pars 


| tes GM, MN , NP singulas ipsi C aequales; et AL in partes. 


AH, HK, ΚΙ, aequales, ipsi B :. eritque multitudo partium 
M; MN, NP aequalis multitüdini patium AH , HK, ἘΠῚ. 


᾿ OLIBÉR ortus ^5 o 99 


 snultiplex est M*ipsius B ac N ipsius 4. . fi quositóm, 
' est ut 74 ad. B ita Γ ad 4, et sumptae sunt ipsarum 
'quideti 4, f' aeque multiplices K, 419 ipsarum vero 
B, 2 aliae utcunque aeque multiplices M QN; 
süperat ipsam M, superat et. /f ipsam JN; et si ae- 
qualis, aequalis; et si minor, rninor erít (V. Def. 5.). 
Et sunt Καὶ, | ipsarum E, Z aeque multiplices, M,; 
N vero ipsarum 77, O aliae utcunque inultiplicesi, est. 
igitur ut E ad H, ita Z ad O (V: Def. 5.) Si igicur : 
" prima etc, 


COROLLARIUM. 

Quoniam igitur ostensum est, si superat K ipsam PU 
M, superare et // ipsam N; et si aequalis Sit, 865. 
qualém; .et si minor, minorem esse; manifestum: est, 
et si M superat Καὶ, superare et IN. ipsam 4; et si ae- 
qualis sit s. aequalem j. et si minor; minorem esse; et 
propterea ut H est ad Ey ita erit. ad Ζὲ. Ex hoc 
manifestum .est; si quatuor magnitudines proportionales 

sint, et inverse proportionales fote, 


,,PROPOSITIO V. (Fig. 311) 
si magnitudo mügnitndinis aeque sit multiplex a6. 


* ablata ablatae, et reliqua reliquàe aeque fito erít : 
. &c suiples e est. tota totius, YI. ὃ 


' Quum. igitur sit ἈΗ-- ΗΚ:- ΚΙ,--Β, et ΟΜΞΈΜΝΕΞΝΡΕ ΟΣ 
erunt AH, HK, KL, B ipsarum.GM,, MN, NP, C aeque- 
multiplices , adeoque tóta AL erit totius GP eequemulépléx 
aque AH est ipsius ΟΜ (V. 1.), vel B ipsius c, vel D: 


ν iim tno ME ᾿ς 
Ψ i 
dut ΝΣ: ἐς ELEMENTORUM, 


Méysdoc | ydo. τὸ | 4B μεγέϑουρ ὃ τοῦ. T4 delito 
oro πολλαπλάσιον,, ὅπερ ἀφαιρεϑὲν τὸ ΑΒ ἀφαι- 
ρεθϑέντος τοῦ ΓΖ' λέγω ὅτι καὶ λοιπὸν τὸ ΕΒ λοι- 
ποῦ τοῦ Z4 ἰσάκις ἔσται πεολλασιλάσιον, ὁσασυλάσιόν; ᾿ 
ἐστιν ὅλον τὸ. 418. ὅλου τοῦ ΓΙ. ᾿ 

ὉὉσασιλάσιον γάρ. ἐστι. τὸ AE τοῦ ΓΖ, τοσαυτα- 
σιλάσιον γεγονέτω καὶ τὸ EB τοῦ FH. 

Kai ἐπεὶ. ᾿ἰσώκις ῥστὶ πολλαπλάσιον τὸ 441 τοῦ . 
ΓΖ (αὶ τὸ ΕΒ τοῦ ΗΠ' ἐσώκις ὥρα dati πολλαπλά-. 
cto? τὸ ΑΕ τοῦ ΓΖ) *) καὶ τὸ" 4B τοῦ ἨΖ' xeitat 
δὲ ᾿ἰσώκις πολλαπλώσιον τὸ ZLE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ 418 
τοῦ ['d- ἰσώκις ὥρω ἐστὲ σιολλαπλάσιον τὸ AB ina — 
τέρου τῶν ΗΖ, T4 ἴσον. ἄρα τὸ ΗΖ τῷ ΓΔ, κοινὸν 
οἀφηρήσϑω τὸ ΓΖ: λοιπὸν ἄρα τὸ Π1᾿ λουιῷ τῷ AZ. 
ἴσον ἐστίν. Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλασιλάσιον τὸ ΔΕ 
τοῦ ΓΖ καὶ 10 EB τοῦ HI; ἴσον δὲ τῷ ΗΓ τὸ 
4Ζ" ἰσάκις ἄῤα ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ AE τοῦ IZ. 
καὶ τὸ EB τοῦ Z4. Ἴσακις δὲ ὑπόκειται πολλαπλάσιοφ. 
«o AE φτοῦ ΓΖ καὶ τὸ AB τοῦ I4 ἰσάκις doe 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ EB «τοῦ Z4 xoi τὸ ) ΑΒτοῦΓ Δ" 


1) γδιρα,. quae uncis inclusimus, desunt in* "edd. Basil. et 
Oxon. Peyrardus ea e Cod. a. addidit. Quamvis autem ab- 
esse possint; aliquid tamen ad facilius intelligendam "deinon? 
stratiouem facere videntur, 


ipsius Ἔν, Habentur igitur tres magnitudines AL, GP, C; 
4 atque aliae ipsis numero aequales D, E, F, quarum binae 
sümtae-surit in eadem multiplicitate, Adque*ordinate, ità nempe, 
ut AL et D, ,sint ipsarum GP et E aequemultiplices, similiter- 
' que GP et E ipsarum. C et F: ergo (V. 5.) erit AL. ipsius QU 
' aequemültiplex ác D ipsius F. Sí quatuor pluresve sint utrini- 
que magnitudines, patet. demonstrationis continuatio per iam 
. ostensa ,Q.E.D. Symbolice ita: si sit A—-mB, B—1C, 
pariterque DzaE, EccinP ; 3 erit tam A—mtr.C, quaa Dec 


mi. Εν 3 EM . aN- 
. | 


* 


* 
» 
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- Magnitudo enim 4B "magnitudinis. T4 aeque mul ^ 
; tiplex sit.ac ablata ΧΑ, Εἰ ablatae ΓΖ; dico et reliquam 
"EB reliquae Z/- aeque fore multiplicem ac m 
est tota AB totius ΓΙ. 


Duis ION enim est AE ipsius TZ, tam 
multiplex fiat et EB ipsius ΓΗ. 

Et quoniam aeque multiplex est //E ipsius ΓΖ a ac^ 
(EB ipsius HT'; aeque igitur niultiplex est AE ipsius 

ΓΖ ac) .4B ipsius HZ (V. 1.); ponitur autem aeque 
-multjplex ΔΕ ipsius; ΓΖ ac. 4B ipsius T4; aeque 
igitur multiplex &st 4B utriusque ipsarüm /7Z , P4; . 
' aequalis igitur HZ ipsi Df. Communis auferatür 
ΓΖ; reliqua igitur HÍ' reliquae. ΔΖ est aequalis. (I. 

Ax.:3.) Et quoniam aeque multiplex est ALE ipsius 
ΓΖ ac EB ipsius ΗΓ, AZ autem aequalis Apsi. HT. 
aeque igitur multiplex. est AF. ipsius FZ ac EBi ipsius .. 
Z4. Aeque autem ponitur multiplex 4E.ipsius ΓΖ . : 
ac 48 ἜΡΙΝ ΓΖ; aeque igitur multiplex est EB i iem 


PROPOSITIO IV. ^ 
Symbolice haec propositio, eiusque demonstratio ita ex- 
rimi, poterit. Si A: B—C:D, erit etiam pA. qB—pC:QD: 
p» q denotantibus numeros integros quoscunque, unitaté haud 
' exclusa. Nam ob A: B--C:D; erit, quoties. ἀρὰ». z— XrgB, 


eriam προ» —rmD (V. Def. 5), adeoque'ex eadem defi- ᾿ ; 


nitione pÀ:qB—pC :qD. P/leiderer: l. c. p. 19. De demon- 

stratione huius propositionis ex. vulgari iege defi- 

.niw:ne vide Excursum ad.liunc librum. : 
Corollarium huic propositioiá adiectum, ut rite observat. 


Rob..Simson., verum quidém.est, at hon huc pertinet , nec ^-— 


legitima est, quae ex Prop. V. 4.. deducitur, eius demon: 

statio, Nempe ostensum quidém est, si sit K 5» Ξε M, esse 

etiam 442 —« N ,*at non' ex eo, quod proportionales sint 
5 4 * 


5 τῳ. 


1 
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καὶ domidy don τὸ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Ζ4 ἰσάκις ἔσται. ᾿ 
πολλαπλάσιον » ὁσὰασυλάσιόν ἐστιν ὅλον τὸ AB ὅλου. 


τοῦ Mat riv ἄρα μέγεϑος, καὶ τὰ ἑξῆς. 


€ 


. 


HPOTAZXIZ EC 


"Edy δύο. μεγέϑη δύο μεγεϑῶν ἰσάκις ἢ πολλα- 


σιλάσιᾳ» καὶ ἀφαιρεϑέντα τινὰὶ τῶν' αὐτῶν ἰσώκις. ἢ 
πολλᾳτιλάσια! “καὶ vd λοιστὰ τοῖς αὐτοῖς ἤτοι ἴσα ioriw, 
«ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια, 

Δύο ydp μεγέϑη vi 48, ΓΔ δύο μεγεϑῶν τῶν 
E, Ζ ἰσάκις ἔστω σιολλαπλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τὰ 


LH, ΓΘ τῶν αὐτῶν τῶν E, Z ἰσάκις ἔστω πολλα-. 
συλάσεα" λέγω ὅτι καὶ λοισιὰ «d. HB, ΘΖ τοῖς E, Z - 


"rot (oo, ἐσεὶν, ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια. 

d pce 
(GE, H, Z, 0, id enim erat conclusio propositionis, unde in- 
eptum est illud ratiocinium: Quoniam ostensum .est etc, Po- 
terat autem.legitime, non adhibita propositione V. 4. propo- 


LN Li Li * . . 
sitio in hoc corollario contenta deduci, ut Rob. Simson. osten- 
dit. - Nos. autem hanc reliquasque a Rob. Simson. huic libro 


insertas vel adiectas propositiones exhibebimus infra in Ex- 
cursu δὰ hunc libnim, ubi et hanc vide nota B designatam: 
Aliam, autem propositionem meliore iure! corollarii nomine 
sübiungit Rob, Simson. , quod distinctionis causa 

: Cor. a. 


appellabimus » quodque ita habet: si prima ad secundam eune ^ 


dem habet rationem, quam retia ad. quartam ,. et aeque multi- 
plices primae et tertiae iuxta qnamvis multiplicationem ad se- 
cundam .et quartam candem rationem habebunt: et sim?iter 
prima et tertia ad aeque mffhriplices quasvis secundae et quartae 


eaudein habebunt rationem, ^ Quod eodem prorsus fnódo ac 
ipsa. propositio. demonstratur , ut facile etiam patet, posita in. 


symbolica propositionis expressione, quam supra dedimus, vel 
pe, vel q-1, Hoc corollarium ex. V. 22, demonstrat Cla- 
4 , — o ' ᾿ 


΄ 
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: Z4 ac AB ipsius T4; et reliqua igitur EB reliquae 
Z4 aeque multiplex erit ac multiplex est tota 4B. to- 
tius JI. Si igitur πἰαβηιευσ etc. 


PROPOSITIO VI (Fig. 316.) 
' 


.$i duae magnitudines duarum magnitudinum, aeque 
multiplices sint, et ablatae. quaedam earumdem sint 
aeque multiplices; et reliquae iisdem vel aequales sunt, 
vel earum aeque multiplices. 3 
. Duae enim magnitudines 48, ΓΖ duirum magni- 
tudinum E,.Z aeque sint multiplices,.et.ablatae 7/77, 
IO earumdem E, Z aeque sint multiplices ; dico et 
reliquas" HB, ΘΖ ipsis E, Z vel aequales esse, vel 
aéque multiplices earum. 
vius, at non eatís accurate, "Sumit enim propositionem C (in 
£xcursu ad hunc librum alferendam) , quam nón; ante demon- - 
straverat, 

PROPOSITIO V. ' 

Iure observat Rob. Simson., constructipnem, quae de- 
monstrationi in textu graeco praemittitur, depravatam videri. 
Nempe, ut iam Peletarius monuerat,.id quod sumitur, ut 
EB fat áequemultiplex ipsius ΤῊΣ," .ac est 4E ipsius ΓΖ, eo 
redit, ut magnitudo EB in. partes aequales, quotcunque li- 
buerit, dividatur, quod nec de reciis quiderb lineis. nedum 
de aliis" magnitudinibus ante VI. 9. docuerat Euclides. Nec 
'ad excusátionem rei sufficit, quod Peletarius observat divisio- 
nem hanc rectae..EB demoristrationis caussa tantum sumi,-non : 
ad usum aliquem praesentem. adhiberi, quippe etiam demon-' 
strátionis caussa. talia non. sumere solet Euclides. Accedit, 
quod perfacilis est alia demonstratio ; quam iam Campani ex 
' arabico facta traductio , caeterum in hac propositione valde vi- 
tiosa , innuit, et quam, praceunte Peletario: et' Clavio ,' qui 
tamen etiam vitiosam illa vulgarem demonstrationem habent, 


ἦδος 


*- 
p 
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"Eovo-ydg πρότερον τὸ HB và .E ἴσον" λέγω “ὅτι 
καὶ τὸ Od τῷ Ζ ἴσον ἐστίν. “᾿Κείσϑω ydo τῷ 22 ἴσον 
τὸ ΓΚ.. ᾿ 
- Καὶ ἐπεὶ ἰσώκις ἐστὶ loli csdésics τὸ AH τοῦ E 
καὶ τὸ ΓΘ «τοῦ Ζ, ἴσον δὲ τὸ μὲν HB τῷ E, vo δὲ 


« KT τῷ Ζ' ἰσάκις ὥρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AB. τοῦ 


JE καὶ τὸ KO τοῦ Z.  lodxig δὲ ὑπόκειται «τολλῳ- 


: Ἡμλόσεον τὸ 418 τοῦ E, καὶ vo. ΓΔ τοῦ Ze ἰσάκις ἀρᾷ - 


* ἐστὶ σολλασιλάσιον τὸ ΚΘ τοῦ. Z , καὶ 19 ΓΔ τοῦ Ζ.. 
Enel οὖν ἑκάτερον τῆς ΚΘ, ΓΔ τοῦ Z Ἰσάκις ἐστὶ 


MES Jm03ÀeztA OO", í(cov' ἄρα: ἐστὶ 20 KO τῷ ΓΖΔ. Κοινὸν 
, Π ἀφῃρήσϑω vó ΓΘ' λοιτὸν doc τὸ KT λοιπῷ «τῷ Θ΄ 
τ ἦσον ἐστίν. ᾿Αλλὰ τῷ Ζ vo KI ἐστὶν ἴσον" καὶ τὸ 


OA ἄρα «τῷ Z, ἴσον ἐστίν. ὑμδςτε εἰ τὸ HB τῷ Ε. 
ἴσον ἐστὶ, καὶ τὸ O4 ἴσον &ovat τῷ Z. . 


Rob. Simson., praemisso ptopositionis emunciato his verbis . 


exhibet: Quam multiplex est (lig; 515.). ÀE ipsius ΓΖ, tam 


multiplex fiat 4H ipsius Z4. . (Hoc vero fieri potest; magni- 

tüdine Z./ sibi ipsi aliquoties addita). Erit igitur (V. 1.) 4E. 
aequemultiplex ipsius. ΓΖ, iác EZ ipsius T: ponitur autem ἶ 
AE aequemulriplex ipsius PZ', a6 4B ipsius ΓΖ: ac prop- 
terea EH ipsi 4B aequalis est (V. Ax. 1). Communis aufe- 
ratur J4E, reliqua igitur 4H aequalis est reliquae EB. Tta- 
que, quoniam ΔῈ aequemultiplex ést ipsius ΓΖ, atque J£H 


ipsius Z4, estque AH aequalis EB ;. erit 4E aequemultiplex 


ipsus PZ, ac EB ipsius Z4. Aeque multiplex autem ponitur' 


AE ipsius 1Ζ, ac AH ipsius I'4; ergo EB ipsius Z4 aeque- 
"multiplex est.ac 4B. ipsius ΓΔ. Quare, si etc. Symbolice 
| propotié ita exprimetur: si sint m4, mZ quaecunqueaeque- — 
multipla. magnitudinum. 4, B,. .quarum 2 B, erit etiam má : 


—mB idem multplum magnitidinis eds nempe erit m.4 
cnBasm ἢ ACT 
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^$it enim primum (Fig. 816. a) HB- ipsi Ε΄ aequa. 
lis; dico et O4 ipsi. Z aequalem esse. 'Ponatur enim 
ipsi Z aequalis PK. 

Et quoniam :.aeque multiple& est AH ipsius E ac 


TO. ipsius "Z, aequalis autem HB ipsi E , KD vero 


ipsi Z; aeque igitur multiplex est ΔΒ ipsius E ac 


KO ipsius Z. Aeque autem multiplex ponitur 4B 


ipsius E ac ['/ ipsius Z;' aeque igitur niultiplex. est 
KO ipsius Z ac. ΓΙ ipsius Z. Et quoniam utraque 
ipsarum*' KO , "ΓΖ ipsius Z aeque multiplex est; ae-. 


qualis. igitur est KO ipsi FP4.. Communis auférátur 


40; ieliqua igitur KT' reliquae Of aequalis est. Sed 


ΚΓ ipsi Z est aequalis; et Of igitur ipsi; :Ζ ae- 


qualis est. » Quare si HB ipsi E dequalis est, et 04 
seq i érit'ipsi Z. 


ES 3 PRÓPOSITIO VI. 

Rob. Simson. óbsébvat, casus posterioris demonstrationem" 
omissam esse in textu graeco, quum tamen in versione: Cam- 
pani ex arab, facta utriusque casus demonstratio habeatar, Id 
autem eo factum arbitratur, qiiod in mutilata: Theonis edi- 
tione libri quinti: huius casus fiulla occurrat applicatio. Eun- 
dem tamen casum adhiberi perfeciiori V. Proy. 18, demon- 
strationi ; cui soli etiam prior" casus. et V. 5. inserviat. .- Unde 
ipse et huius posterioris Casus demoustrátionem addidit, Ego' 


autem putaverim, omissam ésse in textu graeco, qui caetérum .'.- 
εἰ figuram posteriori. casui inservientem' in omnibus editionibus 


habet; casus posterioris demonstrationem. eo tàntum,- quod 
sit demonstrationi casus prioris'simillima. Si enim easu po- ' 
steriore, Qquam multiplex est HB ipsius E, tari multiplex su- 
matur ΚΡ ipsius Z, reliqua provsus eodem rüodo- procedunt 
ac in casu. priore, adhibita V. 2. Caeterura ütriusque..casus . 
communem demonstrationem hanc tradit Clavius." Quufh ex. 
hyp. magnitudines 4B, I4 ipsarum BE, Z sint aequemulti- 


zs : (s ^ ELEMENTORUM 
-'Ojanlog. ej Pelopiey ὅτι κἂν πδλλυν λοξὸν ἢ) vo 


-HB τοῦ £, τοσαυταπλάσιον ἔσται καὶ τὸ Od τοῦ Ζ: 
᾿Εὰν ἄρα δύό μεγέϑη, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ ζ΄. 


Te ἴσα , πρὸς v0 αὐτὸ τὸν αὐτὸν 5e λόγον, καὶ 
φὸ αὐτὸ πρὸς τὰ ἴσα. M 
"Eow ion μεγέϑη τὰ Αἴ, B, ἄλλο δέ τὶ ὃ ἔτυχε 
, ΚΡ ΡΩΝ τὸ I^ λέγω ὅτι ἑκάτερον τῶν 44, B πρὸς 
τὸ Γ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, καὶ τὸ Γ΄ πρὸς “ἑκάτερον 
φῶν Α,:8.. 13 εὐῷ ᾿ 
Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν A4, B iadwie πολλατιλάσία 
τὰ. 4,.Ε, τοῦ δὲ Γ΄ ἄλλο ὃ ἔρυχν. στολλασιλάσιον 
,«ὸ Z. ᾿ - 
᾿Επεὶ οὖν ἰσώκις ἐστὶ. πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ A 
"καὶ" φὸ Ε τοῦ B, ἴσον δὲ «o 4 τῷ Β' ἴσον ἄρα wol 
τὸ Δ τῷ. 1. "4λλο δὲ ὃ ὃ ἔτυχε τὸ Z τοῦ I" σολλα- 
nÀuctw* εἰ. ἄρα ὑπερέχει τὸ d τοῦ Ζ, ὑστερέχει καὶ 
τὸ E τοῦ Z^ καὶ εἰ (oov, ἴσον’ καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλατ- 
vov. Καὶ ἐστι 4d μὲν 4, E τῶν ΑΑ͂, B ἰοάκίς πολ- 
λαπλάσια, τὸ δὲ Ζ voU-D ἄλλο ὃ ἔτυχε πολλὰαπλά-- 
σιον" ἔστιν. “ἄρα ὡς τὸ Α πρὸς «ὁ F, ὀὕτως τὸ B: 
“πρὸς 70 Γ΄. | 
“γὼ δὴ ὅτι καὶ τὸ Γ' πρὸς ἑκάτερον τῶν 4, B 
τὸν αὐτὸν ἔχει. λόγον. 
ME erunt in 4B tot : nipitdize aequales ipsi E, quot. . 
ἀκ T'4 sunt aequales ipsi Z. Unde, si ex numero aequali 
maghitudinuni, quae in .4B , ΓΔ, continentur, dematur numes 
'rus aequalis: magnitudinem, «quae in 4H , ΓΘ sunt; remane- 
᾿ bittin HB: numerus magnitudinum ipsi E aequalium aequalis 
mumero inaguitudinum ipsi Z aequalium , quae in 46 conti- 


4 
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Similiter (Fig. 316. b.) ostenderhüs et si multiplex 

est ΗΒ ipsius E, aeque: multiplicem fore et maguitn- 
dinem O4 ipsius Ζ, 81 igitur. duae etc. 


PROPOSIÍTIO.:VIL (Fig, 817.) 


.Aequales magnitudines ad eadem eandem habent 
rationem , et eadem ad aequales. 


Sint aequales magnitudines 4, B, alia autem quae- 


 ibet magnitudo JI; :dico utramque ipsarum 4, B. ad 


I' habere eandem rationem j et Γ. ad-utrainque ipsarum 
4; B. 7 TS 

; Sumantur enim ipsarum | 4 ,. B aeque TUM 
d, E; ipsius vero J' alia atcunque intüriplex: 2 


Quoniam igitur aeque mültiplex est ΖΔ ipsius 4 àc 


E ipsius. B, aequalis autem 4 ipsi B; aequalis igitur . 


et Δ΄ ipsi .E.. Alia "vero Ζ ipsius utcunque multi 
plex est; si igitur superat. 4d ipsam Z; superat et E^, 


ipsam Z; et si aequalis ; , aeqnalis ; et si minor, minor. 


Et sunt quidem 4, E ipsarum "4, B aeque multipli- : 


ces, ipsa vero Z ipsius I alia utcunque multiplex est; 


est igitar ut 4 ad T',ita B aà T (V: Def. $3. 


Dico autem e I «ἃ utramque ipsarum, P B ean- 


deni habere ratíonem. 


nentur i, e. si HB—E, erit etlam 40-- Ζ: sin autem HB sit | 


multiplex ipsius E, erit etiam 40 aequemultiplex ipsins Z. 
Symbolice propositio haec, ita exhibetur: si sit A—— pL, B— 


qL; et E—pM, F—qM » p q denotantibus 'nunieros integros 


* quoscunque, quorum prior p maior altcro'q: erit tam A—* 


—(p—q)L, quam E—E—(p-—q)M; speciátim tam .A-——-B—L 


E 
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Tv γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων ὁμοίως d δεί- 
doner ovt ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ E: ἄλλο δὲ τι τὸ Ζ' εἰ" 
doa ὑπεῤέχει τὸ- Ζ τοῦ A, ὑπεῤέχει καὶ τοῦ Ἐ' καὶ 
δἰ ἴσον , ἴδον" καὶ εἶ ἔλωττον , ἔλαττον. Καί ἐστὶ v9 
μὲν Z voi Τ' πολλαπλάσιον,, τὰ δὲ 4, E τῶν 4, 
B: ἄλλω. ἃ ὄτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν doo ὡς 
; τὸ I πρὸς τὸ A, ὀὕτως TO Γ πρὸς τὸ 5 Τὰ ἴσα ^ 
ἄρᾳ » καὶ τὰ ἑξῆς 1)... 


HPOTA2IX ή. 


Τῶν ἀνίσων μεγεϑῶν, τὸ μεῖζον πρὸς v0 αὐτὸ 

μείξονα᾽ λόγον Dyer ἤπερ vo ἔλαττον! καὶ. τὸ αὐτὸ 
σἱρὸς: τὸ ἔλαττον μείξονω λόγον dm ἤπερ πρὸς τὸ 
μεῖζον. - : 
Εστω ἄνισα payéon, τὰ AB, T, καὶ ἔστω nelly 
'vó AB, ἄλλο δὲ ἃ ἔτυχε τὸ 4 λέγω ὅτι τὸ 4B πρὸς 
τὸ 4. μείξονω͵ λόγον ἔχει ἤπερ «o Γ᾿ πρὸς τὸ 4, καὶ 
ἐδ Δ πρὸ τὰ F πον ἘΜῈ ἔχει ἦτορ πρὸς τὸ 
AB. 

᾿Επεὶ γὰρ peli» ἐστι τὸ AB τοῦ Γ΄, κείςρϑω τῷ 
I'icov τὸ ΒΕ, τὸ δὴ ἔλασσον vov. A4E,: EB πολ-- 
λαπλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ. 4 fsetion- "Eovo 


τιν φερότερον τὸ «ΑΕ ἔλαττον τοῦ ΕΒ, καὶ πεπολλαπλά- 


σιάσϑω τὸ AE, καὶ ἔστω αὐτοῦ πολλαπλάσιον τὸ ZH - 
Sd óv τοῦ. A ,. καὶ ὁσασιλάσιόν ' ἐστι τὸ ZH oU 


^d Codex a. hic addit: «Πόρισμα, ᾿ Ex. δὴ τούτου ᾿φανεῤὸν, 

ὅτι ἐὰν μεγέϑη. τινὰ ἀνάλογον ἢ, καὶ ἀναπάλιν ἀνάλογον. ἔσται, 

Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. Αὐ hoc Corollatium , quod idem dicit, 

quod Rob. Simsonis Prop. B. V. minime ex puncoem pro- 

positiogi consequitur: indicare tamen kane ectionem volui- 
mus. 


"quam E—F-M, si "ferit dud. seu pet. Cf. Pflei-. 
derer, l. c. p. 4. 5." Post hanc propositionem 'Rob.. Simson. 


P^. 
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lisdemg 'enim constrüctis , siiliter betendtags: ae- 
qualem esse 4] ipsi E; alia vero quaedam est Zi: 81. . 
. igitur sperat Z ipsam Z/, superat Z et ipsam Εἰ; δὲ “ΠῚ 
81 aequalis , aequalis; et si minor minor. Et est Ζ 
quidem ipsius I' multiplex ; ipsae autem 7, Ei ipsarum ὦ 
. A4, B àliae utcunque aeque mulüplices ; .est'igitur ut 
Γ ad. 4, ita D n B δὶς Def. ds Aequales igi- 


dir ete. NEC DOE SPA : - 
ROPOSITIO vi. ig. 818. a.b). 


Inaéqualium magnitudi&um , maior ad sedem. ma- 
jorem rationem liabet quam minor; et eadem ad mi- 
' norem maiorem rationem habet quais ad maiorem. . 


Sint imequales aagnitudines AB, D, et sit maior - 
AB, alia. vero utcunque f; :dico AB ad. Δ maiorem 
rationem «habere quam "ad 4, et 4 ad TD maiorem 
rationem. habere. quam ad. 4B. ? 


Dues nr maior. est 4B ipsa I; ponatür 
ipsi I' aequalis BE. (. 3.), minor ipsarum 4E, EB 
multiplicata . erit aliquando ipsa 4f maior (V. Def, 4). 
Sit primum AB minor ipsa- EB, et. multiplicetur 4E, ' 
. et sit ipsius multiplex ZH maior ipsa /f, et'quand . 
ERA et ZH ipsius AE, tim multiplex Bat et ' 
 addit- propositiones, A, B, C, D, ; quas vide in Excursu «ἃ 
MANNI UE * * : 23 5 » 

PROPOSITiO. vii. BE 


Cor. Eodem modo Pn saqnalis δά" 'iequalia eins , 
dem rationem habere; 


δ 


» : . .S* 
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AE, τοσαυταπλάσιον" γεγονέτω καὶ: τὸ μὲν HO τοῦ 
ΕΒ. τὸ δὲ Κὶ τοῦ Γ' καὶ εἰλήφϑω τοῦ 4 διπλάσιον, 
ἦν pir v0 Jd, τριπλάσιον, δὲ τὸ M, καὶ ἑξῆς ἑνὶ σιλεῖον͵ 

ἕως οὗ τὸ λαμβανόμενον στολλαπλάσιον μιὲὲν γένηται 
τοῦ 4, πρώτως δὲ μιεῖξον τοῦ K. ἘΕἰλήφϑω, καὶ. 
ἔστω «0. IN τετραπλάσιον. μὲν τοῦ 4; πρώτως δὲ μεῖς 

"fov τοῦ K. . 

"Enel οὖν 16 Κα τοῦ Ν πρώτως ἐστὶν ἔλωττον, σὸς 

OK ἄρα τοῦ. M οὐκ ἔστιν ἔλαττον: Καὶ ἐτιεὶ ἰσάκις 

. ἐστὶ πολλαπλάσίον. τὸ ZH τοῦ AE .καὶ “τὸ HO τοῦ 

"EB, ἰσάλις doa ἐστὲ στὀλλατιλάσιον τὸ ΖΗ: τοῦ AE 

. καὶ vo ZO vo) 4B.  "odxig δὲ ἐστε πολλαπλάσιον 

TO ZH vToU 4E καὶ τὸ K τοῦ l. "Jodxig ἄρα ἐστὶ 
πολλασιλάσιον τὸ ΖΘ τοῦ. 4B, καὶ τὸ K τοῦ Γ' τὸ 

, ΖΘ, K ἀρὰ τῶν ΑΒ, I ἰσώκις ἐστὶ σιολλασίλάσια. 

Ihr, ἐπεὶ ᾿ἰσώκις ἐστὶ σιολλαπιλάσιον τὸ, HO τοῦ: 
". EB καὶ τὰ Καὶ τοῦ Γ,, ἴσον δὲ τὸ EB τῷ I" ἴσον ἄρα 

“αὶ τὸ Καὶ τῷ ΗΘ... Τὸ δὲ Καὶ τοῦ M ovx ἔστιν ἔλατ- 
τς *0y* οὐδ᾽ ἄρα τὸ HO τοῦ Μ΄ ἔλαττόν ἐστίν. Μεῖζὸν 
᾿δὲ τὸ ZH vo). 4Δ' ὅλον “ἄρω τὸ. ZO συγαμφοτέρων 

τῶν 4, M μεῖξόν ἐστίν. ᾿Αλλὰ συναμφότερα vé 4, 

M τῷ Ν ἐστὶν iod: (ἐπειδήπερ τὸ M τοῦ 4 τρίσυλά-- 
* σιόν - dott , ᾿συναμφότερω δὲ τὰ 4, M τοῦ 4 ἐστὶ τε- 
᾿ τραπλάσια , ἐδτὶ δὲ καὶ τὸ Ν τοῦ 4 τετρασυλάσιον" 

συναμφότερα ἄρω τὰ Μ », v) Nos ἐσεὶν. ᾿Αλλὰ 

τὸ ΖΘ τῶν 4, M gti. ἐστιν - τὸ ΖΘ ἄρα *v0U .N , 


* 


1) Quae uncis daduinps e Cod. a.. Pérrendas mM 
Poterànt tamen egregie abesse, aut certe saltim usque ád vo« 
cem ἐετῤῥαάπλάσιον. illustrationis caussa adiíci. * 

(2^4 * PROPOSITIO VIL | 
. Rob, Simson, in, nota ad líanc propositionem primo ex- 


E 


- δ ἃ nS ΤΎΣῚ 
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HO ipsius EB; ipéa;vero Καὶ ipsius T'; et sumatur : 
ipsius Z dupla quidem /4, tripla vero M, et. deinceps 
una maior, quoad.sumpta multiplex fat ipsius 4f et. 
primo maior: ipsa K. Sumatur ,, et si N quadrupla 
ipsius Z; et: Brno maior ipsa K. 


Quoniam igitur. K primo 1 minor est quam ἽΝ, non 
erit K ipsa M minor.. Et, quoniani. aeque multiplex 
.est ZH ipsius, AE ac HÓ ipsius EB, aeque igitur 
multiplex. est. ZH ipsius 4E ac ΖΘ ipsius 4B (V. 
1... Aeque autem multiplex est ZH ipsius 4E ac - 
K ipsius [7j aeque igitur multiplex est ZO ipsius :: 
A4B ac K ipsius D; ipsae ZO , K igitur ipsarum 4B, 
nr aequé multiplices stint. Rursus , quoniam aeque est 
multiplex HO ipsius EB a6 K ipsius. Γ, £B autem 
- aequalis I'; aequalis igitur et. Καὶ ipsí HO. Sed. K 
ipsa M non est minor; non.igitur est 770 minor quam . 
M. Maior autem. ZH ipsa 4;.tota igitur ZO "utris-- 
que simul 4, M maior est, Sed utraeque simu] 4f, 
. M ipsi N sent aequales , (quandoquidem. M ipsius 4 
est tripla, utraeque autem simul Zf, M ipsius 7f sunt 
quàdruplae,.est vero et N ipsius 4f quadrupla, utrae- 
que simul igitur M, 4 ipsi N aequales sunt, Sed 
ΖΘ ipsis 4, M maior est) ; ZO igitur ipsam N su- 
perat. A vero ipsani AN non superat, Et sunt ΖΘ, 
plicat, cur demonstratio ín textu graeco obvia non eadeni con. 
structione pro utroque casu, qüém habet, uti potuerit; iure 
deinde illud potissimum ineptum. esse dicit, quod utroque 
, casu magnitudo K demonstrátioni- inserta sit, quae nulli alii 
. vei inserviat , nisi ut demonstratio pose fiat, Denique ad» 
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ὑπερέχει, , τὸ δὲ Κὶ τοῦ T aUy ὑπερέχει: Καί ἔστε 
᾿ φὰ μὲν ΖΘ, K τὧν AB, T ἰσάκις πολλεσιλάσιω » τὸ 
δὲ IN φτοῦ 4 ἄλλο ὃ ἔγϑχε πολλαπλάσιογ' vo AB dou. 
πρὸς vo 4 μιδίζονα λόγον ἔχει ἤπερ «o D σιρὸς τὸ 4. 
: τΠέγω. δὴ ou καὶ «0 “1 σιρὸς τὸ T peo λόγον. 
ἔχει, ἤπερ. τὸ Zl "gos vo 48. ne 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ὁμοίως δείξου 
μὲν, ὅτι τὸ μὲν IN τοῦ -Κ' ὑπερέχει," τὸ δὲ Ν τοῦ 
. ΖΘ᾽ οὐχ ὑπερέχει. Καί ἐστι τὸ" μὲν Ν τοῦ. .44 πολ- 
MUTA và: δὲ ΖΘ, Καὶ τῶν 48, I ἄλλα à ὰ ἔρυχεν 
iim σολλασπλάσιω" τὸ 4: ἄρα ᾿πρὺς τὸ D μείζονα 
C λόγοφ' ἔχει, dno τὸ 4 πρὸς vo AB. A MM 

'"AÀd δὴ τὸ AE, τοῦ. EB. μεῖζον igto- τὸ "δὴ 
ἐλατεὸν τὸ ΕΒ. πολλασπλασιαζόμενον᾽ ἔσται" sut. ἑοῦ 
. 4 μεῖξου. ΤΙεπολλαπλασιάσθω; καὶ ἔοτω τὸ HO πολ» 
: λαπλάσιον μὲν φοῦ EB, μεῖζον δὲ τοῦ. 4! καὶ ὅσας, 
οοὐπλάσιόν ἔστε τὸ HO τοῦ EB, τοσαυτὰπλάσιον ye 
εἰ γονέτω καὶ τὸ μὲν ZH τοῦ ABE, τὸ δὲ K τοῦ Γ. 
"Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτε τὰ ΖΘ, K τῶν AB, Ir 
ἰσάκις. ἐστὶ stoAAonAGot. - Καὶ εἰλήφϑω ὁμοίως τὰ IN. 
«πολλαπλάσιον pày τοῦ 24, σιρώτιος δὲ μεῖζον τοῦ ZH: 
᾿ὥςτε. «τώλιν τὸ. ZH «τοῦ M. μὴ ἔλαδσον εἶναι» μεῖζον 
δὲ φὸ ΗΘ τοῦ 4" ὅλον ἄρα τὸ ΖΘ τῶν “4, Μ vov- 
“τέστι τοῦ Ν ὑπερέχει, τὸ δὲ K τοῦ Ν οὐχ se χει. 
dit, esse etiam tertium - casum specialem , cuius mentio non 
δοιὰ sit in demonstratione , fiempe δὶ 45 in primo, aüt EB 
in sécundo casu maior sit quam 4, in" quo sumendae sint 
"qüsevis dpsius 48 οἱ EB, aéquemultiplices » V. €. duplae ipsa- .. ' 
rum. (Quin deest etiam: alius- adhuc Cásus generalis, Casus - 
^epiin; quos gráecus textüs: habet, sunc 1) si AE«EB 2) si, 
᾿ “Ὲ} EB. At potest etiam esse 3) JE-EBHB.) Ex his omnui- 
bus Simson. concludit, Theonem aut alium geometriae non ἢ 
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K ipsarum AB, Τ' seque multiplices, *N vero ipsius 
4 alia utcunque multiplex; 4B igitur ad 7f maiorem 
rationem habet quam I'ad 4 (V. Def. τὰ 


Dico autem et 4f ad Σ᾽ maiorem rationem habere, 
quam Z ad 48. . 

lisdem enim constructis, similiter cien ehm) N , 
superare K', ipsam vero ΖΘ non superare. Et est. N. 
quidem ipsius, 4) multiplex, et. ZO, Καὶ ipsarum 4B, 
I' aliae utcunque aeque multiplices; 7f igitur ad I 
maiorem rationem habet quam 4f ad 4B (V. Def, 7.. 


Sed sit 4E maior ipsa EB; minor EB multipli 
cata, erit aliquando ipsa 4f maior. Multiplicetur, et 
sit HO multiplex ipsius EB, maior vero ipsa 4; et 
quam multiplex est HO ipsius EB, tam multiplex 
fat ZH ipsius 4 et Καὶ ipsius T. Similiter osten- 
demus ZO, K ipsarum .4B, I' aeque multiplices 
esse, 'Et sumatur similiter N multiplex. ipsius 7, 
primo autem maior.ipsa Z/7; quare rursus ZH ipsa 
NN non minor erit, maior autem 77O ipsa 4; tota 
igitur ZO ipsas 4f, M, hoc est N superat, K vero 
ipsam N nen superat, quandoquidem Z7 quae maior 
est ipsa HO, hoc est'ipsa Κν non superat N. Et 


satis peritum propositionem hano vitiasse — Quamvis autem 
haec Simsonis reprehensio satis iusta esse videatur, Ἐξ facile 
esset , supernam illam magnitudinem K e demonstratione eli- 
minare, noluimus tamen e mera coniectura textum corrigere. 
Caeterum | Rob, Simsonis demonstratio simplicior omnino est, 
er omues casus simul complectitur, Ea symbolice expressa 
ita habet: si AB, erit A: C B:OC, et G: B3» C: A. Nempe, 
si'magnitudinum (A—B), B, ea: quae non. maior est altera, 

Euclid. Element. P. II. ᾿ Η 
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ἐσιειδήσιερ καὶ τὸ ZH μεῖζον ὃν τοῦ HO , τουτέστι 
^ 7 - , t " Z2 « ͵ 

τὸ K, τοῦ Ν ovy ὑπερέχει. Καὶ ὡσαύτως κατακο- 

4 "we - , m 

λουϑοῦντες τοῖς ἐπώνω σιεραίνομεν τὴν ἀπόδειξιν. 
e cw . 3 5 ew 

"uv ἄρα ἀνίσων, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ ὃ. 


Τὰ πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ἴσα 
ἀλλήλοις dox καὶ πρὸς ἃ τὸ αὐτὸ «τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ἐκεῖνα (gà. ἀλλ' (jore ἐστίν. —— » 

᾿Εχέτω γὰρ ἑκάτερον τῶν 4, B πρὸς τὸ Γ «ov 
αὐτὸν λόγον" λέγω ὅτε ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ B. 

Ei ydg μὴν οὐκ ὧν ἑκάτερον τῶν 4, B πρὸς τὸ 
Γ «τὸν αὐτὸν. εἶχε λόγον" ἔχει δὲ" ἴσον ἄρω ἐστὶ τὸ 4 
su B. 

᾿Ἐχέτω δὴ ddl vo Γ πρὸς ἑκάτερον τῶν 4A, D 
vp αὐτὸν λόγον" λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ .4 τῷ D. 


à 
E ᾿ s í 


sit S.C» somantur 2(A—B), et 2B, vel generaliter m( A—B), 
mB: sin autem magnitudinum (A—B), B ea, quae non ma- 
ior est altera, sit «CC, sive ea sit (A—B, sive B; erit ali- 
quando aliquod eius multiplum m maius quam C, nempe vel 
m(A—B)2 C, vel mB»C.. Et quum multiplum m eius, quae 
non maior est altera, ponamus 2» C, erit idem multiplum al- 
terius tanto magis pariter »C, *i. e. erit semper tam m(A— 
B)»C, quam mB» C. Sit deinde omnibus casibus nC illud 
multiplum magnitudinis C, quod primo maius est quam mB, 


neppe sit nC» mB, at (n—1)C P vel mB (n—1)C, 


erit, ob m(A—B)»C, Nom i, e. mÀ» nC. 
Quum itaque mA»nC, at mB«nC, erit ex V. Def. 1. 
A:;CA-B:C, et C;iD2 C:A. 


3 
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similiter ut in iis, quae ante diximus, absolvemus de- 
monetralionem. - Ergo πῆς μωδὰ etc. 


- τι 04 


ΡΒΟΡΟΒΙΤΙΟ ΙΧ. (Fig. 319.) 


Quae ad eandem eandem habent rationem, aequales 
inter se sunt; et ad quas eadem eandem habet ratio- 
nem, illae aequales inter se sunt. 

Habeat enim utraque ipsarum 74, Βὶ ad Γ' eandem 
rationem , dico aequalem esse /4 ipsi B. 

Si enim non, non utraque ipsarum “47, Bad Γ 
eandem haberet rationem (V. 8.), habet autem ; ae- 
qualis igitur est 74 ipsi B. 

Habeat autem rursus Γ᾽ ad utramque 44, B eandem . 
rationem ; dico aequalem esse 74 ipsi B. 


- 
PROPOSITIO IX. 


Magis explicite hanc propositionem Rob. Simson., et ad 


eius exemplum Playfait, ita fere demonstra. 1) Si A: ὅτ 
'"B:C, ert Az-B. Si enim non fuerit A—B, erit alterutra 


earum maior altera v. e. A5» B. At tum, ut in proposititione 
praecedente, duo numeri m, nm possunt inveniri, ita'ut mA 
nC, at mB«nC. Quum vero ponatur A:C—B:C, erit 
(V. Def. 5.), quoties mA» nC, etiam mBnC Erit itaque 
simul mB»nC, et mB «nC, quod fieri nequit. Nequit ita- 


Que esse X» D, et similiter nec B2» A, itaque A— B. Pariter 


si C: A——C:B, vel simili ratione immediate demonstrabitur, 
ut Nr. 1. esse A—B, quod Rob. Simson, fecit, vel, ut Play- 
fait. docuit, ope inversionis ex Prop. B (Vid. Exc. ad hunc 
librum) concludetur A: Cz-B : C, unde res redit ad Nr. 1. 
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Εἰ ydo μὴ, οὐκ ὧν vo Γ' πρὸς ἑκάτερον τῶ» 4, 
B τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον" ἔχει δὲ" ἴσον" ἄρα. ἐστὶ τὸ Αἵ 
"e&B. Τὰ ἄρα πρὸς τὸ ^evro- καὶ τὰ ἑξῆς. 

HPOTAZXIZXG 

Τῶν πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων, τὸ τὸν μείζονα 
λόγον ἔχον, ἐκεῖνο μεῖζόν ἐστιν.  lIo0g ὃ δὲ τὸ αὐτὸ 
μείζονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἐλαττὸν ovt. 

᾿Εχέτω γὰρ τὸ Α΄ πρὸς τὸ Γ μείζονα λόγον, ἥπερ 
τὸ B πρὸς τὸ Γ' λέγω ὅτι μεῖζόν ἐστι τὸ 4 τοῦ B. 

Εἰ γὰρ μὴ, ἤτοι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ. B, ἢ ἔλασ- 
σον. ἴσον μὲν οὖν οὐκ ἔστι τὸ Α' τῷ B, ἑκάτερον 
γὰρ ὧν τῶν (ΑΙ, B πρὸς τὸ Γ' τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. 
Οὐκ ἔχει δὲ, οὐκ doce ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ B. Οὐδὲ 
quj» ἔλασσόν ἔστε τὸ 4 τοῦ Β, τὸ 4 γὰρ ὧν πρὸς 
40 I τὸν ἐλάσσονα εἶχε λόγον ἤττερ vo B πρὸς τὸ 
T. " Οὐκ ἔχει δὲ, οὐκ ἄρα ἔλασσόν ἐστὶ τὸ 44 τοῦ B. 
᾿Εδείχϑη δὲ ὅτε οὐδὲ. ἴσον, pus ἄρα ἐστὶ vo 4 
vov B. 
᾿Ἐχέτω δὴ πάλιν τὸ Γ πρὸς «à B μείζανα λόγον 
ἥπερ τὸ Γ πρὸς, τὸ 44: λέγω ὅτι ἔλασσόν ἔστε 70 ^B 
φτοῦ 44. 

Ei yag μὴ, deo ἴσον ἐστὴν, ἢ μεῖζον. "Ioov ph 
οὖν οὐκ ἔστι τὸ B τῷ 4, vo Γ ydg ἄν πρὸς ἑκάτε- 
Qo? τῶν Α, B τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. Οὐκ ἔχει δὲ, 
οὐκ doa ἴσον ἐστὶ τὸ .4 τῷ B. Οὐ δὲ μὴν μεῖζόν 
ἐστε τὸ B τοῦ 4, τὸ Γ γὰρ év πρὸς. τὸ B. ἐλάσσονα 


ΡΒΟΡΟΘΙΤΙΟ Xx. 
Rob. Simson. ad hanc propositionem obsetvat: ,,Ea, quae 
huius propositionis demonstratio exhibetur, in editionibus 
graecis et latinis "aliisque, legitima non est. Verba enim: 
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Si enim nón, non [' ad utramque ipsarum 4, B 
eandem haberet rationem (V.8.); habet autem ; aequa- 
lis igitur est 4 ipsi B. Quae igitur ad eandem etc. , 


PRO,POSLITIO X. (Fig. 320) 


Magnitudinum ad éandem rationeni habentium, quae 
maiorem rationem habet, maior est; ad quam autem 
eadeni maiorem rationem habet, minor est. 

Habeat enim 4 ad 1" maiorem rationem » quam B 
ad J'; dico maiorem esse 4 ipsa B. 

Si enim non, vel aequalis est /4 ipsi B, vel minor. 
Aequalis autem non est /4 ipsi B, utraque enim ipsa- - 
rum. 41, B ad Τ' eandem haberet rationem (V. 7.). 
Non Habet vero; non igitur aequalis est ;4 ipsi B. 
Sed neque minor est 4 ipsa B, nam./4 ad T' mino- 
rem haberet rationem. quam ΒΒ ad I'(V. 8.). Non 
habet autem, non igitur minor est /ipsa B. Ostensa 
autem est neque aequalis » maior igitur est 4 "m B. - 


Habeat autem rursus J' ad B maiorem rationem 
quam J'ad 4; dico minorem esse B ipsa .4. 

Si enim non, vel aequalis est, vel maior. Aequalis 
quidem non'est B ipsi 4, nam Γ' δὰ utramque ipsa- 
rum 4, B eandem "haberet rationem. (V. 7.). Non 
habet vero, non igitur aequalis est ΑἹ ipsi B. Sed 
neque maior est B ipsa 74, nam Γ δὰ JB minorem ia- 


maior eadem sive aequalis, minor de maguitudinibus et ratio- 
nibus diverso prorsus'sensu dicuhtur, ut ex Def. 5. et 7. hu- 
ius libri patet. Ope igitur harum examinemns demonstratio- , 
nem propositionis decimae, in qua vis ratiocinii haec est: si 
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λόγον εἶχεν ἥττερ πρὸς τὸ 4. Οὐκ ἔχει δὲ, οὐκ ἄρα 
μεῖζόν ἐστι τὸ B τοῦ 4. ᾿Εδείχϑη. δὲ ὅτε οὐδὲ ἴσον, 
ἔλασθον ἄρα “ἐστὶ τὸ B τοῦ A. .'[Wv ἄρα πυρὸς τὸ 
αὐτὸ, καὶ τὰ ἐξῆς.- 


ΓΝ ΠΡΟΤΑΣΙΣ μ 


c τῷ αὐτῷ VM οἱ αὐτοὶ, καὶ ἀλλήλοις. elo 
οἱ αὐτοί. 


“Ἔστωσαν ydQ wg μὲν τὸ ΑΔ πρὸς τὸ B οὕτως τὸ 
D πρὸς vo Δ, ὡς δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ 4 οὕτως τὸ .E 
πρὸς τὸ Ζ' λέγω ὅτε ἐστὶν αἷς v0 41 πρὸς τὸ B οὕ- 
TOC τὸ E πρὸς τὸ Z. 
᾿ Εἰλήφϑω; γὰρ τῶν μὲν A, ΓΕ ἘΝ σπολλα- 
συλάσια τὰ Η͂, Θ, K, τῶν τ 4d, Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
-ἰσώκες πολλαπλάσια τὰ d, M, Ν. ᾿ 
Καὶ“ ἐστεί ἐστὶ» ὡς «o s πρὸς τὸ B οὕτως τὸ T 
ngoc τὸ “2, καὶ εἴλητιται τῶν μὲν A, Τ' ἰσάκις πολ- 
᾿λαπλᾷάσια τὰ Η, O, τῶν δὲ B, d ἄλλα à ἔτυχεν ἰσά-- 
κι πολλαπλάσια τὰ 4, M: εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ H 
M00 71, ὑπερέχει καὶ τὸ O τοῦ M* καὶ εἰ ἴσον, ἴσον" 
καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Πάλιν, ἐπεὶ ἐστιν ὡς τὸ T 
πρὸς τὸ 4 οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z, καὶ εἴληπται τῶν 
gy ΓΕ ἰσώκις πολλαπλάσια τὰ O, K » τῶν δὲ 4, 


| fuerit A—B, foret 44: I—B: r, unde sumtis ipsarum A, B 
quibuscunque aequemultiplicibus, et sumta, quavis' multiplici 
ipsius I, si multiplex i ipsius .4 maior fuerit multiplici ipsius . 
I, edt (V- Def. 5.) multiplex ipsius B maior eadem multi- 
plici ipsius Γ᾿. Sed, quoniam ex hypotliesi 44: P» B: FL, 
erunt'ex V. Def. 7. quaedam ipsarum 44, B aequemultiplices, 

^et quaedam multiplex ipsius Τ᾽ tales, ut multiplex ipsius 4 
maior sit miulüiplici ipsius Γ΄, at multiplex ipsius B non maior 

' sit multiplici ipsius Ζ΄: haec autem propositio directe repuguat 
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tionem haberet quam ad 4 (V. 8.). Non habet vero, 
non igitur maior est B ipsa 4. Ostensa autem est 
neqüe aequalis, minor igitur est D ipsa JJ. Ipsarum 
igitur ad eandem etc, 


PROPOSITIO XL (Fig. 32) 


Quae eidem eaedem sunt rationes , et inter. se sunt 
eaedem. . 
Sint enim ut 4 ad B'ita Γ ad. A4 ,.ut vero Γ' ad 
4, ita ad Z; dico esse ut 4 ad B ita E ad Z. 


Suniantur enim ipsarum 4, Γ΄, £ aeque multi- 
plies 77, O, Καὶ, ipsarum vero τι 2], Z aliae ut- 
cunque aeque multiplices 7/, M, Ν. 

Et quoniam est ut 4 ad B ita ]' ad Af et sumptae : 
sunt ipsarum 4, Γ᾿ aeque multiplices H, O, ipsarum 
vero B, 4 aliae utcunque aeque multiplices «1, M; 
8i H superat ipsam. /4, superat et O ipsam" M;.et si 
aequalis , aequalis, et si minor, minor (V. Def. 5.). 
Rursus, quoniam est ut J'ad /fita E ad Z, et sump- 
tae sunt ipsarum Γ΄ 5. Εἰ aeque multiplices O, K, ipsa- 
rum vero 4, Z aliae utcunque aeque multiplices M, 


praecedenti, quare 4 non est aequalis B. Pergit demonstratio 
»5ed neque minor est 4 quam B, haberet euim 44 ad F mi- 
norem ratióneri, quam JB: atqui non habet minorem, non 
igitur 44 minot ést quam B.5 Hic dicitar: hàberet 44 ad TI. . 
minorem rationem quam ΜΒ ad 7᾽, sive, quod idem est, ha- 
beret B 'ad I maiorem rationem quam .4 ad I", hoc est (V. 
Def, 7.) forent quaedam ipsarum B, 4 aequemultiplices , e 
quaedam ipsius 7" multiplex talis, ut multiplex ipsius B maior 
sit multiplici ipsius P, at multiplex ipsius 44 non maior sit 


120 ELEMENTORUM 


Z ἄλλα & ἔτυχεν ἐσώκις πολλαπλάσια τὲ Μ. » Nos 
ἄρα. ὑπερέχεε τὸ Θ᾽ τοῦ M, ὑπερέχϑε, καὶ τὸ K τοῦ 
IN. xai δὲ ἔσον, ἔσον" καὶ δὲ ἔλωσσο», 4Aoocov. ᾿Αλλὰ 
εἰ ὑπερέχει τὸ Θ τὸῦ M, ὑπερέχει, καὶ τὸ HH τοῦ “4 ᾿ 
καὶ εἰ ἴσον, ἴσον" καὶ" εἰ ἔλαττον, ἔλαττον" ὥστε καὶ 
εἰ ὑπερέχει v0 Η τοῦ 4], ὑπερέχεε.καὶ τὸ Καὶ τοῦ IN* 
καὶ si ἴσον, ico" καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Καί ἔστε 
vd μὲν Η, K τῶν A, E iodxig «τολλασιλάσεὰ, τιὶ «δὲ 
A, Ν τῶν B., Z ἀλλὰ ἃ ἔτυχεν ἐσώκις πολλαπλάσια" 
Forty doe ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ IB οὕτως τὸ E τυρὸς τὸ 
Ζ. Oi ἄρα τῷ αὐτῷ, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ ιβ. ^" 


Wd» $ ὁπόσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον" ἔσται ὡς ὃν 
τῶν ἡγουμένων πρὸς ὃν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἄπεαντὰ 
φὰ ἡγούμενα στρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα. e 

Ἔστωσαν ὁποσαοῦν μεγέθη ἀνάλογον, τὰ Α͂, Β, 
Γ, 4, E, Z, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B οὕτως τὸ Γ πρὸς. 
τὸ 4 καὶ τὸ E. πρὸς τὸ Ζ' λέγω ὅτε ἐστὶν ὡς τὸ 4 
πρὸς τὸ Β οὕτως τὰ 4, D, E πρὸς và B, 4, Ζ. 

Εἰλήφϑω ydo τῶν μὲν A4, D, E ἰσάκις πολλα- 
πιλάσια τὰ H, O, Καὶ, τῶν δὲ B, 4, Z ἄλλα ἃ ἔτυ- 
χεν ἐσώκες “τολλαπλάσια và I4, M, Ν. 


mul&plici ipsius P', et ostendendum. fuit, hoc nunquam con- 
tingere posse, si sit 44: F7» B: 7; demonstrandum igitur fuit, 
in lec casu, multiplicem ipsius .4 semper superare multipli- 
cem ipsius DP", si aequemultiplex ipsius B eandem superet; koc 
enim ostenso, manifestum esset, non posse esse B: D» 4:T, 
h.e. non posse esse 4: «2B: I. Minime autem hoc ostensum. 
est in demonstratione ' propositionis .decimae, sed, si decima 
demonstrata esset,. immediate ex ea deduci posset, verum sine 
eius ope.non facile idem ostendetur , ut demonstrationem ten- 
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NN; si superat Ó. ipsam M, superat et K ipsam N; 
et si aequalis , aequalis; et si minor, minor (V. Def. 
5.). Sed si superat O ipsam M, superat et 77 ipsam 
41; et si aequalis, aequalis; et si minor, minor; quare 
et si superat 77 ipsam /1, superat et K ipsam Ν; et 
δὶ aequalis, aequalis et'si minor, minor. Et sunt 
MH, K ipsarum Αἱ, E aeque multiplices, /f, N vero 
ipsarum B, Z aliae utcunque aeque multiplices ; est 
igitur ut 4 ad B ita E ad Z As Def, 5.). Ergo 
eidem etc. : 


PROPOSITIO XI. (Fig. 322) 

Si sint quotcunque magnitudines proportionales, erit 
ut una antecedentium ad unam consequentium, ita 
omnes antecedentes ad omnes consequentes. 

Sint quotcunque magniiudines proportionales 4,4, 
B, D ,4, E, Z, ut 4 ad B ita I' ad Z,.et E ad 
Zi; dico esse ut 44 ad B ita 4, Γ΄, E ad ipsas B, 
4, Ζ. Ρ 

Sumantur enim, ipsarum 4, D', E aeque multipli. : 
ces 71, O, K, ipsarum vero B, 4, Z aliae utcunque 
aeque multiplices /£, M, N. 


tanti patebit, Quare demonstratio decimae legitima uon est. 
Videtur autem is; qui demonstrationem decimaesg quae iam 
, habetur, posuit vice eius, quam Euclides vel Eudoxus dederat, 
deceptus fuisse transferendo id, quod manifestum est magnitu- 
dinibus ad rationes, magnitudinem $c. quamvis non posée ei-. 
mul maiorem ct minorem esse alia. Quae eidem aequalia, et 
inter se sunt aequalia, axioma est maxime evidens, 81 de 
maguitudinibus intelligatur, Euclides autem eu nom utitur ad 
ostendendum , rationes , quae eidem rationi sunt eaedem, inter 


" 


4 
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Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B οὕτως τὸ Γ 
σιρὸς τὸ 4 καὶ τὸ E πρὸς τὸ Ζ, xol εἴλητιται' τῶν 
μὲν Α͂, D, E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ H, O, Καὶ, 
sóv δὲ B, 4, Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια 
sd 4, M, Ν' εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Η τοῦ 4, ὑπερ- 
ἔχει καὶ τὸ Θ τοῦ M, καὶ τὸ K τοῦ Ν' καὶ εἰ ἴσον, 
ἴσον" καὶ εἰ ἔλασσον, ὅλασσον.  ".flove wal εἰ ὑπερ-- 
ἔχει τὸ Ἡ τοῦ “4, ὑπερέχει καὶ τὰ H, Θ, Καὶ τῶν 
A, M, Ν' καὶ εἰ ἴσον, ἴσα" καὶ εἰ ἔλασσον," ἐλάσσονα. 
Καί ἐστι τὸ μὲν H καὶ τὰ H , Θ, K τοῦ Α καὶ τῶν 
A, T, E ἰσώκις σιολλασιλάσια" ἐγιειδησιερ ὧν ἢ óno- 
σαοῦν μεγέθη ὁποσωνοῦν μεγεϑῶν ἴσων τὸ σιλῆϑος, 
ἕκαστον ἑκίώστου ἰσάκις στολλατελάσια, ὁσασιλάσιόν ἐστε 
ἕν τῶν" μἐγεϑῶν ἑνὸς, τοσαυτωσιλάσια ἔσται καὶ τὰ 
suivre τῶν π΄ώντων. Διὰ wd αὐτὶ δὴ καὶ τὸ ΛΑ καὶ 
τὰ 4, Μ, Ν to) B καὶ τῶν B, 4, Z ἰσάκις ἐσεὶ 
᾿πολλασιλάσια" ἔστιν doa ὡς τὸ Α' πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὼ 4d, TD, E πρὸς τὰ B, 4, Ζ. avida qae 
σαοῦν, καὶ và ἑξῆς. 


| HPOTAZIEX., ^ a 
.. JEdw. πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν. αὐτὸν ἔχῃ λόγον 
καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τρίτον δὲ πρὸς τέταρτον 
εἰεἰξζονα λόγον ἔχη ἤπερ πέμσιτον πρὸς ἕκτον" καὶ 

σιρῶτον eoe δεύτερον μείζονα λόγον ἕξει fne SUun- 
sto» πρὸς ἕκτον. 

Πρῶτον pv γὰρ τὸ .4 πρὸς δεύτερον τὸ Β τὸν 
- αὐτὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 
44, νερίτον δὲ τὸ I' πρὸς τέταρτον τὸ 4 μείζονα λό- 


se.easdem esse, sed hoc explicite demonstrat in V. 11," Hinc 
Simson. aliam Prop. V. 10. demonstrationem dedit, quam 
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Et quonjum est 44 ad Β 114. Pad 4 et E ad Z 
et sumptae sunt ipsarum 72, Γ᾿) E aeque multiplices 
Η, Θ, K; ipsarum vero. B, 7, Z aliae utcunque 
aeque multiplices. //, M, Ν᾿; si H superat ipsam .4, 
superat et (9 ipsam M, et K ipsam N (V. Def. 5); 
et si aequalis, aequalis; et si minor, minor. Quare 
et. si ,supera& 77 ipsam 4 , superant et 77, O, Καὶ ipsas 
44, M, N; etsi aequalis , aequales; et si mínor, mi- 
nores, Et est 77 quidem et. H, Θ. K ipsius 44 et 
ipsarum 4, P', E aeque multiplices ; quoniam si sint 
quotcunque . magnitudines :quotcunque miaguitudinum ] 
aequalium multitudine, singulae singuíarum aeque mul- 
tiplices, quam multiplex est. una magnitudinum unius, 
tam multiplices erunt et omnes omnium. Ex eadem 
ratione et. f. et 7f, M, Ν ipsius B et ipsarum B, 
4, Z aeque sunt multiplices; est igitur ut 4 ad B, 


ita. 4, D,..E ad B, 4, v Def. 5.)., Si igitur 
sint quotcungue etc. ] 


' 


PROPOSITIO XIIL (Fig. 323). 


Si prima -ad secundam eandem habeat rationem 
quam tertia ad quartam ; tertia autem ad quartam ma- 
jorem rationem "habeat quam quinta-ad sextam; et 
prima ad secundam maiorem rationeni habebit quam 
quinta ad sextam. . 

Prima enim “κ΄ ad secundam B busdent habeat ra- 
tionem quam tertia Γ' ad quartam 4f, tertia vero Γ ad 
quartam 4, maiorem rationem habeat quam quinta E 


^ 


eandem esse cum ea, qüam Euclides vel Ehdcxas dederat , 
nulíus dubitat, quum ex ipsa definitione maioris rationis V. 
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gov iive ἤπερ πέμπιτον «ó E πρὸς ἕκτον τὸ Z*. 
λέγω ὅτε καὶ σπιρῶτον τὸ 4 πρὸς δεύτερον τὸ B μεί- 
Cove λόγον ἕξει ἤτεδρ πέμσιτον τὸ E πρὸς ἕκτον τὸ Z- 
- "End γὰρ τὸ I' πρὸς τὸ Δ΄ μείζονα λόγον Lye 
ἤπερ τὸ E πρὸς τὸ Ζ' ἔρτι τινὰ τῶν μὲν I, E ἰσά-- 
sig πολλασιλάσια, τῶν δὲ Δ, Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἐσάκες 
σπολλασιλάσια, καὶ τὸ μὲν τοῦ. I" πολλαπλάσιον Orte 
ἔχει τοῦ τοῦ. Z1 πολλαπλασίου, «τὸ δὲ τοῦ Εἰ πολλα-- 
πλάσιον τοῦ τοῦ Z, σπολλαπλασίου οὐχ ὑπερέχει. — El- 
"λήφϑω, καὶ ἔστω τῶν μὲν D, E ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ H, Ὁ, «ὧν δὲ 4, Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσώκις πολ- 
λαπλάσια τὶ Καὶ, 4, ὥςτε τὸ μὲν H τοῦ K ὑπερ- 
ἔχειν, τὸ δὲ Θ τοῦ 4] μὴ ὑπερέχειν" καὶ ὁσαπλάσιον 
pé ἐστε τὸ Η τοῦ I, τοσαυτὰπλάσιον ἔστω καὶ τὸ 
"M τοῦ Α͂'. ὁσαπλάσιον δὲ τὸ K τοῦ 42, τοσαυταπλά- 
eio» ἔστω καὶ τὸ Ν τοῦ B. 
(^ Kol imei ἔστιν oc £0 Α πρὸς τὸ B οὕτως τὸ T 
sipog τὸ 4,, καὶ εἴληστται τῶν μὲν ΑἹ, Τ' ἰσάκις πολ- 
παπλάσια τὰ M, H, τῶν δὲ B, 4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
ἐσώκις πολλαπλάσια τὸ Ν, Κ' εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ M 
τοῦ Ν, ὑπερέχει καὶ τὸ Η τοῦ Κ' καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, 
καὶ εἰ ἔλασσον, ἔλασσον. Ὑπερέχει δὲ τὸ H τοῦ Κ' 


T. breviter et directe ostendatur, Ita autem habet: si 4: Γ 
DBiD, et 4B pariterque si P: B» D:4, erit B«. 
Sit enim 1) 4:F»B:I: eruntque (V. Def. 1.) quaedam 
ipsarum 4, B aequemultiplices, et ipsius T quaedam multi. 
plex, ita ut máltiplex quidem ipsius 44 superet multiplicem 
ipsius 1᾽, multiplex vero B non supetet eandem. Sumantur, 
et &int ipsarum .4, B aequemulüplices m.4, mB, ipsius.vero - 


T multiplex sit ἢ Γ᾿, ita ut mA42nDP, at mB Lar. Est igitur 
τῇ »mB,; adeoque 4B (V. Ax. 4). Sit 2) 17: ΒΒ» ΓῚΑ͂, 
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ad sextam Z; dico et primam 4 ad secundam Βα ma- 
iorem rationem ptorem: esse quam quum E ad 
sextam . Z. : 

Quoniam enim 1) ad // maiorem rationem habet 
quam E ad Ζ, sunt quaedam ipsarum Γ᾽, E multi. ἢ 
plices , ipsarum vero //, Z aliae utcunque aeque myl-: 
tiplices; ita ut ipsius Γ᾿ multiplex ipsius 7f multipli-: 
cem superet, ipsius vero Εἰ multiplex ipsius Z mul- 
tiplicenr non superet. Sumantur, et sint ipsarum T, 
E aeque multiplices 77, O; ipsarum vero 4, Z.aliae 
utcunque aéque multiplices K, 4; ita ut H quidem 
ipsam K.superet, ipsa vero Θ᾽ ipsam Δ nom superet; 
et quam multiplex est 77 ipsius: D, tam multiplex sit 
et M ipsius 44; quam vero multiplex .K ipsius 4f, tam 
multiplex sit et N ipsius JB. 


Et quoniam est ut 4 ad B ita I' ad 4, et sumptaé 
sunt ipsarum 7//, I'aeque multiplices M, 77, ipsarum 
vero B, 4 aliae utcunque aeque multiplices N, K; 
si superat M ipsam N,.superat et H ipsam K; et si 

' aequalis, aequalis; et si minor, minor (V. Def. 5.). 
Superat autem 77 ipsam Κα » superat igitar et M ipsam 


erit D «44. Erunt enim (V. Def. 7.) quaedam n, mB, mA 


talia, ut nP»mB, at ἌΡ πιά; adeoque erit mB «(πὰ.4΄, et 


« 
B«A (V. Ax. 4.). Atque iam , demonstrata V. 10., ut potro 
Observat Rob. Simson., facile demonstrabitur ea propositio, 
quae in vulgari eius demonstratione tacite supponitur. Nempe, . 
s A4:D»B:ID, et sumantur utcunque m4, m2, a7, sitque 
mB»nl, eit eam mA4nZ.. Nam ob 4: D»BID, ent 
(εχ V. 10.) 4» B, adeoque maf» mB, sue ΠῚ mB»nD, 
tanto magis erit mn. f 


^ ᾿ » 
126 , ΚΥΥΜΕΈΟΚΥΝ 


" ἀπερέχεε dgo καὶ τὸ M τοῦ N. “ὃ δὲ Θ τοῦ 4 οὐχ 

ὑπερέχει" καί ἔστι τὰ μὲν M, * τῶν 4, E ἰσάκις 
πολλωπλάσια, vd δὲ N » 4 τῶν B, Z ἄλλα ἃ ἔνυχεν 
ἐσώκις πολλασλάσια" v0 ἄρα. -4 πρὸς τὸ Β᾽ μείζονα 
λόγον ἔχοι ἥπερ τὸ, E πρὸς τὸ Ζ. Edy ἄρα πρῶτον) 
καὶ. τὰ ἑξῆς. 


.IPOTAZISEZ w. 

᾿Εὰν πρῶτον σιρὸς δεύτερον vov αὐτὸν ἔχῃ λόγον 
D τρίτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ σερῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖζον 3" καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου μεῖζον ἔσται" 
κἂν. ἴσον, ἴσον" κἂν ἔλασσον, ἔλασσον. 

Πρῶτον γὰρ τὸ 44 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν oU- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 
4, μεῖζον δὲ ἔστω vo..4 τοῦ Γ' ᾿λέγω ὅτε καὶ τὸ B 
τοῦ 4 μεῖζόν ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ μεῖζόν vt τὸ Α' τοῦ T, ἀλλο δὲ ὅ ἔτυχε 
μέγεϑορ τὸ Β' τὸ ΑἹ ἄρα σιρὸς τὸ B μείζονα λόγον 
. ἔχει ἤπερ v0. Γ' πρὸς vo B. “(ἧς δὲ τὸ 4 πρὸς τὸ 
B, οὕτως τὸ Γ πρὸς vo Δ'. καὶ τὸ Γ ἄρα πρὸς τὸ 4 
μιείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸς τὸ B. Πρὸς ὃ 
δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλαττόν ἐστιν" 
ἔλαττον ἄρα vo 4 τοῦ B: ὡςτε μεῖζόν ἐστε τὸ B 
τοῦ 4. ' 


PROPOSITIO XII. 


"Patet, hanc propositionem tum saltim locum habere, si 
magnitudines, de quibus sermo est, omnes sint eiusdem ge- 
neris, 

PROPOSLTIÓ ΧΗΙ. 


Obs. In versione latina , monente Rob. Simson, nou 


posuimus, ut in graeco textu est: ,,et multiplex FP supérat 
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N. Ipsa vero O ipsam /f non superat; et sunt M, 
O ipsarum 41,7, Εἰ aeque multiplices, ipsae vero N, 
44 ipsarum B', Z aliae utcunque aeque muliiplices ; 
ergo Αἴ “δὰ B maiorem rationem habet quam E ad Z 
(V. Def. 7.). Si igitur prima etc. 


PROPOSITIO XIV. (Fig. 324.) 


Si prima ad secundam eandem habeat rationem 
quam tertia ad quartam , prima vero tertia maior sit, 
et secunda tertia maior erit; et si vequets , SAEQuaiag 
et si minor , minor. . 

Prima enim ;4 ad secundam B eandem ΓΕ, ra- 
tionem quam tertia [' ad quartam 7, maior autem sit 
44 ipsa Γ΄; dico et B ipsa Z/f maiorem esse. 


Quoniam enim maior est 74 ipsa I', alia autem ut- 
cunque magnitudo B; ergo 74 ad B maiorem rationem 
habet quam {' ad B (V. 8.). Ut autem 4 ad B, ita 
I ad 4; et T' igitur ad /f maiorem rationem habet 
quam Γ᾽ δὰ B (V. 13.).. Ad quam autem eadem ma- 
iorem rationem habet, illa minor est (V. 10.) ; minor 
igitur 7/ ipsa B; quare maior est B ipsa 4. 


multiplicem ipsius 4 etc. sed ad vem accommodatius: ita, st 
᾿ 
superet etc. Caeterum Simson hoc addit 


Cor,. Et si prima ad secundam maiorem rationem lia- 


beat, quam tertia ad quartam; tertia cutem ad quartam een- 
dem rajionem habeat , auam quinta ad sextam; similiter osten- 
detur, primani ad secundam maiorem rationem habere. quam 
quintam ad sextam. (Ad' hoc corollarium facile illud redu- 
citur, quod Clavius hic habet: si A »B—C:D, et C: D&E:T, 


5. 


1 1 * 
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Ὁμοίως δη δείξομεν ὅτε κἂν ἴσον ἃ τὸ 4 τῷ Γ, 


ἴσον ἔσται καὶ τὸ B τῷ 4" κἂν ἔλασσον ἢ τὸ Α͂ τοῦ 
I', ἔλασσον ἔσται, καὶ vo B τοῦ 4.. ᾿Εὼν ἄρα πρώ- 
τον καὶ τὰ ἑξῆς. ᾿ 


.IIPOTAZIZX « 

- . Td μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ληφϑέντα. κατάλληλα. 
^. "Eovo γὰρ ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ 4B τοῦ Γ' καὶ 
τὸ 4E τοῦ Z λέγω, ὅτι ἐστὶν εἷς τὸ Γ' ngog τὸ Ζ 
οὕτως τὸ 4B. πρὸς τὸ AF. 

᾿Επεὶ de ἰσώκις ἐστὶ πολλαπλέοιαν τὸ 418 τοῦ 
Τ' καὶ vo AE τοῦ Z ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB. ue- 
γέϑη ἴσα «à TD, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4Ε ἴσα τῷ Z. 
Διηῃρήσϑω vo μὲν AB εἰς τὼ τῷ Γ' μεγέϑη ἴσα, «d 
AH, HO, OB, τὸ δὲ AE εἰς τὰ τῷ Ζ ἴσα, τὰ AK 
KA, ΜῈ: ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH, HO, 
OB τῷ πλήϑει τῶν 4Κ, K.4, AE. Καὶ ἐπεὶ͵ ἴσα! 
ἐστὶ τὰ AH , HO, ΘΒ ἀλλήλοις, ἔστε δὲ καὶ τὰ AK, 
KA, AE ἴσα ἀλλήλοις" ἔστιν ἄρα vic τὸ 4H πρὸς 
τὸ 4Κ οὕτως τὸ ΗΘ πρὸς τὸ KA, καὶ τὸ ΘΒ πρὸς 
τὸ ΔΕ ἔσταε ἄρα καὶ ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς 
ὃν τῶν ἑπομένων οὕτως ἅπαντα vd ἡγούμενα πρὸς 
ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ἔστιν͵ ἄρα ὡς τὸ ΑΗ πρὸς τὸ 


: 4K vro vo AB πρὸς τὸ 4Ε. σον δὲ τὸ μὲν ΑΗ 


: erit et À: B«E: F. Aliud autem , quod. Clavius addit, eub 


larium mon huc pertinet. . Habetur illud infra in appendice 
Prop. 6.) 
PROPOSITIO XIV.- 


Casus duos posteriores expressis verbis ita demonstrat Rob. 
Simson. Si 4: B—I4,sitque 4—T, erit 4:B—4:4 (V. 


4 
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Similiter ostendemus et si aequalis sit 74 ipsi Γ', 
aequalem fore.et B ipsi 7f; et si nsinor sit 4 ipsa I, 
minorem fore et B ipsa 4. Si igitur prima etc, 


PROPOSITIO XV. (Fig 355). 


Partes inter se comparatae eandem habent rationera 
quam earum aeque multiplices, 

Sit enim aeque multiplex 44B ipsius Jac A ipsius 
Zi; dico esse ut 7" ad Z ita Ed ad AE. 


Quoniam enim aeque πω est 41} ipsius T 
ac 4 ipsius. Z; quot in 4.8, sunt magnitudines aes 
quales ipsi 1, tot sunt et in ///7 aequales ipsi Z. 
Dividatur 448 in magnitudines ipsi I" aequales 44H , 
HO, OB, AE vero in 4Κ, KA, AE ipsi Z ae- 
quales; erit aequalis multitudo ipsarum 44H, 70, OB 
multitudini ipsarum Ky Καὶ. ΔΕ. Et quoniam ae- 
quales sunt 44/7, H0, ΘΒ inter $e, sunt autém et 
4K , ΚΙ], AE aequales inter se; est igitur ut AH 
ad ZK ita ΗΘ ad Κ΄, et OB ad AE (V. 7.); erit 
igitur et ut una antecedentium , ad unam consequentium» 
ita omnes antecedentes ad omnes cónsequentes (V. 12.); . 
est igitur ut ΜΗ ad 4K ita 4B ad 4Ε.  Aequalis 


1.), adeoque B4 (V..9.) Sit poro 4:Dz-P:4, etsi 4 * 

«Γ, eit D».4,,et, quoniam P:4—424:3, erit 4» 3 por 

casum ptimum, qui ést in textu graeco, . , 
Cot. Clavius hoc addit corollariuny: si 4: B—IF:A, sit- 

que B»-—«4, ertet 4»—* I. Quod breviter ita de- 

monstrari potest. Si 4f: B—I'; 4, erit et iuverse (Prop, B. ia 
Euclid. Element. P. Il H 
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σρὸς τὸ Z^ xol wc ἄρα vo E πρὸς τὸ Ζ οὕτως τὸ H 
móc τὸ O. ᾿Εὰν δὲ τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ τὸ 
d πρῶτον τοῦ τρίτου μιεῖξον 7, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ 
τετάρτου μεῖζον ἔσται" κῶν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλασσον, 
ἔλασσον. Ei don ὑπερέχει τὸ E τοῦ Hi, ὑπερέχει καὶ τῷ 
Z τοῦ Θ' καὶ εἰ ἴσον, ἴσον" καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Καὶ 
ἔστε τὲ uiv E, Ζ τῶν 4, B ἰσάώκις πολλαπλάσια, 
τὰ δὲ H, Θ τῶν ΓΤ, 4 ἄλλα ἃ Frigo ἰσάκις πολλα-- 
πλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς ivo 44 πρὸς v0 I οὕτως τὸ B^ 
πρὸς τὸ Δ. ᾿Εὸὰν ἄρα τέσσαρα χαὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤ.ΟΑ͂ΣΤΙΣ wq. ᾿ 
᾿Εὰν συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον gj , καὶ διαιρε- 
᾿ϑέντω ἀνάλογον ἔσται. 

“Ἔστω συγκείμενα «μεγέθη ἀνάλογον τὰ AB, BE, 
T4, AZ, ὡς τὸ AB σιρὸς τὸ ΒΕ οὕτως vo ΓΖ πρὸς 
τὸ AZ- λέγω ὅτι καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, ὡς 
v0 AE πρὸς τὸ EB οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς to Z4. 

Εἰλήφϑω yao τῶν μὲν AE, ΕΒ, ΓΖ, Z4 ἰσά-- 
xig πολλαπλάσια τὰ HO, OK, 4M, MN: τῶν δὲ 
EB, Z4 ἄλλα. ἃ ἔτυχεν ἰσώκις πολλασιλάσια, τὰ KE, 
NII. 

Καὶ ànel dodzig iori 'πολλασλάσιον τὸ HO τοῦ 
AE καὶ τὸ OK τοῦ ΕΜ" ἰσώκις ἄρα ἐστὶ πολλασελά-: 
cy τὸ HO τοῦ AE καὶ τὸ HK «τοῦ AB. ᾿Ισάκιρ 

δέ" ἔστε πολλισιλάσιὸν τὸ HO τοῦ AE καὶ τὸ ΛΜ 


nes quatuor magnitüdines sunt eiusdem generis. De corollario 
€i-vulgo adiecto vide ad Prop. A. in Excursu ad hunclibrum. 


PROPOSITIÓ XVIL 


Aliter haec propositio ita efferá potest: si quattor magni- 
tüdines. proportionales sint, et prima earum maior est, quam 


* 
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portionales | sint , prima autem maior sit tertia, et se- 
cunda maior erit quarta; et sí aequalis, aequalis; et si 
minor, minor (V. 14), 8i igitur superat Εἰ ipsam H, 
superat δὲ Z, ipsam O; et si aequalis, aequalis; et si 
minor, minor. Et sünt E, Z ipsarum 44, B 'aeque 
muitiplices, H7, O vero ipsarum I', 7f aliae utcunque 
aeque multiplices; est igitur ut 74 ad J'ita B ad 4 
(V. Def, 5.), Si igitur quatuor etc. 


PROPOSITIO XVI. (Fig. 327.) 


Si compositae magnitudines proportionales sint, et 
divisae proportionales erunt. | 

Sint compositae magnitudines proportionales 44D, 
BE, l4, AZ , ut 4B ad BE ita I'/A ad. 4Z; dico 
et divisas proportionales fore, ut 4E ad EB ita ΓΖ 
ad Z4. 

Sumantur enim ipsarum 4, EB, ΓΖ, Z4 se- 
que muliplices HO, OK, 4M, MN; ipsarum vero 
EB, Z4 aliae utcunque aeque multiplices KZ, ΝΠ. 


Et quoniam aeque multiplex est. HÓ ipsius 4E ac 
OK ipsius EB; aeque igitur multiplex est HO ipsius 
-AE ac HK ipsius AB (V. 1.). Aeque autem multi- 


plex est HO ipsius 4E ac ΔΜ ipsius ΓΖ; aeque : 


secunda , adeoque etiam (Prop. À, in Excursu ad hunc librum) 
tertia maior quam quarta: erit etiam excessus primae super 
secundam ad secundam, ut excessus tertiaé super quartam ad 
quartam, Cf. Pfleiderer. l. c. p. 2f. 

| Cor. l. Si quatuor maguitudinum A, B, C, D, binae 
fuerint in eadem ratione, et prima ἃ minor quam secunda 


* 
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Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ M, N* εἰ 


ἄρα. ὑπερέχει τὸ O τοῦ M, ὑπερέχϑε, καὶ «vo Καὶ τοῦ 
JN* wat εἰ ἔσον, ἔσον" καὶ εἰ ἔλασσον», ἔλασαον. ᾿Αλλὰ 
εἰ ὑπερέχει τὸ Θ τὸῦ M, ὑπερέχεε καὶ τὸ Η τοῦ f 
καὶ εἰ ἴσον, ἴσον" καὶ" δὲ ἔλαττον., ἔλαττον" ὥστε καὶ 
εἰ ὑπερέχει «o. Η τοῦ 41, ὑπερέχεε.καὶ τὸ Καὶ τοῦ Ν' 
καὶ εἰ ἴσον, ἔσομ'" καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. Καί ἔστε 
vd uiv Η, Καὶ «óy A, E ἰσάκις «τολλασιλάσεα, vu .δὲ 
A.N τῶν B., Z ἀλλὰ ἃ ἔτυχεν iodxig πολλαπλάσια" 
ovtv doe ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ JB οὕτως τὸ .E πρὸς τὸ 
Z. Οἱ ἄρα τῷ αὐτῷ, καὶ τὰ ἑξῆς. 


T ug HPOTZ4ZIZ aM. , 

"Edv ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον" ἔσται ὡς ὃν 
τῶν ἡγουμένων πρὸς ὃν vuv ἑπομένων, οὕτως ἄπταντα 
τὰ ἡγούμενα πρὸς devra vd ἑπόμενα. φΦ 

"Eovocav ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον, vd Α͂, B, 


D,4, E, Ζ, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B οὕτως vo Γ πρὸς. 


τὸ Ζ καὶ τὸ E πρὸς τὸ Ζ' λέγω ὅτε ἐστὶν ὡς τὸ .4 
sgóc v0 B οὕτως vd Α͂, Γ, E πρὸς vd B, 4, Ζ. ᾿ 

Εἰλήφϑω ydg τῶν μὲν A4, D, E ἰσάκις πολλα-- 
σελάσιὰ vd H, O, Καὶ, τῶν δὲ D, 4, Ζ ἄλλα ἃ &v- 
χεν ἐσάώκις :τολλασπιλάσια τὰ 4, M, Ν. 


στρα ϊ οὶ ρ οὶ ipsius Ζ᾽, et ostendendum fuit, hoc mmnquam con- 
tingere posse, οἱ sit 4: ΓΡ B: ID; demonstrandum igitur fuit, 
in hoc casu multiplicem ipsius .4 semper superare multipli- 
cém ipsius P', si aequemnltiplex ipsius B eandem superet; l:oc 
enim ostenso, manifestum esset, non posse esse B: D» 4:T, 


h.e. non posse esse 44: «7 B: F.. Minime autem hoc ostensum - 


est in demonstratione propositionis .decimae, sed, si decima 
demonstrata esset,, immediate ex ea deduci posset, verum sine 
eius ope.non facile idem ostendetur, ut demonstrationem ten- 
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AN; si superat Θ ipsam M, superat et K ipsam N; 
et si aequalis , aequalis; et si minor, minor (V. Def. 
5... Sed si superat O ipsam M, superat et 77 ipsam 
44; et si aequalis, aequalis; et si minor, minor; quare 
et si superat H ipsam Δ, superat et K ipsam N; et 
δὶ aequalis, aequalis 5 et/si minor, minor. Et sunt 
H, K ipsarum 4, E aeque multiplices, /f, N vero 
ipsarum B, Z aliae. utcunque aeque multiplices ; est 
igitar ut- 4 ad B ita Ead Z. ge Def, 5.). Ergo 


eidem etc. 


PROPOSITIO XI. (Fig. $22) 


Si sint quotcunque magnitudines proportionales, erit 
ut una antecedentium ad unam  consequentium, ita 
omnes antecedentes ad ommes consequentes. 

Sint quotcunque magni:udine$ proportionales 44, 
B, D,4, E, Z, ut 44 ad B ita I' ad 4,.et E ad 
Z;,dico esse ut /4 ad B ita A; I, Ead ipsas B, 
4, Z. ut ra e 

Sumantur enim,ipsarum 44, Γ΄, E aeque multipli- ο΄ 
ces H1, O, Καὶ, ipsarum vero B, 4, Z aliae utcunque 
aeque multiplices /£, M, N. 


tanti patebit, Quare demonstratio decimae legitima mon est. 
Videtur autem. is; qui demonstrationem decimae quae iam 
, habetur, posuit vice eius, quam Euclides vel Eudoxus dederat, 
deceptus fuisse transferendo id, quod manifestum cst magnitu- 
dinibus ad rationes, maguitudinem 86. quamvis non posse si-. 
mul majorem ct minorem essé alia. Quae eidem aequalia, et 
inter se sunt aequalia, axioma est maxime evideps, si de 
maguitudinibus intelligatur , Euclides autem eo nom utitur ad 
ostendendum , rationes , quae eidem rationi sunt eaedem, inter 
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Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B οὕτως τὸ T 
πρὸς τὸ 4 καὶ τὸ E πρὸς τὸ Ζ, wol εἴλησται τῶν 
μὲν 4, D, E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ H, O, Καὶ, 
φῶν δὲ DB, 4, Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια 
sd 4d, M, Ν' εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Η τοῦ 4, ὑπερ- 
ἔχει καὶ τὸ Θ τοῦ M, καὶ τὸ K τοῦ N* καὶ εἰ ἴσον, 
ἴσον" καὶ εἰ ἔλασσον, ὄλασσον. “ῆςτε καὶ εἰ ὑπερ-- 
ἔχει τὸ Η τοῦ 41, ὑπερέχει καὶ τὰ H, Θ, Καὶ τῶν 
"ul M, N: καὶ εἰ ἴσον, ἴσα" καὶ εἰ ἔλασσον," ἐλάσσονα. 
Καί ἐστι τὸ μὲν H καὶ τὰ Η, O, K τοῦ 4 καὶ τῶν 
A, T, E ἰσάκις τιολλατιλάσια" ἐπειδήσιερ ὧν 2 óno- 
σαοῦν μεγέθη ὁποσωνοῦν μεὲγεϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος, 
ἕκαστον ἑκίστου ἰσάκις στολλασιλάσιω, ὀααπλάσιόν ἐστι 
ὃν τῶν. μεγεθῶν ἑνὸς, τοσαυτατιλάσια ἔσται καὶ τὰ 
πάντα τῶν σιώντων. Διὰ τὰ αὐτὼ δὴ καὶ τὸ 4 καὶ 
τὰ 4, M,.N φοῦ B καὶ τῶν B, 4, Ζ ἰσάκις ἐστὲ 
'σιολλασιλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ .4 πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὰ Α΄, D, E πρὸς vd B, 4, Z. ᾿Εὡν i ἢ óno- 
σαοῦν, καὶ và ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑΙΣΙ͂Σ ικχ. 5| ἘΠ 
.. Ἐὰν. πρῶτον πρὸς δεύτερόν τὸν. αὐτὸν ἔχῃ λόγον 
καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τρίτον δὲ πρὸς τέταρτον 
μείζονα λόγον ἔχη ἤπερ πέμτιτον πρὸς ἕκτον" καὶ 
πρῶτον τιρὸς δεύτερον μείζονα λόγον ἕξει ἤπερ σιέμ- 
πῖον πρὸς ἕκτον. ' 
Πρῶτον qv ydg τὸ .4 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν 
«αὐτὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 
ZA, νερίτον δὲ τὸ T' πρὸς τέταρτον τὸ 4 μείζονα λό- 


se.easdem esse, sed hoc explicite, demonstrat in V. 11," Ilinc 
Simson. aliam Prop. V. 10. demonstraüonem dedit, quam 


4 
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Et quoniam est ;4 ad B.ita Pad 4 et / ad Z, 
et sumptae sunt ipsarum 7/4, J', E aeque multiplices 
H, O0, K; ipsarum vero B, 4, Z aliae utcunque 
aeque multiplices //, M, Ν΄; 81 H superat ipsam 4, 
superat et OQ ipsam M, et K ipsam Ν (V. Def. 5.)5 
et si aequalis, aequalis; et si minor, minor. . Quare 
et. si superat, 77 ipsam .// , superant et. 77, O, K ipsas 
44, M, N; et.si aequalis, aequales; et si mínor, mi- 
nores, Et est H quidem et 7, O, K ipsius 44 et 
ipsarum 44, I', E aeque multiplices ; quoniam si sint 
quotcunque . magnitudines :quotcunque ziagnitudinum 
aequalium. multitudine, singulae singularum aeque mul- 
tiplices, quam multiplex est. una magnitudinum unius, 
tam multiplices erunt et omnes omuium. Ex eadem 
ratione. et 17. et 7/1, M, N ipsius B et ipsarum B, 
4, Z aeque sunt multiplices; est igitur ut 4 ad 8, 
ita. 4d, D,..E ad B, 4, £v. Def. 5.)., Si ou 
sint quotcungue etc. 


PROPOSITIO XI (Fig. 323). 


Si prima -ad secundam eandem habeat rationem 
quam tertia ad quartam ; tertia autem ad quartam ma- 
"iorem rationem habeat quam quinta-ad sextam; et 
prima ad secundam maiorem rationeni habebit quam 
quinta ad sextam... 

Prima enim “4 ad secundam B eandem habeat ra- 
tionem quam tertia Γ' ad quartam 4f, tertia vero T' ad 
quartam 24 maiorem rationem habeat quam quinta E 


eandem esse cum ea, quam Euclides vel Ehdcxüs dederat , 
nulfus dubiiat, quum ex ipsa definitione maioris rationis V. 
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gov ἐχέτω ἤπερ πέμσιτον τὸ E πρὸς ἔκτον τὸ Z^. 
λέγω ὅτι καὶ σπτρῶτον τὸ -Α' πρὸς δεύτερον τὸ B μιεΐ-- 
᾿ζονα λόγον ἕξει meo σοέμσιτον v0 E πρὸς ἕκτον τὸ Z- 
᾿Επεὶ γὰρ τὸ D πρὸς τὸ Δ μείζονα. λόγον ἔχεε 
ἤπερ τὸ E πρὸς τὸ Ζ' ἔρτι τινὰ τῶν μὲν T', E ἰσά- 
sug πολλασιλάσια, τῶν. δὲ Δ, Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις 
᾿πολλατιλάσια, καὶ τὸ μὲν τοῦ. r πολλαπλάσιον UrtEQ- 
ἔχει τοῦ τοῦ. Δ πολλαπλασίου, và δὲ τοῦ E πολλα- 
“λάσιον τοῦ τοῦ Ζ πολλαπλασίου οὐχ ὑπερέχει. El- 
ει λήφϑω, καὶ ἔστω τῶν μὲν Γ, E ἰσώκις πολλαπλάσια 
τὰ H, ὦ, τῶν δὲ 4, Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσώκις πολ-- 
 λαπλάσια τὶ Καὶ, Α, ὥςτε τὸ μὲν Η τοῦ Καὶ ὑπερ-- 
ἔχειν, τὸ δὲ Θ τοῦ 1 μὴ ὑπερέχειν: καὶ ὁσαπλάσιον 
μιέν ἐστε τὸ Η τοῦ I, τοσαυτασιλάσιον ἔστω καὶ τὸ 
Ν τοῦ 44’. ὁσαπλάσιον δὲ τὸ Καὶ τοῦ 4, τοσαυταπλά-- 
€i» ἔστω καὶ τὸ Ν τοῦ B. ] 
^ Kal imei ἐστιν ὡς Φὸ Α mpóc τὸ B οὕτως τὸ T 
sipóc τὸ 4, καὶ εἴλησεταε τῶν μὲν 4, Τ' ἰσάκις πολ-- 
παπλάσια vd M, Η, τῶν δὲ B, 4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν 
ἐσάκις πολλαπλάσια τὰ Ν, K* εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ M 
τοῦ Ν, ὑπερέχει καὶ τὸ Η τοῦ Κ' καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, 
καὶ εἰ ἔλασσον, ἔλασσον. Ὑπερέχει δὲ τὸ H τοῦ Κ' 


7. breviter et directe ostendatur, Ita autem habet: si 4: T 
»Β:Γ, es ALB pàriterque si D:Bo D:4, ent ΒΑ. 
Sit enim 1) 4:P»B: T: eruntque (V. Def. 1.) quaedam 
ipsarum 44, B aequemultiplices, et ipsius T' quaedam multi. 
plex, ita ut máltiplex quidem ipsius 44 superet multiplicem 
ipsius 7, multiplex vero B non superet eandem. Sumantur, - 
et sint ipsarum 44, JB aequemultiplices m.4 , mB, ipsius .vero 


T' multiplex sit ἢ Γ᾽, ita ut m4 nD, at mB zu. Est igitur 
m.f2»mB; adeoque 4B (V. Ax. 4). Sit 2) P':B»T:4, 
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ad sextam: Z; dico et primam 44 ad secundam B ma- 
iorem rationem Betiturqm. esse quam quanrant E ad 
sextam . Z. 

Quoniam θη Γ᾽ ad 2, maiorem rationem habet 
quam J£ ad Ζ, suut quaedam ipsarum [', E multi- 
plices, ipsarum vero //, Z aliae utcunque aeque myl.: 
tiplices; ita ut ipsius Γ᾽ multiplex ipsius 7f multipli-: 
cem superet, ipsius vero .E multiplex ipsius Z mul- 
tipliceni non superet. Sumantur, et sint ipsarum ΓΓ, 
E aeque multiplices 77, O; ipsarum vero 4, Z.aliae 
utcunque aéque multiplices K, 4;itaut H quidem 
ipsam K.supetet, ipsa vero O ipsam 4 non superet; 
et quam multiplex est 77 ipsius: J^, tam multiplex sit 
et M ipsius “1; quam vero multiplex -Κὶ ipsius f, tam 
multiplex sit et N ipsius JB. 


Et quoniam est ut 74 ad B ita ]'ad 4, et sumptaé 
sunt ipsarum: //, I'aeque multiplices. M, 77, ipsarum 
vero B, / aliae utcunque aeque multiplices N, K; 
si superat M ipsam XN, superat et H ipsam K; et si 
aequalis, aequalis; et si minor, minor (V. Def. 5.). 
Superat autem ipsam K, superat igitur et M ipsam 


erit D «.5. Erunt enim mel Def. 7.) quaedam nz, mB, πιά 


qm m, adeoque erit mB« m, et 


talia , ut nI»mB, at nP 


B€A4 (V. Ax. 1). Atque iam , demonstrata V. 10., ut porro 


observat Rob. Simson., facile demonstrabitur ea propositio, 
quae it vulgari eius demonstratione tacite supponitur. Nempe, . 
s A4:D»B:ID, et sumantur utcunque m4, mB, nI', sitque 
mB»nfl, ert etiam: m 42» n... Nam ob 4: DT»B: T, eit 


Kex V. 10.) 42 B, adeoque mA» mB, unde , δὲ mB»nP, 


tanto magis erit md »nl. 


λ 
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' ἀπιερέχεε doa καὶ vo M τοῦ N. 10 δὲ O τοῦ 4 οὐχ 
ὑπερέχει" καί ἐστε τὼ μὲν M, O- τῶν 4, E ἰσάκις 
πολλωπλάσια, τὰ δὲ Ν, 4 τῶν B, Z ἄλλα ἃ ἔνυχεν 
ἰσάκις πτολλιμυλάσια" τὸ ἄρα Α΄ πρὸς τὸ B μείζονα 
λόγον ἔχει ἤπερ' τὸ, Ε πρὸς v0 Z. ᾽Εὰν ἄρα πρῶτον; 
καὶ τὰ, ἑξῆς. ᾿ ᾿ 


.IPOTAZIEX w. 


"Edv πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ λόγον 
"ab τρίτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖζον ἢ" καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετώρτου μεῖζον ἔσται" 
«v. ἴσον, ἴσον" κἂν ἔλασσον, ἔλασσον. 

Πρῶτον γὰρ τὸ .4 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν αὖὐ- 
φὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ I' πρὸς τέταρτον τὸ 
4, μεῖζον δὲ ἔστω τὸ 4 τοῦ Γ' ᾿λέγω ὅτι καὶ τὸ B. 

^» φοῦ ΖΔ μεῖζόν ἐστιν. 

᾿Επεὶ ydg μεῖζόν 20v τὸ 4 τοῦ T, ἄλλο δὲ ὅ ἔτυχε, 
μέγεϑορ τὸ B: τὸ Α' ἄρα πρὸς τὸ B μείζονα λόγον 

. ἔχει ἥπερ “τὸ I πρὸς vo B. "2c δὲ τὸ Α' πρὸς τὸ 
DB, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Z4 καὶ τὸ Γ ἄρα πρὸς τὸ 4 
μιείζονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ Γ πρὸς τὸ B. Πρὸς ὃ 
δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλαττόν ἐστιν" 
ἔλαττον ἄρα vo 4 τοῦ B: ὥςτε μιεεῖξόν ἐστε τὸ B 
τοῦ 4. ; 


PROPOSITIO ΧΙ. 


Patet, hanc propositionem -tum saltim locum habere, si 
magnitudines, de quibus sermo est, ornnes sint, eiusdem 89- 
' neris, 
Ἶ 4 PROPOSLTIO XHI. 
Obéí. In versione latina, monente Rob, Simson, non 


posuimus, ut in graeco textu est: ,,et multiplex FP supérat 
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N. Ipsa vero O ipsam 74 non superat; et sunt M, 
O ipsarum 44, E aeque multiplices, ipsae vero Ν᾽» 
A4 ipsarum B', Z aliae utcunque aeque muliplices ; 
ergo 44 ad B maiorem rationem habet quam 4 ad Z 
(V. Def. 7.). Si' igitur prima etc. 


ΝΣ ᾿ 
PROPOSITIO XIV, (Fig. 324.) 

Si prima ad secundam eandem habeat rationem 
quam tertia ad quartam , prima vero tertia maior sit, 
et secunda tertia maior erit; et si nena Réqualis; 
et si minor, minor. τῷ 

Prima enim 44 ad secundam JB eandem habeat ra- 
tionem quam tertia [" ad quartam 7f, maior autem sit 
.4 ipsa ['; dico et B ipsa Zf maiorem esse. 


Quoniam enim maior est 4 ipsa Γ΄, alia autem ut- 
cunque magnitudo B; ergo 74 ad B maiorem rationem 
habet quam /' ad B (V. 8.). Ut autem 4 ad B, ita 
Γ ad 4; et T' igitur ad 4f maiorem rationem habet 
quam J'ad B (V. 13.). Ad quam autem eadem ma- 
iorem rationem habet, illa minor est (V. 10.); minor 
igitur 4 ipsa B; quare maior est B ipsa 4. 


multiplicem ipsius 4.etc. sed ad rem accommodatius: ita, πὲ 
superet etc. Caeterum Simson hoc addit 

Cor, Et si prima ad secundam maiorem rationem ha- 
beat, quam tertia ad quartam; tertia autem ad quartam ean- 
dem rajionem habeat, quam quinta ad sextam; similiter osten- 
detur, primani ad secundam maiorem rationem habere. quam 
quintam ad sextam. (Ad hoc corollarium facile illud redu- 
citur, quod Clavius hic habet: si A»B—C:D, et C;iD«&E:T, 


* 
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Ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι x&v ἴσον ἢ) τὸ 4 τῷ T Y 
icov ἔσται καὶ τὸ B τῷ 4: κἂν ἔλασσον ἢ τὸ .4 τοῦ 
Τ΄, ἔλασσον ἔσται, καὶ vo B τοῦ 4.. ᾿Εὼν ἄρα πρῶ- 
τον καὶ và ἑξῆς. ᾿ 


.HPOTAZIZaA. 


- . (Td μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ληφϑέντα. κατάλληλα. 
^e "Bovo γὰρ ἰσάκις πολλασιλάσιον τὸ 48 τοῦ T καὶ 
τὸ AE τοῦ Ζ: λέγω ὅτι ἐστὶν αἷς vo T ᾿ ποὺς «ὸ Ζ 
οὕτως τὸ AB πρὸς τὸ AF. 
“Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ. πολλασυλάσιον τὸ 48 τοῦ 
T καὶ τὸ AE τοῦ Z- ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ “18 με- 
γέϑη ἴσα «à T', τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4E ἴσα τῷ Ζ. 
Διῃρήσϑω vo μὲν AB εἰς τὼ τῷ Γ μεγέϑη ἴσα, «d 
AH, ΗΘ, OB, τὸ δὲ AE εἰς τὰ τῷ Ζ ἴσα, τὰ AK 
KA, ΜῈ" ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4H, HO, 
OB τῷ πλήϑει τῶν AK, Κ΄], AE. Καὶ inei loo: 
ἐστὶ τὲ ΑΗ, HO, ΘΒ ἀλλήλοις, ἔστε δὲ καὶ τὰ AK, 
KA, AE ἴσα ἀλλήλοις" ἔστιν dou εἷς τὸ 4H πρὸς 
τὸ 4Κ οὕτως τὸ ΗΘ πρὸς τὸ ΚΑ, καὶ τὸ ΘΒ πρὸς 
τὸ ΔΕ: ἔσταε ἄρα καὶ ὡς ὃν τῶν ἡγουμένων “πρὸς 
ὃν τῶν ἑπομένων οὕτως ἅπαντα vd ἡγούμενα πρὸς 
ἅπαντα vd ἑπόμενα" ἔστιν, ἄρα εἷς τὸ ΑΗ πρὸς τὸ 
: 4Κ yisue vo 4B πρὸς τὸ 4E. σον δὲ τὸ uiv ΑΗ 


: erit et À: B«E: F. Aliud autem , 'quod- Clavius addit, wu ᾿ 
larium nón huc pertinet. . Habetur illud infra in appendice 
Prop. 6.) ) 

PROPOSITIO XIV. 


Casus duos posteriores expressis verbis ita demonstrat Rob. 
Simson, Si 4: B— T 4, sitque M— TD, erit 4:B—4:4 (V. 


Hi 
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Similiter ostendemus et si aequalis sit 74 ipsi Γ', 
aequalem fore. et B ipsi 4; et si ntinor sit 44 ipsa I, 
minorem fore et DJ ipsa 4. Si igitur prima etc, 


PROPOSITIO XV. (Fig 355). 


Partes inter se comparatae eandem habent rationem 
quam earum aeque multiplices, 

Sit enim aeque multiplex 44B ipsius J'ac4£ ipsius 
Zi; dico esse ut Γ' ad Z ita | 4B ad AE. 


Quoniam enim aeque bus est 4B ipsius I 
ac ZZ ipsius. Z; quot in 4B. sunt magnitudines aes 
quales ipsi I, tot sunt et in //Z aequales ipsi Z. 
Dividatur 4B in magnitudines ipsi I" aequales 4H, 
HO, OB, AE vero in AK , KA, 4E ipsi Z ae-:- 
quales; erit aequalis multitudo ipsarum 4477, ΗΘ, OB 
multitudini ipsarum Ky Κα, ΔΕ. Et quoniam ae- 
quales sunt 4/7, ΗΘ, OB inter se, sunt autém et 
4K , KA, ARE aequales inter se; est igitur ut AH 
ad AK ita ΗΘ ad ΚΑ, et OB ad AE (V. 7.); erit 
igitur et ut una antecedentium ,ad unam consequentium» 
ita omnes antecedentes ad omnes consequenutes (V. 12.); . 


est igitur ut 4477 ad AK ita AB ad 4E.  Aequalis 


1.), adeoque P4 (V. 9.) Sit poro 4: Dz-D:4, et sit 4d * 

XD, eit D»4,;c, quoniam P:4—:2:38, erit 40 per 

casum ptimum, qui ést in textu graeco. . " 
Cor. Clavius hoc addit corollarium: si 4: B—7': 4, sit- 

que B»-—«4, erit et 4D»-—XI. Quod breviter ita de- 

monsirari potest. Si (f: B——I'i 4, erit et iuverse (Prop B. iu 
Euclid. Element. P. Il. l5, 
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τῷ D, δὲ 4K τῷ Ζ' ἔστιν ἀρὰ ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ 
Z οὕτως τὸ 41 "0g τὸ AE. Τὰ ἄρα μέρη, καὶ 
τὰ ἑξῆς. . 


IlPOTAZIZ ig. 


'"Edy τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ» καὶ ἐναλλὰξ 
ἀνάλογον ἔσται. 

'"Eovar φέσσαρα μεγέθη ἀνάλογον » τὰ 4 ᾽ B, r, 
4, εἷς τὸ .4 πρὸς τὸ B οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ 4h 
λέγω ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογόν ἔστιν, ὡς τὸ .4 πρὸς 
vo Γ οὕτως vo B πρὸς τὸ 4. 

- Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4, B ἰσάκις πολλασιλάσια 
τὰ E, Ζ, «oy δὲ D, Δ ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολ- 
λαπλάσια «d H J Θ. 

| Kal ἐπεὶ ἰσώκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ E τοῦ 4 
καὶ τὸ Z τοῦ Β, τὰ δὲ μέρη τοῖς ἀσαύτως πολλα-- 
πλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον λήφϑέντα κατάλληλα’ 
ἔστιν ἄρα ἰὡς τὸ .4 πρὸς τὸ B οὕτως τὸ E πρὸς τὸ 
Z. “(Ὡς δὲ τὸ ΑἹ πρὸς τὸ Β οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ" Δ' 
“καὶ oc ἄρα τὸ Γ πρὸς τὸ 4 οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z. 
Πάλιν, ἐπεὶ τὰ Η, O τῶν D, 4 ἰσάκις «ἐστὲ πολλα-- 
σλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς vo. Γ πρὸς τὸ 4 οὕτως «0 H 
πρὸς τὸ Θ. ““ῆς δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ 4 οὕτως τὸ E 
Ἐχρουχθὰ ad hunc librum) Β : 4--- 4: Γ΄, unde ex V. 14, con: 
| $tat propositum, 
" PROPOSITIO Xy, 


Obs. Per partes in hac propositione intelliguntar partes 
aliquotae (cf. dicta ad V. Def. 2.). Asserit itaque haec pro- 


positio , esse A: B&—pA : pB, vel SASSELA:. Addi autem 
] P V 


potest, quod habet Pfleiderer, (Exposit. et. Dilucid, libri V. 


LIBER QUINTUS. 131 


autem ΑΗ ipsi DP, 4K vero ipsi Z; est igitur ut Γ᾿ 
ad Z ita 4B ad 4Ε. Ergo partes etc. 
a 
PROPOSITIO XVL (Fig. 326.) 


Si quátuor magnitudines proportionales "n et ala 
terne proportionales erunt. 

Sint quatuor magnitudines proportionales E 8, 
Ὕ,, d, ut Α «ἡ αὶ ita Γ δὰ 4]; dico et alterne pros 
portionales esse , ut .4΄ ad Γ' ita B ad 4. d 


Suniantür enim ipsarun: AE aeque multiplices 
E, Z; ipsarum vero [', 4 aliae utcunque aeque mul. 
tiplices 77, O. 

Et quoriam aeque ἜΝ est E ipsius AacZ. 
ipsius ΒΒ; partes autem inter se comparatae eandem ba« 
bent rationem , quam eárum aeque multiplices (V. 15.); 
ergo ut 44 ad B ita E ad Z. Ut autem .4 ad B ita 
Ι ad 4; ergo ut J'-ad Ζ' ita E ad Z (V. 11.). Rur- 
sus, quoniam 77, O ipsarum [',.4f aeque multiplices 
sunt; est igitur ut Γ' ad «1 ita H ad O (V. 15). Ut 
autem. Γ᾽ ad 7 ita E ad Zi ergo ut £ ad Z ita H 
ad O (V. ἘΠῚ Si autem quatuor SA ἑωσαα pe 


$, 45.) , etiatn pattes &equealiquantas eandem rationem habere, 

EE" SDN ipsas, Sit nempe p.R—A ) p. S52-B, seu. 
ΩΝ s-— B, erit (ex V. 15.) R: S—pR: p8, vel R: s— 

AiBi ds (ex V. 15. R:S-—mH:mS, seu R:8za , 

TAUTB, unde (V. 11.) DA:SB—A:B. 

POP POP 


PROPOSITIO XVI 
Obs. Applicari potest. haec propositio tantum y ubi om: 
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σιρὸς τὸ Ζ' καὶ we ἄρα vo E πρὸς τὸ Ζ οὕτως τὸ H 
σιρὸς τὸ O. ᾿Εὰν δὲ τέσσαρα μιεγέϑη ἀνάλογον ἢ τὸ 
d πρῶτον τοῦ τρίτου μυεῖξον 5, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ 
τετάρτου μεῖζον ἔσται" κῶν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλασσον, 
ἔλασσον. Ei ἄρα ὑπερέχει τὸ E τοῦ Hi, ὑπερέχει καὶ τᾷ 
Ζ τοῦ Θ' καὶ &l ἴσον, ἴσον" καὶ el ἔλαττον, ἔλαττον. Καὶ 
ἔστι τὲ uiv E, Ζ τῶν Α͂, B ἰσώκις σπιολλαπλάσια, 
τὰ δὲ H, Θ τῶν T, 4 ἄλλα ἃ ἔρυχεν ἰἐσἄκις πολλα-- 
πλάσια" ἔστιν ἄρα. ὡς ἱτὸ 44 πρὸς τὸ I οὕτως τὸ B^ 
πρὸς τὸ 4. ᾿Εὰν ἄρα τέσσαρα καὶ τὰ ἑξῆς. 


IIPOT'AZIZ ιξ. 
᾿Εὰν συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον ὦ, καὶ διαιρε- 
᾿ϑέντα ἀνάλογον ἔσται. 

“Ἔστω συγκείμενα «μεγέθη ἀνάλογον τὰ AB, BE, 
T4 , 4Z, ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΒΕ οὕτως vo ΓΖ πρὸς 
τὸ 41Ζ: λέγω ὅτι καὶ διαιροϑέντα ἀνάλογον ἔσται, óc 
v0 AE πρὸς τὸ EB οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς to ΖΩ͂. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν AE, ΕΒ, ΓΖ, Ζ2 ἰσά- 
xig πολλαπλάσια τὲ HO, OK, 4M, ΜΝ' τῶν δὲ 
EB, Z4 ἄλλα. ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολλαπλάσια, τὸ ΚΙ, 
ΝΗ. τοῖς 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκιφ' ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ ΗΘ τοῦ 
' AME καὶ τὸ ΘΚ τοῦ EB ἰσώκις ἄρα ἐστὲ πολλαπλά-: 
σιον τὸ HO τοῦ AE καὶ τὸ ΗΚ «τοῦ AB. ᾿Ισάκιφ 
δέ᾽ ἐστε πολλισιλάσιον vo ΗΘ τοῦ AE καὶ τὸ ΑΜ 


nes quatuor magnitüdines sunt eiusdem generis. De corollario 
€i-vulgo, adiecto vide ad Prop. A. in Excursu ad hunclibrum. 
PROPOSITIÓOÓ XVI, 


Aliter haec propositio ita effená potest: si quattor magni-- 
tüdines. proportionales sint, et prima earum maior est, quam 


* 
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portionales sint, prima autem malor sit tertia, et se- 
cunda maior erit quarta; et sí aequalis, aequalís; et si 
minor, minor (V. 14.), Si igitur superat Εἰ ipsam H, 
superat et Z, ipsam Ó; et si aequalis, aequalis; et si 
minor, minor. Et sünt E, Z ipsarum 44, B 'aeque 
multiplices, 77, O vero ipsarum I', 7f aliae utcunque 
aeque multiplices; est igitur ut 74 ad J'ita B ad 4 
. (V. Def, 5), Si igitur quatuor etc, 


PROPOSITIO XVII (Fig. 327.) 


Si compositae magnitudines proportionales sint, et 
divisae proportionales erunt. 

'Sint compositae magnitudines proportionales 4B, 
BE, I4, 4Z , ut 4B ad BE ita I'/ ad 42 ; dico 
et divisas proportionales fore, ut 4E ad EB ita ΓΖ 
ad Z4. ' 

Sumantur enim ipsarum AE, EB, ΓΖ, ZA ae- 
que multiplices HO, OK, 4M, MN; ipsarum vero 
EB, Z4 aliae utcunque aeque multiplices KZ, ΝΗ. 


Et quoniam aeque multiplex est ΗΘ ipsius 4E ac 
OK ipsius EB; aeque igitur multiplex est ZO ipsius 
AE ac HK ipsius AB (V. 1.). Aeque autem multi- 


plex est HO ipsius 4L, ac Μ΄ ipsius ΓΖ; aeque : 


secunda , adeoque etiam (Prop. À, in Excursu ad hunc librum) 
tertia maior quam quarta: erit etiam excessus primae super 
secundam ad secundam, ut excessus tertiaé super quartam ad 
quartam, Cf. Pfleiderex. l. c. p. 21. 

Cor. Í. Si quatuor maguitudinum A, B, C, D, binae 
fuerint in eadem ratione, et prima ἃ minor quam secunda 


* 
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“φτοῦ ΓΖ' ἰαώκιρ doe ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ HK ταῦ 
AB, καὶ τὸ. .ΜΜ τοῦ ΓΖ. Πάλιν, ἐπεὶ ἰσάώκες dol 
πολλαπλάσιον τὸ ΑΜ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΜΝ τοῦ Z4. 
ἐσάκις doo. ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΛΗ τοῦ ΓΖ καὶ τὸ 
AN τοῦ Γ4. ᾿Ισώκις δὲ ἦν πολλαπλάσιον τὸ 4Μ 
τοῦ ΓΖ καὶ «o ΗΚ τοῦ 48’ ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλα- 

«πλάσιον vo HK voU. 4B καὶ τὸ AN τοῦ L4 τὰ 
HK, ΑΝ ἄρα τῶν 48, ΓΔ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσια. 

hw, ἐπεὶ ἰσάκις. ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ OK τοῦ 

EB καὶ τὸ ΜΝ τοῦ Z4, ἔστε δὲ καὶ τὸ KZ τοῦ 

EB ἰσάκις πολλασιλάσιον καὶ τὸ NII τοῦ Z4: καὶ 

συντεϑὲν vo OX. τοῦ EB ἰσώκις ἐστὶ πολλασιλάσιοψ 

καὶ τὸ MII τοῦ Ζ4. Καὶ ἐπεί ovv ὡς τὸ 4418 πρὸς. 
τὸ BE οὕτως τὸ D πρὸς τὸ 42, καὶ δἴλησιται τῶν 
piv AB, Γ4 ἰσώκις πολλαπλάσια τὰ HK, AN, 
τῶν δὲ EB, Z4 ἄλλα ἃ ἔτυχεν locwig πολλατυλώ- 
oc τὰ OX, MIL: εἰ ἄρα ὑπερέχει v0 HK τοῦ QZ, 
ὑπερέχει καὶ τὸ LN τοῦ MIDI: καὶ εἰ ἴσον, ἴσον" καὶ 
εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. "Trsoeyévo δὴ τὰ ΗΚ τοῦ OZ, 
καὶ κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ OK, ὑπερέχει ἄρα καὶ 
τὸ ΗΘ τοῦ ΚΞ. ᾿Αλλ εἰ ὑπερέχει τὸ ΗΚ τοῦ OZ, 
ὑπερέχει καὶ τὸ ΤΝ τοῦ ΜΠ' ὑπερέχει dgo καὶ τὸ ΑΝ 
τοῦ ΜΠ, καὶ κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΜΝ ὑπερέχει 
καὶ τὸ ΑΜ τοῦ NII: ὡςτε εἰ ὑπερέχει τὸ OH τοῦ 

KE, ὑπερέχει καὶ τὸ .ἹΜ| τοῦ NII. Ὁμοίως δὴ δεί-- 
ἕομιεν ὅτε x&v ἴσον 2) τὸ HO τῷ KZ, ἴσον ἔσται καὶ 

vo 4M τῷ ΝΙ]" κἂν ἔλαττον, ἔλαττον, Καί ἐστι τὰ 


B, adeoque etiam (Prop. A in Excursu) tertia C minor quam 
quarta D : erit etiam inverse (Prop. B iu Excursu) B; A— 
D:C, ubi iaàm B»A, et D» C, etis B—A: A--D—C;C. 
Cf. Plciderer. l. c. p, 23. 
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Agitur multiplex est Z7ZK ipsius 4B. ac ΔΜ ipsius ΓΖ, 
(V. 11.). Rursus, quoniam .aeque multiplex lest //M 
ipsius ΓΖ ac MN ipsius Z1; aeque igitur multiplex 
est ΑΜ ipsius ΓΖ ac ΔΝ ipsis ΓΖ (V. 1.). Aeque 
autem multiplex erat ΔΜ ipsius T'Z ac HK ipsius 
AB; aeque igitur est multiplex 77K ipsius 48 ac 
-AN ipsius ΓΔ (V. 11.); ipsae HK, AN igitur ipsa« 
rum 4B, ΓΖ, aeque sunt multiplices. Rursus, quo-. 
niam aeque multiplex eat OK ipsius EB ac MN ipsius 
Z4; est autem et KE ipsius EB. aeque multiplex ac 
ΝΠ ipsius Z4; et composita OZ ipsius EB.aeque 
est. multiplex ac: ΜΠ ipsius Z;/ (V. 2.). Et quóniam 
est. ut 4B ad. BE ita I4 ad /Z, et sumptae sunt ; 
ipsarum 4B, ΓΖ aeque multiplices ΗΚ, /4N, ipsa- 
rum vero: EB, Z4 aliae utcunque. aeque multiplices 
OZ, ΜΠ: si superat ΗΚ ipsam-OQ.Z, superat et £N 
ipsam Mil; et si aequalis , aequalis; et si minor, mi- 
nor (V. Def. 5.). .Superet autem. HK ipsam; OZ, et 
communi ablata OK, superat igitur et HO ipsam K,3. 
Sed si superat HK ipsam OZ, superat et /f N'ipsam 
MII; superat igitur et ΔΝ ipsam MII; et communi 
MN ablata , superat et Δ ipsam ΝΠ; quare si su- 
perat HO ipsam KE, superat et ΑΜ ipsam ΝΠ. Si: 
militer ostendemus.et si aequalis.sit 770 ipsi K.X, ae- 
qualem fore et /£M ipsi NII; et si minor, minorem. 
Et sunt HO, ΑΜ ipsarum AE, ΤΖ aeque mulüpli- 
ces, KZ, NII vero ipsarum EB, Z4 aliae utcunque 


Cor. 2. Generatim igitur, si duae magnitudines inae- 
quales A et B eandem, mutuo habeant rationem , quam aliae 
duae inaequales C et D: differentia quoque duarum priorum 
éerit ad earundem minorem, uti differentia duarum posterio- 


^ 
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μὲν HO," ΜῊ τῶν AF, IZ ἰσάκις πολλαπλάσιω, 
τὰ δὲ ΚΞ, NII τῶν EB, Ζ24 ἀλλὰ ἃ ὄτυχεν. ἰσάκις 

, πολλασιλάσεα" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AE πρὸς τὸ ΕΒ οὔ- 
vec τὸ. ΓΖ πρὰς τὸ Z4. ᾿Εὰν ἄρα συγκείμενα, καὶ 
4€ ἑξῆς... Ι ' 


ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ (ἡ. 

“Βὰν διῃρημένα μεγέϑη. ἀνάλογον ἢ, καὶ συντε-- 
-Sévso, ἀνάλογον ἔσται. 

"Eovo διηρημέμω μεγέθη ἀνάλογον, τὰ 4E, EB, 
ΓΖ, Z4, ὡς τὸ AE πρὸς τὸ ΕΒ οὕτως τὸ ΓΖ 
πιρὸς vo Ζ4'" λέγω ὅτι καὶ συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 
«ἷς vo .4Β. πρὸς τὸ BE οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ Z4. 

co EL ydg μή ἐστιν ὡς τὸ 418 πρὸς τὸ BE οὕτως 
τὸ [4 τιῤὸς τὸ Ζ4" ἔσται ὡς «0 ΑΒ. πρὸς τὸ ΒΕ 
οὕτως vó L4, ἤτοι τιρὸς ἔλασσόν φι τοῦ 42, ἢ σρὸὺς 
μιδῖζον. 

“Έστω.. πρότερον πρὸς ἔλασσον τὸ 4H. Koi ἐπεὶ 

- ἤοστιν ὡς τὸ 448. πιρὸς τὸ BE οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 
AH, συγκδέμενα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν" acre καὶ 
διάιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται" ἔστιν ἄρα εἷς τὸ AE 
σιρὸς 20. EB, οὕτως τὸ ΓΗ͂ πρὸς τὸ Η4. Ὑπόκει- 
τῶι δὲ καὶ ὡς τὸ ,18 πρὸς τὸ ΕΒ οὕτως τὸ ΓΖ σιρὸρ 
vo Ζ4' καὶ ὡς ἀρὰ τὸ ΓΗ πρὸς τὸ ΗΔ,ῖ οὕτως τὸ 


— fum ad ipsam minorem; vel etiam inverse (Prop. B in Ex- 
cursu), minor duarum priorum erit ad ipsarum differentiam, 
uti minor duarum posteriorum ad earundem differentiam. Bre« 
viter, $1 A: B—-C:D, erit etiam. dividendo 
vel divisim A—B : B—C—D:D ,:seu B-A—B—D:C—nD 

vel B—A: AZ D—C:C, seu A: B—A—C:D-—C. 
Cf. Pfeiderer. 1. c. 


ἴω 
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aeque maültiplices; est igitur ut ΑΕ ad EB ita Zad 
Z4 (V. Def, 5). Si igitur compositae etc. 


PROPOSITIO: XVII. (Fig. 238.) 

Si divisae, magnitudines proportionales dis et come 
positae proportionales erunt. . 

Sint divisae magnitudines Praiiamals AE, EB, 
ΓΖ, Z4 ut AE ad EB ita ΓΖ ad Z4; dico et com- 
positas proportionales fore, ut ΑΒ ad BE ita PA 
ad Z4.' 

Si enim non est ut 4B. ad BE ita I'4 ad Z4; 
erit ut 4B ad ΒῈ ita ['//, vel ad minorem ipsa d 
vel ad maiorem. , 


Sit primum ad minorem 4/77. Et quoniam est ut 
-4B ad BE ita I4 ad 4H , compositae magnitudines 
proportionales sunt; quare et divisae proportionales 
erunt (V. 17.); est igitur ut ΖΕ ad EB ita ΓΗ ad 
H4. : Ponitur autem et ut A4E ad EB ita ΓΖ ad Zi 
ut igitur ΓΗ͂ ad HA ita ΓΖ ad Z4 (V. 11.). Maior 
autem prima ΓΗ tertia J'Z; maior igitur et secunda 


, PROPOSITIO XVIII. 

Obs, Ita sane satis breviter demonstraretur V..18. dum: 
modo sumere liceat propositis tribus niagnitudinibus , quarum 
duae saltim sint eiusdem generis, quartam semper existere ipsis 
proportignalem, Verum enim vero, quamvis Clavius id pro 
axiomate sumi posse censeret, dudum tamen Saccherius in 
Euclide ab ommi naevo vindicato p. 111. sq. indecorum huic 
assumto ngaeyum inesse confessus est, cui Quidem mederi ille, 
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ΓΖ πρὸς τὸ. Z4. Μεῖζον δὲ τὸ πρῶτον τὸ ΓΗ͂ τοῦ 
τρίτου. τοῦ ΓΖ; μεῖζον. ἄρω καὶ τὸ δεύτερον τὸ ΗΔ 
τοῦ τετάρτου τοῦ Ζ4. ᾿«λλὰὼ καὶ ἔλαττον, ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον" οὐκ ἄρω ἐστὶν ὡς vo AB πρὸς τὸ BE οὔ- 
τως τὸ. 4 πρὸς ἔλασσον τοῦ Ζά4: Ὁμοίως δὴ δεί- 
ξομεν, ὅτι οὐδὲ πιρὸς μεῖζον" πρὸς αὐτὸ ἄρα. ᾿Εὰν 
ἄρα διηρημένῳ καὶ τὰ ἑξῆς. ᾿ 
ΠΡΟΤΑΣΙΣ d. . 

"Edw ἢ ὡς ὅλον πρὸς ὅλον οὕτως ἀφαιρεϑὲν πρὸς 
᾿ἀφαιρεϑὲν, καὶ τὸ λοιστὸν “πρὸς τὸ λοιπὸν ἔσται ὡς 
ὅλον πρὸς ὅλον. 

"Eovn ydg wc, ὅλον τὸ 418 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ οὔ- 
τως αἀφαιρεϑὲν τὸ AE πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ ΓΖ' λέγω 
ὅτε΄ καὶ λοιπὸν τὸ EB πρὸς λοισιὸν τὸ Z4 ἔσται ὡς 
ὅλον τὸ 48 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ I4 οὕτως τὸ 
AE πῥὸς τὸ ΓΖ' καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ ΒΑ͂ πρὸς τὸ 
AE οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΖ. Καὶ ἐπεὶ συγκείμενω 
μεγέϑη ἀνάλοχόν ἐστι, καὶ διαιρεϑέντω ἀνάλογον 
ἔσται" ὡς ἄρα τὸ ΒΕ πρὸς vo E οὕτως τὸ AZ πρὸς 
τὸ ΖΓ, καὶ ἐνωλλὰξ, ὡς τὸ BE πρὸς τὸ AZ οὕτως 


at ex Rob, Simsonis et Pfleidereri iudicio irrito prorsus co- 
natu tentavit, In eo autem cum Saccherio corseniit .Rob, 
Simson. , haud legitimam esse, et a genio Euclidis abhorrere, 
quae vulgo in Elementis haltetur, propositionis huius demon-. 
stationem. Nunquam enim Euclidem aliquid in demonstra- 
tione propositionis sumere, quod gon prius ostenderit, saltim 
quod existere posse non perspicuum sit; ope enim proposi- 
tionis incertae conclusionem certam clici son posse. Aliam 
iaque demonstrationem subsütuj: Simson., quam, quamvis 
prolixiorem , legitimam et Euclidis genio magis conformem 
esse inde maxime concludit, quod, pariter ac Prop. 117, de- 


' 
- 


΄ 
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^ 


HA. quarta. ZA. (V, 14), Sed, et minor, quod fieri 
nequit; non igitur est ut 4B ad BE ita ΓΖ ad mi. ' 
norem ipsa Z4. Similiter utique ostendemus neque 
àd maiorem; ad ipsam igiturj Si igitur divisae etc, 


PROPOSITIO XIX. (Fig. 329.) 


Si sit ut, tota ad totam i/ffablata ad ablatam, et 
reliqua ad reliquam erit ut totà ad totam. 


Sit enim ut tota 4B ad totam T4 ita ablata AE 
ad ablatam ΓΖ: dico et reliquam .EB “δὰ reliquam 
Z4 fore ut tota 418 ad totam ΓΖ. 


Quoniam enim est ut 4B ad ΓΖΔ ita AE ad ΓΖ, 
et alterne erit ut B4 ad 4E ita 4Γ ad I'Z (V. 16.). 
Et quoniam compositae magnitudines proportionales 
Sunt, et divisae proportionales erunt (V. 17.); ut igi« 
tur BE ad E4 ita ZZ ad ΖΓ et alterne (V. 16.), 
ut BE ad 4Z ita E.4 ad ZI. Ut autem J4E ad 


monstratur ope Prop. 1. et 2. huius libri, ita in sua hac de- 
' monstratione Propositionis 18. tum Prop. 5. tum uterque casus 
V. Prop. 6. adhibeantur, quae quidem propositionis conversae, 
sint primae et secundae, neque ulli propositioni huius libri, 
,ut eum nunc habemus, demonstrandae inserviant, quin nulli 
praeterquam huic 18. inservire possint. Simsonis demonstratio, 
quam brevitatis caussa symbolice expressam lic sistimus, haec 
est Si fnerit A: B—C:D, erit etiam componendo A-4-B:B 
z—C4-D:D.' Sumantur enim aeque multipla quaecunque ma- 
gnitudinum B, D, pariterque magnitudinum (A-4-B), (C-4-D), 
v. c. mB, mD, m(A--B), m(C--D), pariterque aliae quae- 
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τὸ E πρὸς vo ZT. “Ὡς δὲ τὸ AE πρὸς τὸ ΓΖ 
οὕτως ὑπόκειταε ὅλον τὸ 4B πρὸς ὅλον τὸ ΓΔ: καὶ 
λοιπὸν. ἀρὰ τὸ ΕΒ πρὸς λοιπὸν AZ ἔσται οἷς ὅλον 
τὸ 418 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. ᾿Εὼν ἄρα ἢ, καὶ τὰ ἑξῆς» 


; JI O P I X M A. 


Καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΓΖ οὕτως 
τὸ EB πρὸς τὸ Ζ4' καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ «41 πρὸς τὸ 
BE οὕτως τὸ ΓΖ sue τὸ Zi συγκείμενα ἄρα μιε-- 
γέϑη ὠνάλογόν ἐστιν. ᾿Ἐδείχϑη δὲ εἷς τὸ AB πρὸς 
τὸ ΑΕ οὕτως τὸ ΖΓ πρὸς τὸ ΓΖ, καί ἐστιν ἀνα-" 
σερέψαντι. ᾿Εκ δὴ τούτου φανερὸν, ὅτι ἐὰν συγκεί- 
eva. μεγέϑη. ἀνάλογον 5, καὶ ἀνασερέψαντε ἀγάλο- 
γον ἔσται 1). Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1) Ita hunc locum habent edd. Oxon. et Basil., cum qui- 
bus teste. Peyrardo conseütit Cod, a. Peyrardus ex ingenio, 
mt videtur, locum ex Gregorii quoque sententia corruptissi- 
mum. nec.ope veterum exemplarium restituendum ita muta- 
vit: καὶ ἐπεὶ ὡς τὸ 4B πρὸς τὸ ΓΖ οὕτως τὸ AE πρὸς τὸ ΓΖ- 
καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ .4B πρὸς τὸ .4Ε οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ ΓΖ' 
συγκείμενα ἄρα μεγέϑη ! ἀνάλογόν ἔστιν, ᾿Εδείχϑη δὲ ὡς τὸ .4B 
πρὸς τὸ ΒΒ οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ Z4, uat ἔστιν ἀνὰστρέψαντε 
«v. ὁ. Quamvis autem fateamur, lectionem receptam vitio- 
sam 'esse et omnino corollarium hoc non huc pertinere, nec 
eius demonstrationem , 48 ad V. 16. recurritur legitimam 
esse, quoniam ita contra, ac res est, haec propositio tantum 
ad quatuor magpitudines eiusdem generis pertinere videretur (Cf. 
Clavius, Rob, Simson, Plleiderer. ad hunc locum). noluimus 

tamen Peyrardi lectiones, nulla mscptorum auctoritate nixa$, 
in textum recipere, praegerüm quum vitia vulgaris lectionis 
hlac.rarioge non tollantur, ' Caeterum Edit, Basileensis aliud 
adhuc hic additamentum habet, quod, cum prorsus non huc 
pertineat, nec omnino ullius momenti sit, cum edd. Oxon, 
et Paris, omisimus, 


cumque aequemultiplices magnitudinum B, D v. c, rB,, 1D,. 


erntque vel v» m, vel t—m, vel vm. . Sit 1) rom, adeo- 


bU 
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ΓΖ it posita est tota /4B ad totam Γ΄ Δ΄; etfreliqua 
igitur EB ad reliquam //Z erit ut tota 4B ad totam 
I'4 (V. 11.). . Si igitur sit (etc. 


COROLLARIUM: 


Ἐπ᾿ quoniam ostensum est ut 4B ad ΓΖ ita EB 
ad Z4; et alterne (V. 16.) ut 4B ad BE ita ΓΖ ad. 
Z4; compositae. igitur magnitudines proportionales 
sunt. Ostensum autem est, ut ZB ad AZ ità AT, ad. 
IZ, et est per conversionem. Ex hoc manifestum . 
est, si compositae magnitudines proportionales sint, et : 
per conversionem proportionales fore. Quod etat de- 
monstrandum. 


que iB omB, et :D'ZmD. Quum igitur m(A-j-B)» mB (V; 


Ax. 3$), erit ctiam, vel tanto magis m(A4-B)»:B; eodedit 
que modo m(C--D) » rD , adeoque A4-B : B—C-E-D:D (Vi. 
Def. 5.). Sít autem 2) 1m, adeoque rD» mB, rD» mD; 
et, 5i ab aequemultiplis , magnitudinum A--B, C4-D, nempe. 
a m(A-4-l:), m(C-4-D) auferantur aequemultipla magnitudinum. ^ 
B, D, nempe mB, mD, relinquentur aequemultipla. mÁ, 
mC maguitudinum A, B (V. 5). Si autem a τΒ auferatur 
mB, pariterque a vD 'auferatir' mD , relinquentur (r—m)Bl 
(v—m)D, eritque vel (r—m)BzB, et simul (r—m)D—D; 
vel (r—m)B-nB, et simul (r—m)DPenD (V. 6.). Sit a) 
(r—m)B-B, et (r—m)D—D. Quoniam igitur A: B—C:D, 
erit eam V. 4. Cor. a. mA: B—mC:D i 6. mA :(r—m)B-— 
mC:(r—m)D, Hinc, si mA»—«(-—m)B; erit etiam mC 
2-—«(r—m)D (Prop. A. in Excursu ad. hunc librum.) Sit 
autem b) (r—m)Bz-nB , adeoque etiam (r—m)D—nD,;. Quo- Ἢ 
niam igitur A: B—C:D, erit, quoties mA» -—«nB, etiam. 
mC»z«uD i. e. iunctim iar sumtis casibus a et. b, quoties 


͵ 
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ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ κ. 

"Edw ἢ) τρία μιεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆ- 
ϑος, σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, διΐσου 
δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον ἢ" καὶ τὸ τέταρτον 
τοῦ ἕκτου μεῖζον ἔσται" καὶ ἐὰν ἴσον, ἴσον" καὶ ἐὼν 
ἔλασσον, ἔλασσον. 

"Ἔστω Ma peyeoy τὰ 4, B, I, καὶ ἀλλὰ oU- 

τοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος vd d, E, Ζ,. οὐνδυο λαμβανό- 
- »? , L " 1 4 

peva ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ DB 


, e : ' ἢ 4 ec 

οὕτως τὸ 4 πρὸς vo Ε, ὡς δὲ vo B πρὸς τὸ Γ ov- 
E 3 . " 

.*og vo E πρὸς τὸ Ζ, διίσου δὲ μεῖζον ἔστω τὸ I - 


τοῦ I" λέγω ὅτι καὶ τὸ 4 τοῦ Ζ μεῖζον ἔσται" κἂν 
ἴσον, ἴσον" x&v ἔλασσον, ἔλασσον. 

᾿Επεὶ ydo μεῖζόν ἐστι τὸ 4 τοῦ Γ, ἄλλο δέ τε 
τὸ B, τὸ δὲ μεῖζον τιρὺς τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχεε 
ἥπερ τὸ ἔλαττον" τὸ Αἱ ἄρα στιρὺς τὸ B μείξονα λόγον 
ἔχει ἤσιερ τὸ Γ' πρὸς τὸ Bi ᾿Αλλὰ ὡς μὲν τὸ .4 
πρὸς τὸ B οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ E, ὡς δὲ «o Γ πρὸς 
τὸ B ἀνάπαλιν οὕτως vo Ζ πρὸς τὸ É καὶ τὸ 4 
ἄρα πρὸς vo Ε μείζονα λόγον ἔχει ἤστερ τὸ Ζ πρὸς 
v0 E. Των δὲ πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων, τὸ τὸν 
ἐείζονα λόγον ἔχον μεῖζόν ἐστι" μεῖζον ἄρα vo Z τοῦ 
.Ζ. Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἢ vo 4 τῷ 
T, ἴσαν ἔσται καὶ τὸ Δ τῷ Z* κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 
Ei» ἄρα ἡ καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΊΑΣΙΣ κά. 
᾿Εὰν ἢ τρία μεγέϑη, καὶ ἄλλα οὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆ- 
ϑὸς σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἢ δὲ 
Li 


má-«(r—m)B, etiam tC» — «(r-m)D, adeoque quo- 
ties mÁ-3mB I» — «1B, etiam mC4-mD » — «iD, vel, quo- 
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PROPOSITIO XX. (Fig. 330.) 


Si sint tres magnifadries, et aliae ipsis aequales 
multitudine, binae sumptae in eadem ratione, ex aequo 
aütem prima tertia maior sit, et quarta sexta maior 
erit; et si aequalis, aequalis; et δὶ minor, minor. 


Sint tres magnitudines “4, B, I', etaliae ipsis 
aequales multitudine //, E, Z binae sumptae in ea- 
dem ratione, ut 44 ad B ita /f ad £, ut vero B ad 
I ita E ad Z, ex aequo autem maior sit. /4 ipsa Γ΄; 
dico- et 4 ipsa, Z 1naiorem fore; et ài aequalis, ae- 
qualem 5 et si minor, minorem. 


Quoniam enim puaior est 4 ipsa Γ΄» alia autem 
quaedam B, maior vero ad eandem maiorem rationem 
habet quam minor (V. 8.); habebit 44 ad B maiorem 
rationem quam J' ad B. Sed ut 4 ad B ita 4 ad 
E, ut vero I' ad. B per inversionem ita Z ad E 
et Ζ' igitur ad E maiorem habet rationem quam Z ad 
E (V. 13.). Δα eandem autem rationem habentium , 
maioreni rationem habens maior est (V. 10.); maior 
igitur est 4f ipsa Z. Similiter ostendemus, et si 4 
aequalis sit ipsi [', aequalem fore et Zf ipsi Ζ; et si 
minor, minorem. Si Agitur sint etc, — ' 


PROÓPOSITIO XXI (Fig. 331. 
Si sint tres magnitudines, et aliae ipsis aequales 


multitudine, binae sumptae et in eadem ratione, sit 


tiés m(A4-B)» — «1B, erit etiam m(C-I-D) » — «1D, adeoque 
etiam casu 2, erit Á--B:B-zD--D:D.  Eodeni modo de- 


* 
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τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, διΐσου δὲ τὸ πιρῶτον 
τοῦ τρίτου μιεῖξον ἢ" καὶ vO τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖ- 
Lov ἔσται" wv ἴσον, ἴσον, «àv ἔλασαον, ἔλασσον. 

"Eovo τρία μεγέϑῃ τὰ Δ, B, D, καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος vd 4, E, Ζ σύνδυο λαμιβανόμενα καὶ 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀνα- 
λογία, ὡς μὲν τὸ 44 πρὸς τὸ αὶ οὕτως τὸ E πρὸς τὸ 
Ζ, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ Τ' οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ E, 
διίσου δὲ τὸ “4 τοῦ Γ' μεῖζον ἔστω" λέγω ὅτι καὶ τὸ 
Δ τοῦ Z, μεῖξον ἔσται" x&v ἴσον, ἴσον" κἂν ἔλαττον, 
ἔλαττον". 

᾿Επεὶ ydp μεῖζον ἐστι τὸ .4 τοῦ Γ', ἄλλο δέ τι 
τὸ Β' τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ B μείξονα λόγον ἔχει ἤπτερ 
τὸ Γ πρὸς τὸ B. ᾿Αλλ og μὲν τὸ Α πρὸς τὸ B 
οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ I' πρὸς τὸ B ἀνά- 
stay οὕτως vo E πρὸς τὸ Zl καὶ τὸ E ἄρα πρὸς τὸ 
Ζ μιείξονα λόγον ἔχει, neg τὸ E πρὸς τὸ 4. llooe 
ὃ δὲ «0 αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο. ἔλασσόν 
ἐστιν" ἔλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ Ζ τοῦ f μεῖζόν ἐστε" ἄρα 
τὸ 4 τοῦ Z. Ὁμοίως δὴ δείξομιεν ὅτι κἂν ἴσον ἢ 
v0 4 τῷ Γ, ἴσον ἔσται καὶ τὸ 4 τῷ Ζ 1)" κἂν ἔλασ- 
σον, ἔλασσον. ᾿Εὰν ἄρα ἢ voe καὶ τὰ ἑξῆς. 

ΙΡΟΤΑΣΙΣ wf. 

'Edw ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
“«λῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα. ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ" καὶ 
διίσου ἐν τῷ αὐτῶ λύγῳ ἔσται. ; 

1) Rectius itas e Cod. a, legit Peyrardus , quum in edd. 
Qxon. ct Basil. habeatur: ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὑτεῖ κἂν ἴσον, 
ἴσον" δηλονότι κἂν ἴσον 3 τὸ 4 τῷ T, ἴσον ἔσται καὶ τὸ 4 € Ζ. 
monstratur, esse etiam ΑΜΒ : A—dC«-D Ὁ, unde V, Prop. 


18. generalius ita enuriciari potest: si quatuor magnitudines 


΄ 
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* 


auteni. perturbata earum. proportio, ex aequo qaütem: 


prima tertia- maior. sit; » εἴ quarta sexta maior erit ; 
s aequalis , aequalis ; et.si minor, minor. . 

: Sint. tres magnitudines A, B, T, et aliae'ipsis ae- 
qualés multitudine 4, E, Ζ, binae sumptaé 'et in ea» 
dem. ratione, sit dutem perturbata, earam proportio y 
ut 44 ad B ity E'ad'Z, ut vero B ad [' ita 4f ad 


E, ex aequo autem 4 ipsa.[' maior δῖε; dico.et f — 


ipsa Z, miaiorem fore; Ἔ si. aequalis , aequalem ; et si 
minor, minorem, . 


^ 


.et E ad Z maiorem rationem habet quam. E ad 2 
(v. 13. ). Ad quani autem eadem maioremi. rationem 


habet, illa minor est ας 10.) ; minor ipitur est Z 
ipsa 4; maior est igitur zf ipsa Z. Similiter ostens. 
démus δὲ si aequalis sit 74 ipsi I, aequálem fore et 
4 ipsi Z; ét si minor, minorem. Si igitur tres.;eto, - 


"um 


PROPOSITIO xxu. (Fig. 352) 


Si sint quotcunque rhagnitudines4 et aliae ipsis. de. 
quales multitudine binae sumptae in: eadein, ratione 


et ex aequo. in eadem ratione erunt, 


fuerint proportionales ; summa quoque ; diario | priorunr erit àd 


' alterutram carni, nti. summa: duarum 'posteriorum -erit, ad eam / 


haruin, quae priori in proportionis àisumtae ordine fespoidete 
Ct. Pfleiderer. l. c.p^26,. " 24 1 ] ; 
Euclid. Elemént. P. Ik elf ES 


Quoniam enim maior est δ᾽ ipsa T,. afia vero quaés 
Ep B; E ad B maiorem rationem habet quam Τ' ad: .. 

B (V..8.).. Sed ut 4 ad. B ita E ad Z» ur vero Τ᾿ 
. ad B.per inversionem áta E'ad 4 (Prop. Bi quare 
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"Ἔστω. ὁποσαοῦν mers τὼ 4, B, n, xal 141a 
᾿αὐχοῖς᾽ ivo, τὸ πλῆϑος τὰ 4, E, Ζ, σύνδυο λαμβα-᾿ 
"φόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ; ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B 
'oUrüg τὸ 4 πρὸς τὸ E, ὡς δὲ vo DB πρὸς τὸ Γ oU- 
τως τὸ E. πρὸς τὸ Ζ' λέγω Ovi καὶ διίσου ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ ἔσται, οἷς τὸ 4 sped. τὸ Toiv vo 4 pe^ 


30 Z.' 


Εἰλήφϑω, ydo τῶν μὲν 4, 4 ἰσώκις πολλαπλάσια 
τὰ H, O, τῶν δὲ B, E ἀλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολϑ 
λαπλάσια τὰ Καὶ, zd, «καὶ ἔτε τῶν TD, Ζ ἄλλα. d ἔτυ-' 
ysv ἐσώκις πολλαπλάσια tà M, N. 

Καὶ ἐπεί ᾿έστιν -ὡς τὸ 4 πρὸς «0 Β οὕτως φὸ 4 
πρὸς τὸ É, καὶ εἴληπτωι τῶν μὲν «(, 4 ἰδώκις πολ- 
λαπλάσια τὲ Η, O, τῶν δὲ B, E ἀλλα ἃ ἔτυχεν 
οἐσώκες πολλαπλάσια τὰ. K,- d ἔστιν ἀρὰ ὡς τὸ H 
πρὸς τὸ K οὕτως τὸ O πρὸς τὸ 41. Διὰ «d αὐτὰ δὴ 

καὶ ὡς τὸ, K πρὸς τὸ M οὕτως τὸ J| πρὸς τὸ N. 
᾿Επεὶ οὖν τρία μιεγέϑη ἐστὶ τὰ H, K, My, καὶ ἄλλα- 
αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος O, 4, Ν σύνδυο λαμβανό-- 
ἡμενα καὶ ἔν τῷ. αὐτῷ λόγῳ" διίσου. ἄρα εἰ ὑπερέχει τὸ 
Η͂ τοῦ M, ὑπερέχει. καὶ τὸ Θ᾽ τοῦ Ν' καὶ εἰ ἴσον, 


PROPOSITIO XIX. 


Symbolice ita: si A: B-—A-—C:B—D, erit etiam A:B 
—C:D, ubi patet, eiusdem generis esse" magnitudines A, B, 
C, D. Addit hic "Rob. Simson. sequens Cor. a. 81. fuerit, 
ut tota ad totam, ita ablata ad ablatam: erit et reliqua ad re- 
liquam. ut abláta ad ablatam, hoc enim in ipsa demonstratione 
ostensum est. lllüd'autem Corollarium, quod vulgo huic pro- 
positioni adiungitur; quodque, ne quid ᾿ textui deus vide- 
. retur, et nos in textu posuimus; non huc pertinere, iam im 
variantibus lectionibus diximus. Legitimé autem: illud de- 
monsiratuih est infra in.Excursu ad hunc librum Prop. E, 


- 


LIREK QUINT. sos MT. 


Sint quotcunque magnitudines 4,B, r 2 ét aliae 
ipsis aequales multitidine 7, E, Z, binae sumptae 
in éadem ratione , ut 41 ad B ita 4f ad E, ut B vero 
ad I'ita E ad Z; dico et ex aequo in eadem ratione 
fom üt. 74 ad Γιὰ 4 ad 77 


Á 


Sumantur énim ipsarum . 4, 4: aeque multiplices 
 Ἡ, Θ.. ipsarum vero B, E aligé utcunque aeque mul. - 
tiplices K, 4; et insuper ipsarum 7 9 Z aliae utcuria 
que àedué multiplices M, N.: . 

Et qüoniam est ut 4 ad B ità / ad E, ét sum- 
ptae sunt ipsarumi 4d aeque multiplices 77, O; ipsa- Ὁ 


.um vero B, E aliae utcunque aeque niultiplices Ky ^ 


Ai est igitur üt Η ad K ita O ad: / (V. 4.). Ex ea- 
dem ratione et üt K ad M ita 4 ad N; Ft quoniam 
ttes maghitudines. sunt 77, Καὶ, M; et aliae ipsis ae«- 
quales multitudine 0, 4d, IN. binae sumptae in eadem . 
"ratiónej ex aequo igitur si  Büperat H ipsam. M, su- 
; perat et O ipsam XN; et siaequalis, aequalis; et si 
migor ; minor. (V. 20.). Et sunt H, O ipsarum 4, 


PROPOSITIO XX. 


: "Proposiriodis huius denionstyatiónem magis explicitàm. de^ 
dit Rob. Simson., quae ita habet: si sit A:B-—D:E, et, 
B:C—E:F, sit autem A» —«C, etit ex aequo D»-—«F. 
Sit enim 1) A» C, eritque A:B»C;B (V. 8), adeoque ,. ob 
À:B-cD:É, erit etiam Di EC: B (V. 15). At FiE— 
C:B (Prop. B.),' adeoque etiam D:E»F:E (V. 13.) ,- ühde : 
ὮΡΡ «v. 10.). Sit 2) AZ—C, erit et D—F. Nam ob A—C,. ! 
ert ArB—C:B (V. 2.) Est autem A:Be-D:E, et C:B 
. mFE:E (Prop B, unde D: SERE (V. 11), ideoque D. -. 
zF (V. 9).. Sit 3) AQC, eit et p«r. Nim ób A«C' 


& 
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ἴσον, καὶ. el ἔλαττον, Ἥλαττον." Καί P vd μὲν H, 

6 «óv 4, 4 ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ M, Ν᾿ τῶν 

T, Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκίς πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα. 
ὡς τὸ Α΄ πρὸς 4 οὕτως ro 4d πρὸς το Z, Ed. dgo 
7 ἁποόσαοῦν,, καὶ τὰ ἑξῆς.» : 


.HnPOTAEZIS w. | 
"Ev καὶ "oia μεγέϑη, καὶ ἀλλὰ αὐτοῖς ἴσα vo πλῇ- 


Soc, οὐνδυο. λαμβανόμενα iy, τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἢ δὲ 
τεταραγμένη αὐτῶν ἢ ἀναλογία", καὶ à δσου ἐν τῷ ᾿αὖ- 


τῷ λόγῳ Sora: 


ΓΕστω τρία μεγέϑη τὰ d B, r, xol ἄλλα αὐΣ 


- soic lou v9: nÀ1 00€ , σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ QU- 


τῷ λόγω. τὰ 4, E, Ζ : "ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν 
ἢ ἀναλογία, ὡς μὲν τὸ «Αἱ πρὸς τὸ B οὕτως τὸ E 
πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ Β πρὸς vo Γ' οὕτως τὸ 4 πρὸς 
τὸ E λέγω. ὅτι , ἐστὶν. εἷς v0..4 πρὸς. vo Γ᾿ οὕτως τὸ 
4 πρὸς. τὸ Ζ.. Ξ 

“ Eligo τῶν, μὲν :Α, B, » ἰσάκις to) nous. 


᾿ τὰ H, 0, K, τῶν δὲ I', E, Z ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσά- 


"4c noA london. id 4, M; N. 
Kol ἐπεὶ deduc ἐστὶ πολλαπλάσια vzo..H, o τῶν 


Α΄, B, τὰ 03 μέρῃ, τοῖς ἐσαύτως ᾿πολλαπλασίοις, τὸν 


κὐτὸν. ἔχεῖ λόγον" ἔστιν ἄρα οἷς τὸ 4 πρὸς τὸ Β οὕ- 
τος vo Η ϑιρὸς τὸ Θ. Διὰ vd οὐτὰ δὴ «cl uc τὸ 


. Ε πρὸς τὸ Ζ οὕτως τὸ Μ πρὸς τὸ Ν᾽ "καί, ἐστιν ὡς 


| φὸ 4 “πρὸς τὸ B οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Ζ' καὶ οἷς ἄρα 


erit C» A. lam vero (Prop. B.) est. C: BecF: E; et ET ; 
E:D, unde, ob C»A, erit F5» D (Cas. 1.) vel D«T. Es : 
dem fere raiione rem: Clavius demonstrat, nisi quod casum 


^ 


LIBER QUINTUS M9 
4 aequé multiplices , et M, N ipsarum. F, Z aliae ὦ 
utcunque" aeque mrrltiplices ; est igitur ut' 44 ad I' ita : 
4 ad Z uL Def. 52 Si i igitur quotcunque etc. 


TROPOSITIO "XXII. (ris 333.) 


. Si sint tres maguitiidines , et aliae ipsis aequales Ἢ 
! multitudine, binae. sumptae in eadem. ratione, sit au- 
tem perturbata earum proportio ; et ex aequo in » eadem 
ratione erunt, .- 

Sint tres magnitudines 4A, B, n, et aliae ipsis ae- - 
quales multitudine, binae sumptae in eadeni ràátione- 4f, . ] 
E,[Z,; sit autem perturbata earum proportio, ut. 4 ι 
ad B ita E ad Ζ, et'ut B ad J'ita.4 ad E; dico 
eme ut. d δὰ Tini aZ ; 


᾿ Sumantur ipsarum 4, B, 4. aeque multiplices H, . 
O, K, ipsarum vero I', E, Z aliae Mteinque: aeque ἢ 
multiplices Δ, M, Ν. Du 

'Et quoniam aeque miültplices sunt H, Θ ipsarum 
4, B, partes νετὸ eandem habent rationem quam ea- 
rum aeque multiplices: (V. 15); erit ut // ad B ita 


H ad O. Ex. eadem ratione ut .E ad Z ita Μ ad IN; . 


et est ut ;/ ad Jj ita E ad Z; itaque ut H ad O ita 
M ad N (V. pue .Et quoniam est ut x ad. r ita 4 


tertium non ad peioum reducit , sed - pariter immediate " 
struit. . 


* 
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20 H πρὸς τὸ Θ οὕτως τὸ M πρὸς τὸ N. Καὶ inel 
' dew ὡς τὸ B πρὸς τὸ Γ οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ E, 
καὶ Ὁ). εἴληπται τῶν μὲν B, 4 "ἰσάκις. πολλαπλάσια 
τὰ O, K, τῶν δὲ Γ, Ε ἄλλα, ἃ ἔτυχεν ἰσάκις πολ- 
λαπλάσια τὰ 4, Μ' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ. Θ᾽ πρὸς τὸ :4,᾿ 
οὕτως τὸ K πρὸς τὸ M. ᾿Εϑείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ H 
σιρὸς τὸ Θ, οὕτως τὸ M πρὸς τὸ Ν' ἐπεὶ οὖν τρία 
μεγέϑη ἐστὶ, τὰ H, O, 4, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
σιλῆϑος, τὰ Κα, M, Ν,, σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ 
αὐτῷ «λόγῳ, καί ἐστιν αὐτῶν τεταραγμένη ἡ ἀναλογία" 
διίσου ἄρα εἰ ὑπερέχει τὸ Ἡ τοῦ 1, ὑπερέχεϊ καὶ 
τὸ K τοῦ .N*. καὶ εἰ loy , ἴσον" καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλατ- 
Tór. Καὶ ἐστι τὰ μὲν Η͂, Καὶ τῶν. A, 4 ἰσώκις στολ- 
λαπλάσια,. vd δὲ 4, N τῶν D, Z dàÀe, d ἔτυχεν, - 
ἰσάκις σιρλλαπλάσια 2)" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Γ 
οὕτως τὸ Δ πρὸς τὸ Z. ᾿Εὼν ἄρα ἢ τρία, καὶ τὰ 
deERer. Es 


1) Loro eorum, quae hio habentur, Peyrardus e Codd; 
8. c. d. longe prolixius et mánifesto erronee .dernonstrat esse, 
ut O ad Jf, ita Καὶ ad M. . Nempe ex eo, quod B:—4:E 
concludit, esse alterne B: 4—P: E (V. 16.). At. B:4—0:K 
(V. 15.), àdeoque P: E—0:.K (V. 11); et 44: M—I:R 
"(W..15.), adeoque 0: K-—4:M (V. 11.) et iterum alterne 
0:4(—K:MM. ta vero propositió locum tantum habere vide- 
retur, si magnitudines 4, B, Γ΄, et reliquae 4, E, Z fue- 
fint omnes eiusdem generis, quod longe secus est.  Restitui- 
.mus.itaque locum, ut est in ed. Oxoniensi, Ed. Basileensis 
in loco, de: quo dispütamus, cum Oxoniensi consentit. Po- 
iim autem absurde eadem addit, quae vix e Peyrardo attu- | 
imus. : , 


2) "Alla, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια. Haec. verba, quae 
monente Rob, Simson. ommino necessaria sunt, etiam sine 
.. Codd, auctoritate addidimus, ] : 


PROPOSITIO XXI.. 
Huius quoque .ptopositionis demonstrationem magis ex- 
plicitam dedere Clavius ét Rob. Simson., similem prorsus ei, 
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ad .E, et sumptae sunt ipsarum B, 4 aequemuttiplices 
O, K; ipsarum I', E autem àliaé utcunque àeque mul- 


J.tiplices A4; M; erit, ut Θ ad /f, ita Καὶ ad.M (V. 4.).. 


Ostensum autem est, et, ut 7/7 ad O, ita esse M ad - 
N; quoniam igitur tres. magnitudines sunt ZH, O,.4, 
et aliae ipsis aequales multitudine Καὶ, .M, N; binie 


, Sumptae. in eadem ratióne, et est earum perturbata 
' proportio; ex aequo (V. 21.) si ἢ superat 71, supe- 


,derivabitur, 


"bus, adeoque. demonstratio est generalis. 


rat et K ipsam Ν᾽; et si aequalis, aequalis; et si mi- 
nor, minor. Et sunt H, K ipsarum 4, 4 aeque 
multiplices, /f, N vero ipsarum Γ᾽» Z; alia utcüuque 
aeque multiplicia ; est igitur ut fad J'ita 4ad Z - 
(Y. Det. 5.). Si igitur sint tres etc. 


* 


quam in ' propositione precedente. vidimus, unde facile illa 


PROPOSITIO: Xx. : 
“ Éxpressis quidem verbis in textu. graeco haec propositio . 
demonstrata tàntum est:eo casu; quo sunt tres magnitudines , ; 
et áliae ipsis numero aequales. Earidem autem. valere. gene- 
raliter, ut in enunciato propositionis asseritur, eadem, ratione 
demonstrad potest, ut monuerunt Campanus , Clavius , Rob. 
Simson. aliique. Nempe si sint quatuor magnitudines A, B, 
C, D, aliaeque. ipsis numero aequales E, F, G, Mq 
A:B-—E;F, B: C—F:G, C:D—G:H, erit A: D—-E:H. 
Quum. enim pro tibus magnitudinibus iam demonstratum sit, 
esse A: C—E:G, ét iam. denuo sit. C: D—G:H , res pariter 
redit ad tres magnitudines A, C, D, et totidem alias E, G, 
H.. Atque ita semper, si/res demonstrata fuerit pro m ma- 
gnitudinibus, . inde. demonstrabitur pro (m--1) .magnitudini- 


Li 
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"Edv πρῶτον σιρὸς δεύτερον. τὸν αὐτὸν "Ὡς λόγον 
᾿καὶ τρίτον. σιρὸς τέτώρτον, ἔχη ob κιὼ πέμπτον σιρὸς᾿" 
᾿δεύτερον τὸν αὐτὸν λόγον καὶ ἕκτον. πρὸς τέσαρτον" 
"ai συντεϑὲν σιρῶτον καὶ πέμτιτον πρὸς δεύτερον͵ τὸν 
αὐτὸν ἕξει λόγον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον πρὸς τέταρτον. 

: Πρῶτον γὰρ τὸ 41Β πρὸς δεύτερον. τὸ Γ τὸν qv-- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ 4E τἱρὸς τέταρτον xo 
Ζ' ἐχέτω δὲ καὶ πέμτιτον τὸ ΒΗ πρὸς δεύτερον τὸ 
r τὸν αὐτὸν "λόγον καὶ ἕκτον τὸ ἘΘ πρὸς τέταρτον 
τὸ Ζ: λέγω ὅτι καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ STO, 
«ὁ. 4 H πρὸς δεύτερον: τὸ - vOv αὐτὸν ἕξοι λόγον καὶ 

φρίτον καὶ ἔκτοι τὸ MO) τἰρὸς ac ἕαρτον τὸ Z. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν “ὡς v9 BH πρὸς τὸ I" οὕτως τὸ 
ἘΘ πρὸς τὸ Z2 , ἀνάπαλιν ἄρα εἷς τὸ Γ' πρὸς τὸ BH 
οὕτως vo Z πρὸς τὸ EO. ᾿Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ 
AB ngog τὸ Τ οὕτως τὸ ΖΕ πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ 
I πρὸς τὸ ΒΗ͂ οὕτως τὸ Ζ πιρὰς vo ΕΘ' διίσου d doo 
: ἐστὶν οἷς. vo 4B. πρὸς τὸ BH οὕτως τὸ AE πρὸς τὸ 
EO. Καὶ ἐπεὶ διηρημένα βεγέϑη ἀνάλογόν. ἐστι, «καὶ 
συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται" ἔστεν ἄρω ὡς τὸ AH σρὺς 

Cor. Sponte imde fluit, rationum aequalium duplicatas, 
.triplicatas etc. etiam aequales esse (Baermann.). - Nempe, si 
CASBiZB:C, et Pi QzQ:R, sitque A: B-P:Q, eri et (V. 
11.) B: C—Q:R , unde A: C—P: R, et similiter de triplicata 
Yationé. etc. res. demonstrabiuur. (Conversam /huius -vide in 
;; Excursu ad Prop. m.) ' 


᾿ 


PROPOSITIO. XXII. 


Hanc quoque propositionem valere de quotcünque magni- 
tudinibus, quamvis in textu graeco non tam gereraliter enun- 


΄ ͵ 
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s XXIV. (Fig. 334) 


. prima. zi secundam eandem . habeat rationem ' 
-quàm tertia ad quartam; habeat. áutem et quinta . ad 


secundam eandem rationcm: quam $exta ad quartam ; 

et simul sumptae, prima et quintà ad secundam eandem 

rationgm habebunt quam tertia et sexta ad qnartam. 
Prima enim 4B. ad secundam Γ' eandem habeat 


rationem. quam tertia ΔῈ ad quartam Z; habeat vero: 


et quinta 877 ad secundam Γ' eandem rationem quam 
sexta EO ad quartam “ΖΞ: ἀϊοο et simul sumptas pri- 
.xüam et quintam. ΑΓ ad secundum. [' eandem habi- 
turds 6586 rationem qum tertia ét sexta 40. ad quar- 
(tam Z. * 
: πα αΝ enim est ut BH ad T ita EO ad Ζ, 
per inversionem erit (Prop. B.) ut I' ad BH ita Z 


"ad ÉO.. Et quoniam. est ut 4H. ad. T ita 4E ad Z, - 


ut autem. Γ ad BH iia. Z ad EO; ex aequo igitur est 


ut //B ad. BH ita A4E-ad EO (V. 22. Et quoniam 


divisae maguitudines. propóttionales sünt, et compo- 
sitae ' proportionales erünt.(V. 18.); ut igitur 4H δὰ 


BH ita. 46 ad OE. : Est autem et ut BH ad Pita. 


ciata sit, Similique ac praecedentem ratione: demonstrari, 'mo- 
nuerünt Campanus, Clayius, Rob. ice 
SROPOSITIO XXIy.. 


Huic propositioni Rob. Simson, setuentia addit eorollatia : 
Cor. 1. Manente hyporhesi propositionis, erit excessus 


primae et quintae ad secundam,. ut excessus tertiae et sextae 


ad quartam, Demonstratio eadem est cum. demonstrajione pro- 
positionis, dummodo vice componendo utamur dividendo,. 


., 1584. 000 zrkmsNTORUM 


τὸ BH οὕτως. 4o “1Θ πρὸς τὸ ΘΕ. "ans ὃ δὲ καὶ ὡς" 
; τὸ ΒΗ. πρὸς vo Γ' οὕτως vo EO πρὸς. τὸ Ζ' διίσου 
"ἦρα ἐστὶν οἷς τὸ ΑΗ πρὸς τὸ Τ' οὕτως τὸ 49 πρὸς 
τὸ Ζ. ᾿Εὰν ἄρα me, καὶ τὰ ἑξής. Ὁ 
; ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ᾽ κέν 

᾿Εὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἢ, τὰ μέγιστον καὶ 
τὸ ἐλάχιστον δύο τῶν λοιττῶν μείξονά ἐστιν. 

Ἔστω τέσσαρα μεγέθη, ἀνάλογον, τὰ AB , ΓΔ, 
E, Ζ, ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΓΔ αὕτως τὸ E στρὸς τὸ 
Z, ἔστω. .δὲ μέγιστον μὲν αὐτῶν τὸ 418, ἐλάχιστον δὲ 
τὸ Ζ: λέγω ὅτι τὰ .AB, Ζ τῶν ΓΖ; E μείξονά ἐστνεν., 

᾿Κείσϑω γὰρ τῷ pim. E. ἴσον 70 AH, τῷ δὲ Z 
ἴσον «o ΤΟ. 

᾿Επεὶ οὖν ἔστιν ὡς τὸ AB ' πρὸς τὸ ΤᾺ οὕτως 
τὸ E σιρὸς τὸ Ζ, ἴσὸν δὲ τῷ μὲν. E vo AH , τῷ δὲ 
Ζ τὸ ΓΘ' ἔστιν. ἄρα dé τὸ 4B πρὸς τὸ ΓΖΔ οὕτως 
. πὸ AH πρὸς τὸ. ΓΘ. Καὶ ἐσεὶ ἐστιν ὡς ὅλον v0 
48 πρὸς ὅλον τὸ T4 οἴτως βφαιρεϑὲν τὸ AH "eic 

dgaigediy τὸ ΓΘ' x«i λοιπὸν ἄρα τὸ ΗΒ πρὸς Àot-. 
πὸν τὸ Od ἔσται ὡς ὅλον τὸ 4B πρὸς ὅλον vo I 4. 

Μεῖζον, δὲ τὸ 418. τοῦ Df μεῖζον doc καὶ τὸ ΗΒ 
᾿φὸῦ ΘΖ. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὲ τὸ μὲν AH τῷ E, τὸ 
τ δὲ ΓΘ τῷ Z- τὰ ἄρα .AH , Z ἴσα ἐστὶ τοῖς ΓΘ, E. 

Καὶ ἐπεὶ, ἐὰν «ἀνίσοις ἴσα προςτεϑῆ, τὰ ὅλα ἄνισω 

Cor. 2, . Ipsa atitem propositio vera est de quotcunque 
'magnitudinibus, quarum priores ad.communem $ecundam eas- 
dem habent.vationes, quas habent xeliquae ad. communem quar- 
tam, sipgulae.sc..priorum ad secundam, eandem, quam sin- 
gulae reliquarum ad quartam; ut patet, (Nempe, si A; M— 
T: ab B:iM-G: inc: C: Mz mH N; Da M-I: Ν᾽ etc. erit 


t 


P 
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EO ad Z; ex aequo igitur est (V. 22.) ut 4H ad T 
ita 40 ad Z. Si igitur prima etc, 


PROPOSITIO XXV. (Fig. 335.) 

Si quatuor magnitudines propórtiangles sint, máxima 
et minima duabus reliquis maiores, sunt. 

.." Sint quatuor magnitudines proportionales AB, ΓΖ, 

E, Z, ut AB ad [4 ita E ad Z; sitautem maxima 
quidem ipsarum 44B , minima vero Z dico 4B. Ζ 
ipsis 4, E maiores esse. ' 

Ponatur. enim ipsi E MG AH i ipsi vero: Ζ 88- 
qualis TO. 

Quoniam. igitur est ut AB ad Γ "4 ita É ad Z, 
aequalis autem .E ipsi. 4H , Z vero ipsi JO ; est igi- 
cur ut 4B ad ΓΖΔ ita. 4H ad. ΓΘ.- Et quoniam est 
ut tota AB ad totam I4 ita ablata 4H ad ablatam 
IO; et reliqua HB ,ad. reliquam OA. erit ut tota 4B 


ad totam ΓΖ (V. 19.). Maior autem AB ipsa. ΓΖ; ὁ. 


maior igitur et, HB. ipsa ΘΖ (Prop. A.). Et quoniam 
aequalis est 4H. ipsi E, ΓΘ vero ipsi Z; erunt 4H, 
"£Z aequales. ipsis. JO, Ε΄. .Et quoniam si inaequalibus. 
aequalia addantur, tota inaequalia sunt (L Ax. 4); 
cum igitur HB, O4 inaequalia sint, sitque niaior - 


^ etiam. A--B--C--D etc. : M—E--6-I-H-4F-T te. :N, νοὶ 
etiam excessus quarundam priorum super reliquas priores ad 
secundam , ut similis .excessus reliquarum. ad. quartam , v. c. 
A--B-J-C—D : Meer Ren, Ἂν vel ei —C—D : Maz 
F4-G—H—1:N ete). 


. 


. 196 τατον BLENENTORUM, 


"Asin: dv ἄρα «ὧν ΗΒ, O4 'ἀγίσων, ὄντων, καὶ μεῖ-" : 
τοῦ HB, τῷ pi HB προρφεϑῇ và AH - Z. id 


i δὲ 84 προῤῥεϑῇ «ὰ TO, E, ovyd yevat τὰ AB, 


E μείξονα vóv TA, F. ' Eáv ὥρα τέσσαρα, καὶ ad ᾿ 
: ξξῆρ- 


ῬΒΟΡΟΒΙΤΙΟ xxv. 


' Observante Rob. Simsone; ei sumitur, primam quatuor" 
magnitudinum: proportionalium maximam esse omnium, sponte ! 
inde Huit ope. Prop. À. et EV. 11. πόθοι esie orbmium mi- 


LIBER QUOINTUS. εὖ 157. 


HB, cui addantur AH, Z s ipsi vero 84 addantur 
IO, E, fent 4B, Z maiores ipsia T4, E. Si igi- ! 
tur ᾿ quater etc, 


El 


nimarn, Cicterum sub finem huius libri: Rob, Simson. quatuor | 
, adhuc addit propositiones Ἐ, G, H, K, quas nos exbibemus 
in Excun ad librum VI. $$ 9. 10. 15. 


| BPKABRIMdO?T 
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 BIBAION EKTO Ν. 


"O.P Or 


" s 
d; C uaria εὐθύγραμμα ἔστιν, ὅσα. τάς τὲ 
γωνίας ἴσας ἔχει κατὰ μίαν, καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας στλευρὰς ἀνάλογον. DRE d. 

β΄. ᾿Αγτιπεπονθϑότα δὲ σχήματά ἐστιν, ὅταν, ἕκα- 
πέρῳ τῶν. σχημάτων ἡχούμενοί. τὸ καὶ ἑπόμενοι. λό- 
γων.1) ovr, ar 


* 1) Editio Basil. ét eum ea plureá Elementorum editiones, 
quaé textum, graecum definitionem et enunciatorum própositio- 
num Llabent, nominaiim Oronri Fineii, Ioach. Carmerarii,; 
Scheubelii, Peletarii, Dasypodii habent λόγοις — Eadém lectio 
.est etiam in excetptis ἐκ τῶν τοῦ “Ἡρωνος. περὶ τῶν τῆς γεωμε-- 
τρίας ὀνομάτων ἃ Dasypodio editis Argent, 1510, Ed, . Οχοπ, 
legit 60: , .quam vocem étiam Petr, Ramus poueudain puta- 
' verat. Coníerantur tamen, quae ád V, Defin. 9..de seriore iisu 
vocis 0gór dicta sunt; | Candalla iam suspicatus erat, legeridum. 
: esse λύγων, quàm lectionem Peyrardus e Cod. a. eruit; et in 
ed. Paris. posuit; Quod ex Candallae sententia ita interpre- 
xandüir erit, utramque figurani binarum rationum Sadcdlide 
, €t. consequens oo mprehaaieme i. scilicet antecedens. primae et 
codsequens secóordae'ad priorem ," consequens vero. primae*et 
antecedens secundae raidonis ad posteriorem figuram pertinere 
sdebeni. — Pfeiderer. Schol. in L. VI. Elem. $. Dr1—132. Forte 
, legenda fuerit. ntraque vox: λόγων 9goí, aut. potius: ἡγούμενά 
τε καὶ ἑπόμῳνα λόγων. . : 
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DEFINITIONES. 


t Sinis figurae 'rectilineae sunt; - quae et singulos. 

' angulos singulis aequales .habent ,: et circa aequales. an- 

gulos latera proportionalia. 

“Ὡς; Reciprocae autem figurae sunf, quando in utraqué 
figurarum antecedentes et consequcfites. rátionuni sunt. - 


DEÉFIN, I. 


Aisntin, contra hane definitionem monet, uon étatim pi- 
tere,.an simul consistere possit in duabus. figuris rectilineis 
mutua aequalitas angulorum ; «οὗ proportionalitas laterürmi circa 
aequales angulos. Atque 14 liaec defniitio ponenda aut saltim 
"explicanda. foret demum post VI. 4.;. At, quum in figuris re- 
gularibus, quas liber quartus destibere: docet, mutua illa 4e- 
qualitas angulorum, et proportionalitas latérum loéum habeat, 
si figuraé istae eundem nutnetum laterum hàbeant; excriplum 
certe eiusmódi. figurarum prostat ; nec quisquam generaliter as» - 


serere poterit, esse ista dovorara. Et, quod Pfleidever, obser-. ' 


vat, (Schol. ad, Libr. VI. Elem. Euclid. Tub. 1800, sqq. $. 
997. Ista nempe 'scholia nem integra, séd saltim ad $..238, 
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T "Zigob xat μέσον λόγον εὐϑεῖα TSTUS ἴσϑαι λέ- 
γεται, ὅταν ἦ ὡς ἡ ὅλη σιρὸς τὸ μεῖζον τμήμα οὔ-- 
τὼς τὸ μεῖζον mode τὸ ἔλασσον. 

d' "Tiog ἐστὶ swivtoc σχήμ Tog ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς 


m τὴν Bow κάϑετοὺ dyonér qj. 


lucem publicam .villerunt, integra tamen in scriniis suis ela» 
boráata habuit beatus auctor et bcnévole mecum communica- 


' vit, unde, , ipso perntittente, nonnulla iu nostrum üsum oón- 


vertimus): Euclidea vectilineoruni similium definitio ipsam com- 
munem similitudinis notionem: (quae lineamentoruim sirilem 
, situm aé proportionalitarem. requirit): ad illa adplicatam et ac^ 
cürate determiüatam sistit; Ét Euclides, eodem inouente, de- 
nominationem similium triangulis.in VI. 8, dem: um applicat, 
postquam in VI, 4— T7. acquaálitatem. angulorum ac propoltio- 


' nalitatém laterum circa angulos aequales non solum gezeraliter 
" * LJ * or * * . 
Coexistere posse, sed sub. quibus conditionibus reapse coexi- 


stant, Ostenderat: (tum rectilinea universim ,.quae juxta suam 
definitionem similia (ti possint, in VI. 18. describere docet, 


"antequam ad proprietates. eoruin discutiendas progreditur. "CE. 


Phil. mathem, Abhandl. von Kiüstner. und Klügel, HaHe 1801, 
Spe 16.5qq.. Ipse Austin, contia. similia triangula ea esse dicits 
in quibus anguli unius aequales sunt respective angulis álte- 
rius, Similes autem rectilineas hguras plurium quam trium 1la- 
tetum eas esse dicit, quae dividi possint in aequalem nümerum 


tüangalorum similium, similiter positorum. Circa has Aastihi. 


definitiones Pfleiderer. 1, c. observat, definitionem tiangulorum 


similium communem figurarum similium notionem non exhau-: 


rite, et demum adiecta propositione VI. 4. cam: exhauriri, Cae- 
terorum vero reotiineorum definitionem Austinianam , cum ét 
multifariam ea possint in triangula dividi, et, quid similis 
tüangulorüum situs: involvat,:ab auctore nom declaretur, vagam 
et ambiguam esse. Praeter necessitatem igitur, nec sine in- 
commodo ,. uni definitioni duas substitui. 
; .DEFI'N iL 
M Simson. observát, deliaitionem 2, noi videi Eucli- 
| 
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ἃ. Secundum extremam et mediam rationem recta 
secta esse dicitur, quando est ut tota ad maius segmen- 
tum ita maius ad minus. . 

2. Altitudo est omnis figurae a vertice ad. basin 
perpendicularis ducta. 


dis esse, séd culusdam imperiti, quum nulla figuratum réoi- 
procarum mentio fiat ab Euclide, mec ἃ quoqnam elio geo- 
metra, et definitio praeterea obscure enmnciata sit. Ipse au- 
tem Simson. clarius eam ita 'exhibuit: ,,reciprocae figurae, 
triangula sc. et parallelogramma sunt, quando circa duos an- 
gulos latera ita sunt proportionalia, ut latus primae sit ad la- 
tus secundae, ut reliquum secundae latus ad latas reliquum 
primae." In adiectis deinde notis aliam generaliorem vice eius 
posuit, nempe duae maguitadines dicuntur reciproce propor» 
tionales duobus aliis, quando altera priorum est ad altetam po- 
steriorum, ut reliqua posteriorám ad reliquam priorum." Sim 
sonis iudicium de Def. 2. confirmat Pfleiderer. Schol, ad Libr. 
VI. Elem. δ. 152., dum observat, Prop. VI. 14., VI. 1&., XT. 
πᾷ, etc. non dicere, ἀντιπεπονϑότα parallelogramma , triangula 
etc, sed: ὧν ἀνειπεπόνθασεν αἱ πλευραὶ w. v. À., quarum for- 
mularum sensus praeterea in singularum propositionum enun* 
ciatione VI. 14, VI. 15, etc. diserte-indicetur. Caeterum Pflei- 
derer, monet, Rob. Simsonis definitionem , per se ad quatüot 
homogeneas magnitudines restrictam , ad solas libri VI. pro* 
positiones quadrare. 


DEFIN IV. 


Pfleiderer. in Schol. $. 1. observat, hanc delinitionem non 
genuinam esse videri, cum in parallelogramma, pacallelepis 
peda, prismata, cylindros, quorum altitudines in elementis 
commemorentur, non quadret. Praeterea eam deesse in ver» 
sione Campani, nec Proclum ad 1. $8. eius rationem habere. 
Nempe altitudo in figura rectilinea non absolute dicitur , sed 
semper refertur ad αὐ αϑᾷ figurae latus, quod pro basi sumi- 
tur, et significat maximum perpendionlum, quod a puncto 

Euclid. Element. P. Il. L 
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&. (Móyog ἐκ λόγων συγκεῖσϑαι λέγεται, ὅταν ai 
- , , 3, HJ ^ 
TGY λόγων σιηλικότῆτες ἐφ ἑαυτὰς πολλαπλασιασϑεῖσαε 
ποιῶσί τιϑαὰ 1). 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ αἀ. 

Τὰ τρίγωνα καὶ τὰ παραλληλόγραμμα, τὰ ὑπὸ τὸ 
αὐτὸ ὕψος ὄντω, πρὸς ἀλληλὰ ἐστιν ὡς αἱ βάσεις. 

"Eovo τρίγωνα μὲν τὰ ΑΒΓ, ATA, παραλληλό- 
γραμμὼὰ δὲ τὰ ED, ΓΖ, ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα, 
τὴν ἀπὸ τοῦ 44 ἐπὶ τὴν Β4 κώϑετον ἀγομένην" λέγω 
ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ BI βάσις πρὸς τὴν ΓΔ βώσιν οὕτως 
τὸ ABT τρίγωνον πρὸς τὸ 41Γ4 τρίγωνον, καὶ 
«τὸ EID παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλό- 
γράμμον. * € , , * 

᾿Εκβοβλήσϑω ydo ἡ B4 ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μιέρη, ἐπὶ 
τὰ O, 44 σημεῖα, καὶ κείσϑωσαν τῇ μὲν ΒΓ βάσει 
ἴσαι, ὁσαιδηποτοῦν αἱ BH, HO, τῇ δὲ ΓΖ βάσει ἴσαι 
ὁσαιδηποτοῦν αἱ 4Κ, KA, καὶ ἐπεξεύχϑωσων αἱ AH, 
A40, AK, .411. . 

Καὶ ine ἴσαι εἰσὶν αἱ ΓΒ, BH, HO ἀλλήλαις, 
ἴσα ἐστὶ, καὶ τὰ ΑΘΗ͂, 4Η8Β, ABT τρίγωνα ἀλλή-- 

᾿ 1) Hanc definitionem quintam, quae apud Peyrardum ;de- 
est, at ipso teste in omnibus codicibus (quanquam in Cod. a. 
tantum in margine) reperitur (nisi quod pro τενὰ legunt τις 
vde) ex ed. Oxon. huc reposuimus, non quod ipsam genui- 
nam esse .putaremus, sed quo melius ea, quae viri docti de 
VI. 5. Def. disputant, intelligi possint. Campanus hanc defi- 
nitionem non habet. Ed. Basil. pro τινά, quod Oxon. habet, 
legit τενάς. : Vide caeterum Excurs. ad finem huius libri. 
aliquo figurae in hoc latus demitti potest. Iam vero vel unum 
aliquod figurae punctum ab hac basi magis distat, quam re- 
liqua figurae puncta quaecunque, et tam perpendiculum ab hoc 
puncto in basin demissum altitudo figurae, quatenus ad hanc 
basin refertur, .vocatur: vel plura figurae puncta unam ean- 
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(5. Ratio ex rationibus componi dicitur, quando 
rationum qyantitates inter se multiplicatae illius faciunt 
quantitatemt) " 


PROPOSITIO L (Fig 373) 


Triangula et parallelogramma, quae eandem altitu- 
dinem habent, inter se sunt ut bases. 

Sint triangula 4BT', ATA, parallelogramma vero 
ET, ΓΖ, quae eandem altitudinem habent, nempe 
perpendicularem ab 7/7 ad B4 ductam; dico, esse.ut 
basis B1' δὰ ΓΔ, basin ita trim;gulum 48 Γ΄ ad trian- 
gulum 4T, et parallelogrammum ET ad parallelo. 
grammum ΓΖ. 


.Producatur enim Bf ex utraque parte ad puncta 
O, 4, et ponantur basi 8. Γ᾿ aequales quotcunque BH, 
HO, basi vero ΓΔ, aequales quotcunque ΖΚ, K 4, 
et iungantur 4H , 40, AK, 4 4. 


Et quoniam aequales sunt ZB, 8H, HO inter se, 
aequalia sunt et 44077, 4HB , 48 triangula inter 


demque inter se a basi distantiam habent, adeoque I. 34. Cor. 
4. in recta basi parallela sita sunt, ea ipsa distantia a basi 
' autem maior est quovis perpendicule ex alio quocunque figurae 
puncto in hanc basin demisso, tum iterum communis illa pua- 
ctorum a basi distantia vel perpendiculum maius quovis alio 
a reliquis figurae punctis non in recta ista basi. parallela siti 
demisso altitudo figurae ad hanc basin relata vocatur. ljaque 
in triangulo quidem perpendiculum a vertice in oppositam baa 
sin demissum, in parallelogrammio autem perpendiculum e 
puncto quocunque rectae basi parallelae in basin demissum 
exit aliitudo figurae, quatenus ea ad hanc basin refertur, Quum 
igitur duae figurae imter easdem parallelas constitutae siut, ; 
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Aoig" ὁσαστλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΙ βάσις τῆς BT fla- 
σεως, τοσαυτασλάσιόν ἔστε καὶ τὸ AOT τρίγωνον τοῦ 
ABT τρὶγάνου. Διὰ τὰ αὐτὰ y ὁσαπλασίων ἐστὶν ἡ 
ΓΑ βάσις τῆς ΓΖΔ βάσεως, τοσαυταπλάσιόν ἐστι καὶ 
φὸ ΑΔΓ τρίγωνον τοῦ ΑΓ 24 τριγώνου" καὶ εἰ ἴση 
ἐστὶν ἡ OT βάσις τῇ ΓΑ͂ βάσει, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ 
ΑΘΓ τρίγωνον τῷ 4.1 τριγώνῳ" καὶ εἰ ὑπερέχει ἡ 
ΘΓ βάσις τῆς T'A βάσεως, ὑπερέχει καὶ τὸ AOT τρί-- 
γωγον τοῦ A4 4I' τριγώνου" καὶ δἰ ἔλασσων, ὅλασσον, 
Τισσάρων δὴ ὄντων μεγεϑῶν, δύο μὲν βάσεων τῶν 
BD, DA, δύο δὲ τριγώνων τῶν ABD, “44, εἴς 
ληπται ἰσώκις πολλαπλάσια τῆς μὲν ΒΓ βάσεως καὶ ἡ 
τοῦ ΑΒΓ τριγώνου, ἥτε OI' βάσις καὶ τὸ 4ΘΓ τρί- 
γωψνον" «τῆς δὲ ΓΔ βάσεως καὶ τοῦ .4Γ 24 τριγώνου 
ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις στολλαπλάσια ἥτε ΓΑ͂ βάοις καὶ 
τὸ 411 φρίγωνον’ καὶ δέδεικται ὅτε εἰ ὑπερέχει ἡ 
ΘΙ βάσις τῆς ΓΑ βάσεως, ὑπερέχει καὶ τὸ ΑΘΓ 
τρίγωνον τοῦ 4111 τριγώνου" καὶ εἰ ἴση, ἴσον" καὶ εἰ 
ἔλαττων, ἔλαττον" ἔστιν. ἄρα ὡς ἡ BI' βάσις πρὸς 
«ἣν ΓΖ βάσιν οὕτως τὸ ABI τρίγωνον πρὸς τὸ 414 
τρίγωνον. : 

Καὶ ἐπεὶ τοῦ μὲν ABI τριγώνου διπλάσιόν ἐστε 
τὸ ED παραλλαλύγραμμον, τοῦ δὲ 414 τριγώνου 
διπλάσιόν΄ ἐστε τὸ ΖΙ7 παραλληλόγραμμον, τὰ δὲ 
eandem altitudinem habent, et vice versa Cor; d, et I. 54. 
Cor. 4. 

DEFIN. V. 
De hac definitione vide Excursum sub finem huius libri. 
.PROPOSITIO I. 


Obs. 1." Demonstratio pártis prioris supponit corollarium 
ex 1. 38. deductum simile corollario 2. ex Prop. 36. deducto» 
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se (1. 38.) , quam multiplex igitur est basis OT' ipsius 
BI" basis, tam multiplex est et triangulum AOT" ipsius 
ABT" trianguli. Ex eadem ratione quam multiplex est 
basis ΓΛ ipsius [ΓΖ basis, tam multiplex est et trian- 
gulum 4/4['ipsius /4P7f trianguli; et (I. 38.) si ae- 
qualis est basis ΘΙ" ipsi basi J'//, aequale est et tri- 
angulum OF" ipsi triangulo 4 1; δὲ si superat ba- 
818. ΘΙ᾽ ipsam basin Γ᾽ Δ, superat et triangulum 401 
ipsum triangulum AAT et si minor, minus. Qua- 
tuor igitur existentibus magnitudinibus, duabus quidem 
basibus BI', I'7í, duobus vero triangulis ABT, ATA, 
sumpta sunt aeque multiplicia basis Br et trianguli 
ABI, ipsa basis OI et triangulum ΑΘΓ: basis , vero 
ΓΖ et trianguli. 414 alia utcunque aeque multiplicia, 
basis J'4 et triangulum. Z4A4T. “Ἐπ ostensum est si 
superat basis O7' ipsam 7*4 basin , superare et rian- 
gulum. 440 ipsum triangulum A AD, jet si ae qualis, 
aequale, et si minor, miausj est igitur. (vo. 
ut basis BT' ad basin F4 ita EX Br 
angulum ATA. MCN EN 


Et quoniam trianguli //BT' duplum est parallelo- 
grammum ΕΓ (1. 41.), ipsius vero trianguli. Αἱ ΓΔ 
duplum est parallelogrammum Z I E autem eandem 


quod pariter locum habere διέ ad I. $8., nempe triangula 
in iisdem párallelis constituta ,. sed super basibus inaequalibus, 
inaequalia esse, maius nempe illud, cuius basis maior sit. Cf. 
Pfleiderer. l. c. $. 4. 

Obs. 2. Quamvis autem enunciatum propositionis et ex- 
positio supponat triangula et parallelogramma invicem con- 
tigua, super basibus in directum iacentibus constituta, et qui- 
dem in adiecto schemate ad oppositas partes lateris communis 


& 
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μέρη τοῖς" ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχει λό- 
γον" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ ATA 
“ρίγωνον οὕτως τὸ ΕΓ παραλληλόγραμμον πρὸς TO 
ZI παραλληλόγραμμον. "Enc οὖν ἐδείχϑη, oc ἡ 
μὲν ΒΓ βάσις σιρὸς τὴν I4 οὕτως τὸ ABT τρίγω-- 
voy πρὸς vo ATA τρίγωνον, ὡς δὲ «o ABT τρίγωνον 
πρὸς 76 . AT. PE: ρίγωνον οὕτως τὸ ET παραλληλόγραμ-- 
pov sede. τὸ Τ' παραλληλόγραμμον" καὶ ὡς dpa ἡ 
ΒΓ βάοις τιρὸς τὴν. Γ4 βάσιν οὕτως τὸ ED παραλ-- 

Pd γραμμον, πρὸς τὸ ΖΓ παραλληλόγραμιμον. Τὰ 

«, καὶ τὰ ἑξῆς. 


d : . e . 
— HPOTAZXIX f. 

᾿Εὼν τριγώνου παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν' ἄχϑη vig 
εὐϑεῖα 1), ἀνάλογον τεμεῖ τὰς τοῦ τριγώνου πλευράς" 
καὶ ἐὰν αἱ φτοῦ τριγώνου τιλευραὶ ἀνάλογον τμηϑῶσιν, 
ε ^ LI ' », e 4 * 
ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς ἐπιξευγμένη εὐϑεῖα svuga τὴν λοι- 
σὴν ἔσται τοῦ τριγώνου πλευράν, 

) Edd; Rasil, et Oxon. hic et sub. finem propositionis 


addunt παράλληλος, quam vocem, quum 1n παρὰ iam conti- 
neatur, ex fide Cod. a. cum Peyrardo omisimus. 


delineata, demonstratio tamen aeque pertinet ad triangula'et^ 


parallelogramma | aequalium altitudinum: quibus ita dispositis, 
ut bases illorum smt im eadem recta: linea, et figurac ipsae ad 
easdem huius rectae partes recta per vertices triangulorum 
ducta ei, in qua bases sunt, fit parallela (1. 28. I. 35.); pa- 
᾿ rallelogrammorim vero latera basibus opposita in eandem, in- 
cidunt rectam, ei, in qua bases sunt, pavallelam (1. 28. T, 55,). 
Quare triangula etiam et parallelogramma aequéalta sunt uti 
bases. (Pfleiderer. 1. c. $$. 5—8. ^ Rob. Simson. Cor. ad VI. 
1. Cf. demonstratio et figura Clavii, et expositio Procli ad 
1. 38., qui ita habet: τὸ αὐτὸ ὕψος οὐδὲν διαφέρει ἢ iv ταῖς 
αὐταῖς εἶναε παραλλήλοις, Πάντα γὰρ τὰ ἐν ταῖς αὐταῖς ὄντα 


D 
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habent rationem quam earüm aeque multiplices (V. 15.) 
est igitur ut triangnlum 4B/' ad triangulum. 4,1 ΓΖ 
ita parallelogrammum 4/' ad parallelogrammum ZI". 
Quoniam igitur ostensum est, ut basis B/' ad basin - 
I4 ita triangulum ΒΤ] ad. triangu um 474; ut 
autem triangulum ΑΒΓ tria igulum 4T'4 ita pa- 
. rallelogrammum Er ad- ] ar n "$ igi 
(V. 11.) basis A | 


recta, illa propo tion 
DCN 
si trianguli latera propo 


sectiones coniungens reliquo 


erit, DS τὰ "ΧΕ 
παραλλήλδιο V ὑπὸ τὸ αὐτό ΝΣ ὕψος, » ; ἀναπάλιν 
ἐστιν ἡ ἀπὸ τῆς ἑτέρας παραλλήλου (άϑετος ἐπὶ Ko MESA 
Obs. 3. Propositiones I. 55— 38, υλλδενρικῖο. Xd 
dem comprehenduntur, e b "ix üius de. | 


tatur, non simul cum | 
possunt, quamvis Proclu 
L6. δ, 10; un 

Obs, 4, Parallelogran 
unum latus circa angulum 


bent, esse ut altera ipsorum li 1 
serto generali. VI, 1. et Obs. 2 


g'amma et triangula primum. éctan un 5x2) ^i 
quaelibet super eadem vel aequali ta, Sui E 


uti alütudines. ΟἹ 
mandinus p 


$$. 11. 12. 


81) 
Ü UP 
n6c 


«ἘΞ 
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Τριγώνου γὰρ τοῦ 4BF' παράλληλος μιᾷ τῶν 
σιλευρῶν τῇ ΒΓ ἤχϑω 5 4Ε" λέγω ὅτε ἐστὶν wg ἡ 
B4 πρὸς τὴν 44 οὕτως ἡ ΓῈ πρὸς τὴν EA. 

᾿Επεξζεύχϑωσαν γὰρ αἱ BE, ΓΔ. 

"Icov: δή ἐστε τὸ BAE τρίγωνον τῷ DAE τριγώνῳ, 
ἐπὶ ydo *jc αὐτῆς βάσεώς ἐστε τῆς AE καὶ ἐν ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς 4E, BI. '42A0 δὲ τὲ τὸ 
44} τρίγωνον" vd δὲ (od σιρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον" ἔστιν ἄρα οἷς τὸ BAE τρίγωνον πρὸς τὸ 
AAE τρίγωνον οὕτως τὸ DAE τρίγωνον σιρὸς τὸ 
AAE τρίγωνον. ᾿Αλλ ὡς μὲν τὸ BAE τρίγωνον 
σιρὸς τὸ 4E οὕτως ἡ B4 πρὸς τὴν 44: ὑπὸ γὰρ 


Obs. 5. Ea, quae Ob.. 4. ad initium dicta sunt, com- 
plectuntur Lemmata Elem. libro X. vulgo inserta, nempe ante 
X. 25. X. 32. Lemm. 2. ante X. 34. et Lemm. ὅς ante X. 34, 

. Pfleiderer 1, c. δ. 15. j 

Obs. 6. Per deductionem ad impossibile similem ei, 
quae demonstrandis I. 39. I. 40. adhibetur, facile demonstran- , 
tur VI Prop. 1. et Obs. 2. et Obs. 4. conversae: nempe tri- 
angula et parallelogramma, quae sunt inter se, ut bases, ae- 
quales habere altitudines, vel eandem ; et quae sunt inter se, 
ut altitudines, aequales habere bases, si unam et eandem nonu 
hnabeant. Cf. Pileiderer. 1. c. $. 13. Clavius, aliique. 


PROPOSITIO IL 


Obs. 1. In Prop. 2. sumitur, rectam, quae basi trian- 
£uli parallela ducitur, necessario convenire cum teliquis tri- 
anguli lateribus ipsis aut productis, quod quidem. necessario 
Éeri patet ex 1. 29. Cor. ὅ. . Cf. Pfeiderer. 1. c. $. 15. 

Obs. 2, Ex VI. Prop. 2. quod nempe sit BZ:4A4—L E: 
EA, sequitur etiam, esse inverse 44/4: B4—EA4:T'E (Prop. 
B in Excursu ad: Libr. V. Elem:) et componendo (V. 18.) 4B : 


32 ξαν: (£5). et alterne (VI. 16.) B4: l'E—44:EA, 


^N 
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Tíianguli enim 4BI' uni laterum BI parallela du- 
catur Z/E; dico esse ut ΒΖ ad 444 ita ΓΕ ad ΕΑ. 


lungantur enim BE , ΓΖ. yi 
Aequale igitur est triangulum ΒΖ, triangulo. ΓΔῈ 
(1. 37.), in eadem enim.basi sunt 7fE et intra eas; m 
. oparalldlas Z/E, BI. Aliud autem quoddam trian 
T Ἂς Jum. est 448: aequalia vero ad idem eandem habe.it 
.. rationem (V. 7.); est igitur ut triangulum ΒΕ ad 
Ke triangulum AAE, ita triangulum ΓΕ ad triangulum 
AAE.. Sed ut triangulum BZE ad A4AE ita B4 ad 


44; nam cum sub side i eiticud fos sint ,. χα; τὴν sub 
“Ὁ, 
et AB A4I—44:A4E--BA:EI. Cf. Plleiderer, . c. $$. 16. 
11. 22. Zi JS UT. 
Obs. 5$. Pariter earum puopolitiogunt omnium, quae 
Obs. 2. continentur, conversae eodem modo locum habent, 
ac in parte altera VI. Prop. 2.  Conversa partis prioris de- 


monstratur. Nempe ex suppositiouibus an (42 EAT: 


€ a) dividendo (V. 17.), pariterque ex suppositione B4: ΓΕ 


—4 A: E.A alterne (V. 16.) consequitur, esse B4: 4A—I'E: EA, 
unde ex parte altera V. Prop. 2. consequitur, omnibus his .ca- 
sibus esse rectam ΔῈ perte Jesi. €t. Pfeiderer. l. c. 
$$. 20, 21. 22, 17 

Obs. 4. Quae in VI. Prop. 2. inlitesque ea, quae, in 
Obs. 2. et 3. continentur, pariter locum habent, si recta 4H, 
ita ducatur (l'ig. 559, 510.) , ut non ipsis tria li ΑΒΓ late- 
ribus, sed saltim iis vel ultra verticem 44, vel basin A 
productis occurrat, quod facile eodem modo | jtàk. Ὃς, 
Püeiderer, l.c. $$. 23. 24. Unde et Rob. Simson. et "ud 
fair, rem ita enunciant: si uni laterum trianguli parallela q 
dam recta linea ducta fuerit, preportionaliter 'secabit reli 
irianguli latera, vel latera ;producta iet, si latera triang 
latera producta proportionaliter sécta fuerint, quae sectiones 


" 
ϑὰρ,.. a ' πὰ 
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v0 αὐτὸ Vioc ὄντα, τὴν ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν AB κώ- 
ϑέτον ἀγομένην, πρὸς ἄλληλα εἰσιν ὡς αἱ faoc. 
Διὰ τὼ αὐτὰ δὴ ὡς τὸ ΓΖΕ τρίγωνον πρὸς τὸ AAE 
οὕτως "ἡ DE πρὸς τὴν Ed καὶ ὡς ἄρα ἡ B4 πρὸς 
τὴν 44 οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA. ᾿ 
᾿Αλλὰ δὴ "αἱ τοῦ ΑΒΓ τριγώνου πιλευῤαὶ αἱ AB, 
AT ἀνάλογον τετμήσϑωσαν κατὰ vd 4, E σημεῖα, 
ὡς ἡ Bá πρὸς τὴν 44 οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4" λέγω ὅτι παράλληλός ἐστεν ἡ 
4E τῇ 8ΒΓ-.. 
Τῶν γὼρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεί ἐστιν οἷς 
d B4 πρὸς τὴν 44 οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA, 
«AX ὡς μὲν. ἡ B4 πρὸς τὴν 444 οὕτως τὸ BAE τρί- 
yovor πρὸς τὸ 44 τρίγωνον, ὡς δὲ ΓΕ πρὸς τὴν 
ΕΑ οὕτως τὸ Γ4Ὰἕ τρίγωνον τιρὸς τὸ “448 τρίγω-- 
ψον" καὶ ὡς ἀρὰ τὸ B.JE τρίγωνον πρὸς τὸ AAE τρί-- 
γωνὸν οὕτως v0 IAE τρίγωνον πρὸς τὸ AAE τρί-- 
yovov. “Ἐκατέρον ἄρα τῶν BAE, IAE τριγώνων 
πρὸς vo LAE τρίγωνον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. "Ioov 
ἄρα ἐστὶ «0 Β4Ε τρίγωνον τῷ ΓΔῈ τριγώνῳ" καί 


coniungit recta linea reliquo trianguli lateri parallela erit, Om- 
mia; etiam ea, quae in observationibus 2—4 dicta sunt, sic 
etiam licet complecti: quae ab cruribus eiusdem anguli, vel 
duorum angulorum ad verticem oppositorum per duas rectas 
parallelas tam. verticem inter. et alteram earum; quam ipsas 
inter patallelas abscinduntur segmenta, sic proportionalia suut, 
'ut, quam rationem mutuo habent duo segmenta unius cruris, 
eandem invicem habeant duo segmenta homologa, seu simi- 
liter sita cruris alterius ; et ut singula unius cruris segmenta 
ad segmenta homologa cruris alterius sint in eadem ratione. 
* Vicissim parallelae sunt rectae , quae ab cruribus eiusdem ari- 
guli, vel duorum . angulorum ad verticem: oppositorum , seg- : 
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perpendiculad ab Εἰ ad .4B ducta, inter se sunt ut 
bases (VI, 1.). Ex eadem ratione ut triangulum 4E 
ad AAE ita DE ad E45; ut igitur BA ad 7/4 ita 
ΓΕ ad EA (VW. 11). | 

Sed trianguli “ΒΓ latera AB, AT proportiona- 
liter secta sint in punctis Z7, E, ut B4 ad 4/4 ita 
IE ad EA, et iungantur 4E; dico parallelam esse 
AE ipsi BI. . 


lisdem enim constructis, quoniam est ut /// ad 
44 ita ΓΕ ad E4,.sed ut BA ad 44 ita trian- 
gulam BA4E ad triangulum 44E, ut ΓΕ vero ad 
EH ita triangulum. IZ E ad triangulum Α4 (VI. 1.); 
erit (V. 11.) ut triazgulum £4 E ad triangulum AAE 
ita triangulum. ΓΖ Εἰ ad triangulum 44/E. — Utrumque 
igitur triangulorum. BAE , IAE ad triangulum 448 
eandem habet rationem,  Aequale igitur est. (V. 9.) 
triangulum ΒΖ Εἰ triangulo ΓΖ ΕἾ; et sunt. super eadem 
basi 4E. Aequalia autem triangula super eadem basi 


menta dlterutro ordine indicato proportionalia abscindunt. Cf. 
PHeiderer. l, c. $. 25. Denique obsetvari potest, similes pro- 
portiones'locum habere, si non duae tantum, sed plures re- 
ctae parallelae a. cruribus anguli, vel duorum angulorum ad 
vertícem oppositorum segmenta abscindant, et vice versa, Cf. " 
Tacquet. VI. 2. Cor, 1. 


Obs, 5. Pariter duas rectas non contiguas, duabus in- 
terceptas parallelis, pariter ab tertia his parallela. proportiona- 
liter secari, et vicissim, facile probatur, et ad. segmenta: etiam 
pluribus, quam-tribus rectis:inter se parallelis abscissa extendi 
potest. Cf. Pfleiderer. l c. $6.29. 30. 51. δὲ, quae ibi citan- 
tur, demonstrationes Euclidis in VI. 10. et. XI. 17. adhibitae. 
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slow ini τῆς αὐτῆς βάσεως τῆς 4E. Τὰ δὲ ἴσα τρί-- 
7ωνα ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντα, καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς 
᾿ παραλλήλοις ἐστίν. ᾿:Παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡὶ AE τῇ 
BI. 'Ecv ἄρα τριγώνου, καὶ τὰ ἑξῆς. 


, ΠΡΟΤΑ͂ΣΙΣ γ. 


᾿Εὰὼν τριγώνου γωνία δίχα τμηϑῆ, ἡ δὲ τέμνουσα 
τὴν γωνίαν εὐθεῖα τέμνῃ καὶ τὴν βάσιν, τὰ τῆς βώ- 
σεως τρήματα τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον ταῖς λοισταῖς τοῦ 
τριγώνου σιλευραῖς" καὶ ἐὰν τὼ τῆς βάσεως τμήματα 
τὸν αὐτὸν ἔχῃ λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τριγώνου συλευ-- 
ραῖς, ἡ πιὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν τομὴν ἐπιζουγνυ- 
μιένη εὐϑεῖα δίχα τέμνει τὴν τοῦ τριγώνου γωνίαν. 


PROPOSITIO Ii. Y 

' * Propositio haeo valet de triangulis aequicruris pariter ac 
non aequicruris. Et de aequicruris quidem pars prior propo- 
sionis iam .ex 1..4, pars posterior ex I. 8; patet, Cf. I. 26. 
Cor. 1. 2 — Quod triangula non aequicrura attinet, illud ante 
omnia facile ostendetur, rectam, quje angulum ad verticem 
bifariam secat, basin ad angulos obliquos (in acquicruris an- 
Euli fiunt rectj) et in partes inaequales secare, sic, ut minus 
segmentum adiaceat cruri minori, atque is angulus acutus sit, 
qui cruri minori opponitur. Nempe, si (Fig. 342.) 4I» AB, 
et 44 angulum ΒΑ͂ bifarim dividit, ob angulum B» 
(I. 18.), sunt anguli B--44B 7 I4-4AT-., ideoque (I. 32.) 
AAT AB. Et, ab 41' abscissa AE-—AB, et iuncta recta 
AE, sunt (1. 1.) 4E—AB, et ang. 4E4-—4B4. Quare, pro- 
ducta AB versus Z, est ang. .4BZ—AET' (1. 13.). At ABZ 
2r (IL. 16), ergo ZEP T', ideoque 4T» 4E (1. 19.) i. e. 
4I 48. Pfeiderer. l. c. $6./52. 35. : 

Obs. 2. Quae igitur trianguli non aequicruri basin DP 
bifariam secat ex vertice trianguli 44 ducta vecta 4H in huius 
segmentum ^T incidit, proinde in' inaequales dividit angulum 
ad "verticem. B.4I', sic, ut maior sit angulus. B4H , qui mi- 
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 constitnta et intra easdem parallelas sunt (I. 39,). Pa- 
xallela igitur est «£E ipsi BI'. — Si igitur trianguli etc. 


PROPOSITIO II (Fig. 341.). 


Si trianguli angulus bifariam secetür, secans autem 
angulum recta secet et basin; segmenta basis eandem 
habebunt rationem quam reliqua trianguli latera; et si 
segmenta basis eandem habeant rationem quam reliqua 
trianguli latera, recta a vertice ad sectionem ducta bi- 
fariam secat trianguli angulum. 


* 


nori cruri .4B adiacet: eademque 4H obliqua est basi, ob an- 
gulum .4HF obtuso A44T', et A4HB« acuto 44B (I. 16.), 
quae posterior pars etiam ex I. 25. * oon quitut. Cf. Pfleide- 
rer. 1, c. $$. 34. 35. 

Obs. 3. In demonstratione VI. Prop. $., quae complet 
ea, quae Obs. 1. 2. dicta sunt, ostendendum est anite omnia, 
rectam ΓΕ (Fig. 341.) convenire cum producta BE, quod fa- - 
cile ope I. 29. Cor. 3. fiet, vel simili modo, quo in demon- 
statione VI. 4. res ad T. Ax. 11. vel I. Post. 5, reducitur. 
Poterat autem constructio etiam ita absolvi, ut a producta B4 
abscinderetur segmentum 4E—.4T', ubi tum facile ex parte 
posterióré VI, Prop. 2. ostenderetur, iunctam ΓΙᾺ parallelam 
esse rectae ZE, Et forte haec ipsa applicatio partis posterioris 
VI. 2. indicaverit, hanc constructionem , et, quae inde fluit, 
demonstrationem genuinam potius esse, quam quae nune in 
elementis exstant, quae, nisi suppleantur, quae initio huius 
observationis diximus, quodammodo manca videri possit. Cf. 
Pfleiderer. l. c. $$. 317—40. 

Obs. 4. Rectae AZ, BH, DE (Vig. 543.) bifariam 8e- 
cantes angulos cuiuslibet trianguli, et ad latera usque oppo- 
sita productae, ita se mutuo in puncto sectionis communi 4 
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"Eoro τρίγωνον τὸ ABI , καὶ τετμήσϑω ἡ ὑπὸ 
BAT γωνία δίχα 9nd τῆς A εὐϑείας" λέγω ὅτι ἐστὶν 
εἷς ἡ B4 πρὸς τὴν AT' οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AT. 

HySo γὼρ διὰ τοῦ Γ τῇ 444 παράλληλος ἡ ΓΕ, 
καὶ διαχϑεῖσα ἡ ΒΑ͂ συμπιπτέτω αὐτῇ κατὰ τὸ E. 

Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς 44, EF εὐϑεῖα 
ἐνέπεσεν ἡ AT , ἢ ἄρα ὑπὸ ΑΓΕ γωνία ἴση ἐστὶ τῇ 
ὑπὸ IA44. ᾿Αλλ᾿ὴ ὑπὸ ΓΑΔ τῇ ὑπὸ Β44 ὑπό- 
πειταιῖ ἴση καὶ ἢ ὑπὸ ΒΑ͂Δ ἄρα τῇ ὑπὸ ἡ ΓΕ ἐστὶν 
ἴση. Πάλιν, ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τς 424, ET' εὖ- 
ϑεῖα ἐνέπεσεν κχ BAE, ἡ ἐχτὸς γωνία αὶ ὑπὸ BAA 


᾿ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς τῇ ὑπὸ AED. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ 


^ 


E: 


(Obs. 2. ad IV. 4, Cf. PHeiderer. $$. A1. 42.) dividunt, ut 
cuiuslibet segmentum adiacens angulo trianguli sit ad eius seg- 
fnentum adiacens lateri opposito trianguli, ut summa lateruri 
trianguli comprehendentium illum angulum est ad latus hoc 
ei oppositum ; tota autem recta sit ad segmentum ipsius ad- 


: angulo : : : ἃ "e Δ 
iacens (( o trianguli , uti perimeter trianguli est ad 


summam laterum circa hunc angulum i 
hoc latus. 2: ) Nempe ex VI. 3. 


"P AB:DZ, ob ang. 4B4—ZB4 
etit 44: 4Z—À ^ (r. ΓΖ, ob m. Al 'A—ZI4 


—BAB-- ADU: BI (V. 12.) 
et hinc 42: 22 )—4p-- Ard-Br (45:47) (V. 18.). 
Eodemque modo ostenditur, esse 
BH:D4:4H-—AB--BI--ADr: AB-4-BT : AT 
IE: L4: 4E—AF--BI*H-AB: AI--BI': 4B. 
Nominatim itaque in triangulo aequilatero sunt 
AZ: A4:4Z 
“ΒΗ: Bd: 4H y—35:2:1. 
| IEIDA:AE ^ 
Ῥἤεϊάοτοι. l1. c« $$. 45, 44. 
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. Sit triangulum ΑΒΓ, et secetur angulus BAT 
bifariam ab ipsa 444 recta; cico esse ut B4. ad 4T 
ita B.4 ad. AT. 

Ducatur enim per 7" ipsi 4.4 parallela T'E (I. 31. » 
et producta B4 conveniat cum ipsa in E. 

Et quoniam in parallelas 7f, ET' recta incidit A4T'; 
ergo angulus ΑΓΕ aequalis est angulo 144 (1. 23,). 
Sed D 44 ipsi BA ponitur aequalis; ergo et B44f 
ipsi ΑΓΕ est aequalis. Rursus, quoniam in paralle- 
las 44, .ET' recta incidit BA4E, angulus exterior .B44f 
aequalis est interiori ΕΓ (1. 29.). Ostensus autem 
est et ΧΤΕ ipsi B4// aequalis; ergo angulus J4T'E 


Obs. 5. Vicissim, si recta AZ trianguli perimetro ter- . 
minata, et aliquem eius angulum bifariam dividens ita seca- 
tur in puncto Z, ut sit 444: 4Z—4JAB-|-4 T : BI ; cacterae otiam 
rectae per punctum huius sectionis 4 ex verticibus angulorüim 
trianguli ductae bifariam hos angulos divident. Non enim bi- 
fariam dividant angulos B, rectae B4, I'4, sed ΒΘ, T6 
(Obs. 2. ad IV. 4.): itaque foret (Obs. 4.) 440: 9Z—B.4-4- 
AT: BD (Obs. 4,): ideoque 40:8Z—44:4Z (V. 11), 42: 
6Z— 42:4Z (1. 18.) et GZ—42Z (V. 9.) contra T. Ax. 9. 
Simili modo enunciantur, et vel immediate similiter demon- 
santur, vel ad proxime praecedentem casum ope V. 17. re- 
ducuntur conversae Sn pertum Obs. 4. PHeiderer. 1. 
c. $$. 45. 46, 

Obs. 6. Quodsi iam recta ducatur,' quae bifariam divi- 
dat angulum exteriorem ad verticem trianguli, recta ita ducta 
1) in triangulo aequicruro ABT (Fig. 344.) parallela erit basi 


ΒΓ. Nam, quum ex supp. angulus Z.407—0.4 B: TB D 


(I. 92.) BF (IL 5., adeoque 6.4 parallela rectae BI 

(I. 27.). Et conversa quoque, nempe, si 9.4 parallela sit re- 
ctae BI', fore angulum ΖΒ ad ΘΑ͂ bisectum, ope I. 29. et 
I. 5. facile ostendetur. 2) In triangulo autem non aequicruro 
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dnd ADE ej ὑπὸ BAA log, καὶ ἡ ὑπὸ ATE dou. 

: γωνία τῇ ὑπὸ ΑΕΓ ἐστὶν ἴση" ὥςτε wol πλευρὸ ἡ 
AE πλευρᾷ τῇ ΑΤ΄ ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ τριγώνου 
τοῦ ΒΓΕ παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν τὴν EI ἦκται ἡ 
A «ἀνάλογον ἄρα ἐρτὶν ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν AT' οὔ- 
τως ἢ BA πρὸς τὴν 48. ᾿Ἴση δὲ ἡ AE τῇ 4Γ- 
dg ἄρα ἡ ΒΖ πρὸς τὴν A4T' οὕτως ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 
AD o. 
᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς ἡ BA πρὸς τὴν AT οὕτως ἢ 
BA πρὸς τὴν AD, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ .44' λέγω ὅτι 
δίχα τέτμηται ἡ ὑπὸ BAT γωνία ὑπὸ τῆς «44 εὐ- 
sac. — 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευααϑέντων, ἐπεί ἔστιν ὡς 
"ἢ "B4 σιρὸς τὴν AT οὕτως ἡ BÁ πρὸς τὴν AT, 
ἄλλα καὶ εἷς ἡ ΒΔ πρὸς τὴν AT οὕτως ἐστὶν ἡ BA 
πρὸς τὴν ΑΕ τριγώνου γὰρ τοῦ BI'E παρὰ μίαν 
τῶν πιλευρῶν τὴν ΕΓ ἤκται 2) 41Δ' καὶ ὡς ἄρα ἡ B.A 


(Fig. 545.) , si angulus exterior Z 4D bisecetur recta 40, haec 
ipsa tecta cum basi BI producta ad eam partem, ad quam est 
erus minus «48, concurret in puncto aliquo ἢ. Nam, quum 
angulus ZAB-IA-ABT (1. 52.), at 48 DL T (1. 18.) exit 


ZAB 
ZAB&2ABT, adeoque G4B— 7" «ABT, et O4B--4BH 


«ΑΒΓ ΑΒΗ. «2 rect. (I. 15.) unde ΘΑ͂, BH ex hac parte 
concurrent (I. Post, 5.). Pfleiderer, $$. 47. 48. 

Obs. T. Recta 449, quae angulum externum Z4B uian- 
guli nom aequicruri bisecat, cum bàsi ad partem cruris mino- 
'ris productam concurret (Obs. 6.) et ita quidem, ut segmenta 
in ipsa inter punctum hoc concursus et terminos basis abscissa 
ΒΗ, ΤΗ eandem habeant rationem, quam trianguli crura B4, 
I4 quibus adiacent. Abscindutur enim ab 47 recta 4E—.4B, 
et iungatur BE, eritque angulus ZA4B-— 4BE-]1-AEB (I. 82.) 


^ 


* . à i: 
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ipsi AET est aequalis ; - quare et latus 4.8 làteri AT 
est aequale (LI. 6... Et quonixm uni latrrum trianguli 
BILE nempe Ε Γ parallela ducta est 44; erit (VI. 2.) 
ut ΒΩ ad A4TD.itaà B4 ad AE. equalis autem est 
"AE ipsi AD; at igitur B4 αἰ. 4Γ ia B4 ad 4 T.- 


Sed sit ut. ΒΖ ad AT τὰ B4 ad AT'; et iungatur 
. A44; dico bifariam sectum esse sagem. BAT ab 44 


recta, 


lisdem enim constructis, quoniam est ut B4 ad - 
AT. ita B.A ad' AT , sed et ut BA ad ΖΓ ità est BA 
ad Δ (VL. 2.5 trianguli enim ΒΓΕ uni lateri ET' 
parallela ducta.est 4//; erit igitur B. ad AT ita ΒΑ 
ad. AE; irinit igitur AT ipsi ΑΕ (V. 9); quum 


—24BE (1. 5), adeoque eAn- (7 T3 2 RA et 4H 'pa- 


rallela rectae EE (I. 27.) , adeoque ΕΝ DH-—AE: 41 (Obs. 
2. ad VI. 2.) —4B: 4r' (V. 11. ^ Vicissim , s BH: ΤΗΞΞ 
AB: AD, iuncta ΔΗ ángulum .ZA4B bisecabit, Rursus enim, 
facta A4LE—4AB, iunctaque. BE, erit «BH: 'H—4AE: AT (V. 
11.), adeoque rectae AH, BE parallelae (VI. 2..Obs. 9.), 
proinde angulus 'OABzz-4ABE (1. 29.), et ZdOz— AEB, (I. 
29.) , adeoque , ob .4BE-——A4EB (1. 5.), euam 941—446 


B 
c . Cf. Pfleiderer. 1. c. $. 48, 


Obs, 8.. Poterat autem iuberi, ut recta BE rectae “49. 
parallela agatur, et demonstratio eodem : modo absolvi ac in^ 
textu. elementorum. VI. $, atque hac ratione rem ' efficiunt 

lob. Simson. ii Prop. A. post Vi. $5. inserta, quae idem enun- : 
ciat, quod praecedens Obs, (,, ác Playfar. Et Simson. qui-, 


M 


Euclid, Element. P. II, 


X 
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πρὸς τὴν T οὕτως ἡ BA πρὸς τὴν AE- ἴση ἄρα 
à AT, τῇ A, ὥςτε καὶ γωνία 4j ὑπὸ ΜΕΤ γωνίᾳ 
vj ὑπὸ AT'E ἐστὶν oy. ᾿Αλλ᾽ ἡ μὲν ὑπὸ AET τῇ - 
ἐκτὸς τῇ ὑπὸ ΒΑΔ ἴση, ἡ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ATE τῇ 
ἐψαλλὰξ τῇ ὑπὸ ΓΑΔ, ἐστὶν ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΔ ἄρα 
«ἢ ὑπὸ ΓΑ͂Δ ἐστὶν ἴση, 'H ἄρα ὑπὸ BAT γωνία 
δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς 44 εὐθείας. "Edv ἄρα τρι- 
γώγου καὶ τὰ ἑξῆς." E 


ΠΡΟΤΑΣῚΣ δ. 

Τῶν ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλόγόν. εἰσιν ai τιλεῦυ- 
ui αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, καὶ ὁμόλογοι αἱ ὑπὸ 
τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι σιλευραί. 
dem monet: ,,casus secundus » qui habetur in Prop. A, pari-- 
ter ütilis 'ac primius, tertiae proposítioni additus est , videlicet 
is, quo angulus trianguli exterior,bifariam secatur recta linea. 
Demonstratio eius simillima est demonstiationi primi casus, et 
ob hanc forsam causam tum ea, tumi enunciatio casus, orpissa 
est ab imperito quodam editore,  Pappus certe hac tanquam 
propositione .elementari (simul eum ipsa VI. $) utitur in 
VIL. Prop. 39. Collect. IMathem.** "Utramque etiam proposi- 
' tionem, nempe VI. 3. et alteram ei similem Obs. 7. allatam 

uno enunciato complecti licet, quod et Playfair. notat. Cf. 
Pfleiderer. l. c. $$. 49. 50. 
Obs. 9. Quodsi siniul angulus trianguli non aequicruri 
, BAT. (Vig. 546.) recta 44, et anguli externi ΒΖ recta: BO bi- 
secetur, angulus 44/0, quem rectae 42, 40 efficiunt, rectus 
ent. Nam, quum BAZ-J-BA I2 Rect.. (I. 13. erit 6.44— 
(E) Recto. Quodsi super eadem basi BT aliud 
triangulum «BI constitutum sit, cuius crura eandem inter se: 
ratioiem habent, quam crura trianguli ΑΒΓ, ita, ut sit «B: 
aI— 4D : AT, et bisecetur etiam huius trianguli angulus ad ver- 
ticem Βα Γ᾽, et qui ei deinceps est, ζα Β, rectae hos angulos bisecan- 
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et angulus 4ET angulo ΑΓΕ est aequalis (I. 5.) Sed 
AET exteriori .B.44 aequalis (I.:29.) ; ΑΓΕ vero al- 
terno. D'44 est aequalis; angulus J,44 igitur angulo 


I'44 estaequalis. Itaque angulus. BAT bifariam se- 
ctus est 40 /4// recta, Si igitur trianguli etc. 


. ' 


PROPOSITIO IV. (Fig. 347.) 


Aequiangulorum triangulorum proportionalia sunt la-. 


tera circa aequales angulos; et homologas quae aequa. 
les angulos subtendunt, latera. u^ Ü 

tes ad eadem puncta 4, H-baseos ipsius et productae vergent, 
ad quae rectae 444 , 44H , quae angulos ZA4T', Z4 bifariam 
sécant. Si enim fieri potest, recta v. Ὁ.) quae angulüm Bar 
bifariam secat, secet basin in puncto K, quod à 4/ diversum 


sit, 'ritque 'ex VI. 8. BK: L.K— Ba: Fa—BA: ΓΑ Cupp-) . 


LD4: T4 (VI. $.), adeoque erit BP: FK——BI': F4 (V. 18), 
et PK—I'4 (V. 9.), quod. est absurdum. Et eodem modo 
es de rectá, quae angulum ζα 8 bifariam secat, probatur. - 

Obs..10. Quum rectae Ha, 4a pariter inter se rectum 
angulum efficiant, idemque obtincat in omnibus triangulis non 
aequicruris super eadem basi BI' constitutis, quorum crura 

. eandem inter se rationem habent, vertices omnium eiusmodi 
triangulorum erunt in semicirqulo super ΗΔ descripto, sive 
iste semicirculus erit locus geometricus verticum omnium tri- 


angulorum, quorum basis est BP, et quoram crura eandem ' 


intec se rationem habent, quam habet 4B ad AF,(L. 31. 
Cor. 2. Cf. Apollon. Loc, Plan. Hl, Loc. 2. De triangulis 
aequicruris vide I. 26. Cor, 6. 


Obs. 11. Qaum sit (Obs 7.) BH:DH-—AB: AT vel 


pg —.(/ P4 (TA 
ΒΗ: PH-( 5 nu) (Tf na rece HB, H4, HF 
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" Ego ἰσογώνια. τρίγωνα τὰ ABT, ATE ἴσην 
ἔχοντα τὴν μὲν ὑπὸ BAT. γωνίαν τῇ ὑπὸ DAE, τὴν 
δὲ ὑπὸ ALB τῇ ὑπὸ AET , x«i ἔτι τὴν ὑπὸ ABD 
vj ὑπὸ ATE: λέγω ὅτι τῶν 4.8}, 4ΓΕ τριγώνων 
εἰνάλογόν εἰσιν αἷ- πιλευραὶ αἱ σιερὶ τὰς ἴσας γωνίας, 
καὶ ὁμόλογοι αἵ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτεῖνρυσαι 
σιλευραΐ. 

Κείσϑω γὰρ ἐπ᾽ εὐϑείως 5 BI τῇ TE. Καὶ ind 
αἱ ὑπὸ ABT, ATB γωνίαι δύο ἀρϑῶν ἐλάσσονές εἰ- 
em, ἴση δὲ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ AED , αἱ ἄρα ὑπο 
ABT, ΖῈΓ δύο ὀρϑῶν ἐλάσσονές εἰσιν" αἱ ΒΑ, EA 
ἄρα ἐκβαλλόμεναι συμισιεσοῦνται. ᾿Εχβεβλήσϑωσαν, 
sal. συμσιισιτέεωσων κατὼ τὸ Z. - 


erunt harmonice continue proportionales. | Óf, dicta ad Libr. 
V. Defin..8. Et conversa quoqne fácile demonstrabitur, nempe, 
- δὲ sit ΒΊΗ ΓΞΕΒΖ: ΓΔ, fore. etiam AB: .41-- 4: [ΖΞ 
HB: ΗΓ, ct roctam 44 Mngapum BAI' pariterque rectam. 4H 
angulum ZA4£H bisecare, 


D 


ix ene us IV. 


. Obs... Triangila, qualia in hac propositione occurrunt; 
vel. (1. .32.. Cor. 3.) quorum duo saltim anguli unius duobus, 
alterius, singuli singulis àcquales sunt, iuyta VI. Def. 1. si- 
milia dicuntur, Propositiones.itaque IV. 2. et IV. 3. docent 
circulo . dato inscribere et, circumsscribere triangulum simile 
dàto, Cf. Pfeiderer, 1l. c. $$. 54. 59, Quuin autem id trian- 
pulis in hac propositione occurrentibus. latera, quae augulos 
aequales. subtendünt , homologa dicuntur , id ex V. Def. 12. 
dicere vült, esse 4B: BI—4P: DE, e BIS AT—FTE: 4E, , 
“ἐς 48: AI—AT:AE, unde. et alterne sequitur, 4B:4I— . 
BD:DPE-AÁDA4E, vel, quam rationem habeant duo duorum 
: triangulorunr aequiangulorum latera, aequalibus, angulis op- 
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Sint aequiangula triahgula: 4BT', ΔΓΕ, aequalem 
habentia anguluni 2 A4TP angulo DAE, angulum verà 
ATB angulo ED, et praeterea angulum. ABT an- 
gülo 4D £e; dico triangulorum: ,4RI', ΔΓΕ propor- 
tionalia - esse latera, circa. acquales angülos $ ét homo- 
loga, quae aequales ángülos subtendunt, latera. τὸ 


Ponatur enim BJ' in directum ipsi ΓΕ. Et quo- 
niam anguli 48, ΑΓ duobns rectis mtaóres sunt 
(I. 17.) , aequalis autem AFP HB ipsi ΔΈΓ, anguli igi- 
tur 4“8Γ΄, AET duobus rectis minores sunt; rectae 
igitur «B4, ΕΔ productae convenient (I.: Post. sy 
Producntur , εἰ conveniant in Ζ. : 


posita, eandém abono bina illorum reliqua latera aequalibus' 
angulis opposita, et. (V. 12.) perimetros utriusque dece 
CI. PReiderer. 1. c. $$..51. 52. 

Obs, 2. Recta, quae in triangulo Porljels dicitur uni 
eius lateri, abscindit (I. 29.) ἐείηα οἴει simile toti (Pllei- 
derer. l. c. δ. 60. Claviüs VI. Cor. 4. alii). Recta haec 
se habet ad latus trianguli, cui est párallela , uti segmentum 
alterutrius reliqnorum 'triauguli laterum ipsam inter et verti-. 
cem anguli oppositi comprehensum est ad hoc latus (Pfleidever, 
l, c. δ. 61.). Eadem pcr rectas ex vertice trianguli opposito 
ductas.in eadem ratione secatür, ac basis ttjanguli, $eu latus 
eius ,' cui est parallela (Plleiderer, l, c. δ, 02. Clavius in; Schol.. 
ad 1V. 4. Tlieor. 2.}). Quod idem valet, si recta trianguli la- 
feri parallela secat eius reliqua latera producta (Pfleiderer. l. c- 
$. 65. sq.). Denique 7. 51 trianguli alicnius lateri plures rectae 
parallelae ducuutur : quae:cum reliquis lateribus "ianguli con. 
veniunt, erunt hae omnes intet se, ut homologa crura trian- 
gulorum a parallelis his. abscissorum. 

Obs. 3. Praemissa IV. 4. Prop., quae non pandata Vi, ὅς fa. 
cile etiam Vl. 3. et quae ei adiecta fuit. similis propositio VI. 3, 
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Καὶ. ἐπεὶ fon ἐστὶν x ὑπὸ ADU γωνία vy Uno. 


. ABT, παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΖ τῇ Γ4. Hav, 


ἐπεὶ ἴση; ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ AED, παράλλη- 


Aog ἐστιν ηἱ 4T τῇ ΖΕ" παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ 


Ζ41Γ4" ἴση ἄρα ἢ μὲν ΖΑ͂ τῇ 4T, ἡ δὲ AT τῇ Ζ4." 


"Καὶ inei τριγώνου τοῦ Z BE παρὸ μυἱὰν τῶν πλευρῶν τὴν 


* ᾧ « H 
ZEE) ἠκτὰι ἡ AT, ἔστιν doo ὡς ἡ DA πρὸς τὴν AZ, 


εὀὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν DE. Ἴση δὲ ἡ AZ τῇ ΓΔ: 


óc ἄρα ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν ΓΔ οὕτως ἡ BI πρὸς τὴν 
DE, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν BI οὕτως ἡ 
ΔΓ πρὸς τὴν ΓΕ. Πάλιν, Geh πιαρῴλληλὸς ἔστιν 
ἡ. ΓΔ τῇ ΒΖ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BP «ρὸς σὴν ΓΕ 
οὕτως καὶ Ζ4 «ρὸς τὴν AE. "lox δὲ ἡ Zi τῇ AFP 
ee ἄρα ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΕ οὕτως ἡ ΑΓ πρὸς τὴν 
ἘΔ, «ἐναλλὰξ. ὥρα ὡς. ἡ ΒΓ πρὸς τὴν DA οὕτως qj. 


Obs. 7, ita probari potest. Si recta 44 (Tig. 548.) bifariam dividat 
angulum B.4P trianguli non aequicruri 4477, erit 4B: AT— 
Ba:I4 CDemittantur enim ex B, 2" πὶ 4/4 perpendicula 714, 
ro, eruitque tiengula B.44, TO4 aequlangula 2. pariterque 
triaigula 7224, I'OA, unde erit B: AT—B4:DPO—B4:D4 
CVI. 4.). [πα΄ rem demonstrat Thom. Simpson. (Elem. of 
Geom. IV. 18.). Et similiter res de recta, quae o p ex- 
ternum bifariam secat, dernonstratur. 
| Obs, 4. ^Si (Fig. 519.) latera BD, 4r triangüli ABI 
bifariam seécantur per rectas 44, BE eX veiticibus angulorum 
oppositorum .4, B ductas; recta quoque. TZ ex tertii anguli 7" 


vértice ducta per pünctum sectionis:9 duarüm 44, BE. bifariam 


secat tertium trianeuli latus 44B. Quippe ob B4—4ZI, EA-—ET 
utrunque triangulhin B4, BAE dimidium est trianguli BAT 
(1. 38, vel VI. 1.5: igitur iviang. 44B4—— triang. BAE, demto- 
que communi triang. 44BO , erit trang. B40—— triang." JOE, 
pariterque 9 triang. B46— -2 triang. AGE, h. e. ob B4 —4Tr, 
et AE—EFP, EL. rpe-— rang. IO0A (1.:38, vel. VI. 1.). 


ι 
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Et quoniam aequalis est angulus ΖΓΕ bcd ABT, 
parallela igitur est. BZ, ipsi ΓΖ (1. 28.), . Rursus, quo- 
niam aequalis est ΓΒ ipsi 4ET', parallela. est 4... 
ipsi ZE;' parallelogrammum | igitur. est Z ATA; ae- 
qualis igitur Z.4 ipsi 4I' (I. 34.) , AT' vero ipsi Z4. 
Et quoniàm uni laterum trianguli ZBE nempe ΖΕ 
ducta est parallela. Z7", est ut. ΒΩ. ad AZ ita ΒΓ 
ad DE. (VI. 2.). Aequalis autem AZ, ipsi P4; ut 
igitur B4 ad ΓΖ ita ΒΓ δὰ ΓΕ (V..7.), et alterne 
(V. 16.) ut 4B ad ΒΓ ita ΖΓ ad ΓΕ. | Rursus, - 
quoniam parallela est J'/ ipsi BZ, est igitur ut BT' 
ad ΓΕ ita: Z4/ ad 4E (VI. 2.). Aequalis autem Z/ 
ipsi 4I; ut igitur ΒΓ ad ΓΕ ita ΜΓ ad EA (V. 
7.) alterne igitur (V. 16.) ut BI ad I4 ita ΓΈ. ad 
ΕΔ. : Et quoniam ostensum est, ut ;4B quidem ad 


Atqui. tam tiiang. DI'BO: tiang.. FDZ 
quam triang. Z0 4 :triang. ΓΑ͂Ζ 


(V. 11,).tiang. 180: : uianp. P'BZ— triang. ΤΘΑ͂ :triang. P 42, 
et hiuc (V. 14.) triang. Ihz— md F AZ, ac (I. 38. conv. 
BZ-—.AZ.. Cf. PHeiderer, ]. c. δ. 66. 

Obs. 5. Tres réctae, -quae ex singulorum trianguli cu- 
iuscunque..4BI' angulorum vericibus 44, B, 1 ' (Fig. 350.) 
ducuntar ad puncta 4, E, Z laterum oppositorum, mbi haec 
bifariam dividuntur, iin. eodem intra triangulum puncto se :se- : 
cant. Duas enim 44, BE, quaé se in puncto O secant, tra- 
iiciat, si fieri potest, terti4 IZ in punctis K, H. Per puncta 
I', O agatur recta D'O.4. , Cum haec bifariam secet latus {48 
in puncto 42, ubi ei occurrit (Obs. 4.), atque hoc non coin- , 
cidere possit cum puncta Z (I. Post. 6.): foret 4B bifariam 
secta in duobus punctis Z, «4, quod fieri nequit a. 9. I. 1. 
Ax.) ΟἿ, Pfeiderer. 1. c. '$. 67, 

Obs. 6. Eaedem tres rectae (Fig. 949.) ita se in puncto , 


—I9:TZ(VI.1.). Ergo 


communi. ÓO.secant, ut segmentum cuiuslibet adiacens lateri. 


trianguli, eiusdemque segmeutum adiacens vertici anguli. op- 


? 
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.DE πρὸς τὴν Π4. Ka ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς μὲν ἡ. AS. 


πρὸς τὴν BI' οὕτως ἡ ΖΡ πρὸς τὴν ΓΕ, ὡς δὲ ἡ 
BD πρὸς τὴν ΓΑ͂ οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν. Ed: καὶ 
διίσου ἄρα οἷς ἡ 8.3} πρὸς τὴν ΑΓ οὕτως ἡ P4 πρὸς 
«ὴν 48, Τῶν ἄρα ἰσογωνίων x«l τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΜ Α͂ΣΙΣ “ἐ. 


^ 


Fi» δύο τρίγωνα vds nXcvgde ὠνάλογον ἔχη. ioo: 
fpe ἔσται vd τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει wd γωνίας, 
ὄψ᾽ ὡς αἱ διιόλογοι τιλευραὶ ὑποτείνουσιν. 

o*Hoso δύο «ρίγωνα rd BU, EZ vde πλευρὰς 
ἐνἄλογον ἔχοντα, εἷς μὲν τὴν AD πρὸς vj» BI' οὔ- 
see τὴν AE stone τὴν EZ, ὡς δὲ τὴν ΒΓ πρὸς cV 
I οὕτως τὴν EZ noo: τὴν Z4, καὶ ἔτι ὡς τὴν BA4 
uos τὴν AD οὕτως «ἦν E sgdc τὴν AZ: λέγω oit 
looyuvióv. ἐστε τὸ ABE τρίγωνὸν τῷ 4EZ τριγώνῳ, 


positi, ac'tota recta: sint. uti. 1:9 :57 triangulum vero.ih sex' 
triangula aequalia dividunt ;:ad punctum: autem séctionis'com- 
munis usque tantum ductae tiiangülum dividunt'in tria ae- 


quali. Nempe 1) ὃν. B4: ZI—4AE: EP—HZ: AZ (supp. et 


; V. 5. Def), sunt ZH et 4B, 42. et AT" parallelae (VI. 9.). 


. Qüare (I. 15. et T. 29.) triangula Z49E et 40B, 402 et 40r 


΄ 


eunt aequiangula, adeoque 40:64 :- 


6E: GB—4E: AB (VI. 4.) ---.41᾽: Br 
62 : 0l —42 : 4T S IP) (VI. 4. 4. Obs.) — 


1:9 et. 409:0.4:44—90E GB: BE-94:9D:ZP1:9:3 (V. 


18)... 9) /AOBdfiss ^ 49E (Obs. 3. Dem.) —6G4F-—OGEF (I. 


38.) et triang. 925 :0 rb )eezier (VI. 1.) -—1:2 (nr. 1.) 


024:0 [4 
:3 20ZB-— 9 l'B-.294D 07Zn—094n 
Maqu6 407 1 op. ΘΩ͂» δ᾽ Pariter 97 4 o 4r 


ezh 


/ 8) AGBT-—O4I (Ob. 4. Dem.) et AG4D— (ona 


(I. 58) e- (GL) (nr. 2.) ΟἿ Pfieiderer. 1. c. $. 68. 


1 


—— 


LIRERT SEXTUS 185 


- BP ita AT. ad. DE; ut vero. BT ad. ΓΗ͂ ita PE ad 


ΕΔ; et ex aequo igitur (V. 22.) ut A, d ad [P ita 


, FIdoad 41. Aequiangulorum igitu οἷος 5 7 7 ^ 


B 


nPROPOSITLIO. V. (5g.355) Ὁ 

' $i duo. triangula latera proportionalla 'habeant , aé- ' 
quiangula erunt triangula; et aequales habebunt | angas 
los, quos homologa latera subtenduut. 

Sint .duo triangula 4BI, AEZ latera: proportio- 
tionalia habentia, sitque ut 4B quidem. ad 8. Γ᾽ ita 
AE ad EZ, ut ΒΓ vero ad FA ita-EZ ad Zf; εἰ 
adhuc: ut ΒΑ ad. AT ita EA ad ZZ j dico aequiani 
gulum esse triangulum BF triangulo Z£EZ;, et aez 
quales habere angulos , quos homologa latera qt 


Obs; T. Con in ttiangulis aéquilaieri rectae bifariam 
dividentes augulos bifariam quoque secent latera. opposita, et 
vicissim (I. 4. I. 8.); liquet identitas conclusionum (Obs. 4. 
ad VI..3. et VI. 4. Obs. 6.) ad ipsa applicatarum. / Eádemque - 
per rectas 444, DE, ΓΖ ἴπ sex, per rectas 440, BO, l'O.im 
ta triangula similia ἐξ aequalia dividuntur. CL..Püiderer: . 
l. c. δι 69. "a 2 Di $a 

Obs. 8. Vicissim ν᾿ si.recta 444 ab vertiée aliquo trián-: 


gul ad puuctum bisectionis lateris oppósiti:/ ducta ita: seca- 


tur in O, ut segmentum ipsius 49 adiacens vertici trianguli 
düplum sit alterius segmeitti: 7/9 adiacentis latemi opposito tri- 
anguli; cetevae étiam rectae per punctum. Θ᾽ hiius sectionis ex 
verticibus trianguli .ductae bifariam latera iis opposita secamit. 
Ductis nempe rectis Des, 4E, erunt triangula boe ey 
(VI. 1.) igitur ABAESADAE. Sed ob BI--2B4 (supp. . 
etiam ABPE-2ABAB (i. 1). Quare ABAE-SADEE,.' 


φ 


." B 
* 
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καὶ ἔσας ἕξουσι τὸς γωνίας, V«q ἃς ὁμόλογοι πλευραὶ. 
. αἱ ποτείνουσι, τὴν μὲν. ὑπὸ ΑΒΓ τῇ ὑπὸ 4ΕΖ, τὴν 
δὲ ὑπὸ ΒΙΑ͂ wj ὑπὸ EZ , καὶ ἔτι τὴν ὑπὸ BAT 
vj ὑπὸ Ε4Ζ. 

Συνεστάτῳ γὰρ σρὸς φῆ EZ εὐϑείᾳ, καὶ τοῖς 
πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς Ε, Ζ, τῇ μὲν ὑπὸ ABT 
quio: lon ἡ "no ZEH, τῇ δὲ ὑπὸ BI'A ἴση ἢ ὑπὸ 
᾿ΕΖΗ". λοισοὴ da ἡ ὑπὸ BAT. λοιπῇ vi, ὑπὸ. ΕΗΖ 
ἐστὶν ἴση. 

᾿Ισογώνιον. ἄρα ἐστὶ vo ΑΒΓ τρίγωνον τῷ, EHZ 
τριγώνω" τῶν ἄρα ABD, EHZ τριγώνων ᾿ἀνάλογόν 
εἶσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, καὶ ὁμό- 
2ογοι αἱ ὑπῷ τὰς ἴσως γωνίας τἱλέυραὶ ὑποτείψουσαι" 
ἔσσον doa ὧδ ἡ 4B. πρὸς τὴν BI' οὕτως ἢ H.E stc 
τὴν EZ. ᾿Αλλ ὡς ἡ 4,1Β πρὸς τὴν BI' οὕτως ὑπό- 
᾿ φρρεφαξ' 5 4E πρὸς τὴν. EZ: ὡς ἄρα ἡ 4Ε πρὸς τὴν 
| EZ οὕτως ἡ HE πρὸς τὴν EZ ἑκάτερα ἄρα τῶν 
AE, HF πρὸς τὴν ἘΖ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ἴση 
doa ἐρτὶν ἡ AE τῇ HE. .Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ 4Ζ 


-et hinc (T. 38. conv.) 4E—PE.- Similiterque ostenditur, vel 
zunc ex Obs. &.?infertur, ducta [OZ recta fieri etiam 44Z— 
ΒΖ. 'Cf. Pfleiderer. l. c. ὅς 20. | : 

Obs. 9. Pariter, si tres rectae 64, OB, ΘΓ ab puncto 
Θ' intra trianealüm ad: vertices angulorum eius ductae triangu- 
lum iu tria aequalía dividunt; rectae hac ad latera usque tti- 
anguli opposita continuatae bifariam ea dividunt. Est enim 
(VI. 1.) /A40B: //04B—40: 042—401: 40r. Quare, ob 
INAOB— A MOU (supp.), etiam. /AG4B—409TD' (V. 14.) et 
hinc (1.:38. conv.) B4--I4.. Et similiter in reliquis. ' Cf. — 
Pfleiderer. 1. c. $. 71. . " ] 
/^— PROP V, VL: 
' "Ob. i. Proposiiidhes hae. conversae sunt praecedentis 


quartae, atque uti haec pfopositioni I. 96. ita illae propozitio- 


s 
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dunt, angulum quidem ABI angulo “ΕΖ Z, angulum 
vero ΒΙΑ͂ angulo ÉZ4; et insuper iugo BAT 
angulo E4Z. 


Constituatur enim (1. 23.) ad rectam EZ, et ad 
puncta in ea E, Z, augulo. quidem, 44BT[ aequalis 
'"ZEH, angulo vero BI 4 aequalis angulus EZ H; re- 
liquus (I. 22.) igitur .B.A4I' reliquo E /7Z cst aequalis, 


Aequiangulum igitur est triangulum 2438 Γ᾽ triangulo 
EHZ; wiangulorum igitur 4.81, EHZ proportio- . 
nalia sünt latera (VI. 4.) , circum aequales angulos, et 
homológa.latera aequales angulos subtendunt; est igi- 
tur, ut 418 ad. BI' ita HE ad EZ. Sed ut 4B ad 
BF ita ponitur 4E ad EZ; ut igitur 4E ad EZita ᾿ 
HE ad EZ (V. 11.); utraque igitur ipsarum AE, 
HE ad EZ eandem habet rationem 5’ aequalis igitur 
est 4E ipsi H.E (V. 9.). Ex eadem ratione et 4Z 
ipsi HZ aequalis est, .Et quoniam aequalis est 4E 


nibus I. 8. L..4, respondent, ad quas earum demonstrationes 
reducuntur, et. Sub quarum conditionibus triangula similia et 
aequalia sunt. ,, Cf. Pfleiderer, l. c. $. 22. . 

Obs. 2.. Sub quintae conditionibus similia esse triangula: . 
propositio haec aeque immediate ac quarta. efficit: positis au» 
tem sextae coriditionibus , . mediante quarta demum proportig-. 
nalitas reliquorum circa angulos aequales laterum, ad triangu- 
lorum similitudinem per VI. 1 Det. quilt, colligitur. C£ 
Plüeiderer. l. c. δ. 73. 

Obs. 3.: Ope sextae demonstrantur conversae nonnulia- : 
rum propositionum, quae Obs. 2, ad VI. 4, comprehenduntur, 
nempe quod, sumtis (Fig. 338, 539.) in eadem recta tribus ; 
punctis 4, B, 4, et per duo eorum B,. 4 ductis duabus pa- 
rallelis 81, 4E ad, easdem (vel oppositas) rectae illius partos, 
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τῇ HZ iow lon. ᾿Επεὶ οὖν ἴσῃ ἐστὶν ἡ. ΔῈ τῇ EH, 
κοινὴ δὲ ἡ LZ, δύο δὴ αἱ AE, EZ δυσὶ ταῖς HE, 
EZ ἴσαι εἰσὶ, καὶ βῴσις ἡ ZA. βάσει τῇ ZH ἐστὶν" 
ἴοη" γωνίᾳ ἄρα ἡ ὑπὸ 412 γωνία τῇ ὑτιὸ Η ΕΖ ἐστὶν 
ἴσγ. αὶ τὸ ΔῈΖ τρίγωνον τῷ HEZ τριγώνῳ ἴδον, 
καὶ αἱ΄ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαὶ, ὑφὶ 
&c οἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" ἴση ἄρα' ἐστὲ καὶ ἡ 
pàr ὑπὸ 472} γωνία τῇ ὑπὸ HZBE, ἡ δὲ ὑπὸ EAZ 
τῇ ὑπὸ EHZ. Ku ἐπεὶ ἢ μὲν ὑπὸ ΖΕ, «τῇ ὑπὸ 
ΖΕῊ ἐσιὶν ἴση, ἄλλ 4 ὑπὸ HEZ τῇ ὑπὸ ABT 
ἐστὶν (ow καὶ ἡ ὑπὸ ABI ἄρα yovíc «j ὑπὸ AEZ 
ἐστὶν ἴση. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ wet αὶ Und ABD τῇ ὑπὸ 
4ΖΕ ἐστὶν ἴση, καὶ ἔτε ἢ) πτρὸς τῷ b τῇ πρὸς τῷ 4", 
ἰσογώνιον ἄρω. ἐσεὶ τὸ 481 τρίγωνον τῷ 482 τρε- 
γώνῳ.. Edv ἄρα δύο καὶ vd ἑξῆς. 
JLPO,TAXIZEX ς. 

᾿Εὰν δύο τρίγωνα μίαν. γωνίων μεᾷ γωνίᾳ ἴσην 

ἔχῃ, περὶ δὲ τὰς ἴσως γωνίας vdc πιλευρὼς ἀνάλογον" 


pronti puncta B, 4 ἐπ δὲ iadent ad easdem (vel oppositas) 
partes puncti. 44 ,. sic, ut sit BD:4E—4B:44, puncta 4, 
F, E pater iaceant in directum. * Tunctis enim 447, 4E re- 
cus, ob angulum A4BI*— 44H (1. 29,) et BD: 4E—4B:.44 
(supp.) est angulus BAI'—AAE. (VI. 6.); ideoque priori casu 
rectarum. T, AE una in alteram incidit (Conv. I. 8. Ax.); 
posteriori eaedem rectae in directum «sibi invicem sunt (Conv.' 
I. 15.). Clavius posterius eodem modo, prius indirecte de- 
rnonstrat. Cf. Pfleiderer, l. c. ξ, 16. ! ' 
*7Obs..4.. Sint (Fig. 9853.) 4B, T4 parallelae , et O, II 
réctae quaecunque inaequales. Utrimque a punctis E, Z ín 
parallelis ubicunque sumtis, abscindantur in priore ZIT—Z77— 
O0; in posteriore EO— EO— I7, ita ut puncta H, Θ᾽ sint ex una: 
rectaé EZ parte, 7, Ó ex altera: trés rectae EZ , OH , ϑη' in 


E 
' . 
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ipsi EH, communis autem EZ; düae AE, EZ dua- 
bus HE, EZ aequales sunt, et basis ΖΖ bssi ZH 
ést aequalis; angulus igitur 4/EZ engulo. Z2EZ est 
aequalis (1. 8.). Et triangülum Z4EZ triangulo ΕΖ 
aequale, et reliqui anguli reliquis angulis aequales, 
quos aequalia latera subtendunt; aequalis igitur est et 
angulus quidem AZ E ipsi HZE, angulus vero EAZ 
ipi HZ. Et quoniam angulus quidem ZZ EA ipsi 
ZEH ést aequalis, sed HEZ ipsi ABI est aéqualis, , 
et ADI igitur angulus ipsi EZ est aequalis (I. Ax. 
1.).. Ex eadem. ratione angulus ADI ipsi JZH ebt 
aequalis, et insuper angulus ad ;4 ipsi ad. 7f; aequian- 
gulum igitur est triangulum ΑΒΓ triangulo 482. 

$i igitur duo etc, .. 


-PROPOSITIO VL (Fig. 352) 
Si duo triangula unum angulum uni angulo: aequae 
leni habeant, circa aequales autem angulos latera pro- 


eodem extia parallels puncto. K concurrent: ét, si duo seg- 
menta ZN, EM ad easdem rectae: ΕΖ partes ab parallelis AB, 
ΓΔ abscissae sunt, ita ut,sit ΖΝ: EM-— 0:11, recta quoque 
NM, alteta eorum extrema N, 7M iungens per punctum. K 
"ransibit Quippe rectis EZ, ΘΗ se in puncto. .K secantibus 
(parallelae enim esse nequeunt , quodsi emim parallelae essent, 
foret .ZIL—— ΕΘ (1. 54.) i. e. Ὁ: contra supposit;) est (Obs, 
2. ad VI. 4.) ZH: E60 KZ: KE. .Sed ob Zj—ZH , EO——E0, 
est (V. 7. Cor.) Zg: Ἐϑε: ΖΗ: EO , ac (hyp. et V. T. V. 11.) 
est ZN: EM—O I ZH: Ξὸ, ideoque. (V. 11.) tam Zzj1£Eó 
m—KZ:KE, quam ZN:EJI—KZ: KE, et hinc (Obs. 3.) tam 
puncta 7,.0, Α΄, quam puncta N, JJ, K iacent iu directum. 
Iisdem. porro, qnae supra, sumtis et factis.(nisi quod rectae 
Ὁ, JI nunc etimn possunt esse aequales): tres. rectae ΕΖ, 19, 
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ἰσογώνια 2 ἔσται vd τρίγωνα, καὶ ἴσας ἕξει τὲς γωνίας, 
Jo ὡς αἱ ὁμόλογοι͵ πλευραὶ ὑποτείνουσιν. 


"Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ΑΒΓ, AEZ, μίαν γωνίαν 


τὴν ὑπὸ BAT μιᾷ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EA4Z ἴσην ἔχοντα, ' 


στερὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς 
τὴν BA πρὸς τὴ» AT' οὕτως τὴν E4 πρὸς τὴν AZ- 
λέγω OTt ἰσογώνιόν ἐστε τὸ ABT σρίγωνον τῷ AEZ : 
τριγώνῳ, καὶ ἴσην ἕξει τὴν μὲν ὑπὸ ABI γωνίαν 
τῇ ὑπὸ ΕΖ, τὴν δὲ ὑπὸ 4ΓΒ «ῇ ὑπὸ 4ΖΕ. 
Συνεστάτω ydo πιρὸς μὲν τῇ AZ, εὐϑείᾳ, καὶ τοῖς 
' φερὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς Z,«Z, ὁποτέρᾳ μὲν τῶν Und 
BAT, EAZ ἴση ἡ ὑπὸ ZAH, τῇ 0b ὑπὸ 4“ΓΒ to» 
ἡ ὑπὸ. A4ZH. C 
down ἄρα 5 πρὸς τῷ DB γωνία λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ 
Η ἴσῃ. ἐστίν" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABT τρίγωνον 
τῷ 4ΗΖ τριγώνῳ" ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ BÀ 
πρὸς τὴν ΑΓ οὕτως ἡ ΗΔ moe τὴν AZ. “Ὑπὄκει- 
ταὶ δὲ καὶ ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AT οὕτως ἡ ΕΖΔ πρὸς 
τὴν AZ. καὶ de ἄρα 5 E4 πρὸς τὴν AZ, οὕτως ἢ 
H4 πρὸς τὴν Zi ἴση doc ἡ ἘΔ τῇ ΔΗ, καὶ κοινὴ 
ἡ.42Ζ: δύο ὟΝ αἱ Ed, 412 δυσὶ τοῖς HA, AZ ἔσαι 


$9 se in-eodem intra pátallelas puncto x vetabiuty et, 81 seg- 
menta Z?, Ey ad alternas rectae EZ partes ab parallelis 4B, 
ΓΔ abscissa sunt, ut Ὁ ad 4I, xecta etiam »p altera eorum 
extrema iungens per punctum x transibit, quod eodem modo 
demonstratur. Cf. Pfleiderer. l. c. $$. 17. 18. 

: Obs. 5. Quae in Obs. ἃ; vidimus, inserviunt Volvendó 
problemati, quod in Loc. 1. et 2. Libri I. Apollonii. dé Se- 
ctione rationis habetur. Praeterea inde patet, in quadrilateris; 
quorum duo latera sünt. parallela, rectam, quaé haec latera bi- 
feriam dividit, et diagonales figurae in eodem intrà quadrila- 
. terum puncto. se secare; et si altera duo latera parallela non 
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portionalia; aequiangula ,erunt triangula, et aequales 
habebunt angulos, quos bomologa latera siübtendunt. 

Sint duo triangula 4BTI', Z4EZ, unum angulum 
-BAT' uni angulo E/fZ aequalem habentia, circa ae-. 
quales autem. angulós latera proportionalia, ut B.4 ad 
AT ita EA àd 42; dico aequiangulum esse triangu- 
lum ABI triangulo 4EZ, et aequalem habiturum 
esse angulum. 4B5f" quidem angulo 4/EZ, angulum 
vero ΑΓΒ ipsi AJZEE. : | 
.  Constituatur enim (I. 23.) ad rectam ZZ, et ad 
puncta in ipsa //, Z, alterutri angulorum BAT, E4Z 
aequalis. angulus Z//H , angulo vero 4I'B aequalis 
ipsé ZZH. 

Reliquus igitur angulus ad B reliquo ad 7T aequa- 
lis est (L. 32.); aequiangulum igitur est triangulum 
ABT wiangulo /HZ; proportionaliter igitur est. (VI. 
4.) ut B.4 ad. ΑΓ ita H4 ad 4Z. Ponitur autem et 
ut ΒΑ ad. 4Γ ita E4 ad AZ ; ut igttur (V. 11.) EZ 
ad 4Z ita H4 ad 4Z; aequalis igitur (V. 9.) EZfipsi. 
4H , «€t communis //Z; duae igitur ΕΖ, /Z duabus 
HA, 42 aequales sunt, et angulus EA4Z aogulo HAZ 


sint, haec, atque rectam bifariam latera parallela dividentem ἢ 
in eodem extra figuram puncto concurrere; in parallelogram-" 
"mis igitur diagonales, et rectas bina latera opposita bifariam 
dividentes eodem in puncto se secare: quod ita fieri alio modo 
ostenditur in demonstratione XI, 99, Cf, PBeiderer. ], c. $9. 
19—82. . 
Obs. 6. Perpendicula e tribus angulis trianguli alicuius 
in latera opposita demissa in eodem puncto se intersecant. Sit 
(Fig. 354.) 4Br triangulum, in quo duo perpendicula ex op- 
positis angulis in latera ΑΓ, 4B demissa se intersecent in 
puncto Z, iungatur 44Z, et producatur, si opus est, usquedum 
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εἰσὶ, καὶ γωνία sj ὑπὸ ΕΔΖ γωνίᾳ τῇ ouo HAZ ἴση" 
θώσις ἄρα κα ΕΖ βάσει τῇ ΖῊ ἐσεὶν (oy, καὶ τὸ “6 Ζ 
τοίγωνον τῷ HZ τριγώνῳ ἴσον ἐστὶ, καὶ αἱ λοισταὶ 
γωνίαι ταῖς Aoroie γωνίαις σαὶ ἔσονται éxavéQa ἑκα-ς 
τέρᾳ 1) ὑφ᾽ ὡς αἱ ἴσαι «-λευραὲ υὑποτείνουσιψ" ἴση doa 
ἐστὶν 5j μὲν ὑπὸ 4ΖΗ͂ τῇ ὑπὸ AXE, ἡ δὲ ὑπὸ 4HZ 
τῇ ὑπὸ 4Π2Ζ. ᾿Αλλ καὶ ὑπὸ 4ΖΗ͂ τῇ ve ΑΓΒ ἐστὶν 


ey, καὶ 1) ὑπιὸ ATH ἄρα τῇ ὑπὸ AZE ἐστὶν ἴση. 
x » . - » 
Ἵποκειταὶ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ EAE ἴσῃ, καὶ 


d : ita $ uA 

λοιπὴ doe » ποὸς τῷ D λοιπὴ τῇ πρὸς τῷ E ἴση 

ἐστίν" ἰσογών"ον doe. ἐσεὶ τὸ ADT τρίγωνον τῷ “ΕΖ 
, P " , i: ' "n 

τριγώνῳ. ᾿ψιὶὰν doo δύο τρίγωνα xai va ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑΣΙῚΣ Ὁ. 
᾿Εὼν δύο τρίγωνᾳ μίαν γωνίαν μίᾳ γωνίᾳ ἴσην 
ἔχη, teg. δὲ τὰς ἄλλας γωνίας tüg πλευρὰς ἀνάλογον, 
τῶν δὲ λοιτιὼν ἑχατέραν ἅμα Trot ἐλάσσονα, ἢ μιὴ.-- 
ἐλάσσονα οὀρϑῆς" ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα, καὶ ἴσως 
ife τὰς γωνίας, περὶ dg ὠνάλογον εἰσεν αἱ. νελευραί. 


. 1) Verba ἑχότέρα ixer?!om, quae Peyrardus consentiente 
Cod. “ἃ. omittit, ex edd. Oxon. et Basil. restituimus, quum 
alias etiam. Euclidi solemne sit, verba propositionum autece- 
dentium exacte citare, et. in I. 4; haec Sube expressa sinn 


rectae B7" occurrat in 9, evit ΑΘ. perpendicularis ad. D7* Inn- , 
fatur enim 4E, et circa triangulum «412, describatur circulus: 
(IV. 5.; eritque, ob angulum rectum ,ZEZ, AZ dianieter cit- 
culi (Obs. 1. ad III, 51.). Eodem modo ostendetur, AZ esse 
diametrum circuli civca triangulum .4Z4 circumiscriptit itaque . 
pincta 4, E, Ζ; 4 in circumferentia eiusdem circuli posita 
erunt, At ob aognlum IZB-—AZb (I. 15.) et arigulum. &EZ 
—JI'4Z (uterque nim rectus est), triangula BEZ,. 1.42 sunt 
aequiangula, adeoque BZ: EZ—Z'Z: 4Z (VI. 4.) aut alterne 
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non ρθε iusequalis est angulus ABE ω: 
5. aequalis igitur. Est. autem et; 'angulus, ad. 
aequalis angulo ad. 4, ct reliquus igitur (I. 32.) d 
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ductam 'inter-basis segmenta mediam proportionalem. 
esse; et etiam inter basin et utrunilibet segmentorum, 
hüic segmento adiacens latus , medium proportionale 
esse. * 


PROPOSITO IX. (Fig. 357.) 


Ab datà recta imperatam partem auferre. 

. Sit data recta 4B ; oportet ab, ipsa 4B imperatam 
partem auferre. . 
Iniperetur- pars tertia; et ducatur qnaedam recta, 
AT ab 4, quemlibet 'asgulum: continens cum. ipsa 
AB; et, sumatur quodlibet punctum 7f in A41, et ρος 
nantur ipsi 247/f aequales 7E, ET' (1. 3.) ; et iungatur 
BT, et per: Δ' paraliela huic ducatur ZZ (4. 31.).— 

; * . 


Q.bs. 5. Cum anguli in semicircülo sint recti (IIT. 81): 


perpendicularis ab. quocunque periphetiae circuli puncto. ad. 
aliquam. eins diametrum. ducta: pst. media. proportionalis inter 
segmeuta-diámetri huius ab perpendiculo illo facta: et, quae- 
libet citculi, chorda per centrum: non transiens nredia propor- 


tionalis est imer diameni per.alierutrum eius extremum duc- , 


tae segmentum dpsi- adiaceris., iqttod.. perpendiculusi ab altero; 
chordáé extremo in diametrum liauc:demissum ab ea abscindit, 


ipsamque. diametrum (VI. 8. Cor.)... Cf, PHeiderer. 1. c, $.. 93. 


. PROPOSITIO ΙΧ, 


Obs. 1. .Rob. Simson. nionet ;,demonstratio huius facta 


* 


est in casu particulári,, in quo scilicet pars tertia abscindenda 
est^a data recta'*. (contra-tenorem: üt | Pfleiderer. -addit ,. tam. 
propositionis, quam expositionis ,.. et absque ullasmentione ap- 
plieationis solutionis exhibitae párticularis ad caeteros. casus), 
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d Itaque. quoniam . uui. albi B E urianguli 4BI' pa- 
»allela: ducta fai ent di erit (VI. δ ut. 1 4.44 44 
diu Had Z4. - Dupla antem F4 ipsins Aud: dupla. 
us. et BZ ipsius, ΖΑ͂; tripla igitur ΒΖ. id “5. 

ΓᾺΡ ipsa iie δ - τὰ AB. imperata. tertia pars 
ablata. est “12. n hertebat. facere, Asi 


»* 


Me PROPOSITIO X. (Fig. 358) 
: Datam rectam dnsectam - similiter secare y ἂν data 
wecta secta est. Ὁ ΚΡ τ ΔΝ : 
» Sit data' quidem, recta "secta B; secta Ads 4 P ν 
oportet jnsectam rectam. AB. Similiter 'Secare ; "ut ATL 


secta ést.. Sit AT. secta - in pünctis- 4; E, δ ponaue 


tur-iía ut angülum quemlibet contipeant, et iun aur 


FB. et (L-30.) per 4, E ipsi ΒΓ pásuiléfáe dücán- 
tur ZZ, EH, per 4 autem ipsi AB párallela duca- 
ur OK. . - - 


a RS ^ : . "E ^ ᾿ . 
LS x À et “ὦ 


sumi sectae. 44 yro lubitu sumtae; quàm: müftiplex esse 
debet..4H- partis abscindendae; et reliquis: peractis , utin 


textu. " graeco, 'éondludit, e&se (VI. 2.) ΓΖ: 447—BZ: 4Z, ei. 


(V. ^18) componendo | 4T : 442—4B AZ , unde (V. -UProp. 


D.) 4B xam nmulüiplex eiit rectae 4Z, quam multiplex sümta: 


fuit «ΑΓ xectae 44 adeoque. 4Z eadem pits erit : "AB, 
quae pars*est 44 xectaé an ie AZ erit pars a fedla AB ab- 
scindenda. Eadem demonstratio , notante Pfleiderer. l. & ὁ, 98. 


dm ceram. absque subsidio Prop. D. absolvi ἢ potest, ut a Daer- 3 


3. 


ἀπ scholio adiuncto faetum est. Ob paralelas Br, 
Z4. est aide 48.4.2. (VIL. 9. Obs. :2.) vel ali τ 
16.) Γι AB- AA: d Zn. dd in, AZ «v. 11, Wed) deuó- 
tante. n npe rug, integram , juxta: quem : data 4B siultiplex 


,esse debet panis abscindendae. Quare. eum. sit 4 cxtat 


(cons) ; pariet est 4B—nYX 42 ( V. 134... 


T 


- Jj ὶ E "ΑΝ 
, δὰ 
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ὙΠαραλληλόγραμιμον &; ἐστὸν deicepi τῶν Z0, 


68: ἴση Coe καὶ μὲν dO τῇ ΖΗ, καὶ δὲ ΘΚ τῇ HB. 
| VKul "Bal ἀηνάνοῦ φτοῦ ΧΙΚῚ᾽ πόρ nar τιν suev- 
“τῶν τὴν KT. εὐθεῖα ἠκται ἡ OE: ἐγ έλογον doa ἐστὲν 
vaca; E πρὸς τὴν EA 40 rui Ἢ KO πρὸς τὴν O4. 
or: δὲ 5 uiv KO vj BH, καὶ δὲ OA τῇ HZ uw 
«oe ὡς ἡ J'E πρὸς τὴν Ed οὕτως ἡ BH πρὸς τὴν 
HZ. Πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ HE παρὰ μίαν 


ῳ ἡ - 2] Li 4 
τῶν. πλευρῶν vu»^EH quet ἡ ZZ ἀνάλογον ἄρα. 


ἐστὶν ὡς καὶ EA πρὸς τὴν 4A οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς uy 
Z4. ἐμβδροίχϑης δὲ καὶ ὡς X 1E pede dA EA οὕτως 
ἡ BH «οὖς ruv HZ: ἐδτιν deo Ὡς μὰ » ἡ T£ agis 
τὴν EA οὕτως ἡ BH. πρὸς τὴν HZ, ὡς δὲ ἡ, E4 
die τὴν 4A οὕτως ἡ HZ πρὸς τὴν ZA. 
o. *H- ἀρὰ δοϑεῖσα, εὐϑεῖς ἄτμητος ἡ! τῇ δοϑείοη 
εὐθείᾳ. τευμημιέψῃ; τῇ AT ὁμοίως τέτμηται. Ὅπερ 
ἔδει cai na 


7, ΠΡΟΤΉ ΣΟΙ Σ RN 
Δύο δοϑεισῶν εὐϑειῶν, τρίτην ἀνάλογον 6: 
sei», 


O bs. 2; Eadem ratione ab data. recta 4 ehiiladetac ség- 
mentum quod ad totam habeat-rationem datam: reetaé mino- 
ris M δὰ majorem M-4-N; vel'quod ad segmentum résidumm 
habeat- rationem. dataq recie M δὰ datam AN; seu data recta 
“448 secabjitur in data ratione, rectae nimirum datae M ad. da-, 


"tam AN, abscissa nampe 44—— M, 4I'—N, reliquisque ut in : 


VT. 9, peractis (Vid. Pappi ad Libros de Seet. rationis Lemm. 
I. €ollecr. Mathem. Halley. p. XV LH. XLV. . ΟἹ αν, Tacquet, 
alii) Püeiderer. l. e, $. 99. "Similique 4atione datae rectae. £8 
aha ab puncto.inde 44 iu directum  adiicietur,, quae ad ipsam 
hàbeat datam raljenem , datae mimirum rectae: 7M ad datani:N; 


$, * & * 4 
7' « 


2 


d 
ni 

" 

Posi 


ies fH d j'ai 14 ia KO OU. - Aequalis dc 

est. KO quidem ipsi. ΒΗ; ΘΑ͂ v. veró. i UMS 

4 DE δὰ ΒΑ ita BH a HAS Rursus, quoniam 
laterum. trianguli. AHE ipsi nempe EH. 


; parallela 
2 3S (VL. 2) ut E4 ad. 44 ità HZ à 
á E P stratum antem. est. et. ἀρ ΓΒ ὡς EA it 


HZ; est igitur. x i 
du nir à ue, i 2L Ὧν 


TAS ES y δὰ y pd: "oe x ἊΣ váy e 


N ὍΣ NS $ xxt e id ^ ES 
Ms Data. igitur re tta insécta. AB. date sedat secte 
AT MS xe Quod eren. pL "i 
DN ΣΝ, "t - 


d 
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7" , Sint datae duaé rectae AB; AD, et ponantur ita 
ut ángulum quemlibet contineant ; oportet ipsis 4B, . 
AT" tertiam proportionalem invenire. 

..Producantur 4B, AT' ad puncta 4, Ἕ, et ponas. 
tur ipsi “Γ᾽ aequalis B4, et iungatur BI, et per 4 
parádllela huic ducatur AE (1. 31.). E 

Quoniam igitur uni laterum trianguli 4A4E, nempe 
ipsi 4/E parallela ducta est BI', est (VI. 2.) ut 4B 
ad B4 ita AT ad ΓΕ. Aequalis autem B4 ipsi AT, 
est igitur ut 4B ad ΑΓ ita 41 ad ΓΕ. 


Duabus igitur datis rectis AB, AT, tertia propor- 
tionalis inventa est ΓΕ. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XI. (Fig. 360.). 


Tribus datis rectis, quartam Boportonalens in- 
venire. 
Sint datae trés rectae 4, B, Γ᾽ oportet ipsis. i, 
| B, Γ᾽ quartam proportionalem invenire. 


Expohantur duae rectae ZE , 4, angulum conti- 
nentes quemlibet EAZ ; et ponatur ipsi quidem .4 ae- 
qualis AH , ipsi vero B aequalié HE,et insuper ipsi 
Γ᾽ aequalis 4/9; et iuncta HO, parallela illi ducatur 


per E ipsa EZ (I. 31). 


EC quo propositum VI. 9. fiebat (Pfleiderer: l; c. $$. € 
104. Clavius; Tacquet., alii). Cf. 1.58, Cor. 23. . 

Obs. 5. Hac. propositione nituntur solutiones! variorum 
problematum ,, figuras rectilineas datas vario modo in partes. 
quptcunque aéquales , seu etiam ita secandi, ut partes datas 
invicem habeant rationes, Talia problemata habentur in Eu- ^ 

Euclid. Element. P. 1l. : , ο. 


et 


/ 


4 
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᾿Επεὶ οὖν τριγώνου τοῦ 4L, παρὰ μίων τῶν 
«πλευρῶν τὴν EZ ἤκτω ἡ IIO, ἔστιν" dou ὡς AH 
sgóg τὴν HE, οὕτως ἢ 40 “τοὺς. τὴν OZ. — "Ion "δὲ 
ἡ μὲν ΔΗ τῇ 4,5 δὲ HE τῇ B,» δὲ 4O «ῇ I* 
ἔστιν ἄρα ὡς ἢ Α͂ πρὸς τὴν B οὕτως 5 D soog τὴν 
ΘΖ. ᾿ T9 JL 

. Τριῶν ἄρα δοϑεισῶν εὐϑειῶν τῶν. 4, B, D ve- 
qáQty ἀνάλογον προςεύρεται ἢ ΘΖ. “Ὅπερ ἔδει σιοι-' 
ἤσαι. 


]ΡΟΤΑΑ͂ΣΙΣ wy. 

Δύο δοϑεισῶν εὐϑειών, fee ἀνάλογον st9og- 
εὑρεῖν. 

"Εστωσαν αἱ δοϑεῖφαι δύο sibi; at AB, ΒΤ’ 
δεῖ δὴ τῶν AB, ΒΓ μέσην ἀνάλογον stooccvgsiv. 

Κείσϑωσαν ἐπ᾽ εὐθείας, Xub γεγράφϑω iui τῆς 
ΑΓ ἡμικύκλιον τὸ “Γ΄, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ D οη- 
μείου «5 LAT εὐθείᾳ soc ὀρϑιὶς 7 BA, καὶ ἐστε 
ζεύχϑωσαν αἱ 44, AT. 


clidis, ut quidam arbitrantur, vel, ut alii volunt, in Macho- 
meti Bagdedini de Diyisionibus libro; apud Wilke neue und 
exleichtere Methode den Inhalt geradlinichter Flàchen zu fin- 
, den; in I. T. Mayers practisch;. Geom. ' T. IH. : apud. Pfleide- 
ver, 1, c. $$. 108 —118. 


PROPOSITLO XI. ἢ 


Obs. Tertlac proportionali duabus rectis datis inveniendae 
nservis quoque VI, 8. Cot. . Sumta nempe (Fig. 356,) recta 
I4 aequali'primac rectarim datarum, et ducta ad cám per Ζ' 
perpendiculari 44 aequali secundae, jungatur BA. Ducta de- 
inde in 4 ad ΒΑ perpendiculari 47^, quae productae B. oc- 
curret in P, exit D4:44z—44:4UD (VI. 8. Cor.). (Clovius 
δὰ hanc Prop. Plleiderer. }. c, $. 125.). — Aliter idem. fict per 


p 


fh 
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.'Ét quoniam umi feri trianguli ZEZ , nempe 
ipsi EZ parallela ducta est HO, est igitur ut ΔΗ ad 
HE ia 4O ad OZ (VI. 2.)  Aequalis autem ΔῊ 
quidem. ipsi 4, HE vero ipsi B, 46 autem ipsi I5 
est igitur ut αὶ ad B ita Γ᾿ ad OZ. 


Tribus igitur datis rectis 4, B, T, quarta propor- 
tionalis inventa est OZ. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XII. (Fig. 361.) 


* Duabus. datis iéctis y. mediam proportiónalem in- 
'vehire. ᾿ 

Sint datae duae rectae 4B, ΒΓ; oportet ipsis 4B, * 
BT' mediam .proportionalem invenire. : : 

Ponantur in directum, et describatur super AT 
semicirculus Δ» et ducatur a. B puncto ipsi AT 
rectae ad rectós B4 (I. 11.), et iungantur 47, 41. 


partem. alterami ejasdem VI. 8. Cor. —Netape, si prima rectd ^ 
data. maio?" est , quam secunda, fiat BI" aequalis primae, et, 
| descripto super eam circulo, exfáltero éius extremo B aptetur 
B4 aequalis secundae, et ex altéro- huius extremo 2f demitta- 
tur..in 3} perpendicularis 44, eritque BI' BA-—B4:B4 
(VI. 8. Cor.). Sin autém prima recta data minor est, quam 
secunda : super illa v. c, B4 tanquam catheto triangulum con- 
stituatur rectangulum 44 , cuius hypotenusa A4B aequalis sit 
secundae (ut in 11. 14. III. 17.). Tum ad hanc B.4 in puncto , 
eius extremo ductum perpendiculum AT productae B4 occur- . 
ret in P (I. Post. 5.), eritque ΒΖ :4B—.,4B: Br (VI. 8. Cor.) 
Pfléiderer,l. c. δ. 124. Pappus Collect. Metliem. ÍII, 7. et 1II. 
8. (Nostra Prop. 11. ápud Campanum est VI: 10,) Caeterum, 
si ratio duarum magnitadinam express sit per datas rectas, 
P . 


B 
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Καὶ ἐπεὶ ἐν ἡμικυκλίῳ γωνία, ἐστὶν ἡ ὑπὸ AAT, 
opów ἐστιν. Καὶ ἐπεὶ ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ τῷ AAT 
ἀπὸ τῆς "ὀρθῆς “γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κώϑετος atas. 
αὶ AB: ἡ. 48Β ἄρα τῶν τῆς βάσεως vus μάτμ; τῶν 
AB , ΒΓ μέση ἀνάλογόν ἐστὶν.. - 

Δύο ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν AB, BI, μέση 

ἀνάλογον προςεύρεται 2j ΒΖ. Ὅπερ ἔδει «ἰονῆσαι. ἢ 


à 


"2 HPOTAZIZ d. 
Τῶν ἴσων τε καὶ ἰσογωνίων 1) παραλληλογράμμων 
ἀντισεστόνϑασιν αἱ σελευραὶ, ci. swgi τὰς ἴσας γωνίας" 
καὶ ὧν ἰσογωνίων παραλληλογράμμων, ὠνφισεεπτόν- 
νυ ϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ στερὶ τὰς ἴσας γωνίας, ἴσα ἐστὶν 

* ἐκεῖνα. 

: «^ "Έστω ἴσα τὲ καὶ ἰσογώνια παραλληλόγραμμα T6 
AB, BD, ἴσας ἔχοντα «de nooc τῷ D. γωνίας, καὶ 
κδίσϑωσαν dw εὐϑείας αἱ 4B, BE, iw wósiac ἄρα 

; εἰσὶ καὶ αἱ ZB, BH: λέγω ὅτι τῶν .AB ; ΒΓ ἀντι- 
, πεπόνϑασιν i πλευραὶ, αἱ 'περὲ τὰς ἴσας γωνίας, 
᾿ς φουτέστιν ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν BE οὕτως ἡ 

ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. 


͵ 1) Loco ἐσογωνίων, quae vox omnino sufficit , hic et in 
sequentibus edd. Basil. et Oxon. habent: μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόν- 

τῶν γωνίαν. Utraque lectio ex I. 29. T. 54. eodem redit. Cae- 
terum etiam infra in demoüstratione VI. 16., ubi nostra "haec 
propositio adhibetur, vox ἰσογωνίων ponitur. 


docet haec ' propositió modum inveniendi rationem duplicatam 
rationis datae. 
; . - " 


. PROPOSTITIO XIL, 


Obs.. Facile patet, e tribus rectis datis, quibus quart& 
proportionalis invenienda est, secundam, quae in figura textus 
praeci primae ZH in direqtum. adjecia est, posse etiam ex f 
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Et quoniam in semicirculo angulus est 412 Γ, rec- 


tus est (1. 31.)., Et quoniam in rectangulo triangulo 
AAT a recto angulo ad basin perpendicularis. ducta 
- est 28: ipsa 4B inter basis segmenta ΑΒ, ΒΓ me- 
dia proportionalis est (VI. 8. :Cor.). 
Duabus igitur. datis rectis. 4B, BI', media pro- 
' portionalis inventa est B4f. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XIV, (Fig. 302.) 


Parallelogrammorum aequaliuni et aequiangulorum 


reciproca sunt latera, quae circa aequales angulos sunt; 


et quormm aequiangulorum parallelogrammorum reci- 
proca sunt latera €irca aequales angulos, illa suut ae-, 
qualia. 

Sint aequalia ét aequiangulà parallelogramma AB, 
BT, aequales habentia angulos ad D, εἰ ponantur in 
directum AB, BE, in directum Agitur sunt (1. 14.) 
et ZB, BH: dico* ipsorum 4B, ΒΓ reciproca esse 
latera circa aequales angulos, hoc est, esse ut 4B ad 


BEi ita ΝῊ ad BZ. 


. versus ΗΖ, vel etiam (coll. Obs. 2. ad VI. 2.) e vertice 4 ex 
eadem parte, ad. quam est recta ZH , 'vel in crure ZH anguli 
HAE a partes oppositas ultra: producto sumi, ét tum reli- 

. qua in cruribus anguli assumti, vel ad verticem ei oppositi 

,Simili ratione ac in textu graeco peragi. . Praeterea etiam se- 


cunda et tertia alterne inter se petmiurari possunt, ita ut iam - 


non, ut anté prima et secunda in uno anguli assumti crure, 
tertia et qudtta in altero, verum.ptima et tertia in uno, se- 
cunda et quarta ín altero sint. ^ Píleiderer ]. c. $. 119. 120. 


Si quis vero disideret, üt prima et quarta in uno, secunda et . 


tertia. in"altero érure anguli sint, hoc quoque fieri poterit , si 


͵ 
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Συμπεπληρώσϑω ydo τὸ ΖΕ παραλληλόγραμιμιον.. 
᾿Επεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ 10..4B παραλληλόγραμμον ; 


τῷ BI: παραλληλογράμμῳ, ἄλλο δὲ τι τὸ ZE- iw 
ἄρα oc vo AB πρὸς τὸ ΖΕ οὕτως «o ΒΓ πρὸς 4 

ΖΕ. ᾿Αλλ ὡς μὲν τὸ AB πρὸς τὸ ΖΕ οὕτως ἡ 4B 
soog τὴν BE, ὡς δὲ τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΖΕ οὕτως ἡ 


HB πρὸς τὴν ΒΖ' καὶ οἷς ἄρα καὶ 4B. πρὸς τὴν BE - 


οὕτως ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. Tov AB, BT' ἄρα πά- 
ραλληλογράμμων ὠντατεπόνϑασιν͵ αἱ πλευραὶ, αἱ «τερὲ 
«ὡς ἴσας γωνίας. 
᾿Αλλὰ δὴ ἀντιπεπονϑέτωσαν αἱ "sri évgad αἱ περὲ 
τὰς ἴσας γωνίας, καὶ ἔστω «ἧς. ἡ 4B πρὸς "v ΒΕ, 
οὕτως 4 HB μρὸς τὴν BZ: λέγω ὅτε ἴσον ἐστὶ τὸ 
“4.8 παραλληλόγραμμον τῷ BI παραλληλογρώμμῳ,͵ ὃ 
"End yáQ ἐστιν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν BE οὕτως 5 


HB πρὸς τὴν ΒΖ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἢ 4B πρὸς τὴν BE- 


οὕτως τὸ 4B παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΕ πα- 


ραλληλόγραμμον, ὡς δὲ ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ΄οὕτως ᾿ 
τὸ BI' παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΕ παραλληλό-- 


γραμμον" καὶ ὡς ἀρὰ τὸ 418 πρὸς τὸ ΖΕ οὕτως τὸ 
BI' πρὸς τὸ ΖΕ" ἴσον ἄρα “ἐστὲ τὸ AB παραλλη- 
λόγραμιμον τῷ BI παραλληλογράμμῳ. — Tuv digo 
icov, καὶ va ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑ͂ΣΩΣ 


Tx , “ον ' . 
Τῶν ἴσων καὶ μίων μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν τρι-- 


γώνων ἀντιπεπόνθασιν αἱ πλευραὶ, αἱ περὶ τὰς ἴσας 


ex vertice anguli propositi prima in uno crrae, secunda in al- 
tero " sumatur , et altera harüm rectarum puncta extrema xecta 
aliqua iungantur, deinde in eodem crure, in. quo sumi est 
secunda, a vertice abscindátur tertia, atquo ab alíero eius ex- 


* 
. 
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Compleatur enim parallelogrammum Z£E. 
Et quoniam aequale. est parallelogrammum 4B pa- 


' . rallelogrammo ΒΓ; est autem aliud quoddam ZZ; est 


igitur (V. 7.) ut 4B ad ΖΕ ita ΒΓ « ΖΕ. Sed (VI. 
1.) ut .4B' quidem ad ZE ita 4B ad BE, ut vero 
BI ad ΖΕ ita HB ad ΒΖ; erit igitur (V. 11.) 4B . 
ad BE ita HB ad ΒΖ. Parallelogrammorum igitur. 
4B, BI' reciproca sunt latera, quae circa aequales 
angulos sunt. ] 
Sint autem reciproca latera circa aequales dhgulos, 
et sit ut //B ad BE ia HB ad ΒΖ; dico aequale 
esse. parallelogramimum 4B. parallelogramimo BI.- 


Quoniam enim ést ut 4B ad BE ita HB ad ΒΖ, 
sed ut 48 quidem ad' B.E. ita (VI. 1.) parallelogram- " 
mum.- 4B ad paerallelogrammum ZE, ut. ZB vero ad 
BZ iti parallelogrammum ΒΤ' ad parallelogrammum - 
ΖΕ erit igitur (V. 11.) 4B ad ZE ita ΒΓ ad ΖΕ; 
acquale igitur est (V. 9.) parallelogranimum 1.1} pa- 
rallelozrammo BI: Ergo aequalium eic. 


»-1* 


PhnOPOSITIO XV. (Fig. 363) 
Acqualium et unum angulum) uni aequalem habca- 
tium triangulorum reciproca sunt latera, | quae. circa 


tremo ducatur ad illud crus, iu quo prima sumta fuit, recta, 
quae zit, ut vocant, antiparallela ci, quae primae et sccundae 
«xtrema iungit i ὃν ita ducatur, ut cum crure uno cundem 
angulum efficiat, quem illa, cni antiparallela e5sé debct, eum 


* 
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E 5 ral dr, ula μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν aqi- 
NS, E 7 σεεπτόνϑασι» αἵ νὸς ἐκ "none ino 
22 "ἐκεῖνα. : ἀφ ode" 


᾿φρίγωνα, L7 ABT, AAE, pav μιᾷ 


τῶν ΒΓ, .4Ε. τριγώνων ἀντιπιεπιόνϑασιν 

εὐραὶ UE τὰς ἴσας γωνίαρ;, τουφέστεν. “ὅτι 

E SUPE NI τὴν ΑΔ οὕτως " EA. πρὸς 
2 


íg e dre ἐπὶ οὐδοίως εἴναι. τὴν᾽ TA τῇ 

44: π᾿ ἄν ἃ "ἄρα or xot ἡ EA τῇ AB... Καὶ 
. e due joo. T BA... ME wii 

* TU ποῖ οὖν: ἴσον dvi τὸ "ABT « «φίγωνον. τῷ .44Ὲ 

5 "uova ἄλλο δὲ τὸ AB4- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΓΑ͂Β 

“τρίγωνον πιρὸξ᾽ τὸ ΒΑΔ ᾿φρίγωνον οὕτως τὸ AAE τρί- 

δ τ γωνον πρὸς τὸ Β44. τρίγωνον. ' AL ὡς; μὲν τὸ 

: Tan τ "τὸ B A4 οὕτως ἡ T4 so τὴν A, ὡς 

τὸ A4 πρὸς. τὸ ΒΑ4 οὕτως ἡ (ΕΑ πρὸς τὴν 

, ; AB: χαὶ ὡς ἄρα 4 LA πρὸς τὴν 44 οὕτως καὶ ΕΑ 

τῆμος, ü πρὸς φὴν ALB: dy: ABD, AAE doa τριγώνων dru- 


" ποπόνϑασιν αἱ “πλευραὶ, αἱ σεερὶ τὰς ἴσας γωνία." 


'altera, et vice versa. Hic quoque situs 'secundae et tertiae in- 
ter se permntari possunt. Cf, Pfleiderer. ]. c. δ. 121. Apud 
Campanum Prop. nostra VI. 12. non separatim. numeratur, sed 
praecedenti VI. "n. pod Campanum VI. 10.) tantum subiun. 


E ditas "ASA. Mi EE 
Bus j j TOEN, MH MACHT sc PE 


» 
qt 


E. DD UM. d MED LU" xir, 
ic 


dies hd rior Obs. 5. ad VI. 8. etiam: ibus: Ὡ 

E Ὁ mei exhibet, facile inveniendam, PPllei- 
B S des «e. “Ὁ. 126. Caeterum. VI. 15. Prop. est apud. Campa- 
num Jg μὴ ; Docet. illa aliis. verbis 45i ratio duarum. magni- 


“γωνίαν viv. ὑπὸ BAT «τῇ ὑπὸ 448. 


2 adi 
e [ἢ eO ov σῶν 
t 
A ἀπ ὍΝ 


"uu 
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aequales. angulos supt; et quorum triangulorum gnum 
angulum.uni aequalem habentium reciproca sunt latera 
circa aequales angulos, illa sunt aequalia. . 

Sint aequalia triangula 48. 9». 4141, unum angu- 


Jum .uni' aequalem habentia, | "scilicet , augulum uBAÁAT 


angulo 4/4E; dico triangulorum. .4BI', A44E reci- 


proca esse latera, quae circa aequales angulos sunt ; 


hoc est, esse ut [4 àd 44 ita EA ad “48. 


' Ponantur.enim ita ut in directum sit I'Aipsi A4; 
in directum igitur est (l. ma et EA ipsi AB. | Et 


J"jungatur B4. 


Et quoniam. aequale. est triangulum ABT triangulo 
AAE, est autem. aliud triangulum, 4B; est igitur 
(V. 7.) ut triangulum 4B ad triangulum, B44 ita 


triangulum 44E ad triangulum B.44. Sed ut ΓΔΒ 


quidem ad B44 ita (VI. 1.) ΓΑ͂ ad 44, ut E44 


vero ad. B44f ἴὰ Ἐ4 ad. AB : erit igitur (V. 10.) 
IA 2d..A44 τὸ E4ad AB ; triangulorum igitur 48, 
AAE reciproca sunt latera , quae « circa aequales angu . 
los sunt. 


tudinuim. expressa. sit per datas rectas invenire ratione $ub- 
duplicatàm rationis datae; ' 


,PROPOSITIO XIV. 


Obs. 1. Exemplum huiusmodi parallalogrammoruni prae-- 
bent; quae in I. 45, vocautur parallelogrammorum, circa. dia- 


ἊΝ gonalem complementa. Cf. Pfleiderer l. c, $. 134. 


Obs. 2. . Demonstratio, qua ex aequalitate angulorum δὰ 
I opel. 14. infertur, si 4B, BE sint in derectum , fóre et 
ZB, BH in directum , praeter morem praeceps videtur, et 
rectius deduci posse videtux ex ea conversa I. 15. Prop. quam . 


/ , ' 


HE 
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MU: oj ἀννισιεπον ϑέτωσαν αἱ σιλευραὶ τῶν ABT, 
AAE τριγώνων, καὲ- ἔστω ὡς κα ΓΑ͂ σερὸς τὴν AA 
οὕτως ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν AB-. λέγω ὅτι ἴσον ἐστὶ vo. 
ABT σρίγωνον τῷ AAE τριγώνῳ. 

᾿Επιζευχϑείσῆς ydg πάλιν τῆς BA, ἐπεὶ ἐστιν ot 
$7 IA ngó5 τὴν A4 οὕτως ἡ EA πρὸς τὴν AB, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν Di TA πρὸς τὴν ΑΔ οὕτως τὸ ABT 
τρίγωνον πρὸς τὸ BAA. τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ .E.4 πρὸς" 


jv AB οὕτως τὸ ΒΑΔ «τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 


τρίγωνον" oc ἄρα τὸ ABT τρίγωνον πρὸς và. ΒΑΔ 
οὕτως τὸ EAA τρίγωνον πρὸς vo Β44' ἑκάτερον 
ἄρα τῶν ΑΒΓ, AAE πρὸς τὸ Β44' τὸν αὐτὸν. 
ἔχει λόγον." ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίγώνον τῷ ΕΑΔ 
τριγώνω. Tuv ἄρα ἴσων, καὶ «c ἑξῆς. 


το ἢ ΡΌΤΑ͂ΣΙΣ: κ. 
"Edw τέσσαρες εὐϑεῖαι ὠνώλογον dot, τὸ ὑπὸ τῶν 
ἄκρων «τεριδχόμενον ὀρϑογώνιον᾽ ἴσον ἐστὲ «o und 
τῶν μυέσων “τερεεχομυένῳ ὀρϑογωνίῳ: κἂν τὸ Ung σῶν 


iam. Proclus desideravit, ct nos ex co. supra attulimus. Cf, 
Pfleiderer L. c. $. 136. 


PROPOSITIO XV. 


Obs.1, Propositiones 14. et 15. uno enuncisto, pariter 
ac duas propositionis VI. 1, partes compreheridere, atque ctiam 
ope L 34. unam ex altera infeme licet, Coniunctae autcm, 
quam seiunctàe cur facilius iürelligeréntuz, quod" Austin. vult, 
haud apparet. Cf, Pfleiderer ]. c. $$. 139. 140. 

| Obs.2. Propositiones 14, 15. parallelogrammi vcl tiían- 
guli dáti transformationem in aliud dati lateris, cirea eundem 
vel aequalem angulum reducunt ad problemma VI. 12. Iusta eàs « 
scilicet quarta proportionalis literi dato, ct duobus parallelo- 
grammi, triangulive dati circa angulum dcsignatum lateribus, 


* 


re 
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Sint. autem reciproca latera triangulorum .4BT, 
AAE, et sit ut I4 ad 44 ita Ef ad. A4D.5 dico ae- 
quale ésse triangulum 4B/" triangulo 4.4.8. 


* 
Juncta.enim rursus B//, quoniam est ut ]'4 ad 


444 ita EA ad 4B, sed. üt I4 quidem ad 744 ita ^ 
(VI. 1.) triangulum 418 Γ ad. triangulum B. 4/4, ut E 4 


vero ad 4B ita triangulum E44 ad triangulum 471: 
erit igitur (V. 11.), ut triangulum .4BT' ad 8.412] ita 


triangulum E44 ad B44; utrumque igitur ipsortun 


ABI, AAE «ἃ BAA eandem: habet rationem; ae- 
quale igitur est (V. 9.) triangulum 4451" triangulo 
E44. Aequalium igitur étc. : 


' PROPOSITIO XVL (Fig. 364.) 


Si. quatuor rectae proportionales sint, rectangulum. 
sub extremis Conténturh aequale est rectangulo sub me- 
dii$ contento; et si rectangulum sub extremis conten- 
exhibet alterum circa hunc: angulum latus parallelogrammi tei- 


angulive construendi. Nominatim ope Próp. 14. in compen- , 
dium redigitur solutio problematis I. 44. Cf. Pflciderer l. c. 


' $$. 141. 122. 


Obs. 3. Facile etiam Prop. 15. extendi potest ad trian- 


: ula, quorum unns angulus unius, et unus angulus alterius simul 


sumti sunt duobus rectis aequales. Cf. infra ad VI. 23. Obs. 9. 
ok EA 


/« PRO P. XVI XVILO 


Obs. f. Prop. 16, ut Corollariám 14. et Prop. 17. ut 
Cor. 16. sisti, vel etiam. utraque immédiate demonstrari potest 


lisdem modis, quibus 14. Ambae etiam sic enunciari pos- 


sunt: parallelogrammorum rectangulorum aequalium bases sunt 
altitudinibus reciprocé proportionales; ae vicissim aequalia sunt^ 


220. οἴ ELEMENTORUM 


ἄκρων σεριέχόμιενον ὀρϑογωνιὸν ἴσον ἢ) τῶ. ὑπὸ τῶν" 


ἡυέσων. σεδριεχοῤιένῴ ὀρϑογωνίῳ, αἱ τέσσαρες εὐϑεῖοι 
ἀνάλογον ἔδονται. 

"Ἔστωσαν αἱ τέσσαρες εὐϑεῖαι — diflogor αἱ AB, 
I4. E, Ζ' ὡς ἡ AB πρὸς τὴν. ΓΔ' οὕτως ἡ. E πρὸς 


"wy Ze λέγω ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB, .Ζ πεβιεχόμεγνον 


ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ. ὑπὸ τῶν DA, περιεχομένῳ 
ὀρϑογωνίῳ, . ; 
"Hy90cov» ydo ἀπὸ τῆς 4, T' σημείων ταῖς AB, 


ΖΔ sog πρὸς 009dc αἵ [4H , ΓΘ, καὶ κείσϑω 
φῇ μὲν Z ἴση ἡ AH, τῇ δὲ E ἴση ἡ IO, καὶ. συμ-- 


πεσεληρώσϑωσαν τὰ ΒΗ͂, 4Θ πὰὡραλληλόγραμμνα. 
Koi, ἐπεί ἔστιν ὡς ἢ 448 πρὸς τὴν ΓΖ οὕτως ἡ E 

πρὸς τὴν Z, ἴση δὲ ἢ" μὲν Ε τῇ ΓΘ, ἡ δὲ Ζ τῇ 

AH: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΔ οὕτως ἡ ΓΘ 


IRR discus quorum bases sunt altitudinibus 
reciproce proportionales Cf, Pfleiderer l. c. $. 145. 
Obs. 2. Cum quodvis parallelogrammum obliquangulum 


"aequale $it rectangulo aeque alto super eadem basi (I. 35): 


generatim etiam (V. 7. V. 11.) duo qüaecunque parallelogramma 
aequalia habent bases alütudinibus reciproce: proportionales, - 
"c vicisim. Unde ope I. 41. V. 15. idem de tne aé- 
qualibus deducitur (ibid: $$. 144. 145.). 

Obs. 3. Quodsi. priores , 16, et 17. partes ad corollaria 8. 
in Elementis ac in: Obss. 2. 5, ad VI. 8. subiuncta applican- 
tur; hae emergunt propositiones. Perpendiculo ab vertice án- 
gulá recti trianguli rectanguli in hypotenusam dehisso, 1) qua- 
dratum' huius perpendiculi aequatur rectangulo'sub segmentis 
hypotenusae ab ipso factis. 2) Cuiuslibet catlieti quadratum 
aequale est rectangulo sub hypotentsa, et sub eius segmento, 
quod catheto huic adiacet, 3) Rectangulum sub lateribus circa 
angulum rectum aequale est rectangulo sub hypotenusa et per» — 


. πρὸς τὴν .AH* τῶν BH, 40 ἀρὰ παραλληλογράμμων ᾿ 


] 


, 
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tum aequale est rectangulo sub extremis contento, qua- 
tuor rectae proportionales erunt, 

Sint quatuor rectae propórtionales 4B, ΓΖ, E, Z, 
ut 4B. ad. I4 ita .E ad. Zi; dico rectangulum sub 4B, 


Zi contentum aequalé esse rectangulo sub ['/, E con- 


tento. ΄ 


Dücantur enim ab ipsis 44, Γ' punctis ipsis AB, 
I'À rectis ad rectos. angulos ΑΗ, ΓΘ,, et ponatur 
ipsi quidem Z aequalis 477, ipsi vero E aequalis 
['O, et compleantur parallelogramma B1 ,. 40. 

Et quoniam est ut 44B ad ΓΔ, ita E,ad Z , ae- 
qualis autem .É£ quidem ipsi FO, ipsa'vero Z ipsi 
ΔΗ͂; est igitur (V.7.) ut 4B ad ΓΖ ita ΓΘ ad AH; 


, Parallelogrammorum igitur B7, 4O reciproca suut la- 


pendiculo. 4) Rectangulum sub alterutro latere circa angulum 
rectum 'et sub tersdidissdo aequatur rectangulo sub altero la- 
tere circa. angulum rectum et sub segmento hy potenusae, quod 
priori adiacet catheto. ^ Inscirculo 5) quadratum perpendiculi ^ 
ab quocunque peripheriae puncto ad aliquam eids diametrum 


'ducti aequatur rectangulo sub segmentis diametri ab perpendi- « 


culo factis. 6) Cuinslibet chordae pet centrum non transeuntis 
quadratum aequale est reciangulo sub diametro per unum 
€hordae extremum ducta, et sub diametri huius , segmento 
chordae contiguo, quod. ab illa abscindit RAE A in 
illam ex altero cbordae extremo demissum. Unde porro con- 
sequitur: perpendiculo in hypotenusam trianguli rectangulà 


(diametrum circuli) demisso ex vertice anguli recti. (puncto . 


quocunque peripheriae), et in circulo ductis ab hoc puncto 
rectis ad extrema diametri; 7) hypotenusam (diametrum): esse 
ad alterutrum ipsius segmentum , uti quadratum hypotenusae 
(diametri) ad quadratum vcatheti (chordae) hüic segmgrio ad. 


^ 


à 
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yptinénüpOooi c αἱ πλευραὶ, αἱ nii τὰς ἴσας γονίαρ. 
*fby. δὲ ἰδογωνίων stega) Jah oypt riy ἀντισιεγνστόν-: 
duoiv αἱ σιλευραὶ » αἱ περὶ atc ἴσας γωνίας, ἴσω ἐστὶν 


᾿ξχεῖνα" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΗ παρὰἀλληλόγραμιμιον τῷ 


40 παραλγηλογράμμῳ. Καὶ ἔστι τὸ μὲν BH τὸ ὑπὸ 


τῶν AB, Ζ, ἴση ydo ἡ“ ΜΗ͂ τῇ Z- τὸ δὲ 20 τὸ ὑπὸ 


τῶν ΓΑ, E, ἴση ydo ἡ ΓΘ τῇ E: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
ΑΒ, Ζ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
«ὧν. Γ 4, E πϑῥιεχομξνῳ ὀὁρϑογωγνίω. 

"AM δὴ τὸ oso 418, Ζ περιεχόμενον ἀδόλως 
vio: ἴσον ἔστω τῷ ὑπὸ τῶν ΓΔ, περιεχομένῳ do- 


"ϑογωνΐῳ" λέγω ὅτι αἵ τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον ἔσον- 


vei, ὡς ἡ 4D πρὸς τὴν P4 οὕτως ἡ E πρὸς τὴν Z. 

Τῶν γερο. αὐτῶν χατασκευασϑέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν AB, Ζ ἴσον ἐστὲ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΔ, Γ΄, καὶ ἐστὶ 
τὸ μὲν ὑπὸ “τὼν 4B, Zw BH, ἴδῃ ydo ἐστὶν ἢ 
AH τῇ LR τὸ δὲ ὑπὸ τῶν DA,:E τὸ AO, ἴση γὰρ 


jacentis; νεῖ nt huius catheti (chordáe) quadratum ad Quadra- 
οὐδ istius segmehti; vel ut quadratum catheti (chórdae) ad- 


" jacentis «alteri segmento ad quadratum perpendiculi. Némpe 


(Eig: 56). 7" “7 

Bf:T4—Br3: BUX(T4 (Obs. 4. ad:VI. 1.) —Bg3:r4à ' 
—BIXxXI4:TP44 (€. C—AD3: DAq 
c ΓΒ ΧΒΖ TAXB Com4Ban4d3 


nr; 2; 6. ! à , 

8) Ipsa autem hypotenusae (di&metri) segmenta esse$ uti qua- 
drata cathetornm (chordarum) ádiacentium BA: AT—IBWB4: 
IBXA4Tr (Obs. 4, ad. VI. 1) -Ξ 384: 4Γᾳ4 (m. 2. 6). 
9) Eodemque, quo nr. 8, modo ostenditur, ex eodem-peri- 
pherise puncto ductis diametro et duabus pluribusve choidis, 
perpendiculisque ab alteris; harum terminis in diametrum: de- 
inissis; quadrata chordárum 'esse'ut segmenta ipsis adiacentia 


» 


* 
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tera; quae Circà aequales 'angulos sunt. Qnórum au- 
1éifr (-aéqdian giloimi ,parallelogrammorüm — reciproca 


Sunt láteta .circa aequales angulos, illa sunt aéqualia 


— 


(VÉ. 145; aequale igitur est parallelograminum BH 
parallelogrammo: 4O.. Et, est B1 quidem sub AB, 
Z cóntentum ; "aequalis enim: 44H ipsi Z; parallelo- 
grammum véro 240 sub ['4, E continetur, aequalis 
enim J'O ipsi Εἰ; rectangülum igitur sub 445, Z con- 
tentum aeqüale est rectangulo sub [/, E contento, 
Sit autem rectangulum sub 4B, Z.contentum ae- 
quale rectangulo sub I, E contento; dico quatuor 
réctas proportionales fore, ut 447) ad ΓΖ ita .E ad Z.. 
Z dM iet - E FM u I οἷς 
lisdem enim constructis, quoniam. réctangnlum sub 
AB, Z aequale est rectangulo sub [41, E contento, 
et est rectánguhmm quidem 88 AB, Z ipsum. BH, 
aequalis enim AH ipsi Zi; rectangulum vero sub £4 


diameni. Cf. PReiderér l. e. δ. 141. (Caetetum infor pri 
mas in hac obsetVaiione occürrérites propositiones jam vidi- 
mus im corollariis ad I. 41. et I. Ag). 


* Obs. ἢ. Propositionum obs. praecedente expositarüm tres 
primae, usus in demonstraddis X. 94. X. 35, X. 56. grotia tra- 
duntur,ia Lemm. 1. ante X. 94, ét ope VI. 17. VJ. 16. stabi- 
liuntar: mediantibus 'ahalogiis, una ab. VK 8. Cor. parte: priori 
petita, caeteris ex ipsis propositionibus VI. 8, VI. 4. deductis , 
(vid. Obs. 2. ad. VI. 8.); tertia insupér demonstratur, rectan- 
gulis sub BA εἰ .,4Γ, ΒΓ et 44 descriptis, colligendo ex 1. 
34. utrumque duplum esse trianguli 44BI. — Primae et secun- 
dae demonstratio eadem, quae in Lemm. 1. ante X. 34. .repe- 
titur in Lemm. post XIII. 13. ad efficiendam praecedentis 


septimae (Obs. 3.) partem tertiam. Eiusdem septignae pars 
- prima' ia demonstrationibus XIII. 14. XIII. 35, XIiI. 16. tan- 


€ 


LI 
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5j ΓΘ τῇ E: τὸ ἄρω BH ἴσον ἐστὶ τῷ dO" καὶ ἔστιν 
ἰσογώνια. uv δὲ ἴσων καὶ ἰσογώνίων᾽ παραλλὴλο-᾿ 
γράμμων ἀνεϊσεετιόνϑασιν αἱ σιλευραὶ, αἱ “ερὶ τὰς" 
ἴσας γωνίἀς" ἔστιν ἄρα. εἷς κα 4B πρὸς τὴν L4 οὕτως 


ἡ ΓΘ πρὸς τὴν .AH- ἴση δὲ ἡ μὲν ΓΘ τῇ E, ἡ δὲ" 


AH τῇ Ζ. ἔστιν ἄρα ὡς. ἡ ΒΑ πρὸς τὴν ΓΖ' οὔ- 


voc καὶ E πρὸς τὴν Z. '"Ecv ἄρα τέσδαρες , καὶ τὰ 


ἑξῆς. 
ΠΡΌΤΑΣΙΣ 5 

᾿Εὰν τρεῖς εὐθεῖάε ἀνάλογον ὦσι, τὸ ὑπὸ τῶν 
ἄκρων περιεχόμενον. ὀρϑογωνιὸν ἴσον ἐστὶ τῷ “ἀπὸ 
«ἧς μέσης τετραγώνῳ" way τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιε- 
χόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον $ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τε- 
vQuyoy6 , αἱ τρεῖς εὐϑεῖαι ἀνάλογον ἔσονται. 

"Εστωσὼν «τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ai 4, B, Γ,,. 
ὡς * 4 πρὸς τὴν B οὕτως W.B πρὸς τὴν Γ'. λέγω 
ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 4, Γ περιεχόμενον οβϑογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς μέαης τῆς Β τετραγώνῳ. 

. Ktio9n τῇ B ἴσῃ ἡ 4. 


J 


quam nota simplieiter sumítur: pariterque bis in demonstra- 
tione XIII. 18. semel autem, bisve, cum adiuncta ratione, 
ἰσογώνιον γάρ ἔστι 0:4 BT roiyuvoy τῷ ΓΖ Δ΄ τριγώνῳ: in. de- 
' monstrationibus XIII. 15. autém » pariter ae secunda pars in 
XIII. 18. ex proportione BP:I4-—4I: I4, vel P4: 4T— 
AT: BT tuxsus utrobiqué ab: VI. 8, ΨΊ, 4, deducta infertut pex 


VI. 20. Cor. 2, Quae omnia, iuncta iis, quae Obs. 2. ad. 


VI. 8. notata fuere, nimis, quam ut auctori Elementorum tri- 
bui possint, ab methodo abludunt alias ipsi solenni, praemis- 
888 ἀομιυφβοιταιίοπαπι subsequentium suis locis ad perpetuum 
deinceps nsum stabiliendi; nominatim etiam theorematum ge- 
neraliorum ad speciales casus applicationes frequenter deinceps 


im u^ 


ει ipsum. m 49, aequalis enim .FO ipsi E; erit paral- 
lelogratumum. BH aequale parallelogrammo. 4 et sunt. 


' aeqniangula. Aequalium autem et 'aequiarigulorum pa- 


rallelogrammorum reciproca sunt latera (Ví. 14.), circa 


uales angulos; est igitur ut, AB ad. TA ita ro. ad 


d H. Aequalis. aütemi Te quidem. ipsi. E, ipsa Vero 
4H ipsi Z; est igitur. ut AB. Spin E AA 


Si igitur quátuor etc. : 


ax 


PRÓPOSITIO xvi, Gig. 30). 


Si tres rectae proportionales sidt, - detangilims sub ; 


extremis contentum aequale est quadrato ex media ; et 
si rectangulum sub extremis. contentum aequale sit qua- 
drato ex queda, tres rectae proportionales | erunt. 


Sint tres. rectae proportionales A4, B, » ut 4 ur 
B'ita B ad Τὶ dico rectangulum sub 4, T conten- 
tüm. aequale 'esse quadrato ex B. 


Touatür ipsi B aequalis 4. εὐ δὲ 4 aie o 


: adhibendas. quamvis obvias et faciles, seorsim enunciandi, 
ut immediate essetit ad usus occurrentes. paratae. cr. Obs. 2. 
δὰ IT... Unde, quum imewriae et 'oscitantiae auctoris. ista: 


tribuere haud liceat, . probabile. fit, . nt thodienum, ita et olim. 
éomimunibus, tironum praetipue etiam usibus parata. fuisse ele- 


mentorum exemplaria variis modis respectibusque compandii. 


ao fácilitatis guatis, , forsan et arctioris systematis praetextu 
(vid, Proclus in libr. IL p. 21.) truncatà , sicque. plura ;' prae- 
sertim, quae solis X. ac XIII. in pràecedentibus libris inservi- 


rent ^ his. bi. cidisse ἐ ac. multifariam, nec apte semper et uni- 


formiter γ᾽ um -textui. assutis Anttaii «et. Obs. 5. E TA 
Euclid, Element, 7. LI PANES e Ἦν ui "Tm 
ἜΣ € 1 n v». Y x di 
^ Hh 7 
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"T 
EVA wx 


j " T. ^ 
νά." “ἀν Δ. “Ὁ 


» E 
-.26 ELE ΜῈΝ TORUM 
Καὶ ἐπεί ἔστιν de καὶ 4 πρὸς τὴν B.ojroc 4 B 
πρὸς τὴν D, ἴση". δὲ. ἡ B τῆ; d: ἔστιν ἄρα ὡς, ἡ M 
πρὸς τὴν D οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν Γ΄ ᾿Εἰν δὲ τέσσα- 
ρες εὐϑεῖαι ὠνάλογον dor, τὸ ὑπ τῶν ἄκρων, σιδρίε- 
χόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ và. n0 τῶν μέδων πε- 
ὑμεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ" τὸ "ὦρα ὑπὸ, τῶν Α͂, Γ' ἴσον 
ἐστὶ, τῷ. Uno τῶν B, 4. ᾿“λλὰ τὸ Uno τῶν Β', 4 vo 
ἀπὸ τῆς BB ἐστὶν, ἴση γὼρ ἡ B τῇ 4' τὸ ἄρα ὑπὸ 
το» 4, Γ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον. éori. τῷ 
ἀπιὸ τῆς Β φετραγώνῳ. 


ΨΙ. 12, insertisque PETS amsam dedisse, Cf. Pfleiderer 
$. 148. 

Q.b s.*5. Ope Prop. VI. 17. demonstrari posse I. 47. dixi. 
mus in Buchs ad 1, 47. Cf. Pfleiderer $. 149. 


^. '. Obs. 6, Eadem Prop. VI. 17. explicat idehtitatem con- 
situctionis . problematum II. 14. et VI. 15., quae aequipollere 
docet. Cf. Pfleideter $. 150. 


1 ? 


ἐ . 
Obs. 1. Uii casus particularis Prop. HII. ὅδ. quem sistunt 
assertum. Obs. S. nr. 5. ae. solutio problematis IJ. 14, (vid. 


* 


Obs. 5.'ad JL 14. sub finem) in libro IT. et ΠῚ. ope II. 5. I., 


47. demonstratur, hcic per:HI. 51. Vz. 8. VI. 17. adstruitur, 
ita universim Prop. III. 55. ex III. 21. VI. 4. VI. 10. potest 
inferri.  Ostenditur nempe, duas rectas intra circulum se se- 
cantes. se inutuo secare in partes reciproce proportionales , 


unde caetera ex "VI. 16. fluunt. Cf. Pfleiderer, $. 151. 


Ὁ bs. 7. Similiter Prop. HI. 56, ipsiusque conversam III, ! 


81. ex HI. 52. einsque conversa, ez VI. 4. VI. 6. VI. 17. néc- 
teré licet.  Ostendetur nempe, duabus rectis: in circulum inci- 
dentibus, quarum uiia. circulum «contingat, altera secet, contin- 
gentem mediam proporüQnalem esse inter secan'eim , eiusque 
| partem | exteriorem, et contingentis quadratum aegtiari rectan- 
gulo sub tpta secante, ipsiusque.parté exterioíi, et vice versa, 
Cf. Pleiderer. $. 152. tas 


E 


* 


" 


ir τ πε no ΠΝ A Vade Boa) T, aequilis. . 


bus ees p idu dd Phe db Doo 
or te^ propórtiobales siot, imgn- 
à.g 
tm aequalé ἔδυ (VL. 16.) re- 
a: nio; rect gitur. ϑὰὺ 


[^ Sed 'redtái. 


ghe 


B dps 5 tectangulum igitur sub zd, D cogens, 
EPUM qt ὧν Κρ μέρ 


ἘΣ ἃ kywe x 3d ἦν 
p PR S Jens adr E 


E obs 3 τῇ Mousse riu ὦ 


hi ser in det T, t "44H, ABF, ob ngium 4 — 
fugise OR Jordi. 9h) e 
erant ἊΝ 5 )»sdeoqué Tv uns v S sd EE " 


ED (VE. 1.) 4a: ΑΒ ΧΕΙ (Obs. ad 

11:412) ΙΒ 2 τς ἌΡΧΕΙ e B1 qf MIN 
itaque . 4:arABa: : BI" (V. 22) h. e. ab subdi extr 
circuli: pia fecta. eim contingente, « et lieta dd TM 
dactisque iu. €irculo rectis iun eutibus. punctun cont 
prioris et puucta séctiónum. iiu: totà secans rt pesi 
pettem us 'exferiorem, uti quadfarüm sectae ab j pa 
tictasad exitein ntis totins. ; ductae, v aun 


rallela ᾿ | i4 [8 AB DES AD 
(Obs. d6 ad Vi. e a Obecd 2: 4d VL 1), 2; 
ABaiDIa— ABaEABY [E et (V. 9.) BI 
(VI 11) AD :BES-BTs DE y ac sit in 11 
29), est augiilus —4BD (I. 6) εἰ linojaD 6 ircula 
coniingis (Obs. 2, ad III. 82). ΟΕ, Pleiderer $. 1587. 
| Obs. Rosso mes ciántu 
in utüm SER 


slut iub. B. » 4 est - qiádiarini iis eai M. 


tum. pt ctus, , atque. alicrum sépti0nis punctum. —: 
d xm theme cum ducta ix 
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᾿Αλλὰ". di “τὸ ὑπὸ τῶν M, hoy ἔστω “τῶ ἀπὸ 
se: Β΄. λέγω oct ἐστὶν üg ἡ Ἂς πρὸς τὴν Β οὕτως ij 
B “πρὸς "τὴν T. 

Tuv ydo αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν I4, D ἴσον ἐστὶ τῷ dnó τῆς B, ἀλλὰ TO ἀπὸ 
τῆς B τὸ ὑπὸ vov B, 4 ἐστὶν, ἴση γὰρ ἢ Br 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 44, Γ' ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ B, 4. ᾽Εὰν - 


extremisque basis interiacentibus aequale sit quadrato rectae ab 
eodenf occur$us purcto ad verticem trianguli ductae; rectae 
vero inter pünctum illàd occursus ac terminos basis iu ipsa 
abscissae. eandem. habeant rationem, quam crurum trianguli , 
. quibus adiacent , quadrata, Nempe, si triangulo ATB , cuius 
crus AB» BI, circulus eircumscribitur, et hunc in ,B con- 
tingens- agitur recta. B4: ob angülum 4BI-—.4 Qr. 32,) 
AAFB (I. 18), ideoque angulos ZBI'-4- ZB AT'D--4DB 
h. e. (Kk. 5.) «2 xectis*. ad partes angulorum ZBP, 4Γ8Β 
éoncumunt rectae 4P, B4 (1. Post 5.4 Ac. tum rectang. 
| AM AT—AÀBQ (Obs. 7.) et 44: ZI——AD (i BI'q (Obs. 8.). 

, Vicissim 1) si trianguli non aequicruri MIB basis .411' ad par- 
tes cruris minoris BD sic producitur, ut rectangulum süb ad- 
jecta I4 et sub composita Z4 ex basi A4T' et adiecta I7 ae- 
quale sit quadrato rectae .£B ab termino 4 continuationis  ba- 
, Sis ad trianguli verticem B. ductae: recta haec circulum trian- 
: gulo circumsceri pim in B coutingit (Obs, 8 ,ur. 2.) et $egmenta 
basis 44, 4T terminis ipsius 4, D, ac punetó intercepta, 

eunt uti quadrata crurum trianguli 4B, Bri, ipsis adiacentium 
(Obs. 8, nr. 4.). Atque 2) si triasigali non aequicruri ΑΓΒ. 
basis «ΑΓ ad partes cruris minoris sic in 4 usque producitur, 

, ut segmenta eius 44, 4L, puncto hoc 4, terminis 11:10 basis 

A4, F inte:cepta, sint, ut crurum trianguli 4B, BT ipsis ad- 

»acentiun: quadrata; recta ab puncto 4 ad verticem D trign- 
guli.du^a cireilum triangulo circumscriptum in B contingit 

(Ots, 9, nr. 2.; et rectae ZB quadratum aequale est rectangulo | 
sub segmentis 444; 4T' basis puncto 4 ac terminis cius 4, P 
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E Sed rectangulum Sub 4, Jhaegide: sit; «μάταιος, d 
* Bi dico eie uM dd 8 ἴα Bad T: De 
M Mo “- f m à 


di lis ' em enim/eonstrucs quóviam. rectangulum 8 E 
A» I' aequalé est quadrato ex-B, sed Sed (quadratura 4 “εχ 
B. est rectangulum. sub B, 4, aeqnalis enim B ipsi . 
d ent Agitar laps inn - 1343, Lb [s qectan- ὁ 
* Ne, « 
interceptis (Obs. ! '8 ur, 1.) "Posteriot conversa est PNE 
Lib H. Locorum. planorum Apollonii; Cf. Píleiderer. $. 194. - 1 
Obs, 10, Pariter fmmediate per. HI, 21. vel II. 22, e 1 
yr. A4. VI, 16. démonstiatur, Qaod a Clavio et Daernianno Wi. 
Prop; 36. subiungitur congll«ciam 1 (vid. supra III. ὅθ, Cor. 1.5, 
' mempe- si 4 puncto extra circulum ducantür duae pea . 
(gecantes , rectangula sub totis secantibus, et partibus e 
extetioribus aequalia. esse , sive, quod. eodem Pa z turi se- 
cantes esse partibus suis exterioribus rd oen pros ilm 
Cr. Püeiderer?$. 195, 6 ς RCM 
"Obs . 11. Ex VI. 16. .poró corisequitar, cuiuslibet uian- Qe 
gali ^ 4 (Fig. 966.) angulo quocunque Z. bilariam sec secto per : 
rectam 41, xeotangulum sub eius latéribns 4A, “48. angulum 
τ. .comprehendeitibus aéquale. esse rectangulo sub ,segmetitís i B 
AF, TB ter Taterís .ab rectá. 4T factis, ' una cum huias I 
 rectag. 4r quadtgio Cguase, est. Rob, Simson. Libr. VI. "Prop. ^M 
B. M) * Circumactibatur enim triangulo AB4 circulus (1 av. 555 
eui recta ZI producta. rursus occurrat in E, et iüngatur alter- 
uira recta AE, BE. Posteriore ducta, e est angulus z«L—E (Hn 
21... Quare, cum etiam. sit angulus A4T- —BAE (hyp). est 
404 —RE4: 4B (VI. 4.) et hinc rectang, JA X 4B—E4X 
1.16) —A4TXIE4-4Fq Gir. E ea X EP-ERTR 
ἘΝ 586). CI, Pfieiderer. $. 151. : 
Obs. 12, Porro reciangulum phi duobus "quibuiids 
lateribus cuiuslibet: trianguli aequale. est rectangulo süb. dia- 
r4 circuli triangulo: elteuguoripia et süb- perpendíenlo - ex 
vertice anguli, quem ΠΩΣ iota comprehendunt , in latus tet» 


E 


s 

"ES 

Va 

3 

E 
s 


Pos 
. 230 "ELEMENTORUM ; . 9 


| T 
δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ὄκρων ἴσων y τῷ ὑπὸ τῶν μέσων, αἱ 
φέόσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογόν εἰδεν" ἔστιν ἄρα ὡς 5 A 
yro0c τὴν B οὕτως ἡ 4 πρὸς, τὴν. Γ. ᾿Ιση δὲ ἡ B 
Ὁ φῇ 4 alc ἄρα ἡ A «ρος τὴν B οὕτως. 5; B πρὸς τὴν 
T. ev ἄρα vgsic, καὶ τὰ iie. . TS 


ΠΡΟΊΑΣΙΣ 4. 
"dad τῆς ,ϑοϑείσης εὐθείας τῷ δοϑέντι εὐϑυ-' 
γρώμμῳ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίως κείμενον εὐϑύγραμ»- 
μον αναγρώψαι. 


E 


tium demisso. 1) Si ipsum alterutrum latus 4B (Fig. $61.) 
tertio ΒΖ’ est perpendiculare: alterum .4/* diameter est. circn]i 
triangulo dunt (ΠῚ, dt. Conv. vid. Obs. ad III. St. 
vel III, δῷ. τιν, 2.) et propositio ad' hanc.identicam redit: 
Xectang. BAX AF—PAX AB. 2) Si uterque ad basin seu ter-" 
tium latus BI'(Fig. 368.) angulus. est acutus, quicunque sit 
angulus .&47* duobus lateribus B4, 4T compréhensus ; vel 
si alterurer ad' basin angulus ABr (rig. 569.) est"óbtusus, 
per verticem. 44 ducta diametro ΖΕ, et juncta BE recta, per- 
pendiculoque -44 in basii BI"demisso; ob angulos 4388, : 
AAT vectos (III. 31. et Const.) atque E—7 (III. 21) ii vi- . 
angulis..4BE , 44I* ost ΒΑ: 4E—44:.4F (VI. 1), proinde 
rectangul. BA C AT —— ΒΑ͂ 44 (VI. 16,). (Rob. Simson. 
Prop. C. Libr. VI. PfHeiderer, $. 158.), Huc rectang. ΓΧ ^ 
“34:8 2} Κ 4 ΓξΞΞΒῖΧ 44: ΑΚ .44 (V« 1) —BI:EA (Obs. 
4. ad VI. 1.), ubi rectang. BI'X(44 duplum est areae ttian- 
guli.(I. 41.).. Quare duplum aréae cuiusvis trianguli est'ad ^ 
rectangulum sib. duobus ipsius lateribus , uli tertium latus ad 
diametrum . circuli , tiangulo circumscripti. ΟΕ Plleideret, 
$. 159, 

Obs. 13. Rectangulum contentum diagonalibus AT, B4 
(Fig. 910.) figurae quadiilaterae circulo inscriptae. aequale est 
: duabus rectangu]is ALB ATH-BI'XA4 contentis oppositis eius 
lateribus, Fiat enim angulus: 4B.E aequalis angulo ABI, οἰ 


E 
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guló sub B, 4.' Si autem rectangulum sub extremis 
aéquale est rectangulo sub mediis contento, quatuor 
rectae proportionales sunt (VI. 16.) jest igitur ut 4 


ad B ita 4 ad Γ. Aequalis autem B ipsi ΖΔ; “πὶ igi ΄ 


"tur /£ ad B ita B ad FJ. Si igitur tres etc. 
PROPOSÍTIO: XVIII, (Fig. 374.) 


A data recta linea. dato rectilineo simile et similiter 
positi rectilineuni describere, 


utrique addatur, vel ab utroque. subtráhatur , angnlus com- 
munis ED4, eritque angulus 424 aequalis angülo 5.81. Et, 
quon praeterea sit angulus. Z4B—B ΓΕ cnr. 21.) , quippe 
in"eodem cum illo segmerito positus,, erit triangulum 484 
aequiangulum* δῆλα. EBF, adeoque (VI. 4) ΒΓ: ΓῈΞΞ 


B4:44, ideóque rectaigulum. BI(44.—DEX(D4. Porro, 


qiüm angulus ABE aequalis sit anguio ZBI; et angulüs B AE 
aequalis angulo 84} (111.21), erit trianzulum Χ1Ε F aequian- 
gulum triangulo ABT, adeoque (VI 4.) B4: 4B—B4: 4T, 
ideoqüe réctangulum BAX(A4T—A4ZYX(B4. At ostensum fuit, 
esse rectangulum BDXAA—EEXBÁA.  Frünt itaque rectan- 
gula BA AT4-BPX 44-—.4lw B4. Haec propositio est 
theorema Prolemaei in μεγάλῃ σύνταξις L. 1. c. 9. et apud 
ipsum fundamenti loco inservit tabulis eius trigonometricis. 
Habetur illud etiam apud Rob. Simson, Prop. D., VI. in ed. 
Angl., apud: Plaifayr., Kraft. lustit. Geom. Sublim. $. 91. 


aliosque. Δὰ eandem propositionem referri potest sequens 


theorema, quod ést apud Plaifayr. Prop. E., VI. 81 segmen- . 


tum aliquod circuli 457 (Fig. $71. ) delia sit in D, ete 
punctis extremis A, B segmenti , pariterque e puncto bis:- 
ctionis É inflexae sint ad punctum aliquod 4 reliquae circum- 
fereutiae "rectae A4, B4, L4: summa rectarum “ΕΒ a 
punctis extremis basis inllexaruni ad. 4 rectam a püncto bi- 
sectionis iuflexam eaudem' rationcm habebit, quam 28 bas: 


* 


, 
^ 
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᾿λΈστω 7 id δοϑεῖσα᾽ εὐϑεῖαι 7 AB, τὸ δὲ δοϑὲν 


U» Fas ori zo ΓΕ" δεῖ i ἀπὸ τῆς AB εὐθείας 


ἐῤ ΓΕ εὐϑυγρώμμῳ ὅμοιόν v6 καὶ ὁμοίψο. Pp 
εὐθύγραμμον ἀναγράψαι. 

, ᾽Επεζξεύχϑω ἡ AZ, καὶ συνεστάτω πιρὸς τῇ AB 
εὐθείᾳ καὶ τοῖς πρὸς αὐτῆ σημείοις. τοῖς M, B. τῇ 


á μὲν πρὸς τῷ D γωνίω ἴση ἡ ὑπὸ HAB, τῇ δὲ ὑπὸ 
DAZ ἴση ἡ ὑπὸ ABH: λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ DZ λοιπῇ ᾿ 


φῇ ὑπὸ A'HB ἐστὶν ἴση" ἰσογώνιον dou ἐστὶ τὰ ΖΓ4 
τρίγωνον τῷ ΗΒ τριγώνῳ" ἀνάλογον ἄρα ἐστὲν ac 
4$ Z4 πρὸς τὴν ΗΒ οὕτως ἡ ZI πρὸς τὴν HA καὶ 


segmenti ad 4£T' basin segmenti dimidii, ἡ Quum enim : sit 
ABI'4 quadrilaterum circulo inscriptum , - erit Ἔχ praeced, 244 


X BIH-4ByX AP—ABYAP. i. e. ob ΒΓ-Ξ ΑΓ QII. 28.) (44΄ 


FAB) X 24D AByCAT. (II. 1)., adeoque 44--B4: '4—4B 
. AF (VI. 14.). (Playfair Prop. E. VI. Cf. 93. vel ut est "i 


Rob. Sim« Dat. 97.). * 
Obs, 14. | Conversas praecedentium, praeter iam Obs. 1. 


sqq. expositas motamus adhuc sequentes. ^Si quadrátum per- 


pendiculi 44 (Fig.:356.), quod jn trianguli: MP latus BPan- 
gulis ipsius acutis interiacens ex vertice opposità 4 demitti- 
fur, aequale est rectangulo sub "segmentis B4, AT lateris ΒΓ 
ab perpendieulo .44 factis, seu (VI. 11.) si perpendiculum 
44d medium -proportionale. est: inter segmenta B4, ZP lateris 
BI: uianguli ad verticem 24 angulus est rectus. Quippe ob 
B4:44-—44:4T, et ángulos ad 4 rectos, est angulus B.44 
zI (VI. 6. ); angulus igitur 8.4. [---Γ-- ΓᾺ4 ΞΞ recto (1,82, 

Cor. 5.). . Cf. Pfleidefer. 6. 160, ^ Pappus Collect. "Mathem. 


(d vH. Prop. 203, propositioni huic adiungit: si quadrátum 


perpendiculi 44 (Fig. 972,) minus fuerit rectangulo sub $eg- 
mentis B4, 4T' lateris BJ, angulus B AF erit: obtusus, si maius 
(Fig. $15.) acutus, ^ Semicirculo enim super diametro ΒΖ' de- 
scripto; qui perpendiculun; 444 in puncto E secet, ac rectis 


, 
ΓῚ ' 
^ T 
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Sit data quidem recta 4B, datum antem rectilineum - 

ΤῈ: oportet a recta linea 4B *ectilineo LE simile et, 

similiter positum rectilineum describere. 4 ^ 


/ 


Iungatur //Z, et constituatur (1.. 23.) ad rectain 
AB εἰ ad: puncta in ea 44, B angulo quidem ad Γ᾽ 
aequalis angulus Z4B , angulo vero T'/Z. aequalis 
anghlus 4BH; reliquus igitur J'Z4 relidno 4HB- 
est aequalis (I. 32.); aequiangulum igitur est triangu- 
lum ZI tiangulo ΗΒ: est. igitar (VI. 4.) ut Z4 
. ad HB ita ΖΓ ad H4 et ΓΖ ad 418. Rursus, con- 


BE, LE iunctis ob Rda— rectangülo By AP. (Ob. 5, ux. 
5.) priori casu erit. 44 X Ed, et hinc angulus -B ATIS BEI 
. (I. 21.); posteriori 44» EZ, atque angulus BAT BET (1. "— 
;21.). Rectus autem est angulus ΒΕ Γ (III. 31.). Cf. PHeiderer. 
$. 161. Propositorum in hac observatione casus specialis, quo 
segmenta B4, 4F aequalia sunt, comprebenditur étiam 3s, 
quae nr, 2. in Excursu ad 1. Prop. 4T. etc, ad finem libri II. 
diximus, Cf. Pfleiderer, $. 162. Ἐπ, quum ostensum sit, rectam 
esse angulum 8.42" (Fig. 556.), quem ab extremis B, Γ rectae ' , 
BI' ad extremum «4 perpendiculi 44. ductae B 4, F4 compre- 
hendunt, si rectang. B4 ATz—444a, seu 5i Β4:4.4-. A:4T'; 
per conversam III. 91. consequitur: circuli super diametro BI* 
descripti periphgriam transire per verticem .4' reciae 4.4 dia- 
metro BI'inter extrema ipsius normalis, quae, media propor- 
tionalis est inter .segmenta diametri BTI'puncto 4 facta, seu 
cuius quadratum rectangulo sub segrnentis illis est aequale. 
CE. Püeiderer. $. 165. Ea, quae ad hanc propositionem notata 
sunt solutioni etiam plurimorum problematum inservire pos- , 
&unt, quorum exquisitam copiam exhibet Pfleiderer. 1, c. $$. 
166—191, quae brevitatis studio hic praeterimus. Quae hacte- ΄ 
nus ad Propositiones libri V]. observata sunt, desumsimus ple- 
raque ex Pfleidereri scholiis im: libró V1, Elementorum: Eu- — 


»- M 


4 
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4 FA: NN τὴν 48: ἸΙάλιν, συνεστάτω πρὸς I 
BH εὐϑείᾳ αὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ. σημιδίοις᾽ τοῖς. B, H 
τῇ μὲν ὑπὸ ZZE, γωνίᾳ ἴσῃ ἡ, ὑπὸ ΒΗΘ, τῇ δὲ ὕσιὸ 
.24Ε ji ἴση ἢ ὑπὸ ΗΒΘ' λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ E Aoi 
σῇ πρὸς τῷ Θ ἐστὶν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ZÁE 
φρίγωνον τῇ HBO τριγώνῳ" ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς 
"dz στῃὸς τὴν HB οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν. ΗΘ, καὶ 
ἊΝ τυρὺς τὴν OB. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ we ἡ ZA προὸὲ 
voy .HB οὕτως 5 ve ΖΓ πρὸς τὴν Hi καὶ ἡ ΓΖ 
Apüc τὴν AD: καὶ ὡς ἄρα ΖΓ πρὸς σὴν AH. οὕτως 
4 τὸ l4 πρὸς τὴν ΑΒ. καὶ. ἡ ΖΕ πρὸς τὴν HO, . 
καὶ ἔτι ἡ ΕΔ πρὸς τὴν ΘΒ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 5j 
μὲν ὑκὸ ΓΖΖ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ. AHB, 5 0$ nd 4ZE 
τῇ ὕπὸ BHO- ὅλη ἄρα ἡ vno PFZE ὅλῃ τῇ ὑπὸ " 
AHO ἐδσεὶν dog. Ζιὰ τὰ aded δὴ vol ἡ ὑπὸ PAK 
vj ὑπὸ 486 ἐστὶν Ἵ ἴση. ἔστε δὲ καὶ ἡ uiv! πρὸς; T 
T. τῇ πρὸς τῷ 4 ion, ἡ δὲ sog τῷ E τῇ πρὸς τῷ 
e ἰσογώνιον ἄρα ἐσεὶ τὸ | 40 τῷ DE, καὶ vdf περὶ 
quc ἴσας γωνίας αὐτῷ σπιλευριὸς ἀνάλογον ἔχει" ὅμοιον. 
ἄρα. ἐστὶ τὸ 416 εὐθύγραμμον. và IE εὐϑυγράμμῳ. 


clidis, quorum, P. I. Tubinga& 1800.; P. IL, 1801., P. IIL 
1802. typis expressae fueruüt, Pars IV. prodiit ibidem 1805., 
in qua unice de. VI. propositione 25, et VI. definitione 5., 
utpote qua nüitar. VT. Prop. 28. agitur, Qlippe. hanc ipsam. 
VI. 25. inepte loco suo motam et inter propositiones ad Jfigu- 
ras| similes pertinentes. positam: fuisse iudicat auctor. *De hac 
itaque postea doceo suo, et in excursu ad hunc librum videri- 
mus. Dolendum aütem est. scholia ^Pfleidereri in reliquas 
libri Vl. propositiones, quae ille iam elaborata in' scriniis 
- Habet, sublata in Uüiversitate Tübingensi consuetudine, occa- 
signé Magisterii philosophici. quotannis. dissertationés publicas 
, comserii leudi , non in. publicam lucem. exire potuisse; E qui- 
Bus evole ab auctore nobiscüm | commuuicatis, | nonnulla 


N 
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stituatür (. 23.) ad rectam B Het δὰ puncta in ea: B, 
Hs angulo, quidem. AZ E aequalis BHO , 'angulo:yero 
ZAE aequalis BO; reliquus igitur ad E reliquo ad 
Θ᾽ est aequalis ΕἸ. 32. ); aequiangulum igitur, est trian- 
e gulum Z4LE triangulo 4489; est igirur. (VI. 4.) ut 

|AZ.uad HB 4a ZE ad HO, "e E4 ad GB. 
Ostensurn .. .est autem etiam, ut* Z4 ad HB ita ΖΓ ad 
HA et I4; ad AB, t igitar (V. 11.) ZI ad ΜΗ 
. ia et T4 ad AB «e ΖΕ ad ΗΘ, et adbuc E4.ad 
ΘΒ. Et. quoniam. aequalis est angulus quidem ΓΖ, 
angulo "4 HBs angulus vero. ZZ E angulo ΒΗΘ ;.to- 
tus igitur TZE toti .4HO est aequalis, Ex eadem 
εἰ ratione et. ΓΔΕ angulo .4BO est aequalis, est. antem 
et - angulus quidem ad J'ipsi ad. aequalis, angulus 


vero ad E ipsi ad O; aequiangulum igitur est. 4 το 


ipsi TE, et circa aequales angulos latera proportionalia 
habet; simile igitur est rectilineum 40 rectilineo LIF 
Qr 1. Def) | 


uu dva. d 

€ ὁ i e , db I Es] 
z ; 
"oo v . κ es PU vg -»^ wwe 


certe in sequentibus breviter lectoribus nostris sistere tolsiuati 3 
mos rem ipsis admodám gratam factaras 655? , gos e 
quae supra diximus ad VI. Def. 1, 


PROPOSITIO XVIII, 


Obs. 1. Quod' ad sensum problematis, et maxime verbo- 
rum Similiter positum** attinet; Clavius eum ita exprimit: 
»icuntur rectilinea super lineas rectas descripta esse Similia ; 

..et similiter posita, quando anguli aequales constituuntur super 
. ipsas réctas lineás, et tam reliqui aequales. anguli, quam latera 
.proportionalia semper ordine sese consequuntur,  Borellus 
auiem rem. τὰ explicat (Euclid. restit. lib. IV. Prop. 16.): . 
problema goscit, super data recta linea. describere polygonum 


͵ 


* 


! 
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"πὸ τῆς δοϑεσης ὦρα εὐϑείας τῆς 48. τῷ δο- 
ϑένέι εὐϑυγρώμμῳ DE ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίως κείς 


“'Μενογ εὐθύγραμμον ἀναγέγραπται τὸ 4Θ. Ὅπερ 
ἔδει σιοιῆσαι. 


T HPOTAZIZw. τε 

Τὰ. ὅμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα ἐν διπλασίονι 
“λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. ; JT 
FEovo ὅμοια τρίγωνα τὰ ABT, 'AEZ i iu» ἔχοντα 
τὴν πρὸς τῷ B γωνίαν τῇ πρὸς τῷ E, εἷς δὲ τὴν 
“48 πρὸς τὴν ΒΓ οὕτως τὴν AE. πρὸς τὴν EZ, ὦξτε 
ὁμόλογον. εἷναι vi ΒΓ τῇ EZ: λέγω ὅτι τὸ ABT 
τρίγωνον πρὸς «τὸ 4ΕΖ τρίγωγον διπλασίονα λόγον" 
ἔχει ἤτιερ ἢ ΒΓ ngac τὴν EZ, 

Εἰλήφϑω yip τῶν BI, ΕΖ τρίτη ἀνάλογον ἡ 
BH, ὥςτε εἶναι ὡς τὴν ΒΤ' πρὸς τὴν EZ οὕτως φὴν 
EZ: πρὸς τὴν ΒΗ: καὶ ἐπεξεύχϑω j HA coc 

End ovy ἔστιν. ὡς ἡ 418 πρὸς τὴν BI οὕτως ᾿ 
ἡ AE πρὸς τὴν EZ: ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν de ἡ 48 
πρὸς τὴν 4E οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ.. XX ὡς ᾿ 
53 Br τιρὸς τὴν͵ ΕΖ οὕτως ἐστὶν, ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 
BH: καὶ ὡς ἄρα ἡ 48 πρὸς τὴν 4E οὕτως ἡ EZ, 
προς δὴν ΒΗ: τῶν ABH , AEZ ἄρα τριγώνὼν ἀν- 


τιπεπόνϑασιν αἱ φιλδυραὶ, αἱ περὶ τὰς ἴσως γωνίας. 


dato aequiangulüm, et habens circum angulos aequales latera 
proportionalia lateribus illius, ita ut data recta homologa sit 


. dato latéri polygoni,  Necessitatem autem vocum ,,similiter 
, positum", quae Ramus definiri debuisse non sine ratione mo- 


net, iure asserit Tartalea. contra Campanum (in cuius vérsione 
vi. Prop. apud ipsum 19. illac omissae sunt), Nempe omissis 
Bis vocibus plura uno rectilineo super data recta construi pos- 


» eunt, its ut dato rectilineo sint similia, C£. P/leiderer. Schol ὦ 


pic. $$. 256. UTOR 


i Ψ 
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A data "igitur: recta 4B dato rectilineo I'E simile 
et similiter- positum rectilineum 4Ó descriptum est. 
Quod oportebat. facere. 


PROPOSITIO XIX. (Fig. 376.) 
Similia triangula inter se sunt in duplicata ratíone | 
homologorum laterum Ὁ 
Sint similia triangula, ABT, AEZ, angulum ad B 
aequalem habentia angulo ad E, et sit ut 4B ad ΒΓ 
ita 4E ad EZ, ita nt homologum sit BT' ipsi EZ; ' 
dico triangulum 4BT! ad triangulum ZEZ dup'icatam ^ 
rationem habere eius quàm habet BI' ad EZ. 


Sumatur enim(VI. 11.) ipsis ΒΓ, EZ tertia pro- 
portionalis BT, ita ut sit ut ΒΓ ad EZ ita EZ ad | 
BH; et iungatur H4. — 

Et quoniam. est ut. 4B ad BI'ita AE ad EZ; 
alterne igitur est (V. 16.) ut 4B ad. AE ita ΒΓ ad 
EZ. Sed ut ΒΓ ad EZ ita est EZ ad BH; ut igi- 
tur (V. 11.) "4B ad ΖΕ ita EZ ad BH; triangulorum 
igitur 4BH, 4EZ reciproca sunt latera cirta aéquales 
angulos. Quorum, autem triangulorum unum angulum 
uni aequalem habentium , reciproca sunt latera circa ae- 


Obs, 2, ira demóustrationem huius propositionis, ut 
ést Τὰ texta graeco, iure monet Rob. Simson., vitiatam eam 
videri, quod in quadrilatéris tantum ostendatur. p'opositio, nec 
dicatnr, quo modo extendi possit ad rectilinea quinque aut 
plurium laterum, Idem praetetea observat ,. in duobus trian- 
gnlis inter se aequiangulis hic concludi , esse latus unius. ad 
latus homologum alterius, ut latus aliud primi ad latus alterius. 
haic homologum, sine permutatione proportionaliumr contra 
morem Euclidis, ut ex sequente Prop. 19. mauifestum: eit, 
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Wy. δὲ, μίων μιᾷ ἴσην Vyóvvov γωνίων τριγώνων, ἀντε- 


σἐπόνϑασιν αἱ πλευράὶ,, αἱ περὶ τὰς «ἴσας, γωνίας, 


x »3,*:-^- us ὦ 
, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ .4BH. τρίγωνον τῷ 


MEZ τριγώνῳ". Καὶ ἐπεί ἐδτιν οἷς ἡ BI! πρὸς τὴν 
EZ οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΒΗ’ ἐὰν δὲ τρεῖς εὐϑεῖαι 


- 9 , vt € , e A , , 3 D Ὶ 
ἀνάλογον «00^ ἢ — προ δημίντην διπλασίονα ᾿ 


λόγον "nw λέγεται ἤστερ πρὸς τὴν δευτέραν" ἡ BT. 


ἄρα πρὸς τὴν BH διπλασίονα λόγον ἔχει: ἥσιερ.η BT 


πρὸς τὴν EZ. “Ὡς δὲ ἢ BF πρὸς τὴν BH οὕτως 


40 ABT τρίγωνον πρὸς τὸ A4BH τρίγωνον" καὶ τὸ 


ABT" ἄρα «τρίγωνον πρὸς vo ΑΒΗ διπλᾶσίονα λόγον 
Del “ἤπερ ἡ BT πρὸς τὴν ΕΖ. Ἴσον δὲ τὸ ABH 
φρίγωνον τῷ AEZ, τριγώνῳ" καὶ τὸ ABT ἄρά seiyo- 
wor ποὸς τὸ ΔΕΖ τρίγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἤπερ ἢ BT πρὸς τὴν EZ. Tw ἄρα ὅμοια, καὶ τὰ ἑξῆς. 
"IIOPIZXH.. 


Em» δὴ τούτου qavtody , ὅτι dv τρεῖς εὐϑεῖαι 


ἀνάλογον eov , ἔστεν ὡς ἡ πρώτῃ πρὸς τὴν τρίτην. 


οὕτως v0, ἀπὸ τῆς πρώτης τρίγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
rr ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀνογραφόμονον" ἐπείσεξῃ 


ἐδείχϑη, ὡς ἢ TB πρὸς τὴν BH οὕτως τὸ ABI. Tof- ^ 


γωνόν πρὸς τὸ ABH τρίγωνον, τοὐτέστι τὸ "EZ. 


HPOTAZIÀX 


Td ὅμοια πολύγωνα εἴς we ὅμοια τρίγωνα διαι--. 


ρεῖταν καὶ eic ἴσα τὸ ϑιλῆϑος καὶ ὁμόλογα τοῖς ὅλοις" 


idemque vitium recüuere in conclusione. Contra hanc'tamen 
observationem forte haud iniuria monere queas, miti conclü* 


sioném a Rob. Simson. reprehensam non quidem enuficiato at 
' JHemonstratione VI. 4 Cf. Pfleiderer. l. c, δ. 261, Perfectior 


áutem .demonstratio problematis solutionem ostendere; potest 
ptimüfn. in riangulis, ab bis procedere ad figuras quadrilaterás, 
ab his ad quinquelateras, et ita semper a quavis figura recti- 


εν 


germen m 


" ita (VI. 1.) triangulum. ΔΒΓ ad triangulum. 4B H3 . 


ῳ ; 


LI 


2 quales . angulos, illa. sunt: aequalia (VI. 15.);, aequale à; 
' jgitur [688 trianguluni 4B71 triangulo 4EZ.. Et quo- 


niam est ut ΒΓ ad EZ ita ΕΖ ad BH ; si autem 


tes rectde proportionales sint, prima ad tertiam du- ' 


plicatam rationem. habere: dicitur (V. 10. Def) 'eiüus 
quatn. ad secundam; BI'igitur*ad BH duplicatam rà- * 
tionem habet'eius quam B I'ad.EZ. Utautem BI'ad BH. 


ergo et triangulum 4 BT' ad ABH duplicatam τατον 
nem habet eius quam DBI' ad EZ.  Aequale autem 
est triangulum. BH. trjangulo ΔΕΖ ; unde et trian- 
gnlum ΑΒΓ (V. 7.) ad triangulum ΔΕΖ duplicatam 
rationem .habet eius quam: f^ ad EZ. Exgo similia 
etc, ; * 


COROLLARIUM. 

Ex hoc manifestum est, si tres rectae propor- 
tionales sint, esse ut prima ad tertiam ità triangulum 
ex prima ad triangulum ex secunda simile et similiter 
descriptum; quia ostensum est, ut ΓΒ ad BH ita 
wiangultm ABT' ad. triangulum ABH ; hoc est AE. 


PROPOSITO XX. (Fig 375) - 


Similia polygona in similia triangula dividuntur, eto 


numero ao ieu et o a totis 5. et polygonum ad 


linea ad aliam, quae. -babeat numerum laterüm unitate idbinin: 
unde deinde generaliter propositum constabit. 


Obs.S. Alium modum paullo expeditiorem, super linea 


data AB .constituendi figuram rectilineam similem et similiter “. 


positam dato rectilineo ATAEZ (Fig. 515.) Clavius docet.ita ὦ 
: fere. Ponatut data 4D super latus .4I, quod ei liorologum 


esse debet, ducantur deinde ex 44 ad vertices angulorum figurae 


«4 
' 
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aol vÀ πολ ὑγωνὸν “πρὸς τὸ πολύγωνον διπλασίονα. 


! Aogóv ἐχεὲ ἡ ἥπερ 5 Ὁμόλογος nàevQu πρὸς «xv ὁμό- 
“λογον "Ati ράν. 

"Esto ὅμοια πολύγωνα τὸ ABI'AE, ZHOK A, 
ὁμόλογος δὲ ἔστω ἡ, AB sj ΖΗ:  Aéyo ὅτι τὼ ABTAE, 
-ZHOK 4' πολύγωνα s'c τὸ ὅμοια τρίγωνω διαιδεῖταε 
καὶ εἰς i6à. τὸ. πλῆϑος καὶ ὁμόλογώ τοῖς ὅλοιρ,, wal 


. và ΑΒΓΔῈ πολύγωνον τιρὸς τὸ ZHOKA oM- Ο 


yovov διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ἍΝ πρὸς τὴν 
ΖΗ. 

᾿Επεζεύχϑωσαν αἱ BE, £r, HA, 40. 

Καὶ eb ὅμοιόν, ἐστι τὸ ΑΒΓΔΕ πολύγ- "ov τῷ 
ZHOKA πολυγώνῳ, ἴση. ἐστὶν ἡ ὑπὸ BAE γωνία 
τῇ ὑπὸ HZ. καί ἐστιν ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸρ zLE οὕτως 

4 ZH πρὸς ZA. Ἐπεὶ οὖν δύο τρίγωνά. ἐστε τὰ 
ABE, ZHA μίων γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα, 
περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς. dillogai ico- 
γώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 418 τρίγωνον τῷ ZH. τρι- 
quw, ὥςτε καὶ ὅμοιον" ἴση de ἰοτὶν ἡ ὑπὸ . BF 


rectae .44,...,. etc. per E ducatur ΒΘ parallela rectae. ΓΖ: 


per 9 pariter-G7 parallela rectae 4E etc. et facile osiendetai, — 


esse triangula 480, 414: A401, 44E etc: adeoque tota recti- 
linea, 4BOGÍK , 4IAEZ similia et similiter. posita. 

Obs.4. Huc pertinet problema (vid. XII. 2. er ΧΙ. 11.) 
dato circulo insctibendi (circumscribendi) figuram rectilinesm 
dafse circulo alii inscriptae Closkheri pd) similem et simi- 
liter positam. Cf. PHeiderer. l. c. $$. 263. 264. 


RROPOSITIO XH. 


Obs, 1. Sensus huius propositionis est (Cf. dicta ad V. 
Def. 10.) similia triangula inter se habere rationem, quae 
eadem sit xationi duplicatae laterum homologorum, vel trian- 


'gulum 48. esso ad aliud ei simile 4EZ in eadem ratione iu . 
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polygonum duplicatam rationem habet eius quam ho- 
mologum latus ad homologum latus, E 


Sint similia polygona A4BI'AE, ZHOK 4, homo- 
logum vero sit latus 4B ipsi ZH; dico ABIAE, 
ZHOK.A polygona in.similia triangula dividi t in 
numerg aequalia et homologa totis, et polygonum 
-ABIAE ad polygonum Z HOK A .duplicatam ratio 
nem habere eius quam 'habet 4B ad ZH. 


Iungantur BE, EDT, H4, 40. 

Et quoniam simile est polygonum: A4BI AE poly- 
gono ZHOK.4, aequalis est .armgulus BA4E angulo 
HZA4; et est ut Bd ad 4E ita.ZH ad Z / (VI., 
Def. 1.). Et quoniam duo triangda 488, ZH. 
unum angulum uni angulo aequalem habentia, circa 
aequales autem angulos latera proportionalia; aequian- 
gulum igitur est triangulum 4B E triangulo ZH 4 
(VL 6.), quare et (VI. 4.) simile; aequalis igitur est 


qua est larus ΒΓ prioris trianguli ad rectam aliquain, ad qnam 
Bf habet rationem -duplicatam eius ratiouis, quam 9 Γ habct 
ad latus EZ ipsi homologum. in alero triangulo, vel, si, su- 
mitur (Vl. 11.) BI:EZ-—XEZ:BH, esse uiangulum 481' ad 
triangulum 4EZ in eadem ratione, in.qua est ΒΓ δὰ BH. 
Caeterum, patet, loco laverum. BÍ, £Z quaevis alia homolosa 
. poni potuisse. Et inverse erit ratio triangull 4EZ ad triangu- 
lum ΑΒΙ' duplicata lüteris EZ ad LP, vel érit trianguluin 
4EZ ad uiangulum .4BP' ut BH ad BI (Cox ad B. V.). 
Pfleiderer. in sched. msc. $$. 269. 270.271. 279. 
Obs: 2. Quodsi in triangulorum similium . (Fig. 377.) 
homologa latera BP, EZ p«rpendicula 40, 4K demittan:a 
ex veiticibus angulorum lomologorum , erit, db angulos Jisct 
^E, pariterque O et K', adeoque (1. 92.) eiiam reliquos «. jie- 
Euclid. Element. F. Il. , Q 


D 
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' 
-yovie; τῇ ὑπὸ ΖΗΛ. "Ἔστι δὲ xol 01x ἡ ὑπὸ ABT 
ὅλῃ vj vno: ΖΗΘ ἴαη, διὰ τὴν ὁμοιότητα. τῶν πο- 
λυγώνων" λοισιὴ. ἄρα ἡ ud EBT γωνία λοισοῇ τῇ 
vao ΔΗΘ. ἐστὶν ἴση. Καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
"τῶν ΑΒΕ, ZHAÁ «τριγώνων, ἐστὶν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς 
BA οὕτως ἡ 4H πρὸς HZ, ἀλλὰ μὴν καὶ διὰ τὴν 
ὁμοιότητα τῶν στολυγώνων, ἐστὶν εἷς ἡ AB πρὸς ΒΓ 
ϑὕτος ἡ ΖΗ πρὸς Η͂Θ' διίσου ἄρα ἐσεὶν ὡς ἡ ΕΒ 
uooc BI οὕτως 5j ΔΗ͂ πρὸς ΗΘ, καὶ περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας vdc ὑπὸ EBD, 4HO «i πλευραὶ ἀνάλογόν 
εἰσιν" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ EBT τρίγωνον τῷ 1ΗΘ᾽ 
τριγώνῳ,, ὥρτε καὶ ὅμοιον (ἔτι τὸ ΕΒΓ τρίγωνον τῷ 
HO τριγώνῳ Ὁ. Διὰ τὼ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΕΓΖ τρί- 
γωγνὸν ὅμοιόν ἐστι τῷ ΛΘΚ τριγώνῳ" τὰ ἄρα ὅμοια, 
πολύγονα τὰ ΑΒΙΔΈ, ΖΗΘΚῊ εἴς τε ὅμοια 9i- 
γωνα διήρηται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος. 
υἹέγω ὅτι καὶ ὁμόλογα τοῖς ὅλοις, τουτέστιν, ὥςτε 
ἀνάλογον εἶναι vd τρίγωνα, “καὶ ἡγούμενα μὲν εἴναι 
τὰ ABE, ΕΒΓ, ELA, ἑπόμενα δὲ αὐτῶν «d ZH. A 
AHO, AOK, καὶ ὅτι τὸ 4ΒΓΖΕ πολύγωνον σερὸς 
τὸ ZZHOKA πολύγωνον δισιλασίονω. λόγον ἔχει ἤστερ 
ὁμόλογος stÀevod πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρὼν, τὸυ- 
«στῶν 1 AB πρὸς τὴν ZH. 


1) Verba uncis: inclusa desunt in Ed. Oxon., nec multum 
refert, uuvrum | éa ponas an omattas, 


les, in triangulis aequiangulis 440: ZK— 4B. 4E. (VI. 4. de- 
,monstr,) z—BP: EZ AT': 4Z, adeoque (vid. dicta ad V. Def. 
10.) triangula ΑΒΓ, 4Ὲ2 erunt etiam in ratione duplicata al- 
titudinum 40, 4K, vel perpendiculorum similem situm ha- 


bentium,  Pileid&rer. $$. 280. 281. s 
Obs. $. Quum parillelogramma semper dupla sint trían- 


' 
! ^ bo. 
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angulus ABE angulo Zjj.[. Est autem et totus ᾿ 


ABT ioti ZZ HO acqualis, propter similitudinem .poly- 
gonorum; reliquus igitur angulus Z BI reliquo AHO 
'st aequalis. Et quoojam propter similitudinem trian- 
guloum ABE, Zi, et ut EB ad BA ita 4H 
ad HZ, sed et propter similitudinem polygonorum, 
eit ut ZB ad ΒΓ. ità ZH ad HO; ex aequo igitur 


est (V. 22), ut EB ad. ΒΓ ita 4H ad. HO, et circa 


aequales angulos ZB, .1HO latera. proportionalia 
&mnt ; aequiangulum igitur cst (VI. 6.). triangulum: EBT 
triangulo. ////O, quare (VI. 4.) et simile (trianguluni 
ΕΒΓ triangulo 7/770). Ex eadem ratione et triangu- 
lum EL simile est triangulo OK; ergo similia po- 
lygona ABPAE, ΖΗ͂ΘΚΑ͂ in similia triangula divi- 


duntür et in aequalia numeru. 


. Dico et homologa-totis, hoc est, ut proportionalia 


sint triangula, et arteccdentía quidem sint ABE, EBT, 
ELA, conscquentía vero eorum. ZH /, AHO, “ΘΚ, 
et ΑΒΓ AE polygonum duplicatam rationem habere 


eius qnam homologum latus ad homologum latus, hoc. 


est. 4B ad ZH. 


i 


gnlorum eandem basin , candemque altitudinem habentium (I. 
41.), erunt etiam (V. 15.) similia parallelogramma in ratione 


laterum duplicata, vel etiam, (Obs, 29.) in ratione duplicata: 


dir er dec similiter positoruin. Pfleiderer, $. 282, sqq. 
Obs. 4, Quum porro quadratà omnia sint paralelogramma 
similia (T. Def. 29.; 1. 28.; VI. Def. 1.) erunt dao quaecun- 
que. qnadrata in ratione duplicata laterum homolegorum. ' 
Unde, si super recs bomologis D£', EZ telünsoloruis simi: 
liam ADI, ZEZ quadrata constructa imagineris, erunt tam 


* 


4 
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E PBasteigónsis γὰρ αἱ αἱ AD, ZO. 
Kal ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν πολυγώνων ἢ ἴση 
ἐστὶν 3j ὑπὸ ABE γωνία wj ὑπὸ ΖΗΘ, καί ἐστιν 


ὡς" ἢ AB πρὸς ΒΓ οὕτως ἡ ΖΗ «πρὸς ΗΘ' ἰσογώ- 


ψιόν. ἐστε τὸ ABT τρίγωνον τῷ ΖΗ͂Θ τριγώνῳ" ἴση 
ρα ἐστὶν καὶ μὲν ὑπὸ BAT γωνία τῇ ὑπὸ ΗΖΘ, ἡ 
δὲ ὁπὸ BIA τῇ ὑπὸ HOZ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ BAM γωνία τῇ ὑπὸ HZN, ἐδείχϑη, δὲ καὶ ἢ 
ὑπὸ ΑΒΜ τῇ ὑπὸ ZHN ἴση" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 


LAMB λοιπῇ τῇ ὑπὸ ΖΝΗ ἴση ἐστὶν" ἰσογώνιον «ἄρα 
᾿ξὸτὶ τὸ “ΑΒΜ τρίγωνον τῷ ΖΗ͂Ν τριγώνῳ" Ὁμοίως 


δὴ δείξομεν ὅτι καὶ τὸ ΒΗΓ τρίγωνον ἰσογώνιόν ἔστι 
τῷ ΗΝΘ τριγώνῳ" ἀνάλογον ὥρα ἐστὶν, wc μὲν ἡ 
AM πρὸς MB οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς NH, ὡς δὲ ἡ ΒΜ 
σιρὸς ΜΙ οὕτως ἡ HN πρὸς ΝΘ" ὡςτε καὶ Ótíoov,* 
ὡς 4 AM soc ΜΙ οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς ΝΘ. ᾿Αλλ 
ὡς μὲν ἡ ΑΜ πρὸς ΜΓ οὕτως τὸ ABM τρίγωνον 
πρὸς MBI, καὶ τὸ AME πρὸς ΕΜΤ,, τιρὸς ἄλληλα 


» ' € € " - 
γάρ εἰσιν ὡς αἱ βάσεις" καὶ ὡς ἄρα ὃν τῶν ἡγουμένων. 


πρὸς &y τῶν ἑπομένων οὕτως ἅπαντα τὰ ᾿ἰγούμενα 


πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ὡς ἄρα τὸ AMD τρίγωνον 


πρὸς τὸ ΒΜΓ οὕτως τὸ ABE πρὸς τὸ ΓΒΕ. « 41λλ 
εἷς τὸ ΑΜΒ πρὸς τὸ ΒΗΓ οὕτως ἡ AM πρὸς ΜΓ’ 
καὶ ὡς ἄρα ἡ. Α͂Μ πρὸς MI οὕτως τὸ ABE τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΕΒΙΓ τρίγωνον. Διὰ «d αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ 


triangula, quam quadrata in ratione duplicata rectarum B, EZ, 


adeoque etiam triangula similia erunt in ratione quadratorum 
laterum hómologorum. Pfleiderer. $. 278. 

Obs. 5. Quodsi latera homologa duorum .similium trian- 
gulorum (paralleiogrammóru;n) aequalia sunt, ista triangula 
(parallelograrima) aequalià *erunt (V. 22, Co.) et vice versa. 


. (Cor. Prop. m. iu Excursu ad libr. V.) 


- H 
Γ - 


i ; $03 / 


* 
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Jungantur enim “4 n, ΖΘ. 

Et quoniam propter similitudinem polygonorum áüg- 
qualis est angulus ΔΒΓ angülo ΖΗΘ, et est ut 4B 
ad BI ita ZH ad HO; aequiangulum est (VI, 6.) 
triangulum 4BJ' triangulo ZZHO ; aequalis igitar-est 
angulus quid:im 4T  angulü 77ZO, "angulus vero 
BI'4 angulo HOZ. Et quoniam aequalis est an- 
gulus. B.4M angulo. HZN, ostensus autem est 
εἰ ΑΒΜ angulo ΖΗ͂Ν aequalis; et reliquus igi- 
tur (1. 32.) ,.,. ΜΒ reliquo ZNH aequalis est; aequi- 
angulum igitur est triangulum A4BM tiiangulo ZHN.: 
Similiter. ostendemus et triangulum ΒΗΓ aequiangu- 
lum,esse triangulo, HNO ; est igitur (VI. 4) ut 4141 
quidem ad MB ita ΖΝ ad NH, ut vero BA ad 
 aMI' ia HN ad NO; quare et ex aequo (V. 22.) ut 
ΠΗ ad MI' ita^ ΖΝ ad* ΝΘ. Sed ut 4M ad. ΜΓ΄ 
ita triangulum ABM ad MBP, e AME ad EMP, 
inter se enim sunt ut bases (VI. 1.); et (V. 12.) ut, 
unum antecedentium ad unum cónsequentium ita omnia 
antecedentia ad omnia consequentia. Ut igitur trian- 
gulum 44MB ad ΒΗ, ita 4BE ad T'BE. Sed αἱ 
ΑΜΒ ad ΒΗΓ ita. 4M. ad 'MT'; ergo ut (V. 11.) 
AM ad. ΜΓ΄ ita triangulum- 4B ad triangulum ΕΒ. 
Ex eadem ratione et ut ΖΝ ad NO .ita triangulum 
LH ad. triangulum. H0. — Et est ut 4M ad. ΜΓ 


O bs. 6. Corollarium Prop. 19. adiectum, quod et Austin. 
observát, nonnisi. ipsam Prop. 19. aliis verbis, substituendo 
nempe termino ,,ratio duplicata" definitionem eius, enunciai, ^ 
verumtamen expeditioris in sequentibus (vid. Demonstr. VI. 
22.; VI. 25.;- VI. 31.) argumentationis causa diserte ea expo- 
nere e re erat, Idem observandum est de Cor. Prop. 20. VI. 

* C£. Pfieiderer. δ. 300. 


Ns 


2 . " , 
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ZN πρὸς NO οὕτως τὸ ZHA T0: 7ovov «rode τὸ 
H 40 τρίγωνον. Καὶ ἐστιν εἷς if AM πρὸς ΜΓ o- 
voc ἡ ΖΝ πρὸς ΝΘ' καὶ ὡς dos vo ABE τρίχωνον 
σιρὺς τὸ BET τρίγωνον οὕτως τὸ ZH. τρίγωνον 
πρὸς. τὸ HOA τρίγωνον ; καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ ABE 
ιτρίψωνον πρὸς τὸ ΖΗ. τρίγωνον οὕτως τὸ BEP 
τρίγωνον πρὸς τὸ 14 τρίγωνον. Ὁμοίως δὴ δεί- 
ἕξομεν, ἐπιξζευχϑεισῶν τῶν BA, HK, ὅτι καὶ ὡς τὸ 
ΒΕΓ τρίγωνον πρὸς vo HO τρίγωνον οὕτως τὸ 
ED4 τρίγωνον ngós τὸ 4OK τρίγωνον. Καὶ inei 


dou ὡς τὸ ABE τρίγωνον ngóg τὸ ZH A τρίγωνον 
οὕτως τὸ EDI πρὸς τὸ 4ΠΗ͵}᾿ Θ, καὶ ξτε ED “ποὺς τὸ 


LOK: καὶ ὡς doa ἕν τῶν ἡγουμένων τιρὸς ὃν τῶν 
€ : e e" 1 c " « 
ἑπομένων «οὕτως ἅπαντα và ἡγούμενα ngog ὥκωντα 
δ: PROPOSITIO XX. 

,.Obs. 1. Quum polygona hac varia ratione in trianguld 
dividi possint, distinctius dici oportebat, qua ratione id fieri 


* debeat, ut iu utroque similium polygooonum respective similia 


existant triangula, Nempe si ín uno polygonorum a vertive 
anguli cuiuscunque v. gr. a vertice E: ad vertices reliquorum 
angulorum omnium (exceptis duobüs proximis) ducantur rectae 
EB, EF etc., pariterque in. altero polygono a vertice eius an- 
guli, qui cum angulo E similiter positüs est, dücantur ad 
vertices reliquorum angulorum rectae 247, 44O etc., tum etc. 
Atque, triangulis ita for;natis, diagonales homologae, i.e. eae, 
quae vertices angulorum respective aequalium iungunt, ut,ex 
demonstratione patet, in partes respective aequales dividunt 
angulos, per quós transeunt, et ipsae:hae diagonales sunt la- 
teribus figurarum homologis-proportionales. — Cf. Pfleiderer. 
Schol. $. 292. 

^ Obs. 2, Quod demonstrationem attinet, pars secunda, 
quod nem[e homologa sint triangula ABE, ZHA , pariterque. 


ΕΒΓ, AHO praeter rationem prolixa esse videtur, quum, de-, : 
f 


mem 


. 
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ita ZN.ad NO; ergo (V. 11.) ut triangulum BE 
ad' triangulum. EF, ita triangulum ZI. ad triaa- 
gulum HO 4, et alterne (V. 16.) ut triangulum 0.8} 
ad triangulum ZH 4 ita triangulum B EM ad triangu- 
lum 440O., Similiter ostendemus, iunctis DA. //K, 
ut triangulum ΒΕΓ ad triangulum £.[O ita triangu- 
lum ΚΓ Δ ad triangulum ΘΚ. Et quoniam est nt 
triangulum ,4B.Z ad ZH. ita. ΕΒΓ ad. ΗΘ, et. 
insuper £ ΓΖ ad 4OK ; eritut (V. 12.) uuum anteceden- 
tium, ad 'unum consequentium ita omnia antecedentia 
ad omnia consequentia; est igitur ut triangulum. 4L E 
ad. triangulum. ZH 1 ita polygonum 4B 4E ad po- 
lygonum ZHOK 4. Sed triangulum. 4B E ad trian-" 
gulum ZH. duplicatam rationem habet eius.quam ^ 
nonstrata ante triangulorum similitudine, res statim ex VI. 19 
et V. 11, pateat, ut in altera demonstratione ad finem addita 
ostenditur. Unde haud paucis potior visa fuit haec posteriov 
demonstratio, quam multi editores solam habent (v. c. Cla- 
vius, Giordano .da Bitonto, Candalla, Billingsley , Ovoniius 
Fineus, Henrion, Borellus, Barrow., Cotesius, Rob. Simson., 


Playfair. 2111) vel altei addunt (ut Campàánus, Zambertus, 


Commandinus, Boermannus, alii) Píleiderero tamen ($. 291.) 
prior illa, sübüiliori arte, 'et per consequentias magis. 1mme- 
diatas suppositi argumentans, potius genuina videtur, qnam 
altera expeditior, at remotiori consectario utens, et» demon- 
strarionem partis tertiae imitans. .Caeterum, si haec altera de- 
mgnstratio eo tantum consilio adhibetur, quod inscriptio in-' 
dicat, nempe ut ostendatur, hornologa esse illa triangula, ni- 
hnil opus erat verbis in Ed. Oxon. ad finem additis, quae in 
variantibus notavimus: sin autem tertia quoque propositionis 
pors, nempe, similia polygona esse in ratione. duplicata laterum 
homologorum inde derivanda sint, sunt illa omnino necessaria 
Obs, 5. Circa corollaria huic proposiüoni addita obser- 
^ ΝΜ : 
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vd ἑπόμένα" ἔδτεν ἄρα ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς vo 


ZHA τρίγωνον οὔτως τὸ ABFAE πολύγωνον πρὸς 


«ὁ ZHOKA πολύγωνον. ᾿Αλλὰ τὸ ABE τρίγωνον. 


σιρὸς τὸ ΖΗ τρίγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ 
4 AB ὁμόλογος πλεὺρὰ πρὸς τὴν ΖΗ ὁμιόλογὸν 
'sAevouy: vd ydQ ὅμοια τρίγωνα ἐν διπλασίονε λόγῳ 
ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν" καὶ τὸ A4BIAE ἄρα πο- 
λύγωνον πρὸς τὸ ZHOKA πολύγωνον. διπλωσίονα 
λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 448. ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
ZH ὁμόλογον πλευρών.. TG ἄρω ὅμοια, καὶ τὼ ἑξῆς. 


JIIOPIEZXAMA ᾿«. 

“Ὡσαύτως δὴ καὶ ἐπὶ τῶν ὁμοίων τετραπλεύρων 
δειχϑήσεται, ὅτι ἐν διπλασίονε λόγῳ ἐστὶ τῶν ὅμο- 
λόγων σιλευρῶν. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἐπὶ τῶν τριγώϑων' 
ὥςτε καὶ κωθόλου vü ὅμοια εὐθύγραμμα σχήματα 
σιρὸς ἄλληλα ἐν δισυλασίονε. λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμολόγων 
σιλευρῶν. - 

ΠΟΡΙΣΜΑ f. 

Καὶ ἐὰν τῶν AB. ZH τρίτην ἀνάλογον λάβωμεν 
τὴν Ξ, ἡ AB πρὸς τὴν E διοιλασίονα λόγον ἔχει 
ἥπερ ἡ AB πρὸς τὴν ΖΗ. " Eyev δὲ καὶ τὸ πολύγω- 
γον πρὸς τὸ πολύγωνον, καὶ τὸ τετράσλευρον σιρὸς 
τὸ τετράπλευρον διπλασίονα λόγον ἥπερ εἷ ὁμόλογος 


vat Áustin., quemvis lectorem videre, vocem polygoni hie 
adhiberi de, quavis figura rectilinea , quae plura, quam tria la- 
itera habeat, unde nihil opus sit taediosis his corollariis, quae 
ia ipsa propositione contenta sint. Veram enim vero, praeter- 
quam quod voX πολύγωνον vel πολύπλευρον ita alio sensu su. 
menda foret, ac in I. Def. 25, eaederà etiam rationes, quas in 


" Obs. 6. ad VI. 19. vidimus, .corollarii secundi enunoiatum 


- 
, 
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latis homologum .4B habet ad ZHlats1 omologum; 
similia enim triangula in «uplicata ratione smit (VI. 
19.) laterum homologorum;. ergo. et. polygonum 
ABI AE δὰ polygonun. ZHOK 4 ouplicatam rationem 


habet eius quam homologum latus 4/J ad homologum - 


latus ΖΗ, .Ergo similia etc. 


COROLLARIUM I. 


Similiter et- in similibus quadrilateris. ostendetur, ^ 


ea ib duplicata ratione esse laterum  homologorum, 
-Ostensum autem est. et in triangulis (Vk 19.) ;. quare 


et universe similes recttilineae figurae inter se in du- - 


plicata ratione sunt laterum homologorüm. 


΄ 


COROLLARIÜUM IL. 


Et si ipsis 4B, ZH tertiam proportionalem suma- 
mus quae sit 3, AB ad ,E duplicatam rationem habet 
(V. 10; Def.) eius quam 4B ad ZZ. Habet autem 
et polygonum ad polygoüum, et quadrilaterum ad quá- 
drilaterum duplicatam rationem eius quam, homologum 


iuentur. Praeterea observat Austin. in corollario hoc secundo 
primum occurrere vocem εἶδος, quum alias Euclides, qui a 
recepta semel dicendi fotma recedere non soleat, voce σχῆμα" 
* utatur, ut in 1, Def. 14. ad índicandum spatium termiuis cir. 
camsctiptum. Nec vocem εἶδος apud Euclidem recutrere ,, nisá 
ja demonstratione VI. 25., ubi hoc ipsum corollarium rodo* 
minus neoessario in usum vocetur, et in Prop. VI. 21; WI. 


D 
E 
& 


(4 


Uem 


r D 
. / A 
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᾽ 

" φλευρὰ πρὸς σὴν ὑμόλογον, t4évody, τοὐτέστιν ἡ 48 
πρὸς τὴν ΖΗ: ἐδείχϑη δὲ τοῦτο καὶ ἐπεὶ τῶν τριγώ- 
"ev: ὥςτε καὶ κωϑόλου φανερὸν, ὅτι ἐὰν τρεῖς &U- 


» f. * v € « ' 
deiQu ἀνάλογον wow, ἔσται ὡς ἡ πρώτη «ιρὺς τὴν 
: “ " » i ,.ω5 , T5 $.35 
TQÍvyV' οὕτως VO G50 τῆς σιρωϑὴς εἶδος πρὸς τὸ αὐτὸ 

- , aod . ε ' , ͵ 
τῆς δευτέιας, τὸ δμοίον καὶ ὁμυλίως ὠγαγραφύμενον, 


A d. 
Δείξομεν δὴ καὶ ἑτέρως προχειρότερον ὁμύλογα 
iC 
τὰ τρίγωνα. i 
Ἐκχκείσϑωσαν 'ydo πάλιν τὰ ABTAE ; ZHOK A 
πολύγωνα, καὶ ἐπεξεύχϑωσων αἱ BE, ED, HÁ, 4O' 
λέγω ὅτε ἐστὶν ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZHA 
οὕτως τὸ EBI πρὸς τὸ A4HO καὶ τὸ DAE πρὸς τὸ - 
OK 4. 
᾿Επεὶ 1 do Opotov dou τὸ ABE τρίγωνον τῷ ZH 4 
τριγώνῳ, τὸ ABE ἄρα τρίγωνον «τοὺς τὸ ΖΗ δι- 
πλασίονω λόγον ἔχει queo 5j BE τιρὸς τὴν ΗΔ. Διὰ 
vd αὐτὼ δὴ καὶ τὸ ΒΕΓ τρίγωνον πρὸς τὸ HO 
τρίγωνον δινιλασίονω λύγον ἔχει ἥπερ ἡ Bi πρὸς τὴν 
(c HF ἔσιιν ὥρα dc τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A 
τρίγωνον οὕτως τὸ ΕΒΓ «ιρὸς τὸ ΗΘ. Πάλιν, 


28.;.VI. 29 ; VI. ὅ0,; VI. 51., qàae hoc ipso nomine su- 

specta videantur. Nec omuino codsequi hoc corollfrium ita 
EI generaliter expressum ex propositione, in qua sermo sittantum 
X de figuris rectilineis aut polygonis, non de quibuscunque 

spatii speciebus aut figuris. — l'orte tamen non iine ratione 

* yesponderi possit, ad vocem εἶδος suBSutglligendam esse vocem 

πολύπλευρον, vel πολύγωνον ex antecedentibus facile suppo-' 

nendam, et id ipsum, quod corollarium non de figura qua* 
*eunque ex proposiüowe,consequatur,  Euclidi causae fuisse, ' 
eur generaliore voce σχῆμα hic uti nollet. 


Ἔ 
LIBER SEXTUS 251 


latus ad homologum latus, hoc est 4B ad ZH ; osten- 
sum est autem hoc et in triangulis; quare et uhiverse 
manifestum est, si tres rectae proportionales sint , ut 
prima ad tertiam ita futuram esse figuram a prima ad 
figuram a secunda, similem et similiter descriptam. 


͵ 


ALITER. 


Ostendemus etiam aliter expeditius homologa esse 
triangula. i 

Exponantnr enim rursus polygona 4B LAE, Z HOK 1, 
et iungantur BE, EI, H4, 40; dico esse ut trian- 
gulum ABE ad ΖΗΛ iu EBD ad. /4HO et DAE 
ad ΘΚ 1. , 


} Quoniam enim simile est triangulum" ZB E. trian- 
gulo Z/14,, triavgulun. 448 E ad triangulum ZZ. 
duplicatam rationem habet (VI. 19.) eius quam ££ ad 
H A. Ex eadem ratione et triangulum B El' ad triangulum 
HLÍO duplicatam rationem habet eius quam 7} 4, ad 
H 45; est igitur (V. 11.) ut triangulum ABE ad trian- 
guum ΖΗΛ ita EB[' ad ,£[HO. ursus , quoniam 


Obs. 4, Patet etiam, polygona similia, quorum homofoga 
laterà sunt inter se aequalia, esse quoque aequalia inter se. 
Nempe, quum ratio hoiologorum laterum sit (supp) ratio 
aequalitatis , ratio "duplicata laterum homologorum pariter erit 
ratio aequalitatis (V. 22. Cor.) i. e, ratio. polygonorum simi- 
lium super homologis istis lateribus descriptorum erit atio 

ὁ aequalitatis , adeoque' polygona aequalia. Et contra, si poly- 
gona similia fuerint aequalia, vel rationem aequalitatis liabeant, 
ratio subduplicata eorum, h. e. ratio laterum homologorum 
etiám erit ratio aequalitatis (Cor ad. Próp. m. in. Excursu ád 
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ἐπεὶ ὅμοιόν "ἐστι τὸ EBD τρίγωνον τῷ AHO τρι-; 


τς γώνῳ" τὸ ΕΒΤ' ἄρα πρὸς τὸ ΗΘ διπλασίονα λόγον 


ἔχει ἥπερ ἡ ΓΕ εὐθεῖα πρὸς τὴν ΘΑ͂. Διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ καὶ τὸ ET4 τρίγωνον πρὸς τὸ A4OK τρίγωνον 
διμυλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ IE πρὸς τὴν ΘΑ͂' 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΒΒΙ τρίγωνον πρὸς τὸ AHO οὕτως 
«à ΕΓΖ πρὸς τὸ ΘΚ. ᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ ΕΒΓ 
«góc τὸ ΛΗΘ οὕτως τὸ ABE πρὸς τὸ ZH: καὶ 
ὡς ἄρα πὸ ABE πρὸς τὸ ZHA οὕτως τὸ ΒΕΓ 
σιρὸς τὸ HO καὶ τὸ ΕΓΖ πρὸς τὸ ΑΘΚ Ὁ). Pew 
ide δεῖξαι. 


L 


JIPOTAZXIJPXZ κα. 
1 " , . ͵ e 
Τὰ τῷ αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοιω, καὶ ἀλλήλοις 
ἐστὶν ὅμοια. 
: , “Ὁ - 
"Ecws ydg ἑκάτερον τῶν 4, B εὐθυγράμμων τῷ 
T'ópotov: λέγω ὅτι καὶ τὸ 4 τῷ B ἐστὶν ὅμοιον. 
᾽ “ ' , 4 - 
᾿Επεὶ γὰρ ὅμοιον ἐστι τὸ L4 τῷ D, ἰσογώνιόν τέ 
» - » , ^ * d 
iow» αὐτῷ, καὶ τοὺς περὶ τὰς ἴσας γωνίας πιλευρὰς 
3. fà v , m " 
ἀνάλογον ἔχει. Πάλιν, ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ B τῷ T, 
' , » - »" 
ἰσογώνιόν τέ ἐστιν αὐτῷ, καὶ τὰς περὶ «de ἴσας γω- 
Ὧν [ $ LrP et j " - 
γίας πλευρὰς -ανᾶλογον ἔχει" ἑκάτερον ἄρα τῶν 4, B 
- 2 , , » » 
τῷ l'icoyoviov τέ ἐστε xal τὰς περὶ «dc ἴσας γωνίας ᾿ 
H » 6 » LU ' ᾿ - ) , 
σιλευρὰς ἀνάλογον ἔχει, ὥςτε xat τὸ 4 vo DB iooyu- 
' ' E r 
viov «é ἐστε καὶ σὰς περὲ τὰς ἴσας γωνίας Eod 


1) Edd. Basil. et'Oxon. addunt: καὶ εἷς ἄρα (V. 12.) ἕν 
τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγού- 
μενὰ πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα, καὶ τὰ λοιπὰ ὡς ἐν τῇ προτέρᾳ 
δείξει: De hac lectione vide infra, quae ad hanc Propos. οὐ- 
servavimus. 


Libr. V.) i. e. latera homologa erunt aequalia. (Quod poste. 
rius e&t Lemma ad-VI. 22.) Cf. Obs. 6,.ad VI. 19." Borellus 


D 


“ : 
Boc 


CE v 
darc Lal 


; 


L3 μὰ 


δ "AU. 299. Pariter, si d X 
istius areae -fnerint, aequales , wiangela quo. — 
 diszonales homologae abscindunt , et. similia et cc 
qualia erunt Ct. / Pfleiderer. $. 298. "aem C 

O bs. 5. Ut duo rectilinea Af, N (iriangulis | quoque e sub. 
hac. denominatione com prehenafs) sirnilia. eibi RU 
nem, quam laud$ aliquod;44 psioris habet ad reciam datam. ii 
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A ΟὟ ὁ 


à 


MU 
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αναλογον ἔχει ).. Ὅμοιον ἄρα ἐστὶ vo 4 τῷ B. 
Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ wf. 
᾿Εὼν τέσσαρες εὐθϑεῖαε ἀνάλογον ὠσι, καὶ τὰ ἀπ᾽ 
αὐτῶν εὐϑύγραμμα, ὅμοιά we καὶ ὁμοίως ἀναγε- 
γραμμένα, ἀνάλογον ἔσται" κἄν vd ἀπ᾽ αὐτῶν εὐδύ- 
γράμμα ὅμοιά τὸ καὶ Onólec ἀναγεγραμμένα ὠνά- 
λογον ἢ, καὶ αὗται αἱ εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται. 
"Βοτωσαν τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον ài AB, ΓΖ, 
ΕΖ, HO, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ οὕτως ἡ EZ noc 
τὴν HO, καὶ ἀναγεγράφϑωσαν ἀπὸ μὲν τῶν AB, ΓΖ 
διοιά ve καὶ ὁμοίως κείμενω εὐθύγραμμα τὰ ΚΑΒ; 
ATA, ἀπὸ. δὲ τῶὦν EZ, ΗΘ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως 
χείμιενα εὐθύγραμμα τὰ ΜΖ, ΝΘ’ λέγω ὅτι ἐστὶν 
ὡς τὸ KAD ngóc «0 ATA οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ' 
— Μλίφϑῶ ydo τῶν μὲν AB, ΓΖ τρίτη ἀνάλογον 
3E, τῶν δὲ EZ, HO τρίτη ἀνάλογον ἡ Ο. Καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς μὸν ἡ LB πρὸς τὴν I4 οὕτως ἡ EZ 
πρὸς τὴν HO, wc δὲ ΓΔ πρὸς τὴν Ξ' οὕτως ἡ HO 
s00c σὴν, Ο διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ .4}8 πρὸς τὴν E 
οὕτως 5; EZ, πρὸς τὴν Ο. ᾿Αλλ εἷς μὲν ἡ 418 πρὸς 
τὴν. E οὕτως τὸ ΚΑΒ πρὸς «à “ΓΖΔ, ὡς δὲ ἡ ΕΖ 
σιρὸς τὴν Ο οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ NO* καὶ oc ἄρα 
τὸ ΚΑΒ πρὸς vo 4“Γ4 οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸς NO. 
/ 


1) Verba haec abere inde ad absolvendám demonstratio- 
nem prorsus necessaria, quae ex Cod. a, sine dubio tantum ex 
oscirantia librarii exciderant, omittit Peyrardus. Nos morem 
Euclidi solemnem secuti ea restituizmus, ut sunt in Edd. Basil. 
et Oxon, 


΄ 


posterioris latus lómologum debet, esse media proportionalis 


ὦ ἢ 
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est aequiangulum: (I. Ax. 1.) et laterà circum aequalés 
angulos habet proportionalia (V. 11.).. Simile igitur 


est /4 ipsi B (VI. Def. 1.). Qnod oportebat osténdere. 


PROP2POSITIO XXI. (Fig. 380.) 


Si quatuor. rectae proportionales sint, et quae ab 
ipsis fiunt rectilinea, similia et similiter descripia, pro- 
portionalia erunt; et.si, quae ab ipsis fiunt rectilinea 
similia et similiter descripta proportionalia sint, et ipsae 
rectae proportionales erunt. 

Sint quatuor rectae proportionales 4B, T'4, EZ, 
HO, ut AB ad I'4 ita EZ δὰ HO, et describantur 
ab ipsis quidem 4B, I'// similia et similiter posita 
rectilinea KB, 114, ab ipsis vero ZZ, HO similia 
et similiter posita rectilinea MZ. NO; dico esse ut 
ΚΑΒ ad AI'4 ità MZ ad NO. 

, Sumatur enim (VL 11.) ipsis quidem 48, ΓΖ 
tertia proportionalis Zy ipsis vero EZ, HO tertia pro- 


portionalis O. Et quoniam est ut 4B quidem ad T4 


ita EZ ad HO, ut ΓΔ, vero ad Z ita (V. 11.) MO 
ad O; ex aequo igitur est (V. 22.) ut 4D? ad ,Z ita 


EZ ad O. Sed (VIL. 20. Cor. 2.) ut. AB quidem ad. 


Zia KAB ad A4, ut EZ vero ad Q ita MZ ad 
NO; ut igitur (V. 11.) ΚΑΒ ad. 4“Γ4 iia MZ ad 
NO. 


inter làtus illud “1, et rectam. datam T. Sit enim illa media 
próporionalis 2, ita nt 4: B—2: 7", dico, letus illud homo- 
logum posterioris figurae esse — B. Quodsi enim non fuerit 
| ——B, sit iilud alia recta quaecunque 4 diversa.a B, sitque 
“4: d—4:E, eritquo. 27: N—— A4: E. | At, quum ratio 4:4 
divefsa. sit a ratione 44:2, diversa quoque erit ratio 4: 


*. 


4 
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᾿“λλὰ δὴ ἔοτω ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ AT4 οὕτως 
τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ' λέγω ὅτε ἐστὶ «καὶ υἷς ἡ AB 
πρὸς τὴν ΓΑ οὕτως 7 EZ πρὸς τὴν HO. . 
Co Γεγονέτω .ydog.5) dc ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ οὕτως aj 
ΕΖ πρὸς τὴν IE P καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς: ΠΡ 
ὁποτέρῳ τῶν. MZ, ΝΘ ὅμοιόν vs καὶ ὁμοίως κεί- 
μένον. εὐθύγραμμον τὸ EP. "a 

᾿Επεὶ οὖν ἐστιν de ἡ .4B πρὸς τὴν ΓΖ οὕτως ἡ 
EZ πρὸς τὴν ΠΡ, καὶ ἀναγέγραπται ἀπὸ μὲν σῶν 
“48, DA ὅμοιά ve καὶ ὁμοίως κείμενα τὰ ΚΑ͂Β,. 
ATA, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ, ILP ὅμοιώ v6 καὶ ὁμοίως 
"ξέήμενα τὰ MZ, XP. ἔστιν dpa ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς 
vo 4Γ4 οὕτως τὸ MZ πρὸς v0 ΣΡ. . Ὑμπόκειται δὲ 
χαὶ ὡς «3 ΚΑΒ ngog vo 424 οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς 
«τὸ NO: (αὶ ὡς ἄρα τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΣΡ οὕτως vo 
ΜΖ πρὸς τὸ NO?) τὰ MZ ἄρα πρὸς ἑκατέρον τῶν 
ΝΘ, ΣΡ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴσον go ἐρτὶ τὸ ΝΘ 
τῷ XP. "Ἔστι δὲ αὐτῷ ὅμοιον καὶ ὁμοίως. κείμενον» 
ἴση. dpa à HO τῇ ILP. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AB 
πρὸς, τὴν ΓΖ οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν IIP, ἴση δὲ 
ἡ ΠΡ τῇ HO: ἔστιν. ἄρα ὡς καὶ AB πρὸς τὴν LA. 
αὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ. ᾿Εὼν ἄρα τέσσαρες » καὶ 
vé. ἑξῆς. 
, 1) Loco verborum γεγονέτω γὰρ Peycgrdns ἃ ex Cod. a ha- 
bet: εἰ γὰρ μή ἐστιν ὡς ἡ 448 πρὸς τὴν P4, οὕτως ΕΖ πρὸς 
τὴν HO. ἔστω x. v. Δ. At, quum ita indirecta demonstra.io 


sequi debere. videatur, Euclides autem directam habeat, prae- 
'— fereuda. omnino videtur lectio Edd. Oxon. et Basil. 


2) Voces uncis inclusas omittit Ed... Oxon. et possunt illae 
omnino abesse. 


a ratione .4:F (Cor. ad Prop. m iu Excursu ad Libr. V), 


At utraque ratio “4 : 7 (ϑαρροβ e£ .4: E (demonsu.) aequalis 
est rationi JZ:N: itaque (V. 11.) etiam ratio 44: [' eadem sest 
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/Sed sit,ut. ΚΑΒ ad. 44 ita MZ ad NO; dico 
esse et ut 4B ad ΓΖ μὰ EZ ad HO. - d 


Fia: enim (VI. 12.), ut 4B ad T4 ita' EZ ad 
ΠΡ, «t describatur (VI. 18.) a [IP alterutri ipsorum 
MZ, NO simile et similiter positum rectilineum , XP. 

Et quoniam est ut 4/B ad ΓΔ ita EZ ad ΠΡ, 
et descripta sunt Jb ipsis quidem 4B , I, similia et 
similiter posita K AB, /[I'Z, ab ipsis vero EZ, ΠΡ, 
similia et similiter posita MX, XP; est igitur (per 
part. prior. hui) ut .K 4B ad 4T4 ita MZ ad XP. 
Ponitur autem et ut K 4B ad {ΓΔ ita MZ ad NO; 
et ut igitur (V. 11.) MZ ad XP ita MZ ad NO; - 
ergo MZ (V. 11.) ad utrumque ipsorum NO, XP 
eandem habet rationem ; aequale igitur est (V. 9.) NO 
ipsi £P. Est autem. ipsi simile et similiter positum; 
aequalis. igitur (sequens Lemma) HO ' ipsi ILP. Et' 
quoniam est ut 4B ad. ΓΖ, ita EZ ad ΠΡ, aequalis 
autem 7]1P ipsi ZO; est igitur (V. 7.) ut 4B ad I4 ὶ 
ita EZ ad ΗΘ. Si igitur quatuor etc. 


rationi '.4: E, quod est absurdum. Latus igirur homologuiri 
posterioris figurae erit,£—B. .Cf. PHeiderer. $. S61. 

Ob bs. 6..Hinc 'facile solvetur problema describendae figurae 
rectilineae .similis datae figuraé M, et quae ad henc figuram 
M eandem. rationem | habeat, quàm recta data «δ᾽ ad rectam 
datam lI]. Sinnatur nempe latus quodcunque .4 figurae M, 
et fat" JT: X—4:F (VI. 12.). Inveniatur deinde rectis 4, 7 


media proportionalis B (Vl. 11.), ut itaque sit 4: D-——D: D^ c 


et super rectà B describatur (VL, 18.). figura similis et siniiz 


Eucli. E'ement, P. I^ " 
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s d A H M M A. 
- Ὅτι δὲ, ἐὼν εὐθύγραμμα ἴσα ἢ καὶ ὅμοια αἱ ὁμό-" 
λογοι “᾿Ἰὠτῶν πλευραὶ ioct ἀλλήλαις εἰσὶ, δείξομεν 


οὕτως. ς 
ἔξβοτω ἴσα καὶ ὅμοι εὐθύγραμμα τὰ ΝΘ, EP, 
καὶ ἔστω ὡς ἡ OH πρὸς τὴν ΗΝ οὕτως ἡ PII πρὸς 
τὴν 11Σ" λέγω ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ PII τῇ OH 

' Εἰ γὰρ ἄνισοί εἰσι, μία αὐτῷν μείζων Qvév.- 
" Eoxoo μείζων ἡ .PII τῆς OH. Καὶ ἐπεὶ ἐστιν ὡς D] 
PI πρὸς τὴν ΠΣ οὕτως ἡ OH σιρὸς τὴν HN, καὶ 
ἐναλλὰξ ὡς ἡ “ὈΠ.πρὸς τὴν OH οὕτως ἡ IIX πρὸς. 
τὴν HN. Μείξζων δὲ ἢ ILP τῆς ΘΗ: μείξων ἄρα 
ME: 5 ΠΣ τῆς ΗΝ: ócve καὶ τὸ PX μιεἴζὸν ἐστι τοῦ᾽ 
ΘΝ: ἀλλὰ καὶ ἴσον, ὅτιερ ἀδύνατον" οὐχ. ἄρα ἀνισός 
ἐστιν ἡ ΠΡ τῆς HO, ἴση ἄρα. "Onco ἔδει δεῖξαι 


] HPOTA42ZIS "γ. 
N L SN 4f " t. 
Tu ἰσογώνια παραλληλογραμμα πρὸς ὠλληλα λόγον 
ἔχει τὸν οὐγπείμίενον. ἐκ τῶν τῶν πλευρῶν 1). 
1) Omnes. quidem editiones legunt saltim :, ἐκ τῶν πλευρῶν, 
nec Peyvardus aliam. ex Codd. Miss. leciiouem ποιὰν. "Qunm 


tamen, ut recte monet: Hob. Simson, i Not. ad. Vl. 29, p. 916. 
yulparis lectio sit absurda, non dubitavimus illi aliam verio- 


rem substituere. 


liter'posita figurae M, ita ut latera B, J4, sint latera homo- 
loga; erit Hputa descripta, quam JN vocabimus ea, quae de- 
scribi idssa erat. Est enim: AM:N-—44: 11:2, vel N:M— 
Ji Cf. Plleidever, $. 502. Nominatimm eodem modo solye- 
tur problema, triangulum datum per rectas designato eius lateri 
pazallelas dividendi in partes quotcunque aequales, vel etiam 
quae rationes invicem habéant aequales rationibus rectarum 
"datarum. Cf. Píleideter. $. 303. s axi 

Obs, 7, .Quum nominatim: etiam. quadrata super homo- 
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Si autem, rectilinea. aequalia sint et similia, homo- 

loga ipsorum latera gequalis inter 8e esse, sic osten. 
. demus. 

Sint. aequalia et similia rectilinea NO, XP, et sit 
ut OH ad HN ita PII ad ΠΣ, dico aequalem esse 
PII ipsi OH. s 

Si enim inaequales sint, una ipsarum maior est, 
Sit maior PII ipsa OH. Et quoniam est ut .P/I' ad 
ΠΣ ia OH ad HN, et alterne (V. 16.) ut. PII ad 
OH ita IIX ad HN. Maior autem IIP ipsa OH; 
maior igitur (Prop. A. librii V.) et 1[X,ipsa HN; 

.quare et (VI. 20.) .P£X maius est ipso ON; sed et ae- 
quale, quod fieri nequit; non igitur inaequalis est /1.P 
ipi HO, Ete igitur, Quod. oportebat ostendere. 


PROÓPOSITIO XXIII. ' (Fig. 381.) ΄ 


Aequiangula parallelogramma intet se rationem ha- 
bent compositam ex rationibus" laterum, . 


logis lateribus figurarum. eimilium descripta sint ín ratione du-. 
plicata .horum laterum patet, polygona similia quaecunque 
(misngulis quoque et quadrilateris similibus sub hac denomi- 
natione comprehensis Obs. ἃ, ad VI. 19.) esse in ratione qua- 
aratorum laterum homologorum;. 


PROPOSITIO. XXI. 


O^bs. Potést haec'propositio dedaci ut corollarium Prop. 
V1. 18. Ita est apud Borellum in Cor. ad Prop. 16, Libr. IV. 


» 
* 


PROPOSITIO XXI, 


Obs. f Proposítio baec dexivari facile. poiést. ex VI.. 
20. et ex Cor. V.:22, et Cor: Ptop. min Excnrsu ad Li r. V, 
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^ "Eoro Ἰσογώνια παραλληλόγραμμα τὰ 481, ΤΖ, 
ἴσηφ' ἔχούτα τὴν ὑπὸ BI  γωνίων τῇ ὑπὸ ἘΓΗ͂. 
λέγω ὅτι τὸ AT παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ πα- 
ραλ}η; λόγραμμον λόγον Se φὸν συγεεήμενον ἐλ τῶν 
τῶν σιλευρῶν 1), τοῦ τὸ ὅν. ἔχει ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ͂ 
καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. 

Κείσϑω γὰρ. Ggrs ἐπ᾽ εὐθείας εἶναι τὴν ΒΓ τῇ 
ΓΗ" d εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ κα AP τῇ ΓΕ" καὶ 
συμπεσιλη ouod vo 4H παραλληλόγραμμον, καὶ ἐκ-- 
κείσϑω τις εὐϑεῖα ἡ K; καὶ γεγονέτω ὡς μὲν 5 ΒΓ 
πρὸς τὴν ΓῊ οὕτωρ 7 K πρὸς τὴν Ἵ, ὡς δὲ ἡ 4Γ 
σιρὸς τὴν IDE οὕτως ἡ 44 πρὸς τὴν M. 

Οἱ΄ ἀρὰ λόγοι τῆς ve K πρὸς τὴν f καὶ τῆς A 
πρὸ τὴν, Μ οἱ αὐτοί εἰσι τοῖς λόγοις τῶν σπλευρῶν," 
τῆς τε ΒΓ σιρὸς τὴν ΓΗ καὶ τῆς ATP πρὸς τὴν ΓΕ. 


1) Hic quoque ex ealem ratione ac in cfle 
ex ingen: io adiecumus yoqem τῶν. . 


Lemma bibis deducttm est süpra in Obs. 4; ad VI. 20. 


Aliter ac in textu graeco Boermanpiüs, et accuratius, omissa 


etiam permutatione. superflua, hoc: -Jemma ita demonstrat, — Si 
rectilinen. ΝΘ, ΣΡ sint similia et aequalia, latera quoque ho- 
ínologa H0, nb aequalia erunt. Si enim non sint aequalia, 
alterutrum velut ZZP. maius erit, unde, quum sit (VI. Def. 1.) 


JHIPIDS--HOSHN, ert quoque ΠΣ» HN (V. 14.) adeoque 


triangulunv ΣΡ ipsi NHO impositum non congruet, '&ed 
máius erit (Cor. 4d I. 14.). Est autem rectilin. Z2: reciilin, 
N6— tiang. 2IIP: triang. NHO (VI. 20.)  Jraque vectilin. 
ΣΡ» recilinj NO (Prop.-A.. libi. Ἢ contra hy pothesin, ergo 
IiP--H0. 3 . 

s Obs. 2. Rope 22. etism falet de qnatuor figuris xecti- 
lineis; non binis &olum,, . sed omuibus: similibus. Speciatim 
quatuor rectarum qüadrata sunt proportioaa]ie »et Vicis;im. 
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Sint, aequiangula parallelogramma 4T', ΓΖ, aequa- 
lem : habentia angulum ..HI'4f angulo EI'H ; "dico, pa- 
rallelogrammum AT ad parallelogrammum ΓΖ ratio- 

- nem habere compositam ex rationibus. laterum , nempe 
ex ea, qugni babet Β΄. δὰ LH et ex ea quam habet 


; 1} «ἃ ΓΕ. 

Ponantur enim ita ut in directum sit BT ipsi ΓΗ͂, 
' in. directum igitur esi et ZT' ipsi LE (1. 14.); etcors- 
pleatur parallelogrammum ZH, ét exponatur. quaedam 
recta K, et fiat (VI. 12.) ut ΒΓ ad ΓΗ͂ ita Καὶ ad 4, 
ut ZI' vero ad ΓΕ ita 4 ad M. , ᾿ ee 


^ 


Rationes igtur ipsius K ad /í et ipsius ;[ ad M 
eaédem sunt quae rationes laterum; videlicet lazeris 


ΒΓ ad ΓΗ et ipsius 41 ad. ΓΕ. Sed ipsius K ad Ι 


P PROPOSITIO XXII. 

,Obs. 1, Sensus huius propositionis, ut ex demonstratione 
eius patet (collat. Excursu ad hunc hbrum $. 8), hic est: 
cognitis laterum circa aequales parallelogrammorum aequiangu- 
Jorum angulos rationibus mutuis, collipi ex iis posse ratio- 
mem,.quam areae parallelozrammorum invicem habeant. Vel 
raüonem mutuam parallelogrammorum aequiangulorum pen- . 
dere ab rationibus leterüm ipsoqum, circa aequales angulos, e; 

, modum, quo illa ex his eliciatur, propositio haec docet. De- 
monstrationis enim momentum eo redit, ut, $i vel ipsa paral- 
lelogrammorum circa aequales angulos latera, proinde et eorum 
rationes dentur,.rectae, quarum rationes «eaedem sint rationibus 
laterum binorum parallelogrammorum, ostendatur, duas quo- 
que exhiberi posse. rectas, quarum ratio mutua eadem sit τὰς 
tioni parallelogrammorum. Cf. Pfleiderer. Lc.P. IV.$ 195. Pflei- 
;derer, simul observat, cum propositio haec, pariter ac VI, 14 
nonnisi iterata propositionis VI. 1. applicatione nitatur, et, ar- 
gimenti 14. coepti contiguatjo ac: supplementum sit ; transpo- . 


, 


͵ 
ι L D 
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AA! ὁ τῆς Καὶ "rgo τὴν M λόγος σύγκειται Va ve toU 
"Oc. K πρὸς τὴν ΛΑ λόγου. καὶ τοῦ τῆς 4 πρὸς vj» 
M* ὥςτε καὶ ἡ K πρὸς τὴν M. λόγον ἔχει τῶν δυγκείς 
μενον && τῶν τῶν πλευρῶν ἢ. Καὶ ἐπεί ἐστὶν og 
ἢ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ͂ οὕτως t0 AT παῤαλληλόγραμυ- 
μον πρὸς vó ΓΘ' ἀλλ᾽ ὡς κἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ͂ οὕτως . 
ἡ K πρὸς τὴν .4' καὶ ὡς ἄρα ἡὶ K πρὸς τὴν 4 οὕ- 
voc τὸ ΑΓ πρὸς τὸ ΓΘ. Πάλιν, ἐστεί ἐστιν ὡς ἡ 4T 
πρὸς τὴν ΓΕ οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ ΓΖ: ἀλλ᾽ ὡς ἡ AT πρὸς τὴν DE οὕτως ἡ 4 πρὸς 
τὴν Μ' καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν M οὕτως τὸ ΓΘ 
“ταραλληλόγραμημον σιρὸς τὸ ΓΖ παραλληλόγραμμον. 
᾿Επεὶ ovv ἐδείχϑη, ὡς μὲν 5 K πρὸς τὴν 4 οὕτως 
τὸ AI" παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΘ παραλληλό- 
γραμμνον, ὡς δὲ vj 4 πρὸς τὴν M οὕτως τὸ ΓΘ πα- 
θαλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλόγρωμμον" 
διίσου ἄρω ἐστὶν ὡς ἡ K πρὸς τὴν Ἢ οὕτως τὸ AT 


1) Hic quoque et pariter ad fi inom démonstrationis. vocem 
ντῶν altera vice positam ex coniectura adiecimus, 


^ sitione haud apta propositiones. intet-ad figuras similes perti- 
nentes, nec ullo modo cum ipsa connexas, insertam fuisse vi- 
deri. Caeterum 4D et PE in directum fore, si BT, ΤῊ in 
directum . ponantur , simili ratione ostendi potest ac in-Obs.. 2. 
ad VI. 14. 

Obs. 2. Rationem, quae ex duabus diss rationibus per 
lincas rectas expressis componitur, dari, h. e, (Eucl. Dat 
Def.2.) ipsi aequalemi lineis rectis exhiberi posse, efficit de- 
monstfatio Prop. VE. 25. idemque similiter ad: plures , quam 
d' as rationes sic datas, ex iisque: compositas queni Ct. 
Pfleidever. $. 212. - - 3 ὃ 

Obs. 9... .Eaedem consequentíae ; ' quae in demonstratio: 
inde deducuntur, quod rationes BI': PH, et ZI: IE dari sup- 


* δι 


, ΚΊΒΕΒ $EXTUS. LE 


M ratio. con:ponitur, ex ratione ipsius K 9] /4 et ex 
ratione ipsius ..f. ad M (Def. rationis compos.); quare 
ct K ad M rationem habet composjtam ex rationibus 
laterum. Et quouiam est (VI. 1.) ut ΒΓ ad DH! ita 
-AT' parallelogrammum δὶ ['8; sei ut BT πὰ IR 
ita K ad 4; erit igitüf (V. 11.) K ad Δ ita 4Γ ad 
IO. Rursus, quoniam est (VI. 1.).nt ZI àd ΓΕ ita 
ΤῊ paralle'ogrammum ad ΓΖ; sel, ut ΔΓ a4 ΓΕ 
ita 1 δὰ M; erit ut igitur (V. 11.) // ad M ita pa- 


, rallelogrammum [Ὁ ad parallelogrammum ΓΖ: | Quo- 


niam igitur ostensum est, ut .K quidem ad ita pa- 
rallelogrammum Αἱ Γ' ad parallelogrammum IO, ut 4. 
vero ad 77 ita parallelogrammum  I'O ad parallelogram- 
mum J'Z; ex aequo igitur est (V. 22), ut K ad M 
ita parallelogrammnm .4/f" ad parallelogramfnum .I'Z. 
At vero Καὶ ad M rationem habet compositam ex ratio. 
uibus laterun; et ΑΓ igitug ad. IZ rationem habet 
ponuntur, nectuntür, si rationes solum posteriores (Prop. B. 
in Excursu ad Libr. V.) invertantur, et rationes BI'5IH, et 
IEi4[ dar ponantur. Tüm nempe ob parallelogr. j 
AT: TO—Br': ΓΗ 
| Zr: re—rg:4r (17 
simili ratiome cónsequitur, dari ratjonezí mutuam  parallelo-- 


grammorum .41᾽, ZI', si ütriusque ratio ad idem parallelo*. ' 


grammurn IO detur. C£.*Pfleidéver. $. 213. 


Obs. 4. Ilac ipsa methodo Euclides praemissis propo- 


sitionibus (Dat. 1. 2.) : duarum magnitudinum honiogenearum 
datarum dari rationem mutuam ; et ,vieissim dari magnitudinem: 
euius ad datam magnitudiem ratio detur (si nempe, quod 
Hob. Simson. addit, duabus magnitudinibus , : quibus haec 


"atio exprimitur, et magnitudini datae quartae proportionalis 2 

possit inveniri); generatim ostendit, duas magnitudines, qua- Ὁ, 
s ? E 

rum rationes ad eandem, tertiam dentar, pariter mutuo habere . 


L4 


- 
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παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ “αραλληλόγραζμον. 
Ἢ δὲ K πρὸς τὴν M λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ 


- - M " , 
(OV τῶν πλευρῶν" καὶ τὸ AT dpa -ιρὸς τὸ ΓΖ λόγον 


ἔχει τὸν συγαδίριανον ἐκ τῶν τῶν συλεύρῶν. Τὰ ἄρα 


ἰσογώνια, καὶ τὰ ἑξῆς." 


ΠΡΟΤ,ΑΣῚΣ Sw. 
ΤΙαντὸς παραλληλογράμμου vd περὶ τὴν διάμετρον 
παραλληλόγραμμα ἐμὴ ἐστε Ὗ ve ὅλῳ καὶ ἀλλή- 
λοις. 
"Eovo παραλληλόγραμμον τὸ 48Γ4, διάμεερος 


᾿ δὲ αὐτοῦ ἡ AT, περὶ δὲ τὴν (41 Γ παραλληλόγραμμα 


ἔστω τὰ ΕΗ, OK λέγω Ὅτε ἑκάτερον τῶν ΒΗ, OK 


παραλληλογράμμων ὅμοιόν ἐστιν ὅλῳ τῷ ABI 4 καὶ 
ἀλλήλοις. 


᾿Επεὶ γὰρ φριγώνου. τοῦ ABT agi. pay τῶν 


nÀevouy τὴν BI eum ἡ ΕΖ, ἀνάλογόν͵ ἐστιν wg 


ἡ BE πρὸς τὴν EA οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Z4. 
Πάλιν, ᾿ἐπεὶ τριγώνου τοῦ ΑΓΔ παρὰ μίαν τῶν 
ἡτλευρῶν τὴν ΓΔ ἤκται: ZH, ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ΖΑ͂ οὕτως ἡ ΔῊ πρὸς τὴν HA. 
datam rationem in Dat. Prop. 8. (apud Rob. Simsoti. et Schwab. 
Prop. 9.). Cf. PHeiderer. δ. 214. Quo nixus principio Eucli- 


des deinde suam datorum tractationem absque rationum com- 


positibne igstruit; nominatim Prop. 70. partem priorem (apud 
Rob. Simson. et. Schwab, Prop. 67.) Elementorum VI. 25. re- 
spondentem demonstrat. Cf, Pfleiderer. $. 215. 

Obs..5, Quatenus ab molo, rationem ex laterum .BT' et 
ΤῊ, 4[ ac ΤῈ iationibus compositam, lineis rectis datis ex- 
hibendi. abstrahitur; demonstratio |V[. 23. praeeunte Candalla, 
eo redigi potest, ut observetur: rationem parallelogrammorum, 


AT, I'Z componi ex rationibus parallelogrammi 44T' ad 79, εἰ 
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compositam ex rationibus laterum. — Ergo aequiangnla, . 
etc. : Ü ! ἷ 


- * * Ὶ 
PROPOSITIO XXIV. (Fig. 383.) 
Omnis parallelogrammi; quae circa diametrum sunt 
parallelogramma similia sunt et toti inter se. 


Sit persillogremziuna ABDA, diameter autem" eius 
recta ΑΓ » circa /4T' autem parallelogramma sint 7 H, 
OK; dico utrumque parallelogranimorun E/7, OK 
simile esse toti ΑΒΓ 4 δὲ inter se. 

Quoniam eniri uni laterum trianguli ABT videli- 
cet ipsi BI parallela ducta est EZ, erit (VI. 2.) ut 
BE ad E4 ita ΓΖ ad ΖΑ͂. ursus, quoniam uni 
Ὁ lateri trianguli 4171 nempe ipsi JI'/ parallela ducta 
est ZH, erip (VI. 2.) ut ΓΖ ad ZA ita 4H. ad H4- 
Sed ut. ΓΖ ad Z4 ita ostensa est et BE ad E; 


huius ad TZ (Exc. ad hunc libr. ὁ. 5. nr. 1.) quae eaedem ' 
sint rationibus laterum ipsorum ΒΓ: ΤῊ, 4Γ: IE (VI. 1.); 
itaque etiam dici ex his componi (Exc. ad hunc libr. δ. 3. 
nr 2.). Cf. Clavius et Rob. Simson. .Pfleiderer. $. 216. * i 
.O bs. 6. Quodsi desideratur, ut ratio parallelozrammo- 
rum A4T', ΓΖ (Fig. 982.) seu composita ex rationibus laterum 
eorum, exhibeatur per rationem quam ipsum prioris latus al- 
térutrum BF habeat ad aliquam rectam datarh ; haec erit quarta 
proportionalis duobüs reliquis párallelogrammorum lateribus 4L, 
PE, et lateri ΤῊ posterioris Te, quot respondet en Br 
prioris AT. - 


WT 
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"AM ὡς 5 ΓΖ πρὸς τὴν Z4 οὕτῳς elg καὶ 4 
BE meos τὴν EA: xol dc ἄρα s) BE πρὸς τὴν EA 
- οὕτως ἡ 4H πρὸς τὴν HA , καὶ συντεϑέντι εἰς ἡ Bd “ 
σιρὸς τὴν AE οὕτως. ἡ 44 πρὸς τὴν MH, καὶ ἐνωλ- - 
τ λὰξ ὡς ἡ. ΒΑ͂ πρὸς τὴν 414 οὕτως ἡ. E: πρὸς τὴν 
AH: τῶν ἄρα 48ΒΓ4, gH παραλληλογράμμων. ἀνά- 
λογόν εἰσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὴν κοινὴν γωνίων τὴν 
ὐπὸ BA4. Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ HZ τῇ AT» 
ἴση ἐστὲν ἡ μὲν ὑπὸ AZ γωνία τῇ ὑπὸ AAT, v δὲ ^ 
ὑπὸ ΗΖΑ͂ τῇ ὑπὸ 4ΓΑ͂. καὶ κοινὴ τῶν δύο vpryu- 
γὼν τῶν 44Γ', 42 ἡ ὑπὸ ΔΑ͂Γ' γωνία" ἰσογώνιον 
ἄρα. ἐστὶ τὸ AAT τρίγωνον τῷ AHZ τριγώνῳ: Διὰ 
τὰ evrd δὴ καὶ τὰ 41 ΓΒ τρίγωνον ἰσογώνιόν ἐστε τῷ 
AZHB τριγώνῳ" καὶ ὅλον ἄρω τὸ ΑΒΓΔ παρβαλληλό- 
γραμμον τῷ EH. παραλληλογράμῥιῳ ἰσογώνιόν ἐστιν. 
-ὠνάλογον ᾿ἄρα ἐσεὶν ὡς ἡ ΑΔ πιρὸς τὴν AT οὕτως 
ἡ AH. πρὸς τὴν ΗΖ. “(Ὡς δὲ ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΑ͂ 
eívug ἡ HZ sigoé Uv ZA, ὡς δὲ ἡ.4.Γ πρὸς τὴν 
ΓΒ οὕτως ἡ AZ πρὸς "ww ΖΕ, καὶ ἔτι ὡς ἡ. ΓΒ 
. πρὸς τὴν ΒΑ͂ οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν EA: καὶ ἐπεὶ 
Facta enim (Vl. 12.) 4P:DE—PH:I ἢ EE 
erunt parallelogr. 44P:79 -- BF:TH (VI. 1) 
I9: IZAÀr: 'E(VE.1.)j— PHI (VA1.) 


t» . proinde AT: IZ—BFl:I CV. 22.). Cf. Pfleiderer. 
$. 211. «X . 2 
Obs. 7., Si ab reca FB (producta, quando opus est) 
'abscinditur P'Nz-I (Fig. 382.) (quod iuxta Obs. 4. ad Vf. 2.) 
,immediate fir, diagonali 4H parallelam EN agendo per pun- 
ctum E) ac per.XN ducitur rectae Zi parallela: fit parallelo- 
giamnum IO —IZ (VI. 14.),.et hinc 


: m Τάς ΑΓ ΤῸ (Υ- t) Br: "cr. 1) 


1 
᾿ 
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^ ergo (V. 112) ut ΒΕ δὰ 4 ita 4H δὰ H4; etcom- 
ponendo (V. 18.) , ut B.4 ad 4E ita 44 ad AH, et 
alterne. (V. 16.) ut'B.4 ad A44 ita EA ad 4H; p - 
rallelogrammorum .igitur 4.8 L4, EH proportionali. 
sunt latera, quae circa communem angulum. 5,444 
sunt. Et quoniam parallela est HZ ipsi 4T, aéqua- 
lis est angulus. ΜΖ angulo 44T' (1. 29.), angulus 
vero ΖΑ͂ angulo ἤΓΑ͂. ef communis duobus trian- - 
gulis 44D, .4HZ angulus Z4D; aequiangulum igi- 
tur est£triangu'um AAT triangulo. ΑΖ. — Ex eadem 
ratione jet triangulum 4T'B aequiangulum est trian- 
gulo A4ZEs toium igitur, parallelogrammum 41.8.1 ΔΓ 
.parallelogrammo ./Z/T aequiangulum est; ergo (VI. 4, ), 
τὰ ΑΔ ad AT ita 4H.ad ΗΖ: Ut autem Z^ ad 
DÀ ita HZ ad ZA, ut AD vero ad ΓΒ ita AZ ad 
ΖΕ, et insuper ut ΓΒ ad BA ita ΖΕ ad Z4: ita 

que quoniam ostensum est ut ΖΓ ad I4 ita ΗΖ. ad 
ZA, ut vero AT ad ΓΒ ita AZ ad ΖΕ; ex aequo 
igitur est (V. 22.) ut 4Γ ad BD iia HZ ad ΖΕ. 
Parallelogrammorum igitur ΑΒΓΔ, EH proportio- 


Quare sic etiam potest Prop. VI. 25. enunciari: si parallelo- ' 
gramma 4T, ΓΖ sint sequiangula; fiatque, ut unum latus ZLI* 
prioris ad unüm latus ΓΕ posterioris, sio huius alterum latus 
I'H.ad rectam 1: erit parallelograammum AT ad IZ, ut alte 
rum latus BI' prioris ad hanc rectam I. Cf. Pfleiderer. $$. 
218. 219. ' Unde, data ratione parallelogrammi ΑΓ. ad TZ 
datur,.ratio. lateris DI' prioris ad rectam I: estque, ut unnin 
latus ZI' prioris parallelogrammi Vir iua unum latus T'B. po- ! 
steriois PZ,'sic huius alerum latus 1 Ἧ ad hanc rectam 4, 
ad quam alterum 'parallelogrammi prioris 47 latus..B/" habet 
; datam rationem mutuam patallelogrammorum AT, TZ. Quae 
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ἐδείχϑη εἷς "μὲν 5 4T nos τὴν" DA δὕτως ἡ ΗΖ 
σιἱρὸς τὴν ZA, ec δὲ ἡ 4}: πρὸς τὴν ΓΒ οὕτως ἡ 
A πρὸς τὴν ZLE: διίσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AT: neos , 
τὴν BI οὕτως ἡ HZ πρὸς τὴν ZE- τῶν ἄρα ABI, 
EH “πἰἀραλληλογρώμμων ἀνάλογόν εἶσιν αἱ πλευραὶ 
αἱ sob víc ἴσας γωνίας" ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4B 4 
παραλληλόγραμμον τῷ EH παραλληλογράμμῳ. Διὰ! 
τὰ αὐτὼ δὴ καὶ τὸ Α8Γ4 παραλληλόγραμμον καὶ 
τῷ OK παραλληλογράμμῳ ομοιὸν ἐστιν" ἑκάτερον 

.- ἄρα τῶν EH, ΘΚ παραλληλογράμμων τῷ ΑΒΓΔ 
παραλληλογράμμῳ" ὅμοιόν ἐσει. Té δὲ τῷ αὐτῷ eU- 
ϑυγρώμμῳ ὅμοιω καὶ ἀλλήλοῖς ἐστὶν ὅμοια: καὶ τὸ 
EH ἄρα παραλληλό ὄγράμμον τῷ ΘΚ παραλληλογράμμῳ 
ὅμοιόν ἐστί. Παντὸς, ἄρα, καὶ τὰ ἑξῆς. 


HPOTAZXIEX κέ. 


Té δοϑέντι εὐθυγρώμμῳ ὅμοιον, καὶ ἄλλῳ τῷ 
δοθέντι ἴσον τὸ αὐτὸ συστήσασϑαι. ' 

"Eovo τὸ μὲν do9iv εὐθύγραμιῥιον, οὗ δεῖ δῥοιον 
ὀυστήσασϑαι, τὸ ABI , à δὲ ἴσον, τὸ 4 δεῖ δὴ τῷ 
μὲν ABI ὅμοιον, τῷ δὲ 4 ἴσον τὸ αὐτὸ συστήσασϑαι" 


est -Ditor. Prop. 56. (apud Rob. Simson. et Schwab. pars 
prior 63.). Cf. Pfleiderer. $. 220. 
Obs. 8. Triangula quoque unum angulum aequalem ha- 
bentia sunt in ratione. composita fex rationibüs laterum circa 
* — aequales angulos. Quod be vel immediate ssimili Yatione 
demonstrari potest ac VI. 25. vel ex VI. 25..ope I. 54; V. 15. 
derivari. Cf. PHeiderer, in sched. mss. 5. 259, Commandinus , 
Cor. ad. VI. 25. : 
' Obs. 9. Parallelógramma quaevis aequiangula suut inter 
se ut parallelogramma rectangula sub iisdem réspective lateri- 


.- 


. 


, 
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Li 
halia sunt. làtera, "quae circá aéquales angulos; $imile 
igitur est (VI.*Def, 1.) parallelogrammum 4.8 ΓΔ pa- 
ralllogrammo. £Z/. Ex eadem ratione et parallelo- 
grammum .4B[ parallelogrammo OK simile. est; 
utrumque igitur parallelogrammoram. £7, OK paral- 
lelogrammo B4, simile est. Quae autem eidem 
rectilineo similia sunt, et inter se sunt similia (VI. 
21.) ergo et parallelogrammum EH p d 
OK simile est... Omnis igitur ete 


* 


»" 


cà ( 22 T ig 


PROPOSITIO XXV. (Fig. 384.) 


Dato rectiliioeo simile, et alteri dato aequale idem 
constituere. : 

Sit datam quidem rectilineum. cui oportet dimiletoh- á 
,..Stituere, 48. 9 cui vero aequale, sit 71; oportet igitur - 
ipsi quidem 4BI' simile, ipsi vero 4 Me idem 
constituere. 


bus comprehensa Quod ipsum etiam asserit Pappus Collect. 
Mathem. Libr. VII. Prop. 172., sen in Apollon, Comic. E, 
Lemm. 8. .Cf. Commandinus e: Clavius ad V1. 23. et Pflei- ^ 
derer. $$. 240. 241. Idem yalet de triaugulis, quorum unus 
: angulus aequalis est (Cf. iidem , Pfleiderer. .$. 212. et Pappus- 
Libr, VII. Coll. Math. Prop. 146€, vel in Porism. 1. Lemma 
20.). Papphs addit (ibid. Prop. 147.) idem valero im triangu- 
is, quorum unum angülum habet, qui deinceps est alteri. 
Pfleiderer. $.. 215,  Pappus rem δὰ praecedentem Prop. 146. 
xeducit, dum, unus latus eius anguli, qui in umo triangulo ae- 


' 
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ὙΥἹαραβεβιῆσϑο γὰρ παρὰ μὲν τὴν ΒΓ τῷ ABT 
! τοί μι ἢ ἴσον παράλλελόγῥαξιμον v0 BE, παρὰ δὲ 
djv TE τῷ 4 ἴσον σἰαραλληλόγραμμον τὸ DM ἕν 
γῶν αὶ τῇ ὑπὸ ZDE, ἥ ἐστιν ἴση «ἢ ὑπὸ DB δὲ 
Tc d$slac" doe ἐστὶν ἡ μὲν ΒΓ τῇ TZ, ἡ δὲ AE τῇ 
, EM. Καϊνεϊλήφϑο τῶν BD, ΓΖ μέση ἀνάλογον ἡ 
Hb καὶ ὠναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς ΗΘ và, ABI ὅμοιόν 

ἐξ «ul διμοίως κείμενον τὸ ΚΗΘ. «5 . 
Καὶ ἐπεί ἐστίν. "We ἡ BI πρὸς τὴν HO' οὕτως ἢ 
. HO πρὸς τὴν TZ, ἐὰν δὲ τρεῖς εὐθεῖαι "ἀνάλογον 
' dom, ἔστιν ὡς ἡ. πρώτῃ πρὸς σὴν τρίτην οὕτως τὸ 
«m0 τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας, τὸ 
0jt0r0V καὶ ὁμοίωρ' ἀνάγραφόμενον' ἔστιν ἄρα ὥς ἡ 
. BP πρὸς τὴν ΓΖ οὕτως τὴ ΑΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 


ΚΗΘ τρίγωνον. ᾿Αλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖ. ᾿ 


οὕτως τὸ ΒΕ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΕΖ πα- 
φαλληλόγραμμον" καὶ ὡς ἄρα τὸ ABT" τρίγωνον góc 
10 KHO voiyovoy οὕτως vo BE παραλληλόγραμμον 
'agoc τὸ ΕΖ παραλληλόγραμμον" ἐναλλὰξ ὥρα ὡς τὸ" 
ΖΒΓ τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΕ παραλληλώγρωμμον οὔ- 
"wwe τὸ ΚΗΘ τρίγωνον" σιρὸς τὸ EZ. παραλληλόγραμν- 
gov. Ἴσον δὲ τὸ ABE τρίγωνον τῷ BE “αραλλης 


1) Wox' τριγώνῳ, τρίγωνον 'ét similia proprie non "ime, pet- 
nent, quum  mamíesto de fignis rectlineis: quibuseunque- Δ 
'sermO sit, Vid. observationem lob. Simsonis ad hunc, ἰο- 
cum. Quum. tamen illa in ornnibus, qui hactenus comparati 
. sunt, codicibus legántur, noluintus: ea expungere. 


- 
alis est angalo deinceps posito alterius trianguli, producit, ^ 


usquedum latus ita productum gequale sit ei ipsi, quod pro- 

ducebatur, lateri, ubi tum. res facile patet. Poterat autem idem : 

etiara aliis, modis demonstrari. 3 E^ 
"Obs. 10, Per VI. 92$. et Ob:, 8 8. duo Wong, 

' (uriangula) rectangula, et hinc quaevis (I. $5, 1. ὅτ. LO di í 


eso 
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Applicetur enim (I. 44, et 45.). ad vectam quidem BT' tri- 
amgulo 44" aequale parallelograrimum 42. ad rectam 
vero ^E ipsi 4;aequale parallelogrammum M. in an- 
gulo ZI'E, qui est aequalis angulo //27/ ; in directum 
igitur est (IL 14.) Bf" quidem ipsi l'Z, et 4E 
ipsi ἘΜ. Et sumatur (VI. 13.) inter. ipsas BI, ΓΖ 
media. proportionalis /7O , et describatur (VI. 18.) ex 
HÓ rectilineo ΑΒΓ simile et similiter positum recti- 
liaeum. K HO. Cv 

Et quoniam est ut BI'ad ΗΘ ita Ho ad ΓΖ, si 
autem tres rectàáe proportionales' sint , est (VI. 20. Cor. 
2.) ut prima ad tertigm. ita figura ex' prima ad figuram 
ex secunda, similem et similiter. descriptam; est igitur 
ut ΒΓ «.«ἱ ΓΖ ita triamgulum “1.8 ad viangalum 
KHO.. Sed ét (VI. 1.) ut BI' ad ΓΖ ita parallelo- 
gramium jJ ad parallelogrammum .£Z ; ut igitur - ' 
triangulum 4,81 δ. triangulum. Καὶ [Θ᾽ ita pàrallelo-- 
' logrammum BE ad parallelograrmum .£Z; alterne: 
igitur (V. 16.) ut triangulum 4B" ad parallelogram- 
mum JBE.ita triangulum K HO ad parallelogrammum , 
EZ. Aequale autem triangglum 4B Γ᾿ parallelogrammo 
BE; aequale. on et nein ΚΗΘ parallelo. 


11.). sunt án ratione composita ex: rationibus basium et altita- 
/' dinum, quod et Aliter. demonstrari. potest. Commandánus et 
Clavius ad, VI. 25. Pfleiderer, $$. 217. 248. —Cuiuslibet igitur 
paxallelogrammii ad quadratum aliquod ratió componitur ex 
rationibus, quas basis et altitudo parallelogrammi habent ad 
latus quádrati, Unde per Defin. Simson. (iu Ec. ad h. libr. 
$. 8. coll. ὁ. 1.) consequitur regula generalis dimensionis pa- ὁ 
rallelogrammorum: Cf. in Prop. II 1. Cor. 4." Pfleiderer. 8, 
249, Sehol. in libr. 11. Elem, P. I. $. 5. sq. “ 
ΟὉ 5. 11. Ex VI. 23. indeque SK Obs. ὃν mE Lad 
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λογράμμῳ:" (oov ἄρα καὶ τὸ KHO τρίγωνον τῷ EZ, sta- 


ραλληλογρώμμῳ. ᾿Αλλὰ τὸ ΕΖ παραλληλόγραμμον 
«τῷ 4. ἐστὶν ἴσον" καὶ τὸ ΚΗΘ ἄρα τῷ 4 ἐστὶν "ἴσον. 


, "Ὥστε δὲ τὸ ΚΗΘ καὶ τῷ ABT ὅμοιον" τῷ ἄρα do- 


εἰϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ABI ὅμοιον, καὶ ἄλλῳ. τῷ 


δοϑέντι τῷ 4 ἴσον σὸ «uo συνίσταται «o0. ΚΗΘ. 
Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. " 


ZHPOTAZXIZ. 


'Edv ἀπὸ παραλληλογράμμου παραλληλόγραμμον 
ἀφαιρεϑῇ, ὅμοιόν τε τῷ ὅλῳ καὶ ὁμοίως κδίμεγον, 
κοιψὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ" Dee vj» αὐτὴν διάμευνρόν 
ἐστι τῷ ὅλῳ." 

"dn παραλληλογράμμου. quo τοῦ ABIA παϑαῖ.. 
ληλόγραμμον ἀφηρήσϑω τὸ Α ΕΖΗ, ouotov τῷ 48 ΓΖ 
καὶ ὁμοίως κείμενον, κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ τὴν 
ὑπὸ 4448' “λέδω ὅτι περὶ τὴν' αὐτὴν. διάμετρόν ἔστε 
τὸ “8ΒΓ4 v AEZH. 


ea, quae in Exc. ad hune libr. δ, 22. δ. 25. notantur, conse- 
quuntur propositiones VÍ. 14. VI, 15. et Obs. 12. ad Prop. 
16. 1T. libr. VI. Pfleiderer. $. 250. 

Obs. 12. Sint rectae A! B—C:D : 

. . et E: F—G:H ] 

erunt etiam (per, VI. 25. et Exc. ad' hune libr. $. 10;) réctan- 
gula AXE: BXF—CXG:DXH.  Vicissim' si AXE: BF 
zCXG: DXH, atque E:FzG:H, pariter erit A3D--C.D 
(VI. 28. et in Exc. ad hunc libr. $. di Cf. Pfeiderer. 
$. 251, N 

Obs. 15. Per Obs. 10, et Exc. ad hunc libr. $. 13. duo- 
»um quorumvis parallelogrammorum , rrisngulorumve altitndi- 
nes sunt in ratione composita ex directa arearum et inversa . 
basium ; bases im ratione composita ex directa arearum et án- 
versa sisifedivom; ess $. 263. " 


5 - 
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grammo : EZ. Sed parallelograrmmum .ZZ ipsi 4 est 
aequale; et K HO igitur ipsi 7/ est aequale. Est au- 
tem ΚΗΘ et ipsi 4B simile; dato igitur rectiliueo 
ABI' simile, et alteri dato 7f aequale idem coustitu- 
tum est K/1O. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XXVL (Fig. 385.) 


Si a parallelogrammo : parallelogrammum | auferatur, 
simile toti et similiter pósitum , communem cum ipso 
angulum habens, circa eandem diamietrum. est. circa 
quam totum. 

A parallelogrammo enim ABI 4 parallelogrammum 
auferatur J4EZH , simile ipsi 4B/'4 et similiter po- 
situm, .communem angulum habens //4B cum ipso ; 
dico circa eandem diametrum esse 1.8 Γ δ circa quam 


ipsum AEZH. ; 


be 


Obs. 14, Rursus (quae est altera Prop. 23. et praeced. 
Obs. 8. conversa), duo parallelogramma vel triangula, quorum 
areae sunt iu ratione composita ex rationibus duorum laterum 
contiguorum, habent angulos lateribus his comprehensos vel 
iingulos' aequales, vel simul aequales duobu$ rectis. Quod 
spsum facile, sumto contrario, probatur. Píleidorer. $. 254. 


PROPO SITIO XXIV. 


Obs. 1. Rob. Simson. ;monet , videti imperitum quen- 
dam ex duabus diversis huius propositionis demonstiationibus 
hanc, quam nunc habemus, composuisse, ex una nempe, quae - 
pet VI. 2. et ex altera, quae per VI. 4. fieri pctest.— Posi- 
quam euim, ità pergit Simson., per VI. 2. et componendo, 
. permutandoque osterderat, latera circa communem angulum 
parallelogrammorum (talia enim parallel gr;nm:s obsctvaute 

Euclid. Eleincnt. P. 11. ! ὃ 
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^ Li 


Π) γὰρ, ἀλλ᾽. εἰ δυνατὸν, ἔστω αὐτοῦ 1) ἡ διάμε- 
τρος ἡὶ ΑΘΓ΄, wol?) ζιβληϑεῖσα ἡ ΗΖ διήχϑω ἐπὶ 
τὸ O, xài ἤχϑω διὰ τοῦ Θ. ὁποτέρᾳ τῶν Μ4, ΒΓ 
παράλληλος ἡ ΘΚ. ; à 

᾿Επεὶ οὖν περὶ τὴν αὐτὴν διώμετρόν ἔστε τὸ 
ΑΒΓΔ τῷ ΚΗ, ὅμοιόν ἐστε τὸ ΑΒΓΔ τῷ ΚΗ͂' 
ἔστιν ἄρα εἷς ἡ 4.4 πρὸς τὴν 41Β οὕτως ἡ HA 
πρὸς τὴν .4K. "Ἔστι δὲ καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν 
484; EH, ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν AB οὕτως ἡ HA 
"σιρὺς τὴν ΜΕ καὶ ὡςΞάρω ἡ HA πρὸς τὴν ΑΚ οὗ- 
voc ἡ HA πρὸς τὴν 41: ἡ HA. ἄρα πρὸς ἑκατέραν 
τῶν AK, AE τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
AE τῇ AK, ἡ ἐλάττων τῇ μείζονι, ὅστερ ἐστὶν ἀδύ- 
vuvov* οὐκ ἄρα ἐστὶ sob τὴν αὐτὴν διάμετρον vo 
Α8Γ4 τῷ ΚΗ 3) περὶ τὴν αὐτὴν Goa. ἐστὶ διάμε- 
vpov τὸ ABI παραλληλόγραμμον τῷ AEZH πα- 


1) Ita recte ex Cod. a posuit Peyrardus, quum edd. Basil. 
et Oxon. haberent: αὐτῶν, quum tamen de diametro unius 
tantum. parailelogrammi 24H D. hic sermo sit. 

2) Pro verbis: καὶ ἐκβληϑείσα ἡ HZ διήχϑω “ἐπὶ τὸ O xal 
,ἄχϑω διὰ rov. O, quae ex Cod, a.: posuit Peyrardus, cum qui- 
bus consentit etiam versio Commandini, in edd. Oxon. et 
Dasil. solum legitur: καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ €. Utraque léctio bene 
habet, promé :schema ita formatum imagineris, ut. diameter 
AQ I vectam ZZ productam, aut ipsam rectam ZZ in puncto 
aliquo O secet. Priorem 'casum et figuram lectio codicis a, 
posteriorem lectió ed. Oxon. supponit i 

5) Pro his verbis Cod. a. et ex eo Peyrardus, correctis 
mendis typographicis ad calcem libri indicatis, habet: οὐκ ἄρα 
οὐκ ἐστὶ περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρον τὸ 4BI'4 τῷ EH (ita euum 
legendum est, non KH). Nos. veriorem leciióncm ex edd. 
Basil. et Oxon. restituimus. 


᾿ Clavio intelliguntur, quae habeant unum angulum €um toto 
paralledlogrammo communem, quod etiam Candalla, Henrion 
aliique nominatim addunt proportiomalia esse, immediate con- 
cludere potuisset, pfoportionalia esse latera circa reliquos an' 
gulos aequales, ope scilioet Prop. I. 54, ot V. 7. Verum ille 


* 
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Non enim, sed si fierí potest, sit ipsius diameter 
Z4OT, et ducta. ZZ producatur ad O, et ducatur per 
O alterutri ipsarum. 44, BI' parallela OK (I. 31.) 


Quoniam igitur circa: eandem diametrum est paral. 
lelogrammum BI circa quam parallelogrammum 
KH, simile est (VI. 24.) ABI ipsi KH; est igitur 
(VI. Def. 1.) ut. 2,4 ad 4B ita H4 ad AK. Est 
autem et propter similitudinem ipsorum 44BI^, EH, 
ut 44 ad 4B ita H4 ad. AE; ut igitur (V.11.) H4 
ad 4K ita H4 ad. 4E ; ipsa H4 igitur ad utramqve 
ipsarum 44K, 4E eandem habet 1ationem; aequalis 
igitur est (V. 9.) 4E ipsi ΑΚ, minor maiori, quod 
fieri nequit; non,igitur est circa eandem diametrum 
parallelogrammum ABI'A drca quam ipsum ΚΗ: 
circa eandem igitur est diametrum parallelogrammum 


hoc negligens [pergit ostendere, triangula et parallelogramma 
esse aequiangula, et longo circuitu, ope VI. 4. et V. 22. con- 
cludit rem eandem. Manifestum propterea est, hanc inscite 
factam demonstrationem minime Euclidis esse. ^ Ipse deinde 
Rob. Simson., superfluis reiectis, simpliciorem exhibet de- 
monstrationem, postquam ostenderat, aequiangula esse triangula 
AHZ, AAT' ope VI. 4. I, 94. et V. 7., quoad maximam par- 
tem similem ei] quae est apud Campanum , nisi quod is pro 
VI. 4, adhibet VI. 2., et triangula, quae diximus, aequiangula 
esse monet quidem, at non demonstrat, Simsonis demonstra- 
tionem habet etiam Playfair. et Peletarius.- 

Obs. 2. Perspicuüm est, quod Clavius monet, p»rallelo- 
gramma circa eandem diametrum non solum similia esse, A 
etiam similiter posita, C . observata ad VI. 18. 

' Obs. ,S. . Praeterea, eodem Clavio monente, etiam, si 
circà diametrum elicuius. parallelogrammi productam coneistat 
parellelogrammum aliud, ita, ut duo huius latera rectas duas , 
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ριλληλογράμμῳ. — Edv. ἄρα and παραλληλογράμμου, 
καὶ τὰ ἑξῆς. . 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ κζ. 


ἸΠώντων «ὧν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐϑεῖαν παραβαλ- 
λομένων παραλληλογράμμων, καὶ ἐλλεισεύντων εἴδεσι 
παραλληλογρώμμοις,, ὁμοίοις τὲ καὶ ὁμοίως πειμένοες 
tU ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀναγραφομένῳ, μέγιστόν ἔστι 
τὸ ἀπὸ τῆς ἡμισείας παραβαλλόμενον παραλληλό- 
γραμμον, ὅμοιον ὃν τῷ ἐλλείμματι. 

"Eowo εὐθεῖα ἡ AB, καὶ τευμήσϑω. δίχα κατὼ 
«ὁ D, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν AB εὐθεῖαν τὸ 
A4 παραλληλόγραμιμον ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ τῷ ΓΕ, ὁμοίῳ τε καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῳ 
ἀπὸ τῆς ἡμισείας: ἀναγραφέντι τῆς 418, τουτέστι τῆς 
IB- λίγω ὅτι πάντων τῶν nao τὴν .AB παραβαλ- 
λομένων παραλληλογράμμων, καὶ ἐλλειστόντων δἴδεσει 
παραλληλογράμμοις ὁμοίοις τε χαὶ ὁμοίως κεὶχιένοις 


, componant lineas cum duobus lateribus alterius, vel certe illa 
his sint parallela, &adem fere vatione ostenditur, hoc illi esse 
simile. 

Obs. 4. Parallelogramma, quee "unum angulum uni an- 
gulo eequalém ;; et!circum eos proportionalia latera . habént, 
similia sunr, Hoa! Corollarium addit Boermánnüs. “Ἐπ᾿ ope 
Obs. '&. ad.Prop. $. et 6. libti VI. et nostrae hnius propbsi- 
tionis id facile probatur. 


PROPOSITIO XXV. 
. * Oops, 1. Rob. Simson. ad hanc propositionem monet: 
»liquido pateu demonstrationem huius, quam Euclides dederat, 
E vitiatam fuisse ab editore quodam g eometriae miuus perito. Post- 
- quam cnim osteaderat, ,,utrectilineum 442/'ad rectilineum ΚΗΘ, 
ita parallelogrammum EE ad parallelogrammum .EZ** opus fuit 


» 
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ABTA qu in gidogepn AEZH. .Si igitur a- 
porallelogrammo 60... * 


PHoPOosrTIO XXVII. Ὁ. (fig. 388) 


Omnium secundum eandem rectam applicatorum pa- 
rallelogrammorum et deficientium figuris parallelogram- 
mis ἡ similibus et similiter positis ei, quae ex dimidia 
describitur, maximum est quod ad dimididm est appli- 
catum parallelogrammum , simile existens defectui. 


Sit iethn 4B. et secetur bifariam in. T) et applicetur 
ad rectam /B parallelogrammum 4.4 deficiens figura 
parallelogrammaa IE, simili et similiter posita ei, quae 
ex -dimidia ipsius AB descripta est, hoc est ex TB; 


dico. omnium. secundum .4B applicatorum :parallelo- - 


grammorum/, et deficientium figuris parallclogrammis 
similibus et similiter positis ipsi ΓΙ. maximum: esse 
.44. Applicetur enim ad rectam S ἰστέον. ὑε ιν 


X Ut. κρανίον ἐν propositiones d us intelligantur 
Rok. i A omo sequ. :- 1) Para elogrammum ad - 
dicitur, . quando. super recta illa. describitur. 
x. gt S" cile c Em 40 m . 980.) applicari dicitur; ad 
"rectam , quando super 4B derbi a (Hoc casu dicitur 
Pleiderero s ΤΗΣ :- ἀναγράφεσϑαι. seu ταραβάλλεσϑας ἀπὸ τῆς 
AB. 9) Sed para lelogrammum 412. dicitur applicari. ad (se- 
cundum) rectam 4B παραβάλλεοϑαὶ παρὰ τὴν 418) deliciens 
fi a panllslogramma quando..ZK basis éius minor est recta 
L propterea rie allelogrammum .4Z deficit ab ipso 40, 
ΓΝ vuphe? recta. B. desctibitur in eodem angulo, et ter 
easdem parallelas figura lelogramma A6, quae qnidem di- * 
citur defectus ipsius 44Z. .8) Et persteloditmuuá 42 (Vig. 
293.) applicari. dicitur. ad (secundum) rectam 4B (παραβάλ-- 
λεοϑαι Ὧν AB), excedens "figura parallelogramina, ' quaudo 
«10. basis: ἡδίων 43 maior.est recta 4.8, et propterea ΜῈ ex- , 
cedit. ΠΑΝ ists 4I ad AB applicatam bad paralie- 
Dos 


΄ 


sshupgündo dde, est. indi imiiilinsére 48} Nine. pa- 
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w 


mum .J4Z, deéficiens figura: parallelogramma ΚΘ, si- 
mili et similiter posita ipsi ΓΕ; dico maius esse 444 : 
parallelogrammo 4Z. 


Quoniam enim simile est psrallelogramnmmum ΓΕ 
parallelogrammo | ΚΘ, «circa eandem suut' diametrum 
(VI. 26.). "Ducatur eorum diameter 4/B, et deseribz- 
tur figura, 


Quoniam igitur aequale est ΓΖ ipsi Z E (L43.), com- 
mune addatur KÓ ; totum igitur J'Ototi K E est aequale. 
Sed fO ipsi ΓΗ est aequale (1. 36.), quoniam recta 
ΑΓ ipsi DB aequalis est; ergo et HÍ' ipsi EK est 
:aejuale. Commune addatur ΓΖ ; totum igitur ΑΖ 
ipsi gnomoni //M N est aequale; quare et par:llelo- 
grammum ΓΕ, hoc est 44/, parallelogrammo | A4Z- 
maius est. 


Ὶ 


prima aequalis fuerit secundae, fuisset ab Euclide Elementis suis 
inserta, ut verisimile est eam fuisse, nunquam tamen illein praesent, 
oasu eadem usus fuisset; quoniam, ut dictum fuit, sineredundante 
bac proportionalium permutatione eadem conclusio directe 
elici potest. Haec autem fusius ostendimus, tum, quoniam 
cerium praebent indicium , textum Euclidis vitiatum fuisse, 
idem enim error invenitur in textu graeco XI. 285. bis, et bis 
in XII. 2. et in Prop. 5. 11. 12. 18. eiusdem, in quibus libri 
XII. locis, excepto ultimo, recte Omissa est haeo permutatio 
proportionalium in versionis Commandini editione Oxoniensi ; 
tum, ut. caveant geometrae ab usu permutationis ju simili casu, 
non raro enim recentiores, et inter alios ipse Commandinus in 
Commentario, ad III. 5. pag. 6. b. Pappi Alexandrini et, alibi 
'imcidunt in hunc errorem;  praeoccupavit scilicet multorum 
mentes vulgaris proportionum idea, qua fit, ut accuratam vix 
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ἤβότω ydo πάλιν ἡ AB 'τμηϑεῖσα δίχα κατὰ τὸ T, 
καὶ παραβληϑὲν vo 44 ἐλλεῖπον εἴδει τῷ ΓΜ, καὶ 
σαραβεβλήσϑω πάλιν παρὰ τὴν ΑΒ τὸ AE παραλ- 
ληλόγραμιμον ἐλλεῖπον τῷ Z5, ὁμοίῳϊ τε καὶ ὁμοίως 
κειμένῳ «ῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς 44, τῷ I'M: λέγω 
ὅτι μυεῖξόν ἐστε τὸ ἀπὸ τῆς ἡμισείας παραβληϑὲν τὸ 
AA τοῦ AE. 

᾿Επεὶ. ydg ὅμοιόν ἐστι «0 4Ζ τῷ. ΓΜ, "περὶ τὴν 
αὐτήν εἰσι διάμετρον" ἔστω αὐτῶν διώμετρος ἡ EB, 
καὶ καταγεγρέφϑω τὸ σχῆμα. 

Καὶ. ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ AZ, τῷ 760,. ἐπεὶ καὶ ἡ ΖΗ 
vj ΗΘ' μεῖζον doo τὸ AZ τοῦ KE. "Ιᾶον δὲ τὸ 
AZ τῷ 441: μεῖζον ἄρα καὶ τὸ Z4 τοῦ ΕΚ. Κοι- 
vov σιρορκείσϑω 1) τὸ KA: ὅλον ἄρα τὸ 44. ὅλου 
τοῦ AE μεῖζόν ἐστιν. Πώντων ἄρα, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ΠΡΟΤΑΣΙΣ κή. 


Παρὰ ᾿τὴν δοϑεῖσων εὐϑεῖων τῷ δοϑέντι εὐϑυ- 
γράώμμῳ ἔσον σπιαραλληλόγραμιμιον παραβαλεῖν, ἐλλεῖ-- 
sov εἴδει παραλληλογράμμῳ, ὁμοίῳ τῷ δοϑέντι" δεῖ 
δὴ τὸ διδόμενον εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ toov παραβα- 
λεῖν, quj μυιεῖζον εἶναι τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας σιαρα-- 

' 


1) Ita rectius omnino: Peyrardus ex Cod. a. habet, quam 
ut vulgo legitur: κοινὸν ἔστω τὸ Καὶ. 


percipiant. Praeterea, quamvis rectilineum 4B Γ, cui simile 
acieud um. est, possit esse cuiuscunque generis, jn demonstra- 
ione tamen graeci codices habent wiangulum: vice: rectilinei, 
qui error correctus est im versiouis Commandini editione, quae 
Oxoaii impressa est.** Huic Simsonis observetioni addi potest, 
Campani quoque duplicem demonstrationem — differre a demon- 


€ 
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Sit enim rursus 4D secta bifariam in IJ; et appli- 
catum sit 4.1. deficiens figura /' M, et applicetur rur- 
sus secundum .4B parallelogrammum 4E, dcficiens 
figura //Z, simili et similiter posita ei, quae ex dimidia 
.AB describitur, nempe I'M, dico maius esse parallelo- 
grammum , quod ad dimidiam applicatur, nempe 4/4 
parallelogrammo ΚΕ. 

Quoniam enim simile est /Z ipsi J'M, circa ean- 
dem sunt diametrum (VI. 26.); sit eorum diameter 
EB, et describatur figura. 

Et quoniam (I. 30.) aequale est AZ i ipsi 4/O, ete- 
nim et ZH sequalis est ipsi 770 ; maius igitur //Z 
ipso KE. Aequale autem //fZ ipsi 4.1 (I. 43.) ; ma- 
ius igitur est 2.1 ipso EK. — Commune. addatur K4f; 
totum igitur 4/4 toto ;4E maius est. Omnium igi- 
tur etc. 


PROPOSITIO XXVII. (Fig. 390.) 


Secundum datam rectam dato rectilineo aequale pa- 
rallelogrammum applicare, deficiens figura parallelo- 
gramma simili alteri dato; oportet autem datum recti- - 
lineum, :cui aequale applicandum est, pon maius esse 
eo, quod ad dimidiam applicatur, similibus existenti- 


stratione sextus 'graeci. 1n eorum priore sine pékmutatione 
proportionalium res refertur ad partem posteriorem V. 9. in 
posteriore permutatio proportionalium pariter adhibetur. 

Obs. 2. Pfliderer. in schedis mss. $. 508 monet, inepte 
inter VI. 24. eiusque conversam VI. 26. insertam esse hanc 
VI. 25. quae nullam adgjillas habeat relationem, contra imme- 
diate nitatur VI. 20. Apud Campanum id vitium, non. repe- 
ritur, quum, quae vulgo sunt VI. 24., VI. 26. sintapud ipsum 
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βαλλομένου, ὁμοίων ὄντων τῶν ἐλλειμάτων soU vc 
ἀπὸ τῆς ἡμισείας καὶ τοῦ Q δεῖ ὅμοιον ἐλλείπειν. 
"Eovo ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ 448, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ ἴσον παρὰ τὴν 41Β παραβαλεῖν, 
40 D, μὴ μεῖξον ὃν τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας πταραβαλ- 
λομένου, ὁμοίων ὄντων τῶν ἐλλειμιμάφων, ῳ δὲ δεῖ 
ὅμοιον ἐλλείπειν, τὸ 4' δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοθεῖσαν 
εὐθεῖαν τὴν .41}Β τῷ δοϑέντι εὐϑυγράμμῳ τῷ Τ' ἴσον 
παραλληλόγρομιμον παραβαλεῖν, ἐλλεῖπον εἴδει wa- 
ραλληλογράμμῳ, ὁμοίῳ ὄντι τῷ Zf. ᾿ 
Τετμήσϑω ἢ AB. δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ 
ἀναγεγράφϑω «no τῆς EB τῷ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως 
χείμενον τὸ EBZH, καὶ συμπεσιληρώσϑω vo AH 
παραλληλόγραμμον" τὸ δὲ 4H ἤτον ἴσον ἐστὶ τῷ T, 
ἢ μεῖζον αὐτοῦ, διὰ τὸν δρισμον. Εἰ μὲν οὖν ἴσον 
ἐστὶ τὸ ΑΗ τῷ Γ, γεγονὸς ὧν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν" πα- 
᾿ραβέβληται ydg παρὰ τὴν δοϑεῖσων εὐθεῖαν τὴν ΑΒ 
τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ D ἴσον παραλληλόγραμι- 
μὸν τὸ AH, ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ τῷ ΕΖ 


VI. 22., VI. 25,, nostra haec autem pariter VI, 25. . Quae eu* 
em vulgo est VI. 29. apud Campanum .est VI. 24, 

. o Obs $. *üuc. refaxri potest problema, quod est apud 
Thom. Simpson 14libri VI., quo iubetur describi figura simi- 
lis dataecfigurae reculineae, quae ad aliam datam. figuram recti- 
lineam sit in ratiome data. , 


PROPOSITIO XXVI. 


Obs. 1. Si quis sumere velit, dari posse rectam «4ΘΓ, 
quae non transeat per punctum Z, necessario ís ponere debet 
"aectam HZ ipsam ant productam convenire ín puncto aliquo 
Θ᾽. cum recta ΑΘΓ. Quoniam enim, ob angul. 4HZ:—44T 
(supp.) recta HZ parallela est rectae ZT' (I. 28.) et 4F secat 
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bus defectu eius, quod. ad dimidiam et parallelogrammo, 
cui oportet simile deficere ?). . 

.Sit data quidem recta 4B, datum vero rectilineum, 
cui oportet aequale ad 4B applicare, sit [', non ma. 
ius existens eo, quod ad dimidiam applicatum est si- 
milibus existentibus defectibus, cui autem oportet 
'eimile deficere, sit //; oportet secundum datam rectam 
44B dato rectilineo Γ΄ aequale parallelogrammium ap- 
plicare, deficiens figura parallelogramma, quae simil s 
sit ipsi 7. | 

Secetur 4B (1. 10.) bifariam in puncto E, et de- 
8cribatur ex ipsa JB (VI. 18.) ipsi χί simile et simi- 
liter positum ΕΒΖΗ, et compleatur parallelogrammum 
AH; itaque. 4H. vel aequale est ipsi Γ᾽, vel maius 
ipso, ob determinationem, ἘΠ δὲ quidem aequale est 
AH ipsi I', factum erit propositum; applicatum erit 
enim secundum.datam rectam 4B dato rectilineo [" 
aequale parallelogrammum- 44H , deficiens figura paral- 
lelogramma .£Z ipsi Ζ' simili. Si autem non, maius 


1) Ad finem huius propositionis in versione latina prae- 
eunte Boermanno paululum recessimus a textu graeco, quo vc- 
rius rem ipsam. exprimeremus. Neque enim de duobus def.- 
ctibus sermo esse potest, quorum alter pertineret ad parallel. - 
grammum illud, cui oportet simile deficere. , Itaque graeca 
quoque ita habere debebant ji ὁμοίων ὄντων τοῦ T5 ἐλλείματος 
τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας καὶ τοῦ (εἴδους) ᾧ δεῖ ὅμοιον ἐλλείπρεν. 
Caeterum , monente Píleiderero propositio haec ita etiam po- 
test exprimi: datae figurae rectilineae aequale describere pa- 
rallelogrammum sub angulo dato, cuius uirium latus circa hunc 
angulum sit segmentuzn rectae datae, alterum vero latus habeat 
rationem datam ad reliquum segmentum rectae datae: dum- 
modo figura rectilinea.data maior non sir parallelogrammo sub 
eodem angulo dato, cuius unum latus circa hunc angulum est 
&emissis rectae. datae, alterum vero ad semissem rectae datae, 
seu ad prius eius latus habet eandem rationem datam. 


rectam 40 Γ᾽ in I'(supp.), etiam HZ ipsa vel produota eendem 


^ 
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ὁμοίῳ ὄντι và f. Ei δὲ οὔ, μεῖζόν ἐστε τὸ OE τοῦ 
JF. "Ioov δὲ τὸ OE τῷ HB: peitov ἄρα καὶ τὸ HB 
«οὔ [X ἧι δὴ μεῖζόν ἐστε τὸ HB τοῦ T, ταύτῃ τῇ 
«στερογῇ icov, τῷ δὲ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον' 
τὸ αὐτὸ συνεστάτω τὸ ΚΑ͂ΜΝ. ᾿Αλλὰ τὸ 4 τῷ ΗΒ. 
ἐστὶν ὅμοιον" καὶ vo KM ἀρὼ τῷ HB ἐσεὶν ὅμοιον. 
Ἴβστω οὖν ὁμόλογος ἡ μὲν ΚΑ τῇ HE, ἡ δὲ AM 
τῇ HZ... Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ HB τοῖς TI, KM, 
μεῖζον “ἄρα ἐσσὶ. HB. τοῦ KM* μείζων" ἄρα ἐστὶ καὶ 
ἢ μὲν. HE τῆς AK, ἡ δὲ HZ τῆς AM. Κείσϑω 
vj μὲν ΚΑ ἴση ἡ HE, τῇ δὲ AM ἴση 4 HO, καὶ 
συμισιεστληρώσϑω vo SHOII παραλληλόγραμμον" ἴσον 
dc» καὶ: ὅμοιόν ἐστι τῷ ΚΜ τὸ HII. ᾿Αλλὰ τὸ KM 
τῷ HB ὅμοιόν ἐστι" καὶ τὸ HII ἄρα τῷ ΗΒ ὅμοιόν 
ἐστι" στερὶ τὴν αὐτὴν: ἄρα διώμευρόν ἔστι τὸ HII 
τῷ HB. "Ἔστω αὐτῶν διάμδτηος ἡ HIIB, καὶ κατα- 
γεγράφϑω: τὸ σχῆμα. 

᾿Επεὶ οὖν ἴσον ἐστὲ τὸ BH τοῖς Γ, KM, ὧν τὸ 
HII τῷ ΚΗ ἐσεὶν ἴσον" λοιπὸς ἄρα ὁ ΥΦΧ γνώμων 
λοιπῷ τῷ 1 ἴσος ἐστίν. Καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΟΡ 
τῷ ΕΣ, κοινὸν σιρορχείσϑω τὸ 118. ὅλον ἄρω τὸ ΟΒ . 
ὅλῳ τῷ B ἴοον ἐστίν. ᾿Αλλὰ τὸ ΞΕ τῷ ΤῊ ἐσεὶν 
ἴσον, ἐστεὶ καὶ πλευρὰ ἡ AE πλευρᾷ vj EB ἐστὶν 
ἴση" καὶ τὸ ΤῈ ἄρα 4 OB ἐστὶν ἴουν. Κοινὸν 
σῤορκείσϑω τὸ ΞΣ' ὅλον ἄρα v0 TX ὅλῳ τῷ ΥΦΧ 
γνώμονί ἔστιν ἴσον. ᾿Αλλὰ ὁ ὙΦΧ γνώμων τῷ Γ 
ἐδείχϑιη) ἴσος" καὶ ALII ἄρα τῷ D ἐσεὶν ἴσον. 

Παρὰ τὴν δοϑεῖσωαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν 4D τῷ δο- 
ϑέντι εὐϑυγράμμῳ τῷ D ἴσον παραλληλόγραμμον sta- 


40r acad in puncto aliquo. 9 a. 29. Cor. 3.). Hinc proprie 
duo casus distinzui debere videntur, prout punctum. Θ in ipsa 


᾿ 


X à 
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est OE ipso I:  Aequile autem OE ipsi HB; 
maius igitur et Z7B ipso I' Quo autem maius est 
HB ipso Ij ei excessui aequale, ipsi autem 2] si- 
mile et similiter positum idem constituatur K/MN 
(VL. 25.)). Sed 4 ipsi HB st simile; et K M igitur 
ipsi HB est simile. Sit igitur homologa quidem [97 
ipsi E, 4M vero ipsi HZ. Et quoniam aequale 
est HB ipsis I5. K M, maius igitue est 28 ipso KM; 
maior igitur est et. Z7Z ipsa ΑΚ (VI. 20. Cor. 1.), 
HZ vero ipsa ΓΜ. | Ponatur (I. 3.) ipsi quidem Καὶ 4 
aequalis 77,3, ipsi vero 4M aequalis. 776, etcomplea- 
tur parallelogrammum ,Z/7011[; aequale igitur et si- 
milé est ipsi KM ipsum 471] (VI. 24). Sed ΚΖ 
ipsi HB simile est; et HI igitur ipsi 7B simile est: 
circa eandem igitur diametrum est ἐξ}, circa quam 
HB (VI. 26.). Sit eorum diameter 77]ID, et descri- 
batur figura. 

Et quoniam aequale est B77 ipsis I', KM, quorum 
HII ipsi KM est aequale; reliquus igitur T X gno. 
mon reliquo J' est aequalis. . Et quoniam (I. 43.) ae- 
quale est OP ipsi £X, commune apponatur. 71B ; to- 
i"m igitur OB toti £I aequale est. Sed ZB ipsi E 
est aequale (1. 36.), quoniam et latus 4E luteri ZB 
est aequale; et .T'E ipsi OB est aequale. .Commune 
apponatur ,Z£Z; totum igitur ΤῚΣ toti gnomoni T$ X 
est aequale, Sed gnomon ΥΦΧ. ipsi ]' ostensus 'est 
aequalis; et. 7/1] igitwr ipsi J' est aequale. . : 

Secundum datam igitur rectam 47) dato rectilineo 
I' aequale - parallelogrammum applicatum est ΟΣ 7;: de- 


recta ΠΖ, vél in ea producta poni sumas. Atque haec ipsa cansa 
fuisse videtur -lectíonis variantis, quam ad humec locum obser- 
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ραβέβληξαι τὸ ET, ἐλλεῖπον εἴδει πταραλληλογράμμῳ 
τῷ ΠΒ ὁμοίῳ ὄντι τῷ Z4, ἐπειδήστερ τὸ IIB τῷ ΗΠ 
ὅμοιόν ἐστιν. Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


a IPOTA4ZIZ κϑ'. 


Παρὰ τὴν δοϑεῖσων εὐθεῖαν. và δοϑέντι εὐϑυ- 
γράώμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον παραβαλεῖν, ὕπερ-- 
βάλλον εἴδει παραλληλογράμμῳ ὁμοίῳ τῷ δοϑέντι. 

"Eovo ἡ μὲν δοθεῖσα εὐϑεῖω ἡ 4B, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον, ᾧ ᾧ δεῖ ἴσον παρὰ τὴν 48 παραβα- 
Ásiv, τὸ Γ, ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον ὑπερβαλεῖν, τὸ 2: δεῖ 
δὴ παρὼ τὴν ΑΒ εὐθεῖαν. τῷ D εὐθυγράμμῳ ἴσον 
παραλληλόγραμμον sigo uiuis, ὑπερβάλλον εἴδει πτα-- 
ραλληλογράμμῳ ὁμοίῳ τῷ 4. 

Τευμήσϑω ἢ .AB δίχα «ovd τὸ E » καὶ dyays- 
γράφϑω ἀπὸ τῆς, EB τῷ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως usi- 
μένον παραλληλόγραμμον τὸ ΒΖ, xol συναμφοτέροις 
μὲν τοῖς ΒΖ, Τ' ἴσον, τῷ δὲ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως 
κείμενον τὸ αὐτὸ συνεστάτω τὸ HO* ὅμοιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ HO τῷ ΕΜ. ὋὉμόλογος δὲ ἔστω ἡ μὲν KO τῇ 
ZA. ἡ δὲ KH τῇ ΖΕ. Καὶ ἐπεὶ μεῖζόν ἐστε τὸ HO 
τοῦ ZB, μείζων ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ uiv KO τῆς ZA, 
ἡ δὲ ΚΗ τῆς ΖΕ. ᾿Εκβεβλήσϑωσων αἱ Z4, ΖΗ, 
“ καὶ vw “μὲν KO ion ἔστω η. ZAM, vj δὲ KH (on 
ἡ ZEN, καὶ συμοτεσληρώσϑω vo MN: «o MN ἄρα 
τῷ ΗΘ. ἴσον vé ἐστι uui ὅμοιον. ᾿Αλλὰ τὸ HO τῷ 


vavimus. In versione Cornmandini uterque δἰ τὰβ puncti O ex- 
pressus est. Neque tamen id necessario fiet, dum observes, 
xectam .40[, nisi per puncjum Z transeat , necessario alter- 
wam rectarum HZ, EZ sccare, ubi tum punctum Ó pro puncto 
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. ficiens figura parallelogramma JIB simili existenti ipsi 
4, quandoquidem 118 ipsi HII simile est. Quod 
oportebat facere. 


PROPOSITIO XXIX. (Fig. 393.) 


Secundam datam rectam dato rectilineo aequale pa- 
rallelogrammum applicare, excedens figura parallelo- 
gramma simili datae. 

Sit data recta 4B, datum vero rectilineum Γ᾽, cui 
oportet aequale secundum 4B applicare, 7f autem cui 
oportet simile: applicare; oportet igitur secandum 4B 
rectam ipsi Γ΄ rectilineo aequale parallelogranimum ap- 
plicare, excedens figura parallelogramma simili ipsi 4f. 


Secetur AB bifariam in E (1. 9.), et describatur 
ex EB (VI. 18.) ipsi Ζ΄ simile et similiter positum 
parallelogrammum ΒΖ 'et utrisque simul quidem BZ, 
I aequale, ipsi vero 7f simile et similiter positum idem ' 
constituatur 77O (VI. 25.) ; simile igitur est 77O ipsi 
EA. Homologa autem sit KO quidem ipsi Z4, KH 
vero ipsi ΖΕ. Et quoniam maius est, parallelogram- . 
mum: HO ipso ZB, maior igitur, est et recta quidem 
KO ipsa Z4, recta vero KH ipsa ΖΕ. | Producantur 
Z4, ΖΕ, et ipsi quidem KO aequalis sit ZA4M (I. 
3.), ipsi vero. KH aequalis. ZEN et compleatur pa- 
rallelogrammum MN; ergo ΜΝ ipsi /7O aequale est 


intersectionis cum alterutra harum rectarum sumi potest, adeo- 

qué in ea ipsa positum est, Atque ita rem expedit Clavius. 
Obs. 2. Inconditionibus Theorematis, ut monet Clavius, 

haud negligi debet oa, parallelogramma non tantum similia, 
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E. ἐστὶν ὅμοιον" καὶ τὸ ΜΝ ἄρα τῷ .E 4 ὅμοιόν 
E 4 4 | » 94 " , , LN - 
ἐστι σπτερὶ viv. αὐτὴν ἄρα διάμετρον ἔστε τὸ E τῷ 
ΜΝ. "Ηγχϑω αὐτῶν ἡ διώμετρος ἡ Ζ3Ξ3, καὶ καταγε- 
γράφϑω τὸ σχῆμα. 

^ua » » - d 

Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὲ τὸ HO τοῖς ΕΖ, I', αλλὰ 
«ὁ HO τῷ ΜΝ ἴσον ἐστί: καὶ τὸ ΜΝ ἄρα τοῖς EA, 
Γ ἴσον ἐστίν. Κοινὸν ὠρηρήσϑω τὸ ΕΠ λοιπὸς ἄρα 


sed etiam similiter posita esse debere. Hac enim praetermissa 
non valeret propositio. 

Obs. 3. Idem Clavius directam quoque huius Proposi- 
üonis demonstrationem addit, ductanempe recta, quae utram- 
que rectarum 4B, BI' bisecat, cui deinde ostendit parallelam 
esse utramque rectarum ZZ, IZ, unde, quum per punctum Z 
una tantum recta alteri datae parallela esse possit, necessario 
ja directum erunt puncta 4, Z, 1. Cf. infra Obs. 1. ad 
"VI. 32. ᾿ 

Obs. 4. Denique Clavius monet Propositionem hanc ad- 
huc valere, si duo parallelogramma similia, similiterque posita 
nom habeant angulum communem,, sed unum sit extra alterum 
hac tamen lege, ut duo latera unius cum duobus lateribus al- 
terius duas reotas lineas constituant, nempe, etiam hoc casu 
parallelogramma circa eandem consistere diametrum, quod eo- 
dem modo directe vel indirecte demonstrari poterit. Idemque 
etiam monet Rob. Simson, ad VI. 5?. (Vide infra.) 


PROPOSITIO XXVII. 


O bs. 1. Robert, Simson. monet secundum asum huius 
Propositionis habere in Editione nempe Basil, ἄλλως ante verba: 
ἔστω γὰρ πάλιν praefixum, quasi alia esset demonstratio, ab im- 
perito, ut videatur , librario adiectum, quam vocem recte omi- 
serit Gregorius (Peyrardus quoque eam iure omittit, nulla va- 
riantis huius, lectionis mentione facta,) Librarii ^ autem noa 
animadvertisse videntur, a vocibus iude ἔστω γὰρ ἡξάλεν ca- 
sum secundum imcipere, cuius négligentiae cáusa forte in eo 


΄ 


""- 


. 5 ; V 
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* eugimile.: r Hà. dpsi EA: est simile; et MN.igitur 
- CI, 91. ) ipsi. EA .simile, ést ;.circa' eandem igitur (VI. 
^ 26.) diametrum. est ipsum £74 circa quam JN. . Du- 
catur. eorum diameter Z5. et describatur figura. 

;SEt quoniam aequale est HO ipsis EA, I, sed HO 
ipsi MIN aequale est; et MN igitur eis EA, T 
" , T ^v 
qiaétg la fuerit, quod i in schemate casus secundi non eaedem 
Jittérae  Alphabeti, adhibitse: fuerunt, qnae in schemete primi 
cass, quod utique, ut Rob, Simson notat, fieri debebat. Quo 
facto haec foret demonstratio. ο i 
"Eon, πάλιν ἡ AB τμηϑεῖσα Sit rursus (f. 388.) [4D secta 
δίχα; κατὰ, τὸ 1', καὶ παραβλη-- bifariam. in 7, et applicatum 
ϑὲν παρὰ τὴν 48 τὸ 44, ἐλ- sit 2d AB parallelozrammum 
λεῖπον εἶδεε τῷ LES xal παρα- A deficiens figura ΖΕ; et ap- 
εβλήσϑω πάλιν παρὰ τὴν AD. plicetur rursus "d AD paualle- 
τὸ AZ παραλληλόγραμμον, ἐλ--  logrammum AZ deficicieusfigu* 
λεῖπον to KO, ὁμοίῳ τε καὶ ὁμοίως va KO simili et siniiliter posi- 


; σὰς A C IE s 
πειμένῳ τῷ ἀπὸ τὴς rtm TUS tà ei, quae ex Timidia ABD des- 5, 


΄ 


AB τῷ. FIL λέγω, ὅτε μεῖζόν cripta est; nempe I. dico, 
furi τὸ ἀπὸ τὴς. ἡμισείας παρα- maius esse petallelggtsmmumy: 
βλήθὴν τὸ “4: τοῦ «475. ᾿Ἐπεὶ quod ad dimidiam "applicatur, 
γὰρ ὕμιονόν "Fore τὸ ΓῈ τῷ K0, nempe 44, parallelogsamuio 
à πέρ) αὐτήν εἶδι διάμετρον." * Roto. AZ. Quoniam enim simile'esr 

av tn διάμετρος ἡ * ZB, καὶ κα- ΤῈ ὕρδι KO, circa eandem diaz 

ταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. Καὶ rd metrum stmt? sit'eorum diame- 
ἴσον ἐστὶ τὸ 4O cQ 4H, ἐπεὶ ter ZB, et descibatur figure. 

καὶ; ἡ ΘΝ τῇ BN μεῖζον ἄρα - Et, quoniam aequale est 40 

τὸ , dO. do? OZ." "Ivoy δὲ τὸ ipsi ΔΗ͂, ctemim et ΘΝ aequa- 

40 τῷ. 4K ἀεῖξον ἄρα καὶ τὸ lis est ipsi zm. maius igitur 

AK τᾶν. 02. Κοινὸν πρόρκείσϑω 4dO ipso ÓZ." μι αν autem 
E OK? ὅλον Mui τὸ 44 ὅλου. 40 ipsi AK ipud 

τοῦ 42 μεῖζόν eem ipso OZ. Ed add atur 
OK: totum igitar 4d qu) 42 
. maius est. : 
Euclid. Elemet.n P.I, TU 
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ὁ ΨΧΦ γνώμων τῷ I iow ἴσος. Καὶ ἐσεὶ ἴση" 


- » , - 
nv ἡ AE τῇ ED, ἴσον ἐστὲ καὶ τὸ 4N τῷ NB. 
τουτέστι τῷ Ὁ. Κοινὸν προςκείσϑω τὸ ἘΞ’ ὅλον 


" »" - - , ^ : 
ἄρα τὸ X icov:iovi τῷ X γνωμῶνι. ᾿“λλὰ o 


OX γνώμων τῷ Γ᾽ ἴσος ἐστί' καὶ τὸ AZ ἄρα τῷ 
I ἴσον ἐστίν. . 


llagé τὴν δοϑεῖσαν ἄρω εὐϑεῖαν τὴν AR τῷ do-- 


ϑέντο εὐθυγράμμῳ τῷ Γ΄ ἴσον, “«τ«ὠριιλληλόγραμμον su 
t « ) » 
ραβέβληταε τὸ ΑΞ, ὑπερβάλλον εἴδει «Γαραλληλο- 


' - t » - , E 1 
-γρώμμῳ τῷ 110 ojtolo ὀντὶ τῷ 4, ἐπεὶ καὶ τῷ I4 


ἐστὲν ὅμοιον τὸ Oll. Ὅπερ ἔδει σιοιϊῆσαί, 


lPoTAsxXisx λ}. 


Τὴν δοδεῖσων *) εὐθεῖαν ssmepuoutvk ἄκρον xoi. 
᾿μιέσον λόγον τεμεῖν. 


ν 


1) Austin. refert, pro' voce: δοϑεῖσαν se in omuibus giáe- 
cis exi iplaribus reperire τεϑεῖσαν, quam vocem etiam Cam- 
panus er Tartàlea per ,propositam'* expliceut, At nea Pey- 
rardus nec Gregorius qr circa. vocem δοϑεῖσαν, quam 
ipsi habent, monent, editio autem Basileensis habet: ἐεϑεΐσαν, 


Tta statim apparet, casnm secundum a primo eo tantum 
differre, quod in illo basis 4X parallelogrammi 44Z minor sit, 
quàm ΑΓ dimidia rectae. 4B,. in hoc contra maior. 

Obs. 2. Quum plures queti soleart, sensum huius pro- 
positionis, pariterqne duarum sequentium esse satis obscurum, 
is paullo clárius ita forte exprimi pos:e videtur: si recta ali- 
qua 48 (Fig. 980. 558.) bifariam dividatur in P, et super 


tg Li » a : 
' dimidia BI' cónstituatur parallelogrammum quodcunque ΤῈ, 


cuius dianieter sit B4, et compleatüt totuni: parallelogiammum 
ABEO, tum dicitur pararallelogramrnum super dimidia 4T 


' constitutum ; applicatum esse secundum rectam 4B, defi iens 


parallelogrammo ΓῈ. Quodsi iam in diametro B4 ipsa, aut 


^ 


LI 
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aequale est, Commune auferatur. £//f ; reliquus igitur 
J4Xd gnomon. ipsi J' est aequalis. Et quóniam ae- 
qualis. est ΔΕ ipsi EB, aequale est (1. 36.) et ΙΝ 
ipsi NB, hoc est (I. 43.) ipsi 40. Commune appo- 
natur EE; totum igitur /ZZ' aequale est gnomoni d X iP 
Sed ΦΧ. gnomon ipsi [' aequalis est; et A45 igitur 

"ipsi Γ aequale est. « 

Secundum datam igitur rectani AB dato. " réctilineo 
T aequale paralleloggrammum  applicatum est AX, ex- 
cedens Jigura parallelogramma 1100 simili ipsi 4f, quos 
niam et ipsi 4 simile est OIL, Quod oportebat 
facere. : | 


PROPOSITIO XXX. (Fig. 395) - 
iDatam rectam terfhinatami secundum extremam et; 
mediam rationem secare. * 


producta sumatur punctum quodennque Z, et per illud dus 
tántur rectae ΗΖΘ, ΖΚ, quae sint patallelae rectis 4D, B6: 
dicetür párallelogrammuni -4Z super recta ΑΚ constitutum 
applicari secundum .rectam. 4 ita, ut deficiat parállelogrammo 
KO simili et simüliter posito. (VI. 26.) parallelogrammo ΓΕ, 
et. demonstrari poterit, parallelogrammum A4 super dimidia 
, xecta 41' constitutum maius esse quocunque parallelogrammo 
z4Zshac vatione süper alio.segmento rectae 44B nempe AK 
constituto. Ita fere Clavius. 
Obs, 3$. Differentia , qua parallelogrammurm A44 superat 
alterum 44Z, aequalis est parallelogrammo Z4 simili et simi- 
liter posito parallelograrino ΓΕ, Huius parallelogrammi Z4 
-wnum latis ZN-AI'(I. 54.) ——aP—4AK (vel A4K—AT) al-- 


terum ΝΖ : ΖΝ Lal: LPB-—ZK:KB (Vi. 4). £x schedis 


Püleiderer. Hinc eodem observante sequens emetgit proposi- 
tionis. huius enunciatuin magis determinatum: parallelogram* 


"n LÀ 


͵ 


ν 


΄ 


t, » 
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Βστω ἡ, δοϑεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη ἡ 413: δὲῖ 

δὴ τὴν. 4.18 εὐθεῖαν ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεμιδῖν» 
᾿Ανογεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον τὸ 
Γ᾽ καὶ παραβεβλήσϑω step «ἢν AT τῷ ΒΓ ἴσον 
σ-αριλληλόγραμιον τὸ ΓΖΔ, ὑπερβάλλον εἴδει τὸ 44 
ὁμοίῳ τῷ BI. : 
- Τετράγωνον δέ ἔστι τὸ BI* τετριίγωνον ἄρα otl 
καὶ τὸ ΑΔ. Καὶ ἐπεὶ" ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΓ τῷ ΓΖ, 
κοινὸν ἐφηρήσϑω τὸ ΓΕ" λοιστὸν ἄρα τὸ BZ oru 
τῷ ΑΔ ἐστὶν ἴσον. Βστι δὲ αὐτῷ καὶ ἰσογώγιο»" 


/ 


τῶν ΒΖ, A44 ἄρα ἐντισεσόνϑασιν αἱ sAevQal, αἱ 
περὶ τὰς ἴσας yovíuc* ἔστιν ἄρα "εἰς 4 ZE ngog τὴν 
ΕΔ οὕτως 5 AE ποὸς τὴν EB. "Iog δὲ καὶ μὲν ZE 
vj AT, τουτέστι τῇ AB, ἡ δὲ EA αὐ AE ἔστιν 
ρα ὡς ἡ" BA góc τὴν AE οὕτως ἡ AE πρὸς env 
EB. Μείζων δὲ 4 AB τῆς AES μείζων ὥρα. καὶ 0 
AE vc EB. 


᾿ 


X » 


LI 
mornm sub dato angulo 74 secundum rectam datam applicato- 


rum et deficientium (ab parallelogrammis acquiangulis et. si- 
,milibus inter easdem parallelas super tota 4/5) parallelogvam- 
mis similibus ac similiter positis, maximum est, quod ad 447— 
AB ; EIE τες 

u applicatur , nempe" hoc excedit aliud quodcunque paralle- 

. “1: 5 TE H m s "p" e| o» 

logrammo simili similiterque posito iis, qnibus deficiunt, cu- 
jus unum latus aequale est. differentiae ipsius 44I' et segmeüi 


rectae. 418, cui alterum parallelogrammum insístit. 


ja T 

Obs. 4. Casus particularis, ad maxime memorabilis, et 
saepissime occurtons is est; quo parallelogramma, de quibus agi- 
ur, fiunt rectangula, et siinul. P4 —TBeP4,.adeoque 44 in 
quadratum .abit, pariter ac. ££, unde et KZ-XKB.. σις casa 
propositio mutatur in hanc: ex omnibus rectangulis , quonim 
"latexa. sunt segmenta rectae data&, maximwm est, qnadrdtum 


4 
ἢ - 
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Sit data recta terminata 4B; oportet igitur. 4B 


rYéctàm  secuudum extremam: et mediam rationem 
secare. * 


Describatur enim (1. 46) ex AB quadratum BI, 
et applicetur (Vf. 29.) secundum AT ipsi Bf aequale 
parallelogrammum I4, excedens figura 44 simili ipsi 
BI. ᾿ : 

Quadratum autem est BT; quadratum igitur est et 
“41... Et quoniam aequale est. BI' ipsi l'7£, commune 
auferatur. ΓΙ ; reliquum igitur BZ reliquo 44f est 
aequale. Est auteni et ipsi aequiangulüm ; ipsorum BZ, 
“12] igitur (VI. 14.) reciproca sunt latera circa aequales 
augulos; est igitur ut Z, ad EZ ita 4E ad EB. 
Aequalis autem est ZZE ipsi 4I, (1. 34.) hoc- est ipsi 
AD, et EA ipsi AB; est igitur ut B4 ad AE ita 4E 
ad ΜΠ, Maior autem 4B ipsa ΑἸ]; major igitur et 
AE ipsa EB. , 


super dimidia,recta. (Hoc nempe excedit rectangulum quod- 
cunque ipsi ipsoperimetrum quadrato, cuius latus aequale es, 
differentiae inter latus prioris quadrati et latus quodcunque il- 
lius rectanguli,) . Atque haec propositio eadem eft cum ea, 


quam habuimus in 11, 5. Cor. 1., quae itaque casu$ particula- . 


xis est VI. Prop. 27. (vid. Pfleidereri Schol. in Libr. 2. $. 
$3. sqq.)  Playfai. loco generalioris propositionis Euclideaet 
quam in elementis haud necessariam esse iudicat, tantum hunc 
casum particularem , utpote saepissime obvium , - et tironibus 
magis accomodatum : et. sufficientem posuit, δὲ similiter etiam 
in duabus.sequentibus propositionibus versatus est. Paullo 
geueralior adhuc maneret propositio, si parallelogrammum su- 
per dimidia 4B Sccipiams feret. quidem Miu a 
non fectangulum, . ) 


B 


/ ^ 
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'H ὥρα AB εὐθεῖα ὥκρον καὶ μέσον λόγον τέ- 
^ ^ " P », - - , 
τρίηται κατὰ τὸ E, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆς tuu ἔστε- 


“ » - * 
τὸ 4. Ὅπερ ἔδει ποιῆσαι ὃ). 


AAA ! 
"Eovo ἡ δοϑεῖσα, εὐθεῖα ἡ AB δεῖ δὴ τὴν AB 
dxoov καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 
Τετμήσϑω γὰρ 5 AB κατὰ τὸ Γ΄, ὥςτε τὸ ὑτοὸ 
τῶν AB, ΒΓ' ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ τῆς AT τετραγώνῳ, 
"End οὖν vd vud τῶν 4B, ΒΓ ἴσον ἐστὶ v6 «0 
τῆς ΓΑ͂: ἔστιν ἄρα ὡς αὶ AB πρὸς τὴν AT οὕτως 
ἡ ΑΓ πρὸς τὴν ΓΒ. 'H ἄρα 48 ἄκρον καὶ μέσον 
λόγον φέτμηται κατὰ vo Γ. Ὅπερ ἔδες ποιῆσαι, 


" ." IIPOTAZXIXZ 3à« 
"Ev τοῖς ὀρϑογωνίοις τριγώνοις, τὰ cd τῆς ty» 
ὀρϑὴν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς εἶδος ἴσον ἐστὲ 


1). Austin. refert, hic legi: ὅπερ ἔδει δεῖξαι, et Inde avgn- 
mentatur inter alia, haud. ab Euclide esse hanc propositionem, 
Peyrardns qautém. et Gregorius habeht: ὅπερ ἔδει ποιῆσαι, Ba- 
sileensis hic quidem legit: δεῖξαι, at post alteram. demon- 
strationem pariter habet; ποιῆσαι. ᾿ 


, 


Obs. 5. Si secundum eandem SE 48 (Tig. 389.) 


'applicentur parallelogramma .A4Z, 4t, deficientia parallelograin- 


mis ΒΖ, BC similibus et similiter positis, parallelogrammo 444 
vel DAZ, quad a rectae 4B dimidio describitur, ita tamen, ut 
sit. AK— B», vel PK—Fe, parallelogramma .4Z, I erunt 
aequalia. Nam, quum ex hyp. sint parallelogramma ΒΖ, B4 
similia et similiter posita parallelogrammo B4 communem cum 
eo angulum. habenti, erunt ΜΖ, B4 circa eandem diametrum : 


εἰ ex simili ratione eruüt. Βζ, 4.4 circa eandem diametrum 


(VI, 26.) adeoque! puncta Z, 4, ἔν DB erunt in eadem recta. 


͵ 


. στε 
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Ipsa igitur 4B, recta secundum extremam et me- 
diam rationem secta est in JE, et maius eius seg- 
mentum est. E. Quod oportebat facere, 


ALITER. (Fig. 396.) 


Sit data recta //B ; oportet rectam 4B. secundum 
' extremam et. mediam rationem secare. 

Secetur. enim 4B. in Γ΄, ita (II. 11.) ut rectangu- 
lum sub 4B, BT, aequale.sit.quadrato ex ΖΓ. 

Et quoniam rectangulum sub 4B, ΒΓ aequale est 
quadrato ex ['4; est igitur (VL 17.) ut 4B ad AT 
ita ΑΓ ad IB; ergo (VI. Def. 3.) AB secundum ex- 
tremam et mediam rationem secta est in I. Quod opor- 
tebat facere, . “ 


PROPOSITIO ΧΧΧΙ. (Fig. 396) 
In rectangulis triangulis figura ex latere rectangu- 


lum angulum subtendente aequalis est figuris ex lateri- 


Erit itaque (T. 43.) parallelorrammum Kt aequale parallelo- 
grammo Θξ (I. 45.), At ob Hx—AK (hyp.) vel MG—HZ, 


erit parallelogrammum, Θζ —H.A , itaque et KZ—II.4, addito- - 


que communi 24, erit 4Z — 4t (Whiston.. Cor, 1. ad Vi. 21.). 
Aliter ita: quum parallelogrammum B4, vel id, qnod. ei ae- 
quale est, 444 superet, ut ex demonstr, VI. 27. patet, paralle- 
Jogrammum .Z£ parallelogrammo Z7; pariterque parallelogram- 
mum J2£4 superet parallelogfammum .4Z parallélogrammo 244 
sit autem, ob KI'-— Ix (hyp.), ctiam parallelogrammum 45— 
“14: erit. I45—.4Z. — Contra, si sit 4Z—.4£, caeteris ut ante 
manentibus, erit P«— FK Nam parallelogramma aequalia 4Z, 
"AC aequaliter different a. parallelogrammo 444, nempe paralle-' 
logramnris 444, AC: itaque 444, 4&6 aequalia erunt, unde erit 
VEENZLNQ (Obs. ad I. 36.), adeoque X— I 34.) Simul 


e 


do dMÉíe i 


͵ 
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τοῖς, dst τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν 7teQtSyoVGu y σίλευ-- 
, » 

Qu» δἴδεσι., τοῖς ὁμοίοις ve καὶ ὁμοίως PIRA: 

μέγοις. 


, ἴστω φρίγωνὸν ὀρϑογώνιον τὸ ABT, doo v ἔχον. 


τὴν sq BAÁAT γωνίων' λέγω ὅτι vo ἀπὸ τῆς DI 
εἴδους. ἔσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν BA, AT εἴδεσι, τοῖς 
ὁμοίοις vc καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις,. 
᾿Ηχϑω κάϑετος ἡ. A4. 
᾿Επεὶ οὖν iv ὀρϑογωνίῳ. τριγώνῳ τῷ ABT, ἀπὸ 
τῆς πρὸς τὸ 4 ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ viv ΒΓ βάσιν. κώ- 
ϑέτος ἤκται 5 d: τὰ I[ABA, AAT ἄρα. πρὸς τῇ 
καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅλῳ τῷ 4,18 καὶ 
ἀλλήλοις. Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἔστι τὸ ABI ἐῷ ABA, 
ἔστεν ἄρα ὡς ἢ IB πρὸς τὴν BA οὕτως sj AB πρὸς 
τὴν Β4. Καὶ ἐπεὶ τρεῖρ εὐϑεῖαι ἀνώλογόν. εἶσιν, 
“ἔστιν ὡς ἡ σιρῴτη σερὸς τὴν τρίτην οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ νῆς δευτέρας, τὸ ὅμοιον 


patet, esse etiam | 4K —Bx, ade qié d Kb) 44—AB. Cf, 
Whiston. Cot, 2, ad VI, 27. 


.PROPOSITIO Xxvit. 
Obs. 1. Ex iis, quae in Obs. 4. ad VI. 27, dicta sunt, 
émcrgit casu secundo alia adhuc huius problematis solutio. 
^Y. 


actis nempe, ut ante (Fig. 591.) paralleloyivammis EBZH, 
AEHO dato 4 similibus, producatur ipsius EBZH laws £H, 


et diameter ZI, fiatque in angulo ipsi ZZ ad verticem op-" 


posito parallelogrammum / Hoz "aequale ipsi ΑΝ i. e. ae- 
quale excessui parallelogrammi EBZII super figuram 4) ipsi- 
que EDZH simile, similiterque positum. — Erit itaque //z si- 


mile οἱ aequale HiLin constructione priori, et productis rectis 


SÉ, 40, usquedum in y, pàritetque rectis πὲ, BZ, usquedum : 


in e conveniant , ob EoziHo-AM-HüO (eost) -—BEH2, erit 


* 


. 


᾿ (VI. 21. Obs. 4.) 4m—L—áII— dato rectilineo 7^ Et, quum 
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bus rectümangulum subtendentibus, similibus et simili-. 
ter descriptis. . 2 
Sit triangulum rectangulum 418 Π΄, rectum habens 
BAT angulum ; dico figiram ex B/' aequalem esse 
figuris ex B4, AT, similibus ét Similiter descriptis. 


Ducatur perpendicularis 444. 

Quoniam igitur in triangulo rectangulo ABT, ab 
angulo recto ad κ΄ super basim JI" ducta est perpen- 
dicularís 4,4; erunt triangula 4182, A44, quae sunt 
aüPperpendicularem similia et toti ,£BI' et inter se 
(VI. $.) Et quoniam simile est ΒΓ ipsi 4B, est 
igitur ut ΓΒ «ἡ BA ita 4B ad B4. Et quoniam 


ires rectae proportionales sunt, est ut prima ad tértiam 


'ita figura ex prima ad figuram ex secunda, similem et 


similiter descriptam; (VI. 20. Cor. 2.) ut igitur. ΓΒ. 


Βπ sit simile et similiter positum ipsi ΒΗ͂ i. e, ipsi 4 (VI. 
24.), erit..4x secuudüm datam rectam .4B applicatum aequale 
dato 7 ita ut deficiat figura parallelopramma ΒΗ͂ simili et si- 
militér'posita ipsi z. Duplex itaque solutio locum habet, ne- 
que tamen δὰ alteram. hanc -obtineüdam nova constructione 
Opus est, quum (Obs. 5. ad VI. 27.) semper 4o—BD.X, adeo- 
que una 4. cognita, altera 4fo—.4B—.4 3 semper, simul iuno-, 
tescar.. VVhiston. Schol. ad VI; 25. et Cor. 2. ad eandem, ..: 

Obs. 2. Si parallelogrammum datum 2 quadratum fue- 
rit, problema sic: effertur: secundum datam rectam 4H dàto 


. i$ : ᾿Ξ à 
ἡ Fectilineo 7" aequale rectangulum applicare, deficiens quadvato : 


oportet autem datum .rectilineum 7' non maius esse quadrato 
,super dimidia ΑΕ vel EB. (Ita. Vhiston iu: Cor. 1. ad VI, 
28. οἱ Rob. Simson. in Not; ad Ἢ, 1.) -Aliter^ita: datam r$e« 


^ 
΄ 
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; ι 
wal ὁμοίως ἀναγραφόμενον" ὠς ἄρα ἡ ΤΒ πρὸς τὴν 
B4 οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος πρὸς τὸ απὸ τῆς 
ΒΑ, «ὸ ὅμοιον. καὶ ὁμοίως «ἐναγραφόμενον. Διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ) καὶ og ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΩ,ῖ οὕτως vo ἀπὸ 
φῆς BI' εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂' ὥςτε καὶ ὡς ἡ 
ΒΓ τιρὸς sic B4, AT οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BI εἶδος 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῶν BA, ΑΓ, vd ὅμοια καὶ ὁμοίως 
«ἀναγραφόμενα. Ἴση δὲ ἡ ΒΓ ταῖς BA, 4Γ: ἴσον 
«pe καὶ vo duo τῆς BI εἶδος τοῖς ἀπὸ τῶν BA, 4Γ΄ 
εἴδεσι, τοῖς ὁμοίοις ve καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις. 
Ἔν ἄρα τοῖς, καὶ vd. ἑξῆς. 


AAA) 


^ 
Eo 


᾿Επεὶ τὰ ὅμοια σχήμωτα ἐν διπλασίονι λόγῳ ἐστὲ 
τῶν ὁμολόγων πλευρῶν, φὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ ἄρω εἶδος 


i 


eram AB ita dividere, ut rectangulum inter segmenta eius [Ww 
tentum aequale sit dato spatio: hoc spatium autem oportet non.^. 
maius esse quadrato ex linea dimidia, Ita Playfair. rem αν 
primit, qui hunc modo casum particularem huius problematis, 
utpote maxime necéssarium exprimit. "Aliter problema ita 
enunciari potest: data sifmma 4H laterum trianguli, et rectarf- 
gulo ipso magnitudine dato, latera invenire, Vid. Rob. Simson, 
l. c. Potest autem hic casus particularis brevius multo:ac ge- 
neralis ille construi. Nempe datum spatium rectilineum , cui 
aequale constituendum est rectangulum inter segmenta rectao 
43, vel quadratum erit, vel non. Priore casu quomodo res 
efficiatur, iam ostensum fuit in Obs. 3. 'ad II. 14., unde eo re- 
mittimus lectorem. "Poterit tamem etiam huic casui applicari 
"solutio problematis generalis, Posterior casus ope VI. 25. fa-*- 
cile ad priorem revocaii poterit, Eius autem casus, sub po- 
sieriore hoc comprehensi, quo spatium rectilineum datum est 


rectangulum (qui ope VI, 15. et VI. 1T. vel ope II. 14, etiam 


; 1 
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ad' ΒΖ ita figura ex BI' ad figuram ex B A, jsimilem 
et similiter descriptam. Eademikratione. et ut ΒΓ ad 
T4 itd gura ex BI, ad figuram ex 4; quare et ut: 
ΒΓ ad ipsas B/,. 4Γ ita figura ex BI' δά figuras, ex 
BA, AT, similes et similiter descriptas. Aequalis au- 
tem Bf ipsis BA, AF ; igitur et figura ex BI' aequalis. " 
fipuis ex B, .4[', similibus et similiter descriptis, 
Ergo in réctangulis, etc. . 


ALITER. - 


Quoniam (VI. 23.) similes figurae in dupla ratione 
sunt laterum liomologorum, figura ex ΒΓ ád figuram ex 


facile ad priorem reduci poterat) sequentem solutionem habet 
Rob..Simson. in Not. ad. VI. 28. desumtam ex Willebrordí 
Snellii Apollodio Datavo, et Halleio in Schol. ad. Prop. 18. 
libi 8. Conicor. Apollonii Sit nempe data recta 44B (l'ig. 
$92.), datum autem rectangulum, quod rectis Z, 4, continetur, 
non maius éxistens quadrato ex dimidio rectae 44H: oportet 
secundüm ' datam rectam 4B dato^ rectangulo ΤῊ 4 sequale 
rectangulum applicare, deficiens quadrato.. Ducantur 4£, ΒΖ 
ad. rectos angulos ipsi 4I, ct ad easdein eius partes, quarum 
AE quidem aequalis sit DL,; ΒΖ vero 4. Bifariam seceturiunucta 
; JiZ, iu, I, centroque I, intervallo IE describatur circulus, .oc- 
curatque- xectae 4E rursus in H,' et iungatur 77Z, cui paral- 
lela* μους iK; et ad 4B ducatur L4 parallela rectae 4E. 
Quontam dgitar- angulus :EHZ in semicirculo aequalis est recto 
EAD, parallilaé erunt 4B, HZ, e parallelae sunt 4H, ΒΖ, 
quare417 aequalis est ΠΖ et rectangulum £4 X A41 aequale erit 
ipsi E Asc ΒΖ, hoc est roctangulo PX(4. Et, quoniam aequales 
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' πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς BA εἶδος. διπλασίόνα “λόγον ἔχει 
qnso ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂. CEye δὲ καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς BT τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B.A φευράγωνον 
δισιλασίονα λόγον ἧπερ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΩ" καὶ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B.A εἶδος 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀσὸ τῆς 
ΒΗ͂ τετράγωνον. Διὰ vd αὐτὰ δὴ, καὶ εἷς τὸ dnd 

. vie ΒΙ᾽ εἶδος. πρὸς τὸ ἀπὸ «τῆς ΓΑ͂ εἶδος οὕτως τὸ 

“τῆς BÜ' τετρώγωνον πρὸς τὸ "ἀπὸ τῆς DA τετράγὼ- 
γον" ὥςτε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Br εἶδος ^ "pog τὰ ἀπὸ 
τῶν 84, AAT οἴδη οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Br τετράγωνον 
πρὸς vd ἀπὸ πῶν BA, AT. τετράγωνα. Ἴσον δὲ τὸ 
ἀπὸ τῆς Br τετράγωνον τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΩ, AT τε-- 
τραγώνοιρ' ἴσον ἄρα “καὶ τὸ ἀπὸ τῆς BI εἶδος τοῖς 

᾿ ἀπὸ τῶν BA, AT εἴδεσι, «oig: ὁμοίοις τὲ καὶ ὁμοίως 

' ὠναγραφομένοις.. Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
n E 4 
ΠΡΟΊ' ΑΣ I X .λβ. 
(0 5 ᾿Εὰν vo τρίγωνα συντεϑῇ κατὰ δίων γωνίων,ἢ 
τὰς δύο τιλευρὸς. ταῖς δυσὶ πλευραῖς ἀνάλογον ἔχοντα, 
at BZ inter se parallelae, aequales erunt 4, AB, et aequa- 
les etiam sunt (Ill. 5$.) EK, ΚΠ. Est autem, ob. determina- 
" tionemg rectaugulum .Z'&(/ non maius quadrato ex 44 di-. 

midio ipsius 47, ergo et rectangulum ΒΦ ΑΜ non maius . 

est quadrato ex 2/4 h. c. ex IK: commíüne addatur /qnádratum 
ex KE, et quadratum ex ΑΚ (IL. 6.) on niaius cexit quadra- 

otis ex EX, IK h. e. quadrato ex IE: quare xecta AK seu. 7.4 

' non maior est ipsa, ZE. Et, siquidem IE;aequalis. fuerit ipsi 

14, circulus £HZ continget rectam AB án 4f, et quadratum 
ex 44 (III, 36.) aequale erit rectangulo EA 4H, sive. dato 
rectaugulo- PX 4, et factum erit, quod proponebatur. '. Si vero 


* 


s 
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: BA düplam rationem habet eius quam habet. ΓΒ ad D 4. 
Habet autem et quadratum ex BJI' (VI. 20. Cor. !1.) ad 
quadratum ex 54 duplam rationem eius quam LB ad 
B4; ut igitur (V. 11.) figura ex ΜΒ] δὰ lgiram 
ex BA ita quadratum ex ΓΒ ad quadratum ex... 4. 
Ex eadém ratione et ut figura ex BP ad figuram 'ex 
ΓΖ ita quadratum ex B[' ad quadratum ex. 7) 4; quare 
et ut figura ex BI' ad figuras ex B. 4, ΑΓ ita quadra- 
tum ex Β΄ ad quadrata ex B4, 41΄. Aequale autem 
quadratum ex BI'(L 47.) quadratis ex ZB, AT 
aequalis igitur et figiüra ex BI' figuris ex B4, 
AT similibus et similiter descriptis. Quo: oportebat 
ostendere. m . 


eB dm 
͵ 
" 


PROPOSITIO XXXI. (Fig. 397) 


Si duo triangula*£omponantur sécundum unum an- 
gulum, düo latera duobus lateribus proportionalia ha- 


sunt EI, 1Ζ, et AE, inaequales fuerint ZE, Z.4, evit IE maior, et. 
propterea circulüs EHZ secabit rectam 4B ; secet in M , N punctis; 
et super NB. describatur quadratum .NBOJI, δὲ compleatur rectan- 
gulum A4NJIO. Quoniam igitur aequales sunt M4, AN, et'aeqnales 
ostensae sunt 4.2, 44B, aequales erunt ZM, NJ.  Rectanzau- 
lum igitur ZNX NB aequale est ipsi NA4 (A, hoc est (HT. 
56. Cor.) rectangulo: E ΑΚ 421, sive rectangulo 4'x(4.. Rectan- 
gülum«vero 4NXNB est ipsum A41, est enim, ΠΝ ΝΒ. 
Ergo rectangulum .4IT aequale est rectangulo CIX4 Ipitur- 
secundum datam rectam 44D dato P'yX(4 rectangulo aequale 
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ὥῤτε τὸς ὁμολόγους αὐτῶν “πλευρὼς καὶ παραλλήλους. 
alvar αἱ λοιπαὶ τῶν τριγώνων πλευραὶ ἐπ᾿ εὐϑείας" 
ἐσονταὶ. 

"Eoo δύο τρίγωνα τὰ ABT, ATE, τὰς δύο πλευ- 
Qde τὰς ΒΑ͂, AT ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς DA, AE 
uvaAoyoy € fgovta, ὡς μὲν τὴν AB πρὸς τὴν AT οὕτως" 


«ἣν AT πρὸς τὴν AE, παράλληλον δὲ τὴν μὲν AB 


τῇ ἍΓ, τὴν δὲ AD τῇ AE: λέγω Qui ἐπ᾿ εὐϑείας 
ἐστὶν ἡ ΒΓ ü ΓΕ. ^» 

᾿Επεὶ γὰρ παράλληλός ἐσὲὶν ἢ AB τῇ AT, καὶ 
εἰς αὐτὰς ἐμπίττωκεν εὐϑεῖα ἡ AD, καὶ αἱ ἐναλλὰξ 
γωνίαὶ αἵ ὑπὸ BAT, ATA ἔσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Δεὸὼ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ φ ὑπὸ DAE τῇ ὑπὸ ATA ἐστὶν ἴση" 
Uere χαὶ 5 ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ DAE ἐστὶν, ἴση. Καὶ 
ἐπεὶ δύο τρίγωνά ἐστὶ τὰ ABD, 4ΓΕ μίαν γωνίαν 
τὴν πρὸς τῷ d μιᾷ γωνίᾳ τῇ πρὸς τῷ Ζ ἴσην ἔχοντα, 
περὶ δὲ vdg ἴσας γωνίας vat stÀevode ἀνάλογον, ὡς 
τὴν BA "ode tov ΑΓ οὕτως τὴν Γ4 πρὸς τὴν 48: 
ἰσογώνιον ἄρα doi Τὸ ABT τρίγωνον τῷ ΑΓΕ τρὶ- 
γώνω" ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ABI )ωνίω τῇ ὑπὸ ΔΓῈ: 
᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ATA τῇ ὑπὸ BAT ἴση: ὅλη 


΄ 


réctángulum II applicatum est deficiens quadrato Bi], quod 
"facere oportebat. : 

Obs. 5, Data tectà 4B, et rectilieo, per haüc proposi- 
üioüem δὲ obsetvatiohem praecedentem habebitür NB vel NIT 
látus quádrati, quo deficit rectangulum 47] rectilineo dato 
aequale, et secunidutn dátam rectam 4B applicatum. * Pró quan- 
üitate. incogüita NB vel ΝΗ ponatur y, uide AO—ABYXy, 
.*t NO —y,, ergo. AH—ABSy—ya, vel. PA-—ABYX(y— yq. 
Atque hàáec ia prima àaequationum affectarum quadraticárum 
5pécies seu forma, quatn ex hac Prop. 25, éolverunt geometráe 


ἑ. 


“Ὁ ^ 


ἤν" 


' 
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bentia, ita ut homologa' eórum latera et parallela sint; 


reliqua triangulorum latera iu directum erunt, 


τ Sint duo triangula ABT, 42ΓῈ, düo latera BA, 
AT" duobus lateribus I'/f, 4E proportionalia habentia 


ut 4B quidem ad ΑΓ ita ΖΓ ad Z4E, parallela véro 


sit AB ipsi 21, AT vero ipsi 4E; dico BI'in dires 
ctum esse, ipsi ΓΕ, 


. Quoniam enim parallela est 2B ipsi 4T, et in ips 
sas incidit recta 41, alterni anguli BAT, ATA 3e- 


quales inter se sunt (I. 29.), Ex eadem ratione et I'4E 


ipsi ΑΓΔ est aequalis; quare et. B AT' ipsi 4E est 
aequalis. Et quoniam duo triangülà sunt 481, ΖΓΕ 
unum angulum ad ΔΓ uni angulo ad 7f aequalem ha. 
bentiaj; circa aequales autem angulos latera proportio- 


nalia ut. B4 ad AT ita ΓΖΔ ad. ΖΕ, aequiangulüm 


est (VL. 6.) triangulum A4BI, triangulo ΖΓΕ; aequa- 


lis igitur angulus 44BI' ipsi ΔΓΕ. Ostensüs autem 


est et “Γ4 ipsi BAT aequalis; totus igitur. ΓΕ 
duobus ABI, BAT aequalis, est, Communis appo- 


veleres , inveniendo quantitatem incognitam ND, vel NII per 
applicationem rectanguli dáto rectangulo aeqüàlis secundum 
datam rectam J4B et deficientis quádráto.. Et ipsa etiam. re- 


test- (VVhiston.. Cor. 2. et. ὅν ad. VI. 28.). Obtinebitur nempe 
HE LP-—-4 


HE—AE-—BZ Ξε Γ-- d, et ΚΕΦ τῷ σῷ" εἰ ob KI— 4.42 


gula, qua ad solvendas aequationés huius formae utuntur re- " 
/centiogés, εχ huius Prop; 28. constructione, vel, quod idem 
, est, ex constructione in Obs; 5; ad 11. 14. allaià deduci po-. 


/ 


t 
* 
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ἄρα ἡ ὑπὸ. A4 DE δυσὶ ταῖς στὸ ABF, BAT e ἐστίν. 
Kon προρκείσϑω ἢ vao A4T'B: αἱ ἄρα vao 4ΓῈ, 
AT B ταῖς ὑπὸ BAT, ABD, ΑΓΒ ἴσαι εἰσίν. ' MAX 
«i ὑπὸ BAT, ABD, ATB ϑυοὶν. ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσί" 
χαὶ ci ὑπὸ ΑΓΕ, 4Γ8 ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 
Πρὸς δὴ τινι εὐϑείᾳ τῇ MI, καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σῃ- ᾿ 
μιδίῳ τῷ T, δύο εὐϑεῖαι αἱ. ΒΓ, ΓΕ, wi ἐπὶ τὰ curd 


' μέρη κείμεναι, τὰς ἐφ εξῆς γωγίας τὰς ὑπὸ ΑΓΕ, 
/, 1* 


ΑΓΒ δυοὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν" ἐπ᾿ εὐϑείας doa 
- , ^ ὟΣ B T 
ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. ᾿Εὰν ἄρα δύο, καὶ t6. ἑξῆς." 


4 


ΠΡΟΤΑΣῚΣ XN. 


᾽ - » , c , i| δ. ἃ PW 

Ἔν τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ γωνίαι vov αὐτὸν (Χογον 
»ς ͵ ᾿ 

ἔχουσι ταῖς σεριφερείωις ἐφ᾽ ὧν βεβήκασιν, ἐών τὲ 


à 


A : AB I-—A4-q. 
A. erit πρτεκιφέχης (1) (5.5) GEC L4— 


2 
j ἘΞ 4 ΓΕΔ... ., 
AK—AHA-HK-—44-—;— m hine Ni N4—L41— 


Im- I4 zy M» q -(ZEy -(Z 
—rx4, unde NB—A4B- LR τ- vC Ya 
eodem modo N4— (C T. Ix 4) 


PROPOSITIO XXIX. 


Obs. f. Quod primum sensum huius propositionis 'attí-- 
net, facile ille intelligetur ex ea explicatione, quam fn Obs, 


,2..ad VI 27. de simili: La epp attulimus. Nempe in , 


Prop. 21. 28. de defectu, in^ Prop. 29. de excessu sermó est, 
resque ita intelligenda erit: Si linea aliqua 448. producatur. ad 
punctum aliquod O, tumque super Z0 constituatur para allelo« 


gosse AR excedens figura paralielogramma ΒΞ, et haec 


. ! , 
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nalür ΑΓΒ: anguli igitur ATE, A4TB ipsis PAP, 
ABT ΑΓΒ. aequales sunt. Sed (1. 32)) BAT, ABT 
AAT B. duobus réctis aequales sunt; et ipsi ΖΓ. 118 
igitur duobus rectis aequales sunt, Ad quandam igi- 
tur rectam T, et ad punctum, iu ea. 7, duae rectae 
BI, lE; von ad easdem partes positae, angulos dein 
céps “1, AT'B. duobus rectis: aequales. faciunt; in 
. directum igiturest ΒΓ ipsi lE (I. 14.). Siigitur duo eic; 


PROPOSÍTIO XXXI (Fig. 400) 


hn aequalibus «irculis anguli eandem rationem [145 
bent quam circumferentiae quibus insistunt; sive ad 


ipsa figura BÀ excessus dicitur, isque excessus ir hac propos 
sitione 29. similis esse debet dato parallelogrammo 4, et to- 
tum Pparallelogrammum 45 .debet aequale esse spatio dato f". 
Caeterum «etiam hic duplex ione locám habef, at postetíor : 
cum priore eodem redit. 

Obs.2. Si'datum istud teciangttlum 4 quidétum f.ceiit, 
próblema sic efferetur: Ad datam rectam 4B dato rectilireo [* 
sedale rectangulum applicare excedens quadrato (Ita VVhiston 
in Cor. 1. ad VI, 29. et Rob. Simsón;in Not. ad h. 1.) Aliter 
i1: Datam rectam. AB. producere? ad punctum aliquod Ὁ; ita 
vt rectangulum :contentuni segmentis inter hocf;punctum et 
puncta extrema vectae 445 interceptis aeqüale,sif sp*tio dato. 
Ita ^Playfasr; rem exprimit, qui etiani hic im- casu. Htoé. particu- , 
lari subsistit, Vel etiam: data. 4B. diffeventia laterum recian-. 
guli, ipsoque rectangulo magnitndine dato, iuvenire Jaterae 
Vid. Rob. Simson. ], c. | Erit. atttem spatium datum y. cuj. ae- 
quale. fieri. debet rectangil um, vel quadratum, vel non. Piiorg 
rasu problema solitum est snpra in-Obs, 4; ad M. 11; | Po- 


sterjorís casum particularem, quo sps'iim, datur. ὅτε rectags 
,Enclid. Element. P; IE. « 


* 


' 
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vpO0c τοῖς κέντροις ,᾿ ἐών τε φερὸς ταῖς στεριφρερείαις 
Cor. Pewter ἔτι δὲ "καὶ οἱ τομιεῖς (ἅτε σιρὸς τοῖς 
| κέντροις συνιστιμενοι ᾽). : 
lEotuocev ἴσοι. κύκλοι "οἱ "IBI , AEZ, καὶ προς, 
quu τοῖς κέντροις αὐτῶν τοῖς JT, Θ γωνίαν ἔστωσαν 
αἱ ὑπὸ ΒΗΓ, EOZ, πρὸς δὲ ταῖς περιφερείαιξ' αἱ 
vao BAT, ΕΔΖ: λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ περιφέρεια 
τρὸς τὴν IZ, περιφέρειαν οὕτως ἦτε ὑπὸ ΒῊ Γγωνία 
πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, καὶ ἡ ὑπὸ Β4Γ πρὸς τὴν ὑπὸ 
EAZ: καὶ ἔτι ὁ ΗΒ Ρ»τομεὺς πρὸς τὸν OEZ πομέα. 
;, , * 


1) Verbs, quae umcis .incjusimus, Rob. Simson. omit- 
tenda censet, utpote imperiti cuiusdam additamentum. Scar- 
burgh. etiam iudicat, haec verba absurdam contimere notam 

' e margine in textum receptam, Εἰ reapse, quum ex IIT. 10. 
Def. nulli alii dentar sectores circu]i, quam qui ad centra 
( constituti sunt, superflua certe sunt hdec verba, quibus inse- 
rencis praecedentes anguli sive ad centrum, sive ad circumfe- 
ientjas insistentes. occasionem dedisse videniav. — In. Cod. a. 
om.1a, quae de sectoribus dicta sunt, uec non Corollarium 
manu 'ahena vel inter jifeas, vel iu margine exarata $ünt vo- 
cabnlis contvattis, linc Péyrardus iudicat, 3n Praefat. ad Tom. 
1. quomam Rob. Simsou. in Ed. Àngl muuuerat, pariter ac 
Scarburgh. additam esse hanc secundam. Propositionis partém, 
quae morami.saltim afferat, Euclidi et nusquain in sequenti- 
bus. adhibeatur, a,Theone ipso referente in. Commentar. ad 
, Ptol, ἈΠ άλη αὐνταξις p. 50. Ed, 1555, ubi ille: ὅτε δὲ οὗ 
ἐπ᾿ Peer κύκλων outs 'πρὸς ἀλλήλοις εἰσὶν, ὡς hi γὠνία ἢ ἐφ᾽ 
ιὧν βεβήκασι, δέδεικται ἡμῖν ἐν τῇ ἐκδύσει τῶν οτοιχείων πρὸς 
, τῷ τέλει τοῦ ἕχτου βιβλίου, 


gulum (qui pariter ope VI. 15. et VI; Í7. vel ope II. 14. ad 
priorem. réduci potest) exhibet Rob.. Simson. in not, ad VI. 

, 29.,»et solutionem simulem ei, qnae in problemate simili ad 
. - VA. 28,. habebatur, iu June. modum afferi;/ Sit. data. recta 4B 
(ig. 391), datum autem reciaugüluni sit id, quod rectis [, 

4 continetur: oportet secundum datam. rectám “7.8 dato recian- 
δυο Ll'X4 aequale rectangulum applicare excedens qaadrato 
Ducantur A4Z, ΒΖ ad rectos angulos ipsi 44D, et ad contra. 
rias eius partes , quarum «4E. acqualis sib ipsi I, et DZ rectae 


j 
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centra, sive ad: circumférentias. insistant ;' adhue etiau 
et sectores (quippe ad centra cofistituti). 


Sint aequales circuli! ABP, ΔΕΖ; et ad centra 
quidem ipsorum /7, O sint angult ΒΗΓ; EOZ; a4 
eircumferentias vero anguli ΒΩ; EAZ; dio esse 
ut BI'circümferentia ad EZ circumferentlam ita. au- 
gulum ΒΗΓ «ἂ angulum EOZ, et angulhun ΒΩ Γ 
ad angulum E42; ; et adhuc sectorem 77DB/' ad sec. 
torem ΘΕΖ. 


M 
4. lungatur, EZ et bifariam secetut in Z, centroque 4,;intef« 


vallo ZE' describatur circulus, occurratque rectae 4E rursus in 
H, et iungatur HZ, et ad AB ducatur 4.4 parallela ipsi 4E; 
occurrat vero circulus rectae 44B productae in M et N, e 
super BN .desciibatur quadratum .NBOIJI, et compleatur reciaa- 
gulum 4£NIIO. ,Cuoniam igitur angulus. HZ in semicirculo 
aequalis .est angulo recto EAB, parallelae erunt 4B, 47Z : ae- 
quales igitur sunt ΑΝ, 22; et rectangulum EA AE 4 
X82 h. e. réctangulo ΓΦ. Ἐπ, quoniam aequales - sunt 
Ma, AN, ut et 44, AD, erunt et M 4, BN aequales, et prop- 
teréa rectangulum. ANN NB— MAX ANZ (1H. 55.) E4X 
AHLTYX«4. Rectügulum igitur Z4N (NB bh. ἐν ipsum E 
aequale. est. rectangulo Tx 4. Secundum datam igitur rectam 
418. dato rectangulo. ΤᾺ Δ aequale recrangulum AIT ápplica- 
tum esr excedens quadrato BIT. Qüod óporiebut facere. 


Ob:..5. Data^recta linca 42D, ét recülineo; per hane 


propositionem et observationem praecedentem. ljabebitur "NB - 


vel YNZI latus quadri, qno / excedit rectangulum — datum: 
AH secuüdum datem  rectom ΑΓ}, applicatum bió quan- 
titate incognita ΝᾺ vel NJ7 ponaiir y, unde 40—4DYX y, et 
NO-— v4, ergo MIT— MP X v--yt X e. P 42 ADS yq. Pa 
fiterque, si ponatur 4 N— x—.4E-[-y , eit BN—x-—TP, unde 
HI—AÀANYDNzxq--xX AH. Fr has aequationufh duadritie 
earum áffectarum species ex ljac Prop. 29. sclverum Geoie- 


- 
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Κείόϑωσαν ydg τῇ pàv..BI" περιφερείᾳ ἴσαι κατὰ 
τὸ ἑξῆς ὁσαιδηποτοῦν ci ΓΚ, KA, τῇ δὲ EZ περι- 
φερείᾳ ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ ZM, MN; καὶ ἐπε- 
ξεύ χϑώσαν αἱ HK, HA, OM, ON. 

᾿Επεὶ οὖν ἴσαι εἰσὶν ci BI, ΓΚ, ΚΑ παριφόροιοιε 
ἀλλήλω, ἴσαι εἰσὶ καὶ αἱ ὑπὸ BEI, l'HK, ΚΗΑ͂ 
γωκίαι ἀλλήλαιφ' ὁσατιλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ BA περε- 
φέρεια τῇ DT, τοσαυταπιλασέωφ ἐσεὶ καὶ ηἡ ὑπὸ BH. 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΗΓ. Διὰ τὰ cvcd διὺ καὶ ὁσατελᾶῃ, 
eio» ἐστὶν ἡ ΒΝ περιφέρεια τῆς EZ, vooewra- 
σιλασίῳν ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΕΘΝ γωνία τῆς ὑπιὸ EOZ. 
Εἰ ἄρα Pow deriv “ἡ BA. περιφέρεια τῇ ΕΝ meotpe- 
θείᾳ, ἴση ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ BJILA τῇ ὑπὸ ΕΘΝ" 


trae véteres, inveniendo quantitatem incognitam PN vel AN 
per applicationem rectanguli dato rectangulo aequalis secundum 
datam rectam 4B et excedentis quadrato. Er ipsa etiam re- 
gsle, qua ad solvendas aequationes, harum formarum utuntur 
recentiores, facile ex huius Prop. 29. constructione, vel, quod 
idem est, ex constwaétione in Obs. 4. ad II. 11. allatà deduci 
potest simili ratione ac factum est in Obs. 5. al V1, 23, Erik 


. nempe ime ria 7, .et PN CL 


X425. Cf. Whiston. Cor. 2—5 ad VI. 29, 


Quum itaque haec problemata in Prop. 28. et 29, contenta 
sint maxime utilia, et im solutione aliorum problematam sae- 
'pissime adhibita, maxime etiam in libro decimo Elcment:orum 


: Euchdis et in Comncis Apollonii, ubi applicatio 2t δὰ 


EKlipsiu, 29 autem ad lMyperbolam spectat; Rob. Simson 
jure ceuset inscite admodum ab Andr. Tacquet et: Ciaud. De- 
chales in iis, quas dederunt, Elementorum Edsionibus has 


Copropositiones omissas esse, et insulse admodum ab ais. dici 


püllius fere nsus, esse. €aetesumi vide adhuc. ad calcem 
Ne ΤῊΝ $1. "E 


' 
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“Ροπϑπιαν' enim circumferentiao quidem BT sequales 
quoteunque deinceps ΓΚ, K.f, tircumférentiae vero 
EZ aequales quotcunque ΖΜ. MN; ct- pus ved 
HK, H.t, OM, ON. 


Quonidm igitur aequales sunt. circamferentiae* BI', 


FK, K.t iners se, aequales siut. et aoguli: BHT, 


IHK, KH.1 inter se (H1. 27.) Quam multiplex igitur 
«st circumferentia B; vircumferentiae: Bl tam multi- 
plex est et augulus. 8,1 anguli ΒΓ. Ex eadem 
ratione ét quàm multiplex est circumferentia JN. cir- , 
cumferentiaé 777, tàm multiplex. est et angulus ΕΘΝ 


.dugpuli ΕΘΖ. Si igitur aequalis est circumferentia. B4 


circumferentiae ΕἾΝ, aequalis. est et angulus. BH; 


PROPOSITIO XXXH 
Obs. 1. Píleiderer monet in sched. mss, $. 306. proposi-. 
tionem ot. incongrue a VI.20 cum qua proxime colaerenat, se- 
junctam, et groposiisnfbns 21—30 minime ad eam pertinengi- 
bus subiunctam esse, 
Obs, 2. Rob. Simson, observat, in demonstratione bis 


Omissaro, esse inversionem ope Prop. B. V, vel, ut vulgo ha- 
^ 


bent, ope Cor. V. 4, faciendam, [ta enim demum démonstrati; mem, 


.ope V. 24. rite procedere, unde et Clavius ea inversione usu* 


sit. Nempe íta habere debet demonstratio: Ut IB ad BA, ita 
figura ex 1'B ad figuram similem et similiter positam ex BA, 
€t invertendo (B,V.j ut B4 ad ΓΒ ita figura ex DÀ ad figu- 
vam ex LB: unde (V.23;) ut Π4- L4. ad. ΓΒ iia figurae ex De 
et I4 ad figuram ex IJ. Aequales autem sunt. H4--14 ipsi 
FB: unde (A, V.) figurae ex 54 & 4 aequales οἱ erunt. fipua 
Jae ex ΓΒ. 

Obs, 3, Propositio. VI 51, generaliorgm, reddit propo- 
sitionem I, 17. et in demonsiratione, priore ex. praemissis ab hae, 
ándependeniüibus $ με (PHleiderex low δ. 390.). 

Obs. 4. QConverti quoque potest laec proposige eajlepy, 


1 Milar Σιων". V 


ET 


bh 
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xit) εἰ μείζων ἐστὴν κα BA περιφέρεια τῆς EN. πρρεφερεί-. 
ας » μείζων ἐστὶ καλ-ἡ ὑπὸ BH Á γωνία τῆς ὑπὸ ΕΘΝ 
γζοινίας zal εἰ ἐλάσσων, ἐλάσσων" τεσσάρων δὴ ὄντων μιν 
vetu, δύο μιὲψπιεριρερριῶν τῶν ΒΓ, ΕΖ, δύο δὲ qe- 
ψιῶν τῶν ou9 BHD, EOZ, erstes τῆς μὲν ΒΓ 
σιεριφερείας καὶ τῆς ὑπὸ ΒΗΓ γωγίαις ἰσάκις φολλα- 
τιλασίων *), ἢ τῷ DA περιφέρει καὶ καὶ ὑπὸ BH 4, χω- 
γίᾳ, «ἧς δὲ EZ περιφερείας καὶ τῆς vio EOZ. pa- 
víag, ἢ, ve “ἘΝ περιφέρεια καὶ ἡ vno EON γωνία: 
καὶ δέδεικται Ort εἰ υνιερέχει ἡ BA περιφέρεια «ῆς 
ἌΝ. περιφερείας, ὑπερέχει sui ἡ aito ΒΗ. γωνία vig 


- 


1) IHcinser codi nob. Sim- nce ἔτυχε inre censet , col- 
lat. in V. 5. Def. verbis: xad ὁποιονοῖν πολλαπλασιασμὸν, εἰ eu- 
pu in praeparatione ad demonstratiénem! voce: ὁσαιδηποτοῦν. 


ratione ac 1.41. l'raeterea. ope VF, 51. deducta quoque ex Ι΄. a 

problémata general;iorem formam. induunt. Cf. Pfeiderer, l.c 4. 

$65. Clavius ad b. 1 c ieques et VYhiston. in Cor. : ad hano 

propositionem. 

' "Obs. 5. Deniquo notabimus, Austino omnes propositiones. 
21-51 spuria esse videri, non quod: ipsarum utilitatem neget, 
quam pouus de propositionibus 27—29 agnoscit, at non suffi- 
cere puiat ad. eas. Euclidi vindicandas , sed maxime ob usum ' 
vocis εἶδος alias apud Euciidem nou occurreniis, de qua dixi- 
mus in Obs. 3. ad V1. 20, et quod demonstationum concateitio 
inier VI. 20. er VI. $92. quae inter se cohaeteant , abrupta nr 
Praeterea. V1. 90. adco facile ad 11. 11. refeni, utea non opás sit. 

| Denique, quoad VI. 9i. patere (it is evident) omhes ἤριχας 
similes rectilincas descriptas super quibusdam rectis | ad se' in- 
viem in eadem latione esse, ac alias quascunque similes fin- 
Ya. xeciilineas super iisdem rectis | descriptas, unde res facile ex 
εν ἀπ, conficiatur, "Nobis turbatus quidem ordo propositionum 
videtar, omnes autem las propositiones 25— d spurias esse, 


v 


vix sddcimor, ut credamus. 
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angulo ΘΝ; et si maior est circumferentia. B,4 cir- 
cumferéniia EN mor est et angulus B/1.4 angulo 
EON; et si niünor, minor; quatuor igitur existeuti- 
tibas magnitudinibus, «duabus quidem. circumfereutiis 
BI,EZ, duobus vero angulis. 35/71, 4/07, sumpta 
sunt circumferentiae quidem 1} 1, et anguli HI 
aeque mul'iplicia, et. ΒΓ circumferentia. et B Hf. an- 
gulus, ipsius vero .£7Z circumferentiae et ipsius. £27; 
auguli. et. EN circumferentia et ^N angulus ; ct. os- 
tensiun. est, si superat circumfereutia. 4 circumferen- 
tiam AEN, superare et angulum 2 //.4 angulum. £69 N 
et si aequalis, aequalem; et si miuor, minorem. esse; 


PROROSITIO XXXII, 


Obs. 1. Rob. Simson. monet, ennnciitum,  paopositionis 
V1..26. non esse satis generalem, sed eam eo etiim,seusu sumi 
posse, quem iudicavimus in Obs. 4, ad VI. 20. Adi, fo:te. 
etiam aliam fuisse demonstrationem proposiiogs VK 26. di- 
rectam (diversam ab ea, quam Clavius habet, vide Obs, 5* 
ad VI. 26.) Deinde exhibet aliam paulo breviorem, demonstra- 
tignem propositionis VE. $2, in himc. modum ;. Sint. duo. tri- 
augula 48Z, ZHI"(f. 598.) quorum duo latera. 4/0,0Z duo- 
bus lateribus HZ,HI[* propoxiioualia sint, sc. sit ut ^O ad 
0Z ita HZad HI; pzralleja autem sit. O.£ ipsi HZ, ex ΘΖ ipsi 
HEP: erit AZ psi Z£-in directum. Ducatne. PK. pavallela ipsi 
ΖΗ (I. 51.) occuxratque vectàe ΘΖ productae in K,— Quoniam 
igitar utraque 240, £'& parallela, est ipsi Z7, ernat. et ZO, KT'- 
inter se paxallelae. (1, 50.7; quare. anguli 4/95, ZK l sunt inet, 
se aequales (I. 29,) Ἐπὶ awem 49 ad ΘΖ (Zi. ad. HI, 

- h.e. (I. 92), ut) ZX ad. AZ; et sunt circa agquales-anguios i 
ergo (Vl. 6.) aequiauguia sugt ΘΖ, I'XZ triangula, et. piop- 
terea angulus AZQ.aeqiialis. est angulo ΖΑ, est antem [S9 
yecta linca igitur A4 dpsi 12 estin directum, (I. 12). Dp» 
huius propositionis, deiude Vl, 2G, iia demqnayat, Si dua. 


L] 
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“πρὸς τὸ ὠπὸ τῆς DB.4 εἶδος δισυλασίόνα λόγον ἔγχει 
dneo ἡ. LB πρὸς τὴν BAL. "Ey δὲ καὶ seo 
τῆς BU σετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B.4 τετρώγωνον 
δισιλασίονα λόγον ἤπερ ἡὶ ΓΒ πρὸς. τὴν BA- χαὶ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος 7t00c τὸ ὠπὸ τῆς B.A εἶδος 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ φτετράγωψον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΗ͂. τετράγωνον. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ, καὶ ὡς τὸ ἀπὸ 

. τῆς BI' εἶδος. πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς DA εἶδος οὕτως τὸ 
ες “τῆς ΒΓ τετράγωνον πιρὸς τὸ "ἀπὸ τῆς ΓΑ͂ verodyà- 
voy: Octs καὶ ὡς τὸ eno τῆς Bf εἶδος σιρὸς τοὶ «sro 
τῶν BA, AT οἴδη οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ τετράγωνον 
πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν BA, ΑΓ τετράγωνα. "Ἴσον δὲ τὸ 
ἀπὸ τῆς BI' τετράγωνον τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ, AT τε- 
τραγώνοις" ἴσον ἄρω καὶ τὸ ἀπὸ τῆς BI' εἶδος τοῖς 
. ἄστο τῶν BA, 4Γ εἴδεσι, 'τοῖς "ὁμοίοις τὲ χαὶ ὁμοίως 
. ὠναγραφομένοις.. “Ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


i 
Lut - 


"M HPOTAEXHIXAF. 
00. "Bdv "δύο τρίγωνα συντεϑῇ κατὰ hicy γωνίαν," 
τὰς δύο siAevgde. ταῖς δυσὶ πλευραῖς ἀνάλογον ἔχοντα, 


(1, ΒΖ inter se parallelae, aequales erunt 7/7, .4D, et aequa- 
τ ' 'les ctiam sunt (IL 5.) EK, KH. Est autem , ob. determina- 
7 tionem; rectangulum ΠῚ 4 non maius quadrato. ex 4.4 di- 
midio ipsius 48, ergo et rectangulum ΚΖ}. 477 non. maius 
est quadrato ex 44 lh. e, ex IK : commüne addatur quádratum 
ex ΚΕ. εἰ quadratum ex AX (II. 6.) “ποῖ mius exit. quadra- 
tis ex EX, IK h. e, quadrato ex 12: quare Xecta AK sen. T4 
"mon maior est ipsa. 7E. Et, siquidem IE -3sequalis: fuerith ipsi 
144, 'ciréulus EHZ continget rectam AB án 4, et quadratum; 
ex 44 (ΤῊ, 36.) aeqnale erit rectangulo Ey 4H, sive. dato 
rectaugulo- 3€ 2, ct factum erit, quod proponebatur, .Si vero 


* 
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. * B.A düplam rationem habet eius quam habet ΓΒ ad D A: 
Habet autem et quadratum ex BI (VI. 20. Cor.?i.) ad 
quadratum ex 54 duplam rationem eius quam ['; B ad 
BA; ut igitur (V. 11.) figura ex Β΄" «ἃ figuram 
ex BA ita quadratum ex JB ad quadratum.ex .Β..4. 

^ Ex eadém ratione et ut figura ex B? ad figuram 'ex 
IA ita quadratum ex B[' ad quadratum ex. [^ 4; quare 
et ut figura ex BI' ad figuras ex.B.4, ΑΓ ità quadra- 
tum ex BI' ad quadrata ex 5.4, A4T.. Aequale autem 
quadratum ex ΒΓ (1. 47.) quadratis ex: 4B,. AT 
aequalis igitur et figura ex BI' figuris ex B4, ᾿ 
AT similibus et similiter descriptis. Quo oportebat 


* 


ostendere. : ; 


PROPOSITIO XXXI. (Fig. 397): 


Si duo tríangula*£omponantur sécundum unum an- 


gulum, düo latera duobus lateribus proportionalia ha- 


sunt ET, IZ, et AE, inaequales fuerint ZE, 1.4, evit ZE maior, et. 
propterea circulüs ΕΗΖ secabit rectam 4B ; secet in M , N punctis; 
etsuper NB. describatur quadratum NBOII, ét compleatur rectan- 
gulum ZNJIO. Quoniam igitur aequales sunt M 4, AN, etiaequales 
ostensae sunt 44.2, 44B, aequales erunt AM, NB. Rectansau- 
lum igitur ZNX NB aequale est ipsi NAA, hoc est (107 
$6. Cor.) rectangulo E AX AH, sive rectangulo 4'X( 4. Rectan- 
gulumsvero ANX NB est ipsum II, est enim,I1N.—NB. 
, Ergo rectangulum .4II aequale est rectangulo | IY. Ygiture 
secundum dim rectam 48 dato PX(4 rectangulo asquale 


V 
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ὥῤτε τὰς ὁμολόγους αὐτῶν .Àevpag καὶ πταραλλήλους. 
slvai αἱ λοισταὶ τῶν τριγώνων πλευραὶ ἐπὶ εὐϑείας" 
ἐσονταὶ. 

*Eo1o δύο τρίγωνα τὰ ABT, AT E, τὰς δύοπλευ- 
Que ἑὰς ΒΑ͂, AT ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς ΓΖΔ, AE 
ἐἐνάλογον ἐ ἔχοντω, ὡς μὲν «yv AB πρὸς «sv AT οὕτως" 
σὴν 2} πρὸς τὴν AE, παράλληλον δὲ τὴν μὲν AB. 
τῇ 4, τὴν δὲ AÁAD τῇ AE] λέγω ὅτὶ d εὐθείὰς, 
ἐστὶν ἡ ΒΓ i" ΓΕ. » 

᾿Επεὶ γὰρ παράλληλός ἐσὲὶν ἢ AB τῇ AT, καὶ 
εἰς αὐτὰς &pusiésvtorkev εὐϑεῖα ἢ 4Γ,, καὶ ai ἐναλλὰξ 
γωνίαὶ αἵ ὐὐτὸ BAT; ATA ἔσαι ἀλλήλαις εἰσίν. Διὰ 
τὼ αὐτὰ δὴ καὶ 4) ὑπὸ DAE τῇ ὑπὸ ATA ἐστὶν ἴση; 
ὥςτε καὶ ἢ ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ IAE ἐστὶν, ἴση. Ka 
ἐπεὶ δύο τρίγωνά ἐστὶ τὰ ABD, ΓΙ μίαν yoviav 
d2v σπιρὸς τῷ 4 μιᾷ γωνίᾳ τῇ πρὸς τῷ 2 ἴσην ἔχοντα, 
περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας iab σἱλευρὰς ἀνάλογον, ὡς 
τὴν ΒΑ͂ nodé τὴν AT οὕτως τὴν 1'4 πρὸς τὴν AE- 
ἰσογώνιον ρα ἐστὶ τὸ ABI" τρίγωνον τῷ ATE τρὶ- 
yovu* ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ABD 7ωνία τῇ ὑπὸ ΔΓ͵ΓΕΣ: 
᾿Εδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 41[4 τῇ vno BAT ἴση" ὅλη 


véctidgulumi 47 applicatum est deficiens quadrato ὉΠ, qiiod 
"facere oportebat. mS 

Obs. 3, Data rectà 4B, et rectilineo; per haüc proposi- 
tioüéri δὲ observatiohem ptaecédentemi habebitár NB. vel ΝΠ 
latus quádrati, quo déficit rectangulum ΑἿΣ rectilineo dato 
aequale, et secutidutn dátam reéctain 44B applicatum. * Pro quán- 
' ditate. incognita NB vel Xi *ponatur y, unde AO0—ABYXYy, 
. πὲ NO —y ergo. ΠΕ BSCy —yas vel lXA4-—ABYy-— fq. 
Atque háec "5s rima àaequationum affectarum quadraticárum 
bpécies seu forma, quai ex hac Prop: 28, &olverunt geometráe 

» | vy. . : 


Ψ 


TA, 
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r 


bentia, ita ut homologa' eorum latera et parallela sint ; 
reliqua triangulorum laterá in directum erunt. 


ο΄ Sint duo triangula ABI, 4ΓΕ, düà latera BÁ, 
ΑΓ duobus lateribus J'4, 4E proportionalia habentia 


ut 4B quidem ad 4I ita ΖΔΓ ad 4E, parallela vero 


sit 4B ipsi 4T, .AT' vero ipsi 4E; dico BI'in dires 
ctum esse, ipsi ΓΕ, 


. Quoniam enim parallela est 72 ipsi ΖΓ, et in ips 
sas incidit recta 4T, alterni anguli Β,4,Γ, AT4 .ae- 
quales inter se sunt (I. 2.) Ex eadem ratione et IAE 
ipsi 414 est aequalis; quare et. B 4Γ ipsi IAE est 
aequalis. Et quoniam duo triangulà sunt ΑΒΓ, ΖΓΕ 
unum angulum ad ΛΔ uüi angulo ad /f aequalem ha. 
bentia, circa aequales autem angulos latera proportio- 
nalia, ut. B.4 ad ΑΓ ita ΓΔ ad 4E; aequiangulüm 


'est (Vi. 6.) triangulum. 4BI, triangulo ATE; aequa- 


HE-AE-—BZ -zPl— á, et KELUy cp ob KI—.4.42— 


lis igitur angulus 44BI' ipsi ΖΓΕ. Ostensüs autem 
est et T4 ipsi B.4T' aequalis; totus igitur AT: * 
duobus 481, ΒΑΓ aequalis, est; Communis. appo- 


veieres , invenierndo quantitatem incognitam NB, vel NII per 
applicationem rectanguli dátoó rectangulo aequalis secundum 
datam reetam J4B et deficientis quádráto. Et ipsa etiam. re- 


gula, qua ad solvendas aequatioinés huius formae utuntur re- - 
/centiofés, ex huius Prop; 28, constructione, vel, quod, idem 
. est, ex constructiote in Obs; 5; ad lI. 14. allatà deduci po- 


test; (Whiston.- Cor. 2. et. 5, ad, VI. 28.). Obtinebitur ,nempe 
HE 7--24 
2 


^ 


Li 
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ἄρα ἡ Vno. 4 DE δυσὶ ταῖς στὸ ΑΒΓ, BAT tm ἐστίν. 


Κοινὴ προρκείσϑω ἢ ὑπὸ ΑΓ" αἱ ἄρα ὑπὸ ATE, 
ATB ταῖς ὑπὸ BAT, ABD, AT B ἴσαι εἰσίν. MAX 
«ὦ ὑπὸ BAT, ABD, ATB ϑυσὶν, ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσί" 


καὶ αἱ Uno ΑΓῊ, AT'D doa δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. 


Πρὸς δή τινι εὐϑείᾳ τῇ ΑΓ, καὶ τῷ πρὸς αὐτῇ σῃ- 
μιείῳ τῷ T, δύο εὐϑεῖαι αἱ BT, ΓΕ, μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη κείμεναι, τὰς ἐφεξῆς γωγίας τὰς ἀσιὸ ΑΓΕ, 
ΑΓΒ δυοὶν ὀρϑαῖς ἴσας σοιοῦσιν" ἐπ᾿ εὐϑείας coc 


ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. Edv ἄρα δύο, καὶ «d ἑξῆς." 


,2..ad VI. 27. de simili"expressione attulimus. Nempe in; 


A ᾿ 
ΠΡΟΤΑΣῚΣ JM. 
᾿Εν τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ γωνίαι τὸν αὐτὸν χῦγον 
» - $,? e , $3 
ἔχουσι ταῖς στεριφερείωις ἐφ᾽ ὧν βεβήκασιν, ἐών τε 
; M 


AB AB Z1 Nq. ! 

d? erit Ibi KL eK CT a) ey OEt L4 
) : I —4 LI:u4 
AK—AH--HE-—A4-—,— ΞΕ ἘΞ 5 hinc NaAfaz—LNq—I L41— 


Im —- 145—(5 a (Ey - fes My -( 8. 
—I'X4, unde NB—A4D— Nass 4 γ((Φ ro et 


AR 
eodem modo N4— 2 ΡῈ C 4 Γκ 4). 


í 


PROPOSITIO XXIX. 


Obs. 1. Quod primum sensum huius propositionis 'attí- 
net, Facile ille intelligetur ex ea explicatione, quam fn Obs, 


Prop. 21, 28. de defectu , τὰ ^ Prop. "29. de éxcessu sermo esi, 


resque ita intelligenda erit : Si linea aliqua ΑΒ producatur ad ἡ 


puuctum aliquod O, tumque super .40 constituatur p: arallelo« 
iun AS excedeiis figura "garatieiogtinsinia bz,e€« haec 


D 


as 


- ᾿ ΄ 
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nalür A4I'B: anguli igitur ATE, ATB ipsis P Af, 
ΒΓ, ALB aequales sunt. Sed (1. 33)) BAT, ABI 
AT B. duobus réctis aequales sunt; et ipsi ΖΓ}, 118 
igimr duobus rectis aequales sunt, Ad quandam igi- 
tur rectam T, et ad punctum. in ea 1, duae rectae 
BI, UE, uon ad. easdem partes positae, angulos dein 
ceps (ΤΠ, ATB duobus rectis: aequales faciunt; in 
directum igiturest Β 1 ipsi E (I. 14.). Siigitur duo eic, 


e 
» 


PROPOSÍTIO XXXI (Fig. 400) 


In aequalibus «irculis anguli eandem rationcm [τι 
bent quam circumferentiae quibus insistunt, sive ad 


ipsa figura ΒΞ excessus dicitur, isque excessus ir hac propos 
sitione 29. similis esse debet dato parallelogrammo 4, et to- 
tum Pparallelogrammum ;45 .debet aequale esse spatio dato f". 
Caeterum etiam hic duplex solutio locim habet, at postetíor ." 
cum priore eodem redit. 

Obs.2. ϑὲ datum istud ΝΥΝ 4 quádtitumi f.retít; 
próblema sic efferetur: Ad datam rectam 4B dato rectilireo I* 
seq ale rectangulum applicare excedens quadrato (Tta VVhiston 
in Cor. 1. ad VI. 29. et Rob. Simsón in Not, ad h. 1.) Alitee 
ita: Datam rectam AB. producere? ad punctum aliquod O; ita 
vt recrangulum :contentumi segmentis inter hocf'punctum et 
puncta extrema rectae 4H interceptis aeqüale,sit spstio dato. 
Ita.^Playfasr; rem exprimit, qui etiam: hic in: casn. lioe. particu- 
lari subsistit, Vel etiam: data 4D differentia laterum rectan-, 
guli, ipsoque rectangulo magnitndine dato, iuvenire latera; 
Vid. Rob. Simson: ], c. Erit atem spatium datum ,. cuj. ae- 
quale. fieri debet rectangulum, el quadraumm, vel non. Priore 
rasu problema solütum' est snpra in-Obs, 4; ad M. 11, Po- 
sterioris casum particularem, quo sp*riim. datum ést^ Yectans 
,Enclid. Element. P; I - Λ΄ y 


. 


δι 


^ 
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z j [5 V uA » 
πρὸς, τοῖς xívtpors, ἐών τε σιρὸς ταῖς σεεριφερείαες 
σι βεβηκυία: ἔτι δὲ καὶ οἱ τομιεῖς (ἅτε σιρὸς τοῖς 
| χέψτροις συνιστάμενοι "). . 
"py * "WARE" 
VEotocay ἴσοι. κύκλοι "οἱ ZA BT, AEZ, καὶ πρὸς 
ὟΝ ' , - - LU 
quy τοῖς κέντροις αὐτῷ τοῖς Ij Θ γωνίαν ἔστωσαν 
αἱ ὑπὸ ΒΗΓ, EOZ, πρὸς δὲ ταῖς περιφερείαιξ' αἱ 
vau0 BAT, Ed λέγω ὅτε ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ περιφέρεια 
" [ * L4 4 
"rpoc τὴν ΤῈΖ περιφέρειαν οὕτως ἦτε ὑπὸ DHT yovía 
' : « « ^ € 
πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, xal ἡ ὑπὸ BAT πρὸς τὴν ὑπὸ 
"». id H M ᾿ 
EAZ: καὶ ἔτι ὁ ΗΒ Ρ»τομεὺς πρὸς τὸν OEZ τομιέα. 
Ἴ 7 γ *. 3 
1) Verbs, quae umcis inclusimus, Rob. Simson. omit- 
tenda censet, utpote imperiti cuiusdam additamentum. Scar- 
burgh. etiam iudicat, haec verba absurdam continere notam 
"e margine in textum receptam, — Et reapse, quum ex III. 10. 
Def. mulli alii dentur sectores circuli, quam qui ad centra 
(constituti sunt, superflua certe sunt hdec verba, quibus inse- 
rencis praecedentes anguli sive ad centrum, sive ad circumfe- 
1entjas insistentes occasionem dedisse videntur. — In. Cod. a. 
om.ta, quae de sectoribus dicta suut, uec non Corollarium 
manu 'ahena vel inter iifeas, vel iu márgiue exarata $unt vo- 
eabnlis contvaétis, Ilinc. Péyrardus: iudicat, in. Praefat. ad Tom, 
Il, quomam Rob. Simson. iu Ed. ἄμα! monuerat, pariter ac 
Scarburgh. additam esse hanc secundam. Propositionis partem, 
quae morami.saltim afferat, Euclidi et nusquam in sequenti- 
bus. adhibeatur, a Theone ipso referente in. Commentar. ad. 
. Prol, Mejc2y avvraSi6 p: ὅθ. Ed, 1558. ubi ille: ὅτε δὲ oc 
ἐπ᾿ ἴσων κύκλων Teutis'cQOe ἀλληλους εἰσὶν, o ái yóvíat, ἐφ᾽ 
ὧν βεβήκασι, δέδεικται ἡμῖν ἐν rj ἐκδύσει τῶν οτοιχείων πρὸς 
τῷ τέλει τοῦ ἕκτου βιβλίου, 


- 


gulum (qui pariter ope VI. 15; et VI, 17. vel ope II. 14, ad 
priorem. reduci potest) exhibet Rob.. Simson. in not, ad VI. 
29,, et solutionem similem ei, quae in problemate simili ad 
V1. 28.. habebatür, in Junc modum affert; Sit data: recta 4B 
(ig. 391.), datum autem 1eciaugalum sit id, quod rectis Γ᾽, 
..4 continetur: oportet secundum datam. rectam D dato recian- 
δυο PX4 aequale rectangulum. applicare excedens qüadrato 
Ducantur 4E, ΒΖ ad rectos angulo$ ipsi 44D, et ad contra. 
.Fias eius partes , quarum «4.8 aequalis sit ipsi D, et ΠΖ rectae 


3 
i 


' 
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centra, sive ad: circumferentias insistant; adhue etiaua 
et-sectores (quippe ad centra coristituti). 

" ! 

Sint aequales circuli! 4BP, ΔΕΖ; et ad centra 
quidem ipsorum /7,.O sint anguli BHT'; EOZ; ad 
circumferentias vero anguli ΒΑ͂Γ; EAZZ; dio esse 
ut BI'citcimferentia ad EZ circuimferentiám ita au- 
gulum ΒῊΉΓ δὰ angu!m ΕΘΖ, et anguhun BAT 
ad angulum Ἐ4Ζ: et adhuc sectorem. 77B/' ad sec. 
torem OEZ. 


γ᾿ 


* M 
4. lungatur EZ et bifariam secetut in 4, centroque 4,;intet- 


vallo ZE describatur circulus, occurratque rectae AE rursus iu 
H, et iungatur HZ, et ad AB ducatur 7.4 parallela ipsi 4Z ; 
occurrat vero circulus rectae 4B productae in M et Ν᾽ οἱ 
super BN. describatur quadratum NBOII, et compleatur rectaa- 
gulum 44NIIO. . Cuoniam igitur angulus. HZ in ctm 
aequalis est angulo recto ,EAB, parallelae erunt 4B, 47Z : 

quales igitur sunt 42, 22; « rectangulum idu dimdd 
ΒΖ h. e. réctangulo ΓᾺΧΖ4. Ἐπ, quoniam. aequales - sunt 
M, AN, ut et 4, AD, erunt et M 4, BN aequales, et prop- 
terea rectangulum. ZNNNB— MAX ANZ (1H. 55.) E4X 


?WAHzTy4. Rectátgulum igitur Z4NXNB h. é. ipsum 4H 


aequale. est dupl Ty 4. Secundum datam igitur rectam 


. -4B dato rectan&ulo. 1X4 aequale rectangulum AIT ápplica- 


ium 68: excedens quadrato BIT. Qüod, opsréébet facere. — 
Qbs..3. Data*recta linea 4, ét recülineo; pet hane 


pror 'ósitionem et observationem praecedentem habebitur "NB - 


vel *NII lanus quadrati, quo excedit rectangulum — dafürn 
4H secmmdum datam rectam 4f applicatum Pró qian- 
titate incognita NB vel ΝΠ ponéur y, unde 40—4DX y, et 
NO- νι, ergo ALII— MP v-I-yt ὃς e. Ix 42 AS τά: Pa 
riterque, si ponátur. 4/ N— » —.4E-J-y , erit BN—x-EP, unde 
AII—AÀANYXBNzzxq--xX 7H. Ἐπ. hss aequatiorium qduadrati- 
earum àffectarum species ex lac Prop. 29. salverum Geoiae- 


ud 
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Κείόϑωσαν ydp τῇ μὲν BI" περιφερείᾳ ἴσαι κοτὼ 
«ὁ ἑξῆς ὁασιδηποεξοῦν αἱ ΓΚ, KA, τῇ δὲ EZ περι- 


φερείᾳ ἴσαι ὁσαιδηϊτοτοῦν αἱ ΖΜ, MN; καὶ ἐπε- 


ξζεύχϑωσαν αἱ ΗΚ, HA, OM, ON. 

᾿Επεὶ ovv ἴσαι εἰσὶν αἱ ΒΓ, ΓΚ, ΚΑ παριφέφομω 
ἀλλήλαιρ, ἴσαι εἰσὶ καὶ αἱ ὑπὸ ΒΗΓ, ΓΗΚ, KHÁA 
γωκίαι ἀλληήλαιφ' ὁσατιλασίωμ ἄρα ἐστὶν ἡ .Β.4 περι-- 
φέρεια τῇ BT, τοσαυτασιλασίων ἐσεὶ καὶ καὶ ὑπὸ ΒΗ. 
γωνία τῇ ὑπὸ ΒΗΓ. Διὰ τὰ αὐτὸ δὴ) καὶ ὁσασπιλας, 


eio» ἐστὶν ἡ EN περιφέρεια τῆς EZ, τοσαυτα- 


“λασίῳν ἐστὶ χαὶ ἡ ὑπὸ ΕΘΝ γωνία 276 t6 ΕΘΖ. 
4 


Εἰ ἄρα Pow deriv “ἡ BA περιφέρεια τῇ ΕΝ περιφε- 


θείᾳ, ἴση ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ BJLA v; ὑπὸ ΕΘΝ’. 


trae veteres, inveniendo quantitatem incognitam EN vel AN 
per applicationem rectangulí dato rectangulo aequalis secundum 
datam rectam 4B et excedeniis quadrato. Et ipsa etiam re- 
gula, qua ad solvendas aequationes, harum formarum utuntur 
xecentiores, facile ex huius Prop. 29. constructione, vel, quod 
idem est, ex constmuétione in Obs. 4. ad 1I. 11. allatà deduci 
potest simili ratione ac factum est p ns 9. al Vl, Q5. Eri 


nempe ie C yn 2-1 T. et 4x v ἡ 


X422. Cf. Whiston. Cor. 2—5 ad VI. 29, ' 


Quum itaque haec problemata in Prop. 28. et 29, contenta 
sint maxime uülia, et im solntione aliorum problematum: sae- 


'pissime adhibita, maxime etiam in libro decimo Elementorum 
, Euchds ei in Conicis Apollonii, ubi applicatio 29 δὰ 


Elipsiu, 29 autem ad Myperbolam spectai; Rob. Simson 
iure ceuset inscite admodum ab Andr. Tacquet et: Claud. De- 
chàles in iie, quas dederunt, Elementorum. Editionibns .has 
propositiones omissas esse, et insulse admodum- ab ais. dici 
püllius fere usus, esse. — Caeteyum vide adhuc .ad | calcem 


"NT.-Prop. 91. Pat t- 


. 
H 
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Pongntur' enim -circuiiferentiae quidera B T' «equales 
 quótcuniqüe deinceps ΓΚ, K.Íf. tircumférentiae vero 
EZ aequales quotcunque. ZZM, MN, ct- iungantur 
HK, H.t, OM, ON. 

Quoniam igitur aequales sunt. circumferentiae"  Π', 
| PK, K.t inter se, aequales simt. et anguli. BHT, 
ΤΉ, KH. inter se (11.27.) Quam nmltiplex igitur 
(st circumferentia B f *ircumferentiae: B [', tam 'multi- 
ple& est et augulus BH.f anguli BI. Ex eadem 
ratione et quam multiplex est circumfereritia EN cir- 
«umferentiaé EZ, tam mulüplex.est et angulus EON 
duguli ΕΘΖ. Si igitur aequalis est. circumferentia B4 
circumferentiae EN, aequalis est et angulus. B8 H;f 


PROPOSITIO XXXH 


Obs. 1. Pileiderer monet in sched. mss, $. 306; proposi-. 
tionem 3Í. iacongtue a VI. 20. cum qua proxime coliaereat, se- 
iunctam, et propositionibus 21 -390 minime ad eam pertinenti 
bus subiunctam esse, 

Obs, 2. Rob. Simson, observat, in demonsuatione bis 
Omissarp, esse inversionem ope Prop. B. V, vel, ut vulgo ha- 
bent, ope Cor. V. 4, faciendam, Ita enim demum PAN E uem, s 
.ope V. 24. rite procedere, unde et Clavius ea inversione usu* 
sit. Nempe ita habere debet demonstratio: Ut. ΓΒ ad, BA, ita 
figura ex 18 ad figuram similem et similitez positam. ex. B4, 
et invertendo (B,V.) ut B4 ad. ΓΒ ita figura ex BÀ ad figu- 
vam ex P2: unde (V.21;) ut Β4-Ἐ ΓΑ. ad ΓΒ ina figurae ex D 
εἰ I4 ad figuram ex 1... Aequales autem. sunt. B4-4-14 ips 
LB: unde (A, V.) figurae ex D4 δὲ L4 aequales erunt fi; Qu^ 
Xae ex ΓΒ. 

Obs, 3, Proposiiig. VI ΟἹ, generaliores, reddit propo- 
sitionem I. 41. et μι demonsiratione. priore ex praemissis ab has, 
independentibus sistit (Plleiderex l. e. δ. 300.). . 

Ob. 4. Converti, quoqug potest liaec proposute. eadem 


—— D A CORR MEN - IR " 
^N x Ἢ Re 
, 
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angulo ΦΘΝ; et ἀπ δῖον est circumferentia. B4. cir- 
cumferentia EN mor est et angulus B/1.4 angulo 
KON; et si niinor, iinor; quatuor igitur existeuti- 
tibüs magnitudinibus, duabus quidem. circumferentiis 
BI,JEZ, duobus vero angulis. 2/71, 44027, sumpta 
sunt circumferentiae. quidem 11, et anguli HI 
aeque mul iplicia, et. BA circumferentia et B. Hif an- 
:gulus, ipsius. vero 772 circumferentiae et ipsius. £227; 
anguli et. EN circumferentia et £/&,N angulus ; ct os- 
tensium. est, si superat circumferentia B./ circumferen- 
tiam. JN, superare et angulum 5 77.4 angulum. EON 
et si aequalis, aequalem; et si miuor, minorem. esse ; 


PROPOSITIO XXNXII, 


Obs. 1, Rob. Simson. monet, ennnciatum. Baopositionis 
VT.. 26. non esse satis generalem, sed eam eo etim, sensu sumi 
posse, quem iudicavimus in Obs, 4, ad VI. 26. Adi , forte. 
etiam aliam fuisse demonstrationem proposisiogis Vf. 26. di- 
rectam (diversam ab ea, quam Clavius habet, vide Obs, S 
ad VI. 26.) Deiude exhibet aliam paulo breviorem, demonstra- 
tignem propositionis VE. 32, in himc. modum ;. Sint duo tri-- 

: augula /8Z, ΖΗΓ' (Ε. 3995.) quorum duo latera. 4/0,0Z duo- 
bus lateribus HZ,HI* propouionalia sint, sc. sit ut “0 ad 
97 ita HZad ΗΠ; paralleka autem sit. O.£4 ipsi HZ, ex ΘΖ; ipsi 
HEP: erit AZ ipsi Z£-in directum, Ducatur. PK. pavallela àpsi 
ZH (1. 51.) occurratque rectáe ΘΖ productae in ΑΚ. Quoniam 
igitur utraque 240, £& parallela, est ipsi Z97, ernnt et A40, KT 
inter se paxallelae (I, 50); quare. anguli 4/025; ΖΚ Ε΄ sunt iret, 
se aequales (I. 29,) Est awem 49. ad 6Z uj (ZH. δὰ HI, 
h.. e. (1. 9D, ui) £X ad. AZ; et sunt circa: agqiiales-aaguíios ;. 
ergo (VI. 6.) aequiaugiia sagt ΘΖ, Τ᾽ ΚΖ, triangula, et. piop- 
terea angulus AZ.aeqiialis. est angulo EZK, est antem. GzK 
yecta linca. igitur AB dps) 12 estin directum, (I. 1). Ops. 
huius propositionis, deinde Vl, 26, iia demqnauat, SÀ dug, 
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so EON “χαὶ εἰ ἴση, ἔσῃ" καὶ el μέλάσσων," ἐλάσσων»: 
. ἔστεν ἄρω ὡς ΒΡ: περιφέρειω σιρό δ᾽ τὴν EZ, οὕτως ἢ 
ἡτιὸ ΒΗΓ γωψία πρὸς σὴν ὑπὸ ΕΘΖ. ᾿Αλλ᾽ de ἡ 
ὑπὸ ΒΉΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ EGZ οὕτως ὁ ὑπὸ 
-' BAP πρὸς τὴν ὑπὸ EAZ, διπελωσίων ydo ἑκατέρα ἑκω- 
φέραρ' καὶ ὡς ἄρω ἡ ΒΓ  τιεριφέρδιω mood τὴν ἘΖ' 
nog égetip οὕτως ἦτε ὑπὸ BH γωνίᾳ σιρὺς τὴν Usta 
EOZ, καὶ 4) ὑπὸ Blf'soog τὴν vno 1:43... 5 
P dgu τοῖς ἴσοις κύκλοις αἱ γωνίαι τὸν εὐτὸν 
᾿ἔχσυσι λόγον ταῖς περιφερείαις, ἐφ᾽ ὧν βεβήκασιννιἑώμ 
vé s.g0g"voig xévtoote, idv ve.stpog volg mspupeoslqtg 
eer βεβηκυται. “Ὅπερ iiec δεῖξαι, ^ 


hd 


parallelogíamma similia et similiter posita communem 'liabue- 
riut angulum! aut angulos ad verticem oppositos; erunt illorum 
diameui in recta linea, Primo habeant parallelogramma “4814 
. “5ΖΘ communem angulum 8.422) sintque similia ét siiniliter 
' posita, erunt 481,4, AEZO circa eandem diametrum. | Produ- 
cantur enim ΕΖ, ΓΖ ad H,K et iungantur Z4,21: Quoniam 
igitur similia sunt 44B/'4, 4EZO. parallelogramma, erit 44 ad 
4D, ἃν. ΘᾺ δὰ 4E; quare reiiqua Z0 erit ad reliquam EB ut 
ΘΑ ad 4E (V. 19. Cor) Est autem. 46 aequalis ipsi ZH,£H 
ipsi ΤῊ, et 4E ipsi OZ, Ergo ut ZH ad ΓΗ ita 40 ad 62; . 
et parallelae sunt ZH, ΓΗ͂ ipsis 440, OZ; et triangula 4462, 
£HI' ad unum angulum composita sunt in puncto. Z; quare 
erunt 4Z, Zl sibi ipsis in directum (VI. 59.). Secundo, sint 
* panallelogramma'X ZZ l', G9ZE4 similia et similiter posita, ba- 
beautque anguios ΚΖΗ͂, EZO ad vertücem oppositos; erunt ' 
diatuetri 47, ZU sibi ipsis in directum. Quoniam enim pa- 
yallelae au! 240, OZ ipsis ZH, HF, et est 40 ad.OZ ut ZH 
ad ZH; erunt 42, ZI in directum (VI. 52.). 
Obs. 2. Clavius monet, ut vcra sit propositio VI. 32. 
ἄμ ista, Ju quibus sermo est, trjasgula, ita secundum uuum 


LIBER SEXTUS. 00.8403 


' est igitur (V. Def. 5.) ut circumferentia 3,1 ad. circumfe-, E 


rentiam EZ ita augulus BÍ" ad "augulum ΕΘΖ. 


Sed (V. 15.) ut angulus J//I' ad angalum OZ ita , 


angulus uf [ad augulum. £4Z; duplus enim uter- 
que utriusque ; (111. 90.) ut igitur circumferentia B f" ad 
&ircumfereutiàin: EZ, ita et angulus BH 1' ad. angulum 
EO Z, et angulus B4 Γ᾿ ad angulum. AZ. “ 


* 


In.aequalibus igitur circulis anguli jeandém habent. 


rationem. quam circumferentiae quibus insistunt; sjve 
ad centra, sive ad 'circumferentias insistant,; Quod 
oportebat ostendere, 

r 


angulum oomposita esse debere, «t uterque angulorum ^a Jate- 
xibus proportionalibus comprehensus alternus. sit.ill angulo, 
secundum quem tiiangula componuntur. 

ἐν ἢ : 

z PROPOSITIO XXXI. 

Obs. 1. In praéparatione demonstrationis lóco arcuum 
FK, ΚΙ arcui BI' aequalium auguli DTHK, KH.4 angulo ΜΗ" 
aequales poni possunt juberi. ^ Modum hoc faciendi immediate 
docet I. 25. Modus prius faciendi nititur IV. 1; III. 28, iumme- 
diate autem non. exponitur, nisi addere velis ut IV.. I. Cor. 
(Püeiderer.) | f 

Obs. 2. Si in patte secunda propositionis sectores occurrant 
semicirculo aequales aut maiores, bisecaudo illi facile ad. sec-: 
tores minores semicirculo reducentur. Caeterum angulos (gib. 
bos etiam per. demonstrationem partis. primae nom excludi 
posse diximus ad 111, 20. ; 

Obs. $. Ex hac propositione sequentia adhué derivan- 
tur Corollaria,. quae eunt apud Clavium, Tacquétum ; Baer- 
mannum, Pfleidecerum , aliosque. 1. Ut est augulua ad cen. 


ttum ad quatuor angulos ,IeCtOS, ita arcus isti asgulo subtensus 
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ni “ ε L3 . ' 

o dliqn ') ὅτε. vol, ὡς. ἡ BI" περιφέρεια πρὰς «τὴν E Z. 
περιφέρειαν οὕτως. ὁ HBI' τομεὺς πρὸς τὸν GE Z 
τρμέω. ] ; 

ΤΣ , * " DU 

IEssevgO9ooer. yag. αἱ BI, LK, καὶ ληφϑέντων 

Y - » t - - LI 
ἐπὶ ver BI, ΓΚ περιφερειῶν vov E, O onion, 
ἐπεζευχϑώσαν καὶ αἱ ΒΞ, EI, IO, OK. : 

Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ DII, HI δυσὶ φαῖς ΓΗ, HK, 

- 3 ι , » , , t 
foot εἰσὶ, καὶ γωνίας ἴσας «τερεέχουσι" καὶ βάσις ἡ BT 
τῇ ΓΚ ἐστὶν ion, καὶ iooy iti?) καὶ τὸ ΒΗΓ τρί- 

- , ' * , 
yovor. vo, HI'K vuysvo. Καὶ. inet ἴθη. ἐστὲν ἡ ΒΓ 
, » ; " : D 
σεξριφέρξιω. τῇ ΓΙ περιφερείᾳ, καὶ 2) λοεσιὴ, ἡ. εἰς von 
ὅλον ...181᾽ κύκλον. acguptete ἴσῃ ἐστὲ τῇ λοιστῇ τῇ. 
'elg τὸν αὐτὸν κύχλον περιφερείᾳ 3)" ὥρτϑ "καὶ γωψία ἡ 
ὑπὸ RED τῇ ὑπὸ ΤΟΚ ἐστὶν ἴση" ὅμοιον ἄρα dol 
τὸ BZXl τμῆμα τῷ DOK τμήματι καί eio Znbdoov 

y - - jn ' n » - 
avüewiv.. τῶν BI', ΓΑ. Ju δὲ ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν 
ὅμοια τρήματα κύχλων ἔσω ἀλλήλοις. ἐστίν" ἴσον ἄρα 
ἐστὶ v0 BEZlavunZse τῷ DOK τμήματι. "Ἔστι δὲ 

«αἱ τὸ ΒΗΓ τρίγωνον "τῷ HI'K τριγώνῳ ἴσον" καὶ 
ὅλος ἄρω 0. HBÜ' πομεὺς ὅλῳ τῷ Η ΓΚ τομεῖ ἴσος 

. ἔστιν. did τὰ αὐτὰ δὴ soi ὁ HK τομεὺς ἐκανέρῳ͵ 
1) Peyíarlus iu Praefat, ad Tom. I. ait: ,, In textu grate 

- manusctipti .19J vel Cod, a; nóquaqnam agitur de circulorum 
sectoribus in uhima sexti libri propositione, Manus aliena 

inter linzas et in margine manuscripti exaravit omnia, quae ad 

sstrürec pertinent, et qnidem, ut in lect. variant. addit, voca- 

bulis contractis. ** — Quiup, igitur.postea ad Cod. 4 ,provocet 


Peyrardus, id saltim de lecuone ista ad marginem notata in. 
telligi deber. " 
2) Pro: ζυῦν ἄρα ζατὶ ge vulgo habent, legendum esse: 

καὶ ἴσον ἐστὶ recie, monct Rob. Simson. Ἀν ΤΥ 

i-9).Ha leg. Gregorius, cuius lectionem | hic restituimus. 

' T , DUC "BC CEU VT 1 
Peyrardus ex Cod. a habet: ual 7) λοιπὴ ap ἑετὸν olov κύκλον 

: γῆς ΤῊΝ E Jai ier: Het : 
περιφέρξια ἴση ἐστὶ τῇ λοιπῇ τῇ εἰς. τὸν ὅλον κύκλον περιφερείᾳ. 


adstotam. peripheriam,:et vice versa. Vel etiam, ut angulus 


ι 
* 
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Dico et nt circumferentia B/' ad. circumferentia 
KZ ita sectorem HBI' ad sectorem G£Z. 

Jungantur enim. I', I'K, et sumptis in. circamfe- 
rentüs ΒΓ", ΓΚ, puncis ;Z, O , iungautur. et. BZ, 
ZI,rO, 0OK.  . . sr 

Et quoniam. dio BH, HI' duabus ΓΗ͂, ΗΚ 
aequales sunt, εἰ augulos aequales. comprehendunt ; 
et basis BI' basi I'K est aequalis et aequale est etiara 
triangulum B HT' triangulo (1.4.) ΓΚ. Et quoniam 
aequalis est circumferentia B/' circumferentiae, l'A,.et 
reliqua circumferentia quae. complet totum circulum 
ABT. aequalis est (3 Ax.) reliquae circumferentiae quae 
eundum circülum comple:; quare et augu'us 5. ZI au- 
gulo I'OK est. aequalis (IIl, 27.) ; simile igitur est. {Π|. 
Def. 11.) segmentum B.Zf' segmento /(K; et sunt 
super aequales rectas BI, ΓΚ. - Sed similia segmenta 

circulorum super aequales rectas aequalia iuter se suut 
(II. 24.); aequale igitur est segmentum IZ l'segmetito 
IOK. Est autem et triangulum ΒΗΓ viangulo HIK 
aequale ; et totus igitur sector. //B f toti sectori ΗΓ K 


ad centrum est ad angulum rectum, itaarony. isti angulo sub- 
tensus ad quadrantem circuli. 2) Diversorum circulorany ateus — 
qui aequales subtendunt angulos, sive ad centia, sive ad periphe- 
rias, suntsimiles. Et vice versa arous similes aequales angulos &ul- 
tendunt, ubi hempe similes duorum cir culorum arcus dicuntur 
ii, qui ad integras circumferentias, quarum partem coustituant, 
eandem utrimque rationem habent. $) Dae semidiametti a 
concentricis peripheriis arcus auferunt similos. 4) Hisco 
innititur vulgaris ratio angulos metiendi. per arcus; qui illos 
subteudugt, Si enim, datis tota circumferentia cuiusscünque 
circuli divisa in certum humerum partium, aequalium v. c, 360, 
qui gradus vocantur, disquititur ope.instrumenti gonioffictrioi, 


, 
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. ἃ 


E HT. ΗΓΒ ἴσος. ἐστίν" οἱ τρεῖς Goa τομξϊς ol 


HDBI, HUK, HK ἴσοι ἀλλήλοις εἰσίν. Διὰ τὰ αὐτὰ, 
δὴ) x«i ὃ OEZ, OZM, ΘΗΝ τομεῖς ἴσοι ἀλλήλοις 
εἰσίν" ὁσωπλαοίων ἄρα ἐστὶν ιἷ .Β.1 περιφέρεια τῆς 
BF «εριρερείας,, ξοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ὁ ΗΒΑ 
ἐομεὺς τοῦ ΗΒ Γ' τομέως. Διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὅσω- 
ἀλασίων᾽ ἐοτὶν d EN περιφέρεια τῆς ΕΖ περιφερείας, 
τοσαυταπλασίων (or) καὶ ὁ ΘΕΝ τομεὺς τοῦ OEZ 
τομέως. ^ IT ὥρια ἴση ἐστὶν ἡ B. mepupégeus τῇ EN 
sepup eger: , ἴσος ἐοτὶ “καὶ ὁ ΗΒ. τομεὺς τῷ OEN 
touci* καὶ ei ὑτεερέχει * Β. ξιτεριφέρειω τῆς ἘΝ neq 
φερείας, ὑπερέχει καὶ ὁ HB I τομεὺς τοῦ ΘΙ͂Ν τομέως" 
Zub εἰ ἐλλείτιει, ἐλλείκει, Ἵ σσίθων δὴ ὄνεων μεγεθῶν, 
δύο μὲν τῶν ΒΓ, IZ περιρενειῶν, δύο δὲ τῶν HBTy 


' (^ ' cdd D- c. nl 
OEZ τομέων, canc louxig 00 2Aei cot") τῆς μὲν 


ΒΓ περιφερείας, καὶ τοῦ HDI &ontoc, ἦτε D. πε- 


οιφέρειω x«l ὃ HD. ἰομεὺς, τῆς δὲ EZ, περιφερείας 
καὶ τοῦ OLZ τομίως loczig πολλαπλάσια n, ἥες ΕΝ 
περιρέρειι καὶ ὁ EN τομεύς. Κιὼὶ δέδεικται Qu εἰ 
ἐσιερίχει γ.1}.1 neocpégews τῆς EN πεῤερε ἐβείας, ὑπερ-- 
ἔχει καὶ ὅ HD. τοιμεὺς τοῦ OEN τομέως" καὶ e ἴση, 
ἔσος" καὶ εἰ Aene, eter ἔστε» ἄρα ὡς ἡ DP ues 
eupégere σιρὸς «σὴν EZ οὕτως ὁ HBU τομεὺς πρὸς, 
τὸν ΘΕΖ, τομέω. 


* 


1 


^. 1) Verbis i ἐδάκις πολλαπλάοιᾳ addeuda esse: ᾧ ἔτυχε; recto 
monét Rob. Siuison. i 


quot gradus siut in daobus arcubus circuli alicuius, patet pec 


,VV. $6. radonem angulorum, quos hi aréus subtendunt, iu 


pumeris exhiberi posse, Et δὲ unüs 'augulus consideratur, et 


*numerug graduum in τό ad eum perinente- inventu$ est: 
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aequalis est. (2. Ax.) Εχ eadem ratione et sector J7K f 
utrique ipsorum HKI, ΗΓΒ aequalis est; tres igitur 
sectores BI, HIK, HK. aequales inter se sunt. 
Similiter et sectores OEZ, OZM, ΘΗΝ aequales in. 
ter.se sunt; quam multiplex igitur est circumferentia 
.JB.A. circumferentiae BÍ, tam multiplex est et sectór 
ΗΒ. sectoris HI... Ex cadem ratione et quam mtil- 
tiplex est circumferentia EN circumferentiae EZ; tam 
multiplex. est et sector O£/ N sectoris OEZ; si igitur 
aequalis est" circumferentia -.B /[. circumferentiae, EN 
aequalis est et sector 7B / *sectori OEN ; et si süpe- 
rat circumferentia B// circumferentiam EN, superat et 
sector ΜΒ. sectorem. ON et si deficit, de(icit. 
Quatuor igitur existentibus magnitudinibus ;' duobiis 
quidem circumferentiis B I', ZZ, duobus vero sectoribus 
* HBI',OEZ, sumpta sunt aeque multiplicia ipsius quidem . 
circumferentiae 1' et ipsius sectoris 775] circumfe- 
rentia 8.1, et sectot. 77 B /4, circumferentiae vero EZ 
et sectoris OEZ aeque multiplicia, circumferentia ΠΝ 
et sector OZ N. Et ostensum, est si superatscircumfe- 
rentia B4 circumferentiam £N, superare et sectoreni 
HB sectorem OE N; et si aequalis sit, aequalem esse 
. et si deficit, deficere ; est igitur (V. Def. 5.) ut circuni- 
ferentia BI', ad circeunferentiam EZ, ita sector. 8 Γ 
ad sectorem OZEZ. 


constat ratio anguli ad 4, rectos per nr. T. gite g nunierns 
graduum, quos arcus habet — 45, erit anghlus ad eum arcum 
pertinens: 4 rect, — 43: 300 S 1: BS Caeterum loco $66 
partium vel gradium, iu quos vulgo circumferentiam. quam 
cunque dividere solent, recentiores Galli eam 1n. 400, adeoque. 
quadrantem in 100 partes aejuales dividere instituerunt, 8) 
Mieusnga qnoque angulorum citculo Tosistentium, quorum 
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nOPIZXM A. 
.* Καὶ δῆλον ὅτε καὶ ὡς ὁ τομεὺς πρὸς τὸν τὸμέα 
οὕτως καὶ ἡ γώνία πρὸς τὴν γωνίαν. 


, venex intra vel éxtra circülum est, facile habetur per eurmain 
vel differentiam arcnum; quibus insistunt. 6) Inaequalium. 
eitculorum arcüs sünt in rátióne composita ex rationibus am- 
gslorum ad centrum et periphétiarüm. ^ Denique notandum 
est; apud Clavium ad calcem libi VI. plura adbuc addita 
esse theoremata et problemata, duorum multa versantuf circa 
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COROLLARIUM. 


Et manifestum est (V. 11.) et uit sector ad sectovem 
ita esse angulum ad angulum. ' 


inventionem superfibierum proportionalium. Et sunt quidem 
ila, ut Clavius ait, scitu non iniucunda, etaugeri etiam eorum 
numerus facile poterat e scriptis veterum et recentiorum Ma- 
thematicorum. At memores, nos in Elementis versari, nolui- 
mus nimi esse. ἢ ; 


' 


΄Ν 


kxcunsus 


! AV - ] 
ELEMENTORUM ^ 


L. V. et maxime ad Def..5. et 7. 


* 


A primis inde litterarum in Europa restitutarum temporibus 
ad nostram usque aetatem. liaud. defuere Mathematici, qui in 
libro qninto Elementorum Euclidis multa difficilia, obscur;, 
haud satis explicata esse contenderent, quum contra alii hunc 
ipsum librum pulcherrimum "ingenii Euclidei foetum  iudi- 
retent. Gravissimd autem dubia, quae contra demonstrationes 
in hoc libro obvias afferunt, ipsa fundamenta, quibus illae ni- 
funtur, spectant, definitiones nempe rationum aequalium. aut 
inaequalium , et ad haec fere redeunt. Euclidem aiunt (v. ὃ. 
Borellus Euclid. restitut, L. ITI. Ax. VI. et quae ad illud ab- 
servat) multifariam rationem et proportionem (aut,. ut alij di- 
cunt, proportionalitatem) magnitudinum definivisse duplici mo- 


" do, primo quidem in libro quinto, et aliter. deinde .in libio 


septimo, qüod ipsum indicio sit eum sibi ipsi nón constitisse, aut 
fovte in. primis istis definitionibus ipsum sibi non satisfecisse. 
Eam autem potissimum. definitionem rationum aequalium aut 


,inaequaliumi, cui integer fere libér quintus superstruatur, nempe 


5. Def. V. ét 7, Def, V. esse subobscuram, nec naturam rei ^ 


- definitae satis declarare aut distinguere a quavis alia, et no- 


tissimas adeo magnitadinum propottionalium proprietates in4: 
deduci non posse v. c. propositionem: si quatuor magnitudine; 
"proportionales fuévint, ét prima superet secundam, tertiam quo-, 
Que-aecessario excedere quartam.  Defectum auteih. definiié- 


^ 


4 
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* - . LI E v - 
Quinta. Giornata del Galileo dettata ad Eva. Torticelli. in 
| Elem. Euclid. Ital. editis a Carlieri Flor. 1769. p, aM 


“σαὶ ita habet : Quodnam ingenium adeo felix est, ut Cento 


^ 


$ciat, quatuor magnitadinum proportiónalium aequemultipla 
"semper (Euclideo more) iüter se convenire? Aut qnis novit, 
ista aequemultipla non semper convenire, etiamsi istae nlog- 
nitudines non sint proportionales ? το Euclidis itaque: lla 
Spséctm Theorema potius esse ait, quam definiiopem..— Et 
vawa haeo coftra Euclidis theoria dubia alii alió. modo. evi- 
"tare. vel refellere studuerunt. Atque ii quidem qui nulla 
Euclidis ratione habita diversam ab. eo quatititarum propor- 
tionalium  theoriam dedérünt; kuc^ nón pertinent. Inter eós 
autem, qui sua cum Eaclide conciliare voluerunt, ii maxime 
perfanctorie versati esse videntur, qui ut "lT'icquetus; Tóricel- 
lius, van. Swinden aliique plurima : ab Euclide demonstrata 
theoremata v. c. T. σι 8.'V. 9. V. Axiomatum fere loco ha- 
buerunt, quippe quae declaratione potius subinde aliqua, quam 
demonstratione egere putarent. Aliam deinde rationum slit 
lium notionem sumentes, demonstrare sategerunt , Enclidis 
norionem cum ea qua ipsi usi erant, convenire, atque ex ea 
derivari posse. —Pérfünctorie diximus .eos in hac re ' versatos 
esse. Neque enim hoc est demonstrare v. c. duas rationes, 
quae eidem tertiae aequales sint aequales esse ihter se, 81 Tantum 
afirmaveris, rem ita se liabere, nec provocare licet ad Ax. T1. 
quum Τὰ, quod de duabus magnitudinibus valet, nequaquam 
applicari semper possit ad duas, quae inter mgiritudines ob- 
tinent, rationes aut relationes, Αἀ demonstrandum autz43 Éa- 
clideam uotionem rationum aequalium cum sua notioue con- 
veniré, plerique ut per se clarüm sumunt, datis tribus | quaa- 
titatibus A, B, C, dari Semper quartam, ad quam C eandem ra- 
tionem habeat , quam habet A ad B quod pariter sins d - 
 fnonstratíone, qua ratione illa quantitas Dinveniri possit, s sumere 
a rigore Euclidi solemni 'alienum esse videtur. ^ Id tas támen, 
praeeunte Q5 mpano et Clavio, qui caeterum eum Tacqueto " 
Chüe re" niliil: commune habet, sibi permiserünt "Ticquétus, 


Cililici, Calieri, aliique. Ssccherius contra (Euclid. ab Orfni 
naévo restitut, p. 111 sqq.) quam maxime instat, illud postu- 


^O 
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latum. in Geometria. sumere haud licere, Cf. Pfleiderer , de 
dimens. Circuli. P. I. $$. 51. 52. er Rob. Simson in notis 
adr. 18, Plurajpraeterea. alia notatu dignissima, contra Tac- 
queti. similesque aliorum obiectiones habet Barrow in. Lection. 
Cantabrig.. habitis 16604. Lect, VII. e quibus haec. adhuc affere- 
mus. «Nulla, inquit p. 297 sqq., definitio rei cuiusvis. natu- 
vam . aliter. explicat, quam aliquam eius affectionem fiecessariam 
et reciprocam, id est, huic. nostrae parem , assignando. Qui 
circulum e radiorum . , paritate , | triangulum e trium rectarum 
concursu spatium includente etc. . definit, quid. aliud quam figu- 
rarum istarum naturam ex affectionibus quibusdam suis. ex- 
plicat? | Nec dari aut. concipi potest natura ab. a[fectionibus 
eiusmodi necessariis distincta, iisve prior. Ilabere ralem. ali- 
jor affectionem i ipsa-rei natura est, ei essentiale est, eam. con- 


stituit. . Unde qui. dicit; res talem habens 'affectionem , .cius 


naturam explicat. x gitur. Euclides cum proportionalium affec- 
tionem necossstiam exhibuerit, - eius, naturam , quantum . fieri 
solet et potest, abunde declaravit et explicuit. Caeterum Eu- 
didi reliquisque definitionum . auctoribus lex iniusta et ;im- 
possibilis figitur, scilicet, ut demonitréht , definitionis praedi- 
catum isbiecto. convenire: non tenentur, neque possunt id 


' demonstrare, sed gratis assumunt, hoc est, . atributo , proprium 


subiecti. nomen. imponunt ex arbitratu suo. Num incumbit 
mihi demonstrare, circuli nomen solis párés radios habentibus 
figaris competere ? Minime vero, sed iis omnibus et solis. jure 
meo circuli nomen ai Eodem. plane, modo. pro labia 
sno, (quamvis. non, temere. mec imprudenter, at certis de causis 
iustis illis et idoneis). ven rátionum. momen. atiribuit 
M «-στοιχειωτὴς omnibus | et. solis dicta. proprietate praeditis 1 rati. 
nibus; ! proportionalium, appellamentum appropriat quantis cón* 
ditionem Àstam obtinentibus; unde propterea hoc ipsum ratio- 
num ju ium et quantorum proportionalium . nomen censen- 
dum est - is omnibus et solis congruere. — Unicum esty. quod 
definitionis auctor | ostendere tenetur . (exemplis scilicet ad. sensum 
claris aut per evidentem discarsum) attributam definitionis ám 
pouibile nihil. aut mere: imaginarjem complecti, sed revera posse 
res existere proprictate sew conditione. «uppoeita praeditas. E 


Qu - M , "m 


^ 


OEXCÓRSUS 
ΓΟ ΟΣ ἀρ 


tp dr s meque. ean oti - 
(eius verf aut ΕΝ ose lam [ 


idem. ice be eat i sive ἢ me 
t enitu " 
t 


Se Ene ui quod: ditm n 


oportionem , ' μον, ea 
d ri 


illud 4 E UR vis oe ' atüdr magii 


ibus, jme 


Mon pria dici possint, ἡ 


aug andem 
bus jnitndin M ρὲ im ρας ἃ ἢ τὶ * qua 
uü : 1 P τὰ  nectisuio de emot 


Ea itaque t : ü m libi. Y p nter " 
S Def. et V. Le Ρα; a 
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irem mung id jain nibus ' 
i 


ed 
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que, si sumtum fuerit rb, rd, erit rb:rd—-b:d, unde ex lem. 


mate quod Clavius habet ad VII, 14, erit. ma : mc—rb : τὰ, et 


permuzando (V11.13.) ma: rb-mo:rd, unde, sí may» — τοῖς τὸ, 
erit mo» τες «d, quod ex VII. 20. Def. consequitur i i e. ex 
vulgari numerorum proportionalium Definitione consequitur ea 
eorum proprietas, quam Euclides V. 5, Def. exprimit. Deiüde 
similiter demonstrat , δὶ a3 bz» c:d , sumi posse aliqua multipla, 
ma, mc, et rb, rd, ita ut maf» rb, at non mc» rd, quod satis 


k ap evincit. Itaque ex vulgari numerorum non propottio- 


nalium: Definitione consequitur ea eorum proprietas , quam 
Euclides habet T. Def. V. Pariter deinde vice versa ostendit, 
e Definitionibus Euclidis 5. et T. libri V. ad numeros appli- 
catis, consequi vulgares numerorüm proportionalium et non 
proportionalium IDelinitioner, Addit deinde, in magnitudini- 
bus , quae aliis incommensurabiles sint, et quae ex Def. 5, V. 
proportionales sint, eam plerumque reperiri proportionem, qae 
in numeris exhiberi possit, nec unquam hactenus aliquid falsi 
aut absurdi ex applicatione Def. 5. et 7, ad magnitudines in- 
commensurabiles deductum esse, unde colligit, generaliter recte 
* se habere Definitiones 5, V, et 7. V. Quae tamen argumentatio 


an satis certa sit, quam maxime dubitamus, Coniectura illa potius, 
satis forte probabilis, quam demonstratio mathematica fuerit. 


Giortano da Ditonto explicatione saltim aliqna opus . esso 
putat, quo. melius Definitio 5, V, quae multis obscura, ete 
principio remoto petita esse visa sit, intellivi pomi Hauc au- 
tem explicationem sequentibus Propositionibus" Defiuitioni àni. 


praemittendis , facileque probandis exhiberi. posse putat: 
Prop.1. Si dnae magnitudines sint muliiplae alicuius tertiae, 


erunt illae aequales, si aequemultiplae illius tertiae fnerint; sin 


autem non aequemultiplae fuerint, ea, quae tertiam saepius 
continet, maior erit. 


. Prop. 2. Vice versa, si duae magnitudines sint. multiplae 


' alicuius tertiae , sintque istae magnitudiues aequales , erunt il-. 


- lius tertiae aequemultiplae : sin autem fuerint inaequales , /ma- 
ior saepius eandem tértiam coniinebit, quam minor. . ^ 

"Prop. 3. Si sint duae magnitudines A , B duarum C, D 
aeqüemultiplae (v. c A2mC, B—m D), et sint aliàé duae 


^ 
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nr pariter. aequemultiplae earundem. C, D (5; δι E-—C, 
Kap), edt ΣΑΣ Ξε ΚΒ, dni n» cer [n esi 
mb» x Lit 

Sint 4 τ dimpes MENEE un 

Bebes, squésibmultipla setundae B , ac. is 
s r1 Pseilicet ; οἱ Am mTh, er simul C-mD S." 
ds Cen quae DA. akin vel C—1D- 
E gifs in di quaecimque. acquemultipla: P. 5 


( puta Tp sem pc), "et secuiidae et quartae équemultipla: Ἵ 
, IT CY: veda PTSmb) erit, pront F»—«H, etiam. 


G»—t (i. e. prout ῬΑ» ξ ΚΒ, etim pO» Ξε 0}. 
Anne haéé dam ood ad. probuidam Definitiouis 5, WI 


r'ossibilitatem , , sive. πᾶ" ostendendum , cut Barrow ait, attri- 


butum definitionis: nihil impossibile eut mere imáginarium éom- 
pleati , sed revéra posse Yes. existere proprierate seu conditione 


s"pposita praeditas, '! Simili deinde ratione gotta qu Bus * 


E ied V. ostendere studet, — «V 
"Galilaei (in Dialogo . supra Biriéo-) primum quatuor 
maguitüdines ^d p, C,D proportionales esse dicit, si vcl 


Az5,y pariterque C—D, vel si Az-mB, et C-mD i.e.si- 


prima. secundae B aequemultipla. fuerit. ac tertie. C quartae D, 


vel ut postea. (ut^ Definitio. irrationiales mo gnitudines quoque . 


comprehendat ) at forte" minus. perspicue dicit, 'si excessus 
Ds δορ A super secundam. Bi similis. sit excessui tertiae C su- 


ΕΝ quartam D. Atque ad hunc. casum. invertendo. ; Aw posse 


ait edu quo- prima miuor sit. secunda, e tertia minor quarta; 
Il«ne deinde: Defiuitionem (quam caeterum irrátionales quo- 


' qne " magnitudines: clare 'satis ^ cómpleeti- vix putaverim) cum, - 


Euclidea convenire . datendéie, vult hac fere. vatipne. Facile. pa- 


tere dit y si A: B—C:D, fore et.2/ A: —2C: D, fet gene-. 


valiter. mA ;B—mC: :D, pariterque Ai2 ΒΞΞΟΙΖ Ὁ, et gene- 


a aliter A b :pBe-€ ipD ,. et; adhac generalins m4 i pBazemC: ΡΌ, 


iude ex Defuitione Galilaei. consequatur , si siA- B-€:D, 
adecque et V τ᾿ » fore et , quoties, ὭΛ»Ξ «νι 
simul Cs cte pD, qua m iin dis 
liac at Galilaci Paop. de vd - 


^ 
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, Similiter deinde, postquam quatuor magnitudines. Axe: :DO 
non pro hn cam ess dixeràt, si Α aliqu: alor. fi 
uum A—E, E ita comparata ἊΝ - E 

c Definitione satis prolixe ostendit y. consequi Corne. 
Def. 8, Ne nempe tum esse posse aliquando mA» pB,. 
WEN CC mon sic Cs pD. Bumatur nempe magnitudinis E ta lemal- 
tip ur mE, ut sit mE E, paterque sumantur. me 
p et C aequemultipla m ( ÀA—E), mC, Pariter à 
matur maguitudinis B tale multiplum ΡΒ, quod . εχ. : 
magnitudinis B primum maius sit magnitudine m (A—E ES 
pe ut sit quidem: ΡΒ» ( A—E ),. at t (pmi). ΒΦ 
. (A-E), vel, quod eodem redi, m (A—E) S m. (p—1) B, t. : 
riterque magnitudinis D sumatur Agnete p. D. lam. 
si addantur mE δὲ m (A—E), erit eorum sumuia; nempo πρᾶν 
(ob mEXB, e. m (ACE) S (p—1) 1) scmper 2» pA, dy 
quum A—E:2-—C:D, erit ex Galil. Proy.. 1. quoties m. 
(A—E) «pB, etiam mC XpD. Sumtum auiem est m (A—E). 
Xp8: itaque necessario mC &pD, quamvis sit mA pJI. Ja- 
que; si quatuor magnitudines A, D, C, D non. propori la- 
les sunt, semper talia aequemultipla primae et tertiae , paü-.- 


dd 


terque aliqua aequemultipla secundae et quartae inveniri pos- 
supr, ut sit quidem multplum primae maius multiplo secun-. 
dae, at multiplum tertiàe non maius multiplo quartae; ques 
est Conversa 8. Def. V, seu Galil. Prop. 2 p 
His praemissis, iam Defini. 5, V. et 7, V. ex suis e De: 
finitionibus consequi, ila ostendit Galilaci, Si sint 4 mag.- 
nitudines 4, B, C , D ita comparatae, ut, quoties mA» τα (ΡΒ add 
etiam mC»—« pp, erit A: B—C.D. Si, enim, non Sir. 
A:B—C: :D, sit 4e. &. A Mito: ea magnitudiue A—E, quae | 
ja comparata: est, ut sit A—E:; :B—C; D, poter untque ex Pro- 
positione Galilaei 2 talia aequemultipla. mA , πὸ BRA, 
ac tertiae , pariterque aequemültipla pB', pD secuudae.ct quat- 
tae inveniri, ut sit quidem mA 3. pB, at nón simul mC» pD, - 
qüod est conta Ty BOCeM. Atque. lhae& est Galilaei Propos. 9. 
*Parice denique Delinitionem 7, V. ex suis Definitionibus 
ita deducit Galilaei. NES 4 inagnitudines A, B. €, D 


" s 
. 
ται 
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ita com paratae 5" "ut sit quidem mA» pB, at non simul mC» PD, 
erit À; B»C: Bs vel A;maior erit ea magnitudine , quae ita 
comparata ést, ut ad B eandem vationemo habeat, quam habet 
C ad D. Si enim A non maior est ista magnitudine; illi aut 
sequalis , aut miuor ea erit. Si illi aequalis sit, erit ex Prop. 
1. Galilaei, quoties mA» pD, etiam mC»pD, quod est 
contra  hypothesin. Sin autem prima.A minor sit ea magníi- 
tudine , quae ad secundam eadem ow babet, quam ter- 
tia habet ad quartam , id indicio est, "tertiam: maiorem esse en, 
quaead quartam eandem habet ratíorem , quam prima ad secun- 
dam. Erit itaque aliquo C—E ita comparata, ut : B—C—E: ἘΣ 
adeoque ex Prop. 1. Galilaei, quoiies mAS—pB, erit 
m(C—E)» —« pD. Át poshimus 12A pB, itaque erit 
m(C—E)» pD, unde multo magis mCZ-pD, quod et con- 
tra hypothesin. Fieri igitar nequit, ut 4 mon maior "sit ea 
magaitudiae, quae ad B eandem rationem haber E quam Cad D; 
maior itaque erit, sive crit A:B» C:D, TG Propositio 
4. Galilaei. " 
Borellus autem, de cuius dubiis contra Exclidis me- 
1hodum mox videbimus , pariter ab alia iagnitadiuum pro- 
porüonalium et non proportionalium | Definizione progreditur, 
distinctis casibus , quibus illae magnitudines vel commensura- 
biles sunt, vel. non. Nempe si quatuor quantitatum prima. 
secundae x fb tertia quartae aeque x ultiplae fuerint, vel enden, 
par? , vel caedem partes : quatuor quantitates vocantur propor- 
tionales /commensurabiles , et proportio ratio) commensurabi- 
lis quantitatis. primae ad secundam eadem vel aequalis peo psopor- 
tioni (rationi) quantitatis tertiae ad quartam. Sin autem quan- 
titas prima maior ( vel minor) fuerit illa quantitate, - quae. ad 
secundam eendem rationem commensurabilem habet. x quam. 
tertia habet ad quartam: vocatur ratio | primae ad secundam. ma-. 
ior ( vel minor) commensurabili ratione tettiae ad quartam, 
Si. vero quatuor quantitatum antecedentes fuerint incommensu- 
rabiles consequentibus , et ratio quantitatis primae ad gecun- 
dam maior (minor) fuerit, atque ratio quantitatis, tertiae ad 


quartam shinor (maior) sit eadem tertia commeusarabili ratio- 
z à; 
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me: vocatur ratio primae quantitatis ad secundam maior (mi- 
nor) illa íncommensurabili ratione, quam tertia' habet ad 
quartam. Denique si in quatuor. incommensarabilibus quanti- 
tatibus ratio primae ad secundam mon fuerit maior nec minor 
ea ratione incommensurabili,:quam tertia habet ad.quartam: - 
tum tatio incommensurabilis. primae. ad secundam. eadem vo« 
catur rationi tértiae δὰ quartam , et quatuor istae quantitates 
vocantur proportionales incommensurabiles. His deinde Defi« 
mitionibus suam proportionalium theoriam superstruit ,. et de« 
nique ad finem libri Euclideas Definitiones ut theoremata'e 
suis deducit. Et ipse etiam Barrovius iudicat, eius metho- 
dum in se.spectaram admodum pulchram et elegantem. ésse 
(lll. c, p. 338 er 314.) et, si nulla daretur alia, haberi posse 
pro sufficiente ac satis absoluta, ao fuisse eum in sua »metho«. 
do exsiruenda feliciorem quam in Euclidea diruenda. . » Displi 
cet tamen e €i in Definitionibus Borelli generalis subiecti. | dir 
stractio , et per inferiora circuitus, quum dari possit et ab 
Euclide. exhibeatur yationum. aequalium. omnigenarum . Cut et. 
Gnaequalium) proprietas aliqua. generalis, ex qua possunt uui- 


versalier defini. ^ Minus placet rationum | incommersura« 1 
bilium negativa Definitio, et. praeposterum videtur ex indbqua- 
litate de aequalitate statuere, |. Omnis porro doctrina prolixior, 
et demonstrationes: plerumque apagogicae anfractuosae viden- 
tur. Denique.potissimum displicet Barrovio harum definitio- , 
mum ad speciales materias applicatio. Non enim, ut. apud 
Euclidem v. c. in 1, VI. aut 55, VI. definitionum ope. statim | 
inhotescit, ant ex iis promte deducitur rerum proportionali- 
tas, sed ex intermediis propositionibus, iisque non ádeo com- 
prehensu facilibus, et per indirectam argnmontationem com- 
probatis -demonstratur.. Ad eas autem, quas contra Eu -lidi. s 
doctrinam Borellus affert obiectiones praeter ea, quae supra. 
habuimus, Barrovius mouet ( p. 314. sequ. coll. p. 306.) obs 

᾿ scuritatem illam, quam Euclidi obiicit, vel jn re ipsa posiz - 
tam esse, vel ex interpretum incuria, vel e discentium: culpa 
repétendam esse, Rem ipsam quidem "habete « omnino aliquid 
dificultatis propter s NN quantoru: ay sie ut nemo non. 


AD-EL. V, DEFj S. et 7.. , 394 


^ 


arduum esse. fateatur, affectionem | aliquam proportionslibus 
asquà congruam deprehendore , defifitionem aliquam cunctas 
rationum. aequalitates compleotentern. exhibere. Quod et hinc 
pateat , quod praeclaris viris huic morbo remedium adhibere 
"hactenus acciderit, ut vel nihil praestiterint omnino 

. sufficiens, eut viis institerint. prolixioribus, néc minus impe- 
ditis ,' ét implícitis; aur methodos saltim - tradiderint culpae 
cuiquam graviori. subditas : caeterum Euclidis verba esse cla- 
vissima, nullam in vocabulis amphibologiam, nullum a proli- 
xítate taedium , semperque directissimum adhibere discursum, 
hinc tntam obscuritatem" àut difficultatem. subesse non posse, 
nisí quis arcánam , nescio quam, naturam , omni definitionem 
ingrediente proportione priorem ,' quae certe. nulla sit ; som- 
niare velit, Interpretes omniuo rem omnem exemplis álluetri- 
bns et appositis illustrare debere, nec eos forte ab omni cul- 
pà liberari posse. Maxime vero discentes' sibi plerómque de- 
esse, Quum euim delHitionis verba clarissima sint, guotui. 
quisque tamen sit, qui iis penitus intelligendis operam navet, 
qui tantàm a euo: stomacho. patientiam impeuet, ut trium Ji- - 
neolarum sensum accurate perpendai ? Neque. veto (ibid. p. 
519.) Euclidem eapropter definitionem suam 5. "V. insufficien- 
tem iudicasse, quóniam in libro VIL. adhibuerit aliam. Sibi 
minus probata, nedum. improbata proferre abhorruisse sane 
ab. Euclidis ingénio. ' Contra potius, quia septimi libri defini. 


tionem -omnigenae icporüiojiTipi deprehenderit haud: come 


petentem , solis utpote syimmetrorum. proportionabilipus adap- 
tabilem , hane vero; cómpereit universis congruam , idcirco, 
dum hic loci generalem iniret analogiae tractatum , illa reiecta 
hanc amplexatum esse iure meritoque, Ilam vero (20. Def. 
ὙΠ) Áymmetris proportiohalibus epplicuisse móm tam neces- 
sitatis quam commoditatis gratia," quia monnilül ad vulgarem 
cáptüim-istius Specialis materiae respectu facilior ac simplicior 
visa fuerit, —. His, quae Barrovius habet, addi potest ; mul- 
tis editoribus; et praecipue Rob. Simsoni, ut supra diximus, 
Deün. 5, V. et 8, V. in quibus. pariter. de rationibüis; et ra 
üioaum aequalitate 'sermio tsi, serius additamentum esse: vi- 


M ' 
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. aliquantum exioliprita SS. facilius JE SpIBE" nip μόδας ada- 
, ptari possit, ita vero primam et originariam huins notionis for- 
mam deo immutatam .gsse, ut. aliqua ingenii vi epus sir.ad 
eim. in "Euclidis. Defiuitionibus agnoscendsm. .Caeterum mul- 
tum subilitatis e et acuminis habere ano Euclidis theoriam, at 
subobscuram sibi videi, adeoque tantis Jaudibus e(ferri, ac a 
Tob. .Simsone fiat, haud debere. , 
p Gravia "haec cc contra Eudidis. ilieoriam. ob removeri, τὰς 
men videntur ὁ servatioibus , quibus. Plleiderer εἰ et Nordmuik 
eam stabilire tentarumt. Prior |uidem in Dissertat. Academica: 
Expositio. ac Dilucidatio Libri . Element. Faclid. P. f. Ta- 
bing.. 1185 (Pas II. nunquam prodiit), « et potissimum. in 
Dissertatione inserta Pr omtuarii Mathermatici Tindenburg. 7 T. e 
8. fasciculo p. 257. sqq. et 440 sqq. ad defendendam. Euclidis 
iheoríam haec fere habet , 2M. Koc im Loretta d bre- 
vissime hic sistimus, "isi : 

$6; 1—8. Oni rationem duarum miggitadinum. "ina 

generis A, B inter se conimensnrabilium indicere volunt , do- 
cent ,' esse magnitudinem. "A magnitudini B aut aliquod mak 
BEI, aut aliquam panem, aut aliquas Per vel ene aut 


A--mB, aur dips aut: ALB ubi my : VR exponentis 
nomine veniunt : "sin"autem ἃ et-B. ἜΣ τ ον sint, 
docent, e esse ἋΣ ts "εἴ «IT Ba nbi: t Qe — uis limites - ex- 


ponéntis rationis A: P vocant; Unde, si quantitates sunt. com- 

men$ürabiless erit vel A-——mB, vel nÁ—-B, vel nA--mB; 

sin autem" sit helenirern ae "erit nA$ib: at μὰς ^ 
(14-1) B. Atque inhac ultima ὦ expressione' de nulla magni 

rudinüm  divisióne, sed de myltip]icatione. tantüm- i. e. 
repetita additione sernio "est, quae simplicior. est divi sio e 
Caeterum Euclides, qui hanc ültimó Joco positam. expreisio- 
nem adhibet , pariter ac Archimedes (de^ dpháera e indro 
Libr. 1, et/quadrat. parabol. Pracf. ) cie ppstulat eiusmodi" 
magnitidinum. homogenearam* miiofem iar "hiptielt pose, 
ut "vei miiorem. a, eue ine a Ma? 
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nC»:D€(r4-1)D. Néc opus est iam pro multiplo aliquo 
nA determinare multipla proxime se. insequentia rB, (r4-1) B, 
quae, ad limites rationis determinandos pertinent , atque hacte- 
nus simplicior est Eaclidea ratio. , Semper itaque , quae ex, Eu- 
clidis Definitione proportionalia sunt, proportionalia sunt etiam. 
ex Definitione vülgari. 

"^ Coiitra vero , quoties ex vulgari Definitione sit A: B—C:D, 
esse etiam aequalitatem rationum ex Euclidea Definitione, auc- 
ior,' expositis $9. 141—530. antea quibusdam propositionibus fa- 
cillimis , quae ad doctrinam de multiplis et sequemultiplis per- 
tinent, et quorum pars est apüd Euclidem Prop. 1, V; 2, V; 
$8, V, aliisque, quae hio pro Axiomatibus vel Lemmatibus 
euiora βίον v. e, si a—b, esse ma-mb, et vice versa ; 
contra, si ab, esse ma» mb, et vice versa (cf. Axiom. ad 
initium libri V.) ita fere $$. 91—46. demonstrat, Ut dici pos- ' 
sit, esse A: B—C:D, si magnitudines sunt commensurabiles , 
ex vulgari Defimitione erit vel A—mB, et simul C—mD, 
vel m e et simul nC—D ; vel mA—nB. etsimul mC—aD. 
Sit ($$. 51. 32.) 1.) A—mB, et C—mD, erit itaque, si p 
denotet nunmeram quemcunque, | etiam pA-—pmB, et pC—pmD. 
Ttaque ,- quoties pa» —XqB (3 pàriter denotante numerum 
quemcünqüe) erit etiam pnB»— —XaB, adeoque pm 2 «q, 
unde et pnD 7 — 40 i. e pO2—«qD. 


512.) nÀ—B, iC—D, erit etiam qnA-qB, et qnC—qD. Us 


Itaque ,' "quoties ms —qqB, eiim pÁD-I«quA, et 

p»-—cC«qu, adeoque pC5 —-—qnC i. e. pC2 —«qD. 
Denique sit 5.) nAz-mB, et simul nC—mD , erit áta- 

que , quoties pA2—«qP, etiam | npÀ2-— «nqB. ren Dem 


P nA-mB, eritpnA:yel npÀ— pmB $ Ataque, quoties ρα τς}, 


exit pmB2-—.-nqB, vel pn? —«u 'adeoque pmD2-— T4 
"nqD. Atob nC—mD (hyp.), erit pnCz-pmD. .. Itaque, quoties 
pi»—cqb, erit pnC27- — c ugD, vel 62. «aD. ;Quo- 
,ties igitur - ex vulgari Definitione. duae rationes, quantitatum 
commensurabilium "aequales sunt, eaedem etiam. aequales sunt 
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-aüt in prióre saltim ratióne quantitates occurrunt commensu- 


rabiles, non expresse memorantur in Euclidis Definitione, 
non tamen excluduntur, «Nempe ($. 44,1) si A-mBD, et 
C«mnmD, sit CJ-E—miD. Quóties igitur C—«E, erit 2C— 
«XCH-E i. e. 2C— «mD, at 2A(—2mB) » mB, ubi igiturha- 
bemus aequemultipla primae et tertiae 2A, 2C, quorum illud ma 
ius est multiplo aliquo secundae. mB, hoc vero non maius aeque? 
multiplo quarfae' το), | Sin autem CE; surni potest aliquod 
multiplam magnitudinis E v. c.xE7»C, vel C &rE, itaque rC-i- 
C «XC-J-E 1. e. (ἘΞ C &r (C-4-E) &rmD: contra vero, (r3-1) 
APrAd. e »rmB. 81 deinde ($44, 9.) nA—B, at nC X D, 
nempe D—nC--E, erit, 5i C—«E, adeoque nC--C KnC--E, 
vél (4-1) C—«D, Q4-)O—«2 D: at (03-1) A πὰ 
vel 2B, adeoque 2 (n-P1) A22B. Sin autem CE, sit 
CE, eritque rnC--C «rm C--E 1. 6. (4-1) C &r(nC4-E) 
vel «D: contra autem rnA--À vel (rn-d-1) A» rnA vel »xB. 
Denique ($.44, 8.) si nA—qmB, at nC « mD, nempe mD—nt 
C--E, erit, si C: «E, nC-&C—«nC--E i; e. « mD; at 
(n4-.1) A2-nA i.e. 7 mB. Sin autem: CZ» E, et sumatur c« 
rB, erit denuo rnG4-C € mCQ-rE i. e. (mnd-1) C v (nC4-E) 
i e «€xmDsz at (rn4-1) APrnA i. e, »rmB. Semper ita- 
que: habemus :aliqua aequemultipla primae ac tertiae, Quorum 
illud quidem maius est. aliquo. multiplo secundae, hoc vero 
non maius aequeínultiplo quartae. 

Contra vero (6. 45.) si ex Euclidis Definitione est 4:8» 


C:D , nempe, si pÀ24B, at pC— €qD, sitque. A— mB, erit 


C€«mD. Nam ob pAZqB, vel pmB2qD, erit et pm 4» 
adeoque pmD24D. At pC-- €qD, unde eemper pnuDpC, 
vel mD» C i. e. CXmD. 

Pariter, si, reliquis manentibus, sit nA——B, erit nC«D. 
Nam ob nA—B, erit qnA—qB. Àt ex hypoth; pA2-qB, 


' jtaque pAPqnA, et p» qu, adeoque. pD2-qnD. At ex. hy- 


r 


P pCre Sq ádeoque ac 3D» 

adeoque semper pnC € pD, . et nC «D. Denique, si caeteris 
manenubus, nA—mB, adeoque pnA— pmB, tel npA—mpB, 
Euclid. Element: E, II. T 
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erit, ob'pA» qB (hyp.) mnpA nqB;. adeoque mpBi» nqB, vel 
nipjnq, adeoqde mpDnqD. At pC—« qD , adeoque: npC 
—«uqD,.et npC « mpD, et nC &mD. Rationes igitur. huius 
generis, quae ex Euclidis Defiüitione inaequales sunt, inaequa- 
les etiám, sunt ex communi Definitione. - 
Veniamus iam ad. eos casus, quihus prior ratio A: B.ha- 
bet quantitates incommensurabiles , et tp erunt*vel Cet D 
commensurabiles, vel.non. Sint commensurabiles ($. M» 


.vitque ex vulgari ENDE AiB»C: is $àXk- " 


«E B, at.C vel Ξε "Ὁ vel «tp, neus si 
nA»IB, at nC— «τὸ, ,et ' více velja. ' Denique: sint 
(δ. 42.) A et. B pariter ac c ec D incomrüensurabiles etitque 


1)B 
'ex vulgari Definitione A:B ΟΣ, si. À 2B « cH 9» 


en (- τὸς 


at tanturp e» D«- - D, vel adeo ce y. ita- 


que iterum, si id at adici et vice versa. 

Ex his omnibus deinde $. 46. concluditur, Définitiones, 
V.5.ct V. 7, contihére conditióhes et proprietates ratiónumift- 
ier se. aequalium; aut quafum üna faior est altera, quae in 
vulgari notione insunt, variosque ibi obvios casus, generalis- 
síme, et ita, ut ad paucissimos ternos omnia reducta ssint. 

Ex sola deinde Zuclidea deliniioué rationum aequalium 
aut inaequalium , seposita prorsus vulpari notioné, deducit 
Pfleiderer $$. 48. 49, 50. Sive (δ. 482) magnitudines A, € 
ipsas éum quibusdám' aeqnémultiplis magnítudinum B; D: 
sive maguitudines ipsas B, D cum qdibusdam aeqitefüultiplis 

|! magnitudinum A, C; sive denique ($. 49.) quaedam: aeque- 
mültipla magnitudinum A, C tüm quibusdam aliis aequemul- 
tiplis magnitudinum B,-D compafemus, essé aut 1) quoscun- 
que numeros integros, exclusa uhitat&, p, q denotent, semper 


^simul pA »-Ξ 48, et pC, » —« qD, aüt 2) pro nonnul- 


lis numeris integris nm (iterum exclusa unitate) nA mP, 
at.nC— «mD,, (Esse quidem: etiam potést, ut $ub finem $. 50. 
observatur, nC» mD, ct nA— ΚΒ, at hio casus wedit ad 


- 
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priorem, litteris A ec C, B et iD inter se. permutatis)... Hinc 
efficitur $$... 51—54.- omnes casus; quein. comparatione qua- 
tuor magnitudinum obtingero possint , adt sub*Defin. 5, V. 


, aut. sub. Def. t. -V. comprehendi, adeoque rationes aequales, 


maiores, minores eodem modo sibi.invicem opponi, quo. vulgo 
mágnitudines aequales rhaíores, minores, ut itaque unum- alte- 
rum excludat, nec cum illo simulconsistere. possit: Quod. ip- 
sum. ($.:55.) Saochérius quidem demonstrare studuit, at non 
prorsus^felici:successu. Quibus omnibus simulsublata esse du- 
bia "l'hom. Sinipson patet; " ἊΣ Sei. : 
Praeterea ᾧ. 56. alia adliuc ratione idem:confirmatur, maxime 
ope eorum; quae Süpra ex $9. 44, 5, evicta sunt. Nempe 1) 


si A:B—C:D, adeoque ex Jefin. 5, .V. semper simul | 


n1A»—«mB, et nC» — «mDj; adeoque nunquam nA» mB 


et simul nC—-«mD, nec nC» mD, et siihul nA—«mB: 


ium On esse potést nec A:B» C:Ds^uec. A:B«B:D' ex Def. 
7; V.-.2) Contra, si nec A:B» €iD; nec €:D» A:B, esse de- 
bet A:B2—G:D. Nam si nA—mÁ, non esse potest nC» mD, 


nam tum foret, 0:1)» A;iB. (Def... 7, V.) contra hypothesiu; ' 


nec nC « mD, namquo tum foret (ex $. 44, ὅ δι. Def. 7, V.) 
AGBBACID pater contra hypothesin; itaque esse debet 
A;B—C:ID. Sin autem. nA» mB, erit etiam nC » mD ; nam- 
que $i esie posset nC— « mD, foret. A:B»»- C:D contra hypo- 
ahesin. ' Denique, si nA «mB, debet pariter esse nC mD, 
nam,.si foret nC— » mD, esset C:D — A:B. ($. 44, 5. et Def. 
75 V.) lHaqué tum semper est simul πὰ» — «&mB et nO 
— -«mD, adeoque ex Def. 5, V. A:B3C;D. $) Si non est 
A;B—C:D, itaque.(Def. 9, V.) non semper simul nA —« 
mB, et nC» —«mD, erit pro quibusdam numeris integris 


.nm aut &) nCZ «iD, dum nA-—mB:tum vero'primo casu . 


est C:D5- A:B 2068, 7, V.) altero est A:E» C:Dg ($ 4d, ὅ. ec 
Def. 7, Vj), aüt erit 2) nC— «mD, dum nA mB, 'at tura 
AMB»C:D (Def 1, V.) aut erit y) nC—7 mD, dum nA« 
mB; tum vero C:D» A:B (Def. 7, V. et δ. 44, 5.) 4) Si 
AIBAC:D, adeoque (Def. 7, V.) pro quibusdam numeris n, 
m est dA» mB, at nC— « mD, tum ὦ) non pro numeris qui- 
buscunque .n,m. simul erit nA» — «€mB, et nCz—4«mD, 


L] 


, 


s 
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adeoque: mon erit, A:B— C:D (Def. 5, V.) nec.) tum etse. 


potest AsB C C:D. aut (IDA: e. pro nullis numeris in- 
egris p,q simal. esse; potest pC»qD, at pA—«qB. Nam ob 
nA$»mB, at nC—-«mD (hyp.)est etiam puA7 pmB, at pnC 
, —«pmD; aut pmD— 7 pnC. Et si ΡΟ» qD; est. etiam^ npC 
vel pnC nqD, adeoque semper pmD» nqD, vel pm»»nq, ade- 
oque et phB» nqD, unde tanto magis pnA »» πᾶ, adeoque pA 
2B. Atque etiam, ita Z'hom. Simpson dubia remota sunt. 
Denique observat Dfleiderer ($$. 57-- 62) si sit nA—nB, 
et nC—aD, fore etiani A—B, «οἰ Cz D, adeoque prout pá« 
Ξε (48, i. e. prout, pA» — «uA, fore p»»—-q adeoque et 
pC»-«qCi e pC2—.-qD, ac proinde A:B— CD, σοὶ 
posse Definitionem. 5, V. etiam ad aequemultipla omnium 4. 
magnitudinem applicari, et nóminatim ($. 60. Nr. 1.) si fuerit 
A—B, C—D esse A:B—C:D:, pariter idem valere de Defin. 
7, V, Vice versa etiam, si A:D— C:D, esse simul ΩΣ « 
B, et Ὁ» ΈΞ«Ὠ (vid. infrá Prop); sin autem A:B» €:D, 
esse debere Ο «Ὁ, si A— «DB; contra vero esse,debere A7 
B, si €— » D. fuerit. 4 
Nordmarkius autem (in Nov. Act. reg; Societ. Upsal. Vol. 
VI. Upsal, 1799. Nr. XIII, Lacunae in dóctrina Proportionum 
Euclidea animadversae expletio.) ita in hac re versatur, . Post- 
quam obiectionem a Thom. Simpson factam contrd Defin. 7, 
V. attulit, fatetur omitino $3. illa jpsum probandi.nervum hu- 
ius Definitionis prorsus esse incisum , frustraque ad Principium 
' Contradictionis. immediate »provocari , ex rationibus ab ifíso 
Hob, Simson exhibitis patere ait. Omnia autem, $. 4. addit, 
ex proportionum theoria omittere, quae ad rationes inter se 
inaequales pertineant , ut T'hom. Simson fecerit, non sine doc- 


"o, frinae proportionum iactura fieri posse. Adiicit praeterea $.' 5. 


multa etiam alia esse, quae nexum inter multiplicium: attribàta 
spectent, et adhuc quaeri: possint, v. c. si mA—mBD , δὲ mC 
« mD, an tum Α:Β» C:D.. Id vero Euclidem omittere. Quin 
($. 6.) ipsam etiam Definitionem 5, V. internae possibilitatis 
demonstrationem desiderare, nec satis de nexu iuter aequemul- 
tiplicium: proprietates cogitasse Geometras, aut certe nom satis 
cante semper loqui. Ita v. c. ipsum JBarrovium p. 284. haec 
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habere: » Accidere potest in aliquo casu. pre 
fectus, excessus aut aéqualitas tian 'quantisminime ἢ 

nalibus ; ast solis proportionalibus diniversalitér convenit. »- "da 
autem (de aequalitate) falsum esse. Si enim vel semel siaul mA— 
nB, et riC— 2D, mecessarió, quoties μά» ξε «48, ésse etiam 
pO» —«qD. Pariter (8: 1.) si semper'simul mA» «uB, et mC 
» «uD, fore etiam semper simul mA-—Biet mC—uD, unde 
prior.conditio proprie sufficiat scopo Definitionis 5, V. Necesse 
itaque esse ($. 8.) notarum charaetéristicarum. dn Def, 5, V. et 


T7, V. obviarum partim per mutuum nexum absolut4m. nécesgi- - 


— tuterny, partim compossibilitatem: indepen enter, ab. ipsis Defi- 
nitibnibus demonstrare. Quod. si non. factum sit. 4n Elémen- 
tis Euclidis, id mon ipsius auctoris, sed sine dubio" temporis, 


: quó plura deperdita * fuerint, "enlpam esse. Praéterea sibi i in 


animo esse, consensum quoque. notionis vel definitiónis.- quam 
vulgo. de Propovtionibüs . in | Aritlimeticis afferant, cum. Eucli- 
déa .ex- ipsis his Definiti: 8 ostendere, * Praemittit autem 


$4*10, Lemma 1. suprasad: XV ipsis auctoris-verbis allatum- 


quod brevitatis caussa ita. μα liceat: Si sint quotcun- 
que magrütudines A, B, C, D... et aliae i ' ipsi jp 
les α,β,γ,δ.... quae binae'sumantür in "eadi " 
«δὲ. autem unindá ipsarum multiplicitas. Mira m. E 
A-—mBety-mó ^ 
B n€- - βτξε ἃ ΝΣ ü 
CzpD-oe-pf. à ? 


erünt ex aequo etiam SPERA STi sive quicideit eaa 


magnitudinis D, tantiplex erit c. mmguitudinis , . "Quod: qui- 


dem Nordmarkius more Geometris ,solemni demonstrat, . ut ad 


3, V. vidimus, ex nostra autem expressione statim. patet, dum 


tam À—mnpD;. quam. o—pnmó —mnpó. Atqne. hoc. quidem δ 


Lemnia. :ab Euclide praetermissum: esse miratur Nordmark. 
quamvis cam 5, V. atctissimo vinculo coniungatur, et omnia 
doctrinae proportionum: arcana eo referentut praesertim, quum 
in-Prop..20. 21, 22. 25, l. Y. Sémper uterque casus quantita- 
tum ordinate et perturbate . sumtauüm ostensus sit. liuic ,addic 
Lemm, 2. quod ita babet: «) |. Si duae quantitates commensu- 


ὶ 


* 
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à 
sabiles. din erit 1) aliqua unius multiplex aequalis alicui alte-- 
rius multiplici: et.2) vice versa. f9)8i autem duae: maguitu- ὦ 
dines áncommensurabiles int, 4) non erit aliqua unius multi- 


plex aequalis cuidam alterius multiplici et 2) vice'versa. Quo- 


αὖ f. etope Lemm. 1. etiam '«, 2. facile probatur, unde 
ba. 2. apagosicé derivantur. .His praemissis sequentia habet 
theoromata, quae primum ordine iunctim afferemus. 

-"Theor. 1, Si vel.sémel acciderit, ut existente mAcaB, 
sit etiam mC-—nD, erit A:B—C:D. 

JTheor. 2. Si,.quando mA s «^ nB, sit etiam d— mc 
»«àD, ét, AB—CD. ᾿ 

Theor. 5. Si, quando mA»nB, semper.etiam sit mC 2- 


ΤᾺ), et vicissim, quando πὶ» nD, semper etiam sit; mA 2 nB; 


erit A:Bo—G:D. . “δ᾽ τ. ες 

Atque, haec quidem ad PES UM mutuum illum, qui 
inter multiplicium symptamata in 'Defin., 5, V. intercedit, ne- 
xum. Obiervat Nordmark. addi adhuc posse: si sit.A/B—C:D, 
esse etiam C:D—A;B. Quamvis enim nimiam ideititatis age 
ciem prae se, ferant Thesis et Hypothesis (unde etiam, omise- 
rit) ddsertum tamen nón constituere propositionern plane iden- 
ricam, quae prae*evidentia demonstrationem rion admittat, Ex, 
cludi enim sempér debere jn Propositionibus ita.conversis bi-. 
1as adsumto contrarias hypotheses. 

Theor. 5. Si accidarit aliquando ; ut sit πράξει, sed mC 
XnD, erit A: B» C:D. 


τῳ Theor. 6. Si Δ:Β» C:D, sitque ΡΥ erit τ € nD. 


| Tlieof. 7, Si Δ: 2 C;D, sitque mC2 nD, ert: mA nB. 
Theor, 8. “81 A:B2- C:D, sitque mC—nD) erit mA nB. 
, Atque haec quidem ad Defin. T, V, pertinent, et nomina- 


' tim 'Theor: 7. obiectionem Síimpsónianam "directe &t* funditus 


tollit. Reliqua consensum notionis, volcans aut "Axithineticae 
cum Definitionibus Euclidis ostendunt. ἢ 1 E d 
"Iheor.:9. Si (éx Euclidea -Definitione) sit AF «B—CE!D, 


'atque B et D in aeque multas partes quótcunque, utrimdq(te 


$80rsum aequales, dividantür; quaram unaquaeque in B sit 
7G, «t uüaquaeque iü D sit—lI, adeo, ut G. ct H ipsus Bet ἡ 


M 
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DD aequaliter . metiantur ; ,auferatur porro ;G ex AF, quoties 
potest, donec "vel: nihil, vel so mhinorem relinquat: dico, 
i0tiés auferri posse Ἢ ex CE, quoties. G ex AF; et eodem 
. modo superesse vel.nihil, vel aliquam ipsa Il minorem (i. 

e. si- quantitates. AF,B, CE, D ex Euclidea Definitionepropor-' 
tionales sint, próportionale$ sunt etiam ex vulgari notione.) 

Theor. 10. Est conversum praecedentis. 

Theor. 11. Si fuerit AF:B» CE;D (ex Euclidea Definitio- 
ne); dabuntur aliquae tam. parvae magnitudines G et Ἢ, quac 
ipsas B et D aequaliter metiuntur, ut G ablatá ex: AF quoties 
potest saepius in hac contineri deprehendatur, quam Il in CE, 
quando nempe M ex, CE .aufertur,, quoties potest.. (Aliter: si 
ex Euclidea Definitione AF: B CE:D, etit-etiam ex vulgari 
Definitioue AF:B» CE: D). ' à 

Theor. 12. Conversum *praecedentis, 

Ut autem methodus viri acutissimi uno certe exemplo .pa- 
teat; liceat adponere, quam Theorematis- 1. dedis. demon 
tionem. " M 

T Theor. : 

. ϑὲ vel d acciderit , ut existente scias sic etiam 
mC-uD, erit A:B—C:D; (f. 936.) — 

» Dem. Sint E, G.illae ipsarum. A, C aeque ὁ multiplices, 
et F, H illae: aequemultiplices ipsaràm , B, L8 "quae. facian 
ἘΞΞΕ, et G—H: sint,autem I, L ipsarum Αγ Ὁ uteumque ae- 
; quemultiplices, et similiter K, M ipsarum B,D aequemnltipli- 
cés quaelibet. Hisce positis, quantiplex. est M. ipsius D, taü- 
tiplices sumantur, .N, O, P, Q ipsarum E, T, Ὁ, H; et v 
tiplex vest Ἢ ipsius D, tantiplices sumantur R,'S, T, U ipsa- ' 
rum I, K, L, Μὲ. Erunt. ergo N, O, P, Q, ipsarum, E, F,G,, 
H aequemultiplices, δε R5. S, .T, Ὁ ipsarum], K, L, δῇ, 
ideoque ob.E—TF, G—II, erit N—O, P—3Q. Práeterea :erunt (3, 
V2 N'et'Pipjarum A et C aeqnemultiplices, atque OQ. et Q ipsa- 
rum B et D: pariterque R. et T ipsarur A et C; atque S et Uipsa- 
rum B 'et D. Quia iam:Q cétipsiusH aequémuliiplex ac M. ipsius 
D, atque H ipsius D. tantiplexj. quantiplex est-U i ipsius Με erit 
Vaid 1)Q cvs tosplex; quoljplexas: U "-— Ὁ. Ἕιρο 


Ld . "v 
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Q'etu  agusles ern Sed quantiplex estQ Ápsius D; tutfplex 
est Q  ipsids B jet quotuplex est. U' ipsius D, tótuplex esti9. 
[Un eigo Ὁ et.S sunt eiusdem B aequemultiplicés,, adeó- . 
que «qm aequales. Ponatur jam I2 K;. dico esse L»M. 
' fe enim Β δὲ S'sunt-ipsarum I et K aequémultiplices, et I5 
K; edit gs, hé e. Ἄ»αΟ h. e. R9 N. - Sed utfaque tari R 
quam N est ipsius A magis multiplex, quam N eiusdem A est. 
e 'T est ipsius C'multiplicior, quam: P eiusdem C'est. 
Unde erit T2 P, h.e. T» Q, seu Τ»» Ὁ." SedL et M sunt 
ipsarum*-T, et U similes (eaedem) guter ergo etiam L2-M. 
Sit iam I—3K, dico esse LM. * Etenim ob ]—K;, est 
R—5, h. &. ἌΞΞΟ, seu. R—N. Quiocirca Ἔ “εἰ IN sunt ipsius 
A acquemultíplicés ; ideoque eti&m T et P ipsius C: ἮΝ T 
—P, h; e. T--0, seu T—U. Ergo etiam L--M.. zm 
Quodsi denique I«K, dico, esse L M. Nam, ob I«k, 
erit. R «S5 h e. RO, seu RN. Ergo N est ipsius ἃ mul- 
tiplicior, quam E eiusdem Α est: quocirca etiam P est ipsius 
C multiplicior quam'T eiusdem C est, Unde P T, seu T« 
Ρ, μι e. Tz-Q vel T«CU. Unde etiam L«M. ἢ 
Quum itaque ostensum sit,«consistente 12» —— &K, | esse 
quoque L2—-«M, h. e quando ,mA2-—«nB', . esse 
sirnuf nior c ( 0), erit A:B—C:D q.e.d. (Aliter haec.de- 
monstratio ita. sisti potest. Si ndiÀ—nB, et mC-zaD,.-erit, 
quoties pÀ S -—4qB, etiam pC5»—-qD; ádeoque (D&f. 5, 
V:) ATB-ZC:D.  Nam;.si mAc-nB, etamC—nD, erit et mqA . 
—nqB, et miqC2-nqD. , Itaque , si ραν» — « qB; erit npÀ 


-G LA ridenipesyr mg iO» e(t 
'qué je — £gb. ; Unde. pitet,. hané* demonstrationem. aljis 
verbis eandem esse, quain. Pflsiderer dedit δ. 51; Nr, 3.. 

His priemiasis, Propositiones, ἡ quac ad tliéoriam Propot- 
siónüm" pertient, semper eodém ;rigóre .e vulgari Proportio- 
Balium Definitione atque ex Euclidea derivari pütentnt, at de- 
mólistrationes' e volgari Définitione petite, 5i iusto, rigore eas 
αὐ ae velis, pletuhque longiores sumt.' (Qf. Playfair ad 

J6f 5, V.) ^V.-e. Propóitio 4, 'V. cuius demonstrapionem 
Euclidéam supra habuimüs, e vulgari Definitione ita demon- 
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tione simul anth ee ὕπερ, neni et "ue 

! pá— tm et (6D, ὩΣ lx τ ἘΝ "et aet 40: 


unde ex vulgari Definitions sue igD. de ica ít: 
$9) Quodsi. magnitudines A: eB, CeD sunt. intontmeié 
surabiles; ex vulgari Aides ead nationis Ex ponens 


iidem. εὐβρββαιβέν limitibus, du "a simul. abt ἜΣ 


ει « Ἔν, ác «xt» et, iis, Br eram Dt rw 


«eut "y ac se» aD et P, and 4D, aide t 


— pA:qB et ye: εἶν Exponente: iiem respective ἭΡΗ 


tibus P Va et pr continentar fieles, Expos ac Dilucid. 
bi Elem. p. 18.49). - CR Ux 


ad. librum Vuim οὗ : 
iani. PN wi il ro M. huic libró" i 
addidit, codem ordine ,* eddeique nota, quà ipse m 
designatas- exhibebimus, ^ Demonstitiones tamen brevitatis. 
Nro τ Ls εἰς, Ap PR 


T Valise: s ἧς ΣΌΝ : ' u 
S idiv. Re ipis Proposios, quam jer ἀκ T 
inia theoria demonstrari posse demonstrari. posse , et. quam d veu. . 
ters acivinddpis sponte. ex Euclidis. praeceptis fluere 
$teudit Mess 61. δὲ is Expos. et Dilucid, libri Vip. 
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1 | Nempe, si ; Adie-C: D, fueritque A2z—B, erit (v. Adm - 
eliam 2A» Ξε 2B: dum véro, ob A:Pe-C:D, ex V. Def. 


. 8..68ὲ etiam 2C» — «2D ; adeoque pariter C»-—XD c 


4^ 


.Geomoetras, eamque in V. 


" Bobert. Simson er M Propositione br erri uti 
5. VL 51. XI. 54. XIT. 15. 
biberi, à Theone autem eam' ex Elementis sublatam. esse p 
tat, quopiam satis evidens visa sit ei, aliisque; qui clas 
ποῖπι et indistinctam proporionalium ideam "apud ze 
recepram substituant loco aggnrürae ideae, quae ex Definii 
V. 5. habeatur. Nullum enim dubium esse, Eddoxum Ly 
Euclidem, qui hae nihilo difficiliores 7 mam sc. et 9 mam 
huius Libri demonstratione muniverit, etiam huic in: Elemen- 
tis$locum dedisse. Contmandinum quidem eam ut V. 16. 
Cor, subiunxisse, ^ quod vero recte Clavius reprehendat, 
quoniam ita.saltim ad quatnor magnitudines eiusdem generis 
pertinere videretur. Neque tamen PA Clavium aliam eins 
demonsrátionem dedisse, sed asseruissc, eam perspic esse 
ex natura proportionum, Quo ipso occasionem dederit. Borello, 
Euclidem iniuste cavillandi. 


' Propositio B. 


Vulgo Corollarium V. Prop. 4. ubi vide notata.) | 
Si quatuor magnitudines proportionales fuerint, et inverae 


proportionales erunt. Si 'A:BCSCiID, erit etiam ínverse: 


B:A-—D:C. Sumtis enim sequemuliiplis quibuscunque. pri- 
mae ao tertiae πὰ, nC, pariterque aliis aequemultiplis qvi- 
buscunque secundae et quartae rB, rD, erunt ex V. Def. 8. 
quoties πὰ»: «B, etiam simul nC$—-«iD, adeoque 


Qo. etiam,- quoties B» — «nA, simul rD» —«nC, ' ünde ex 
, V. Def. 5. est B:A—D;:C (vel D;C——B:A.) 


.KCor, Hinc consequitur, si A:C sit' duplicata ratio tationis 


- AiB, fore C;A. duplicatam rationis^B:A. Erit enim (V.Def. 10.) 
"A:B—B;C, adeoque ex hàc.Propositione. C:B—B:A, unde 


ΟἿΑ est ratio. duplicata rationis CiB , vel rationis B:A.  Siroi- 


. ᾿μὰ ostendentur de wiplicata ratione etc.) 


- 
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' erit tertia eadem multiplex, velieaedem pars (vel eaedem par- 


108} quartae, 

Si"enim A:B—C:D , terit etiam A:D—C:qD, mA:B— 
; mC:D, et mA:qB—mC:qD (V. 4, et. V. 4, Car. a.), unde 
ex Prop. A, si'A—qB, erjt et C—qD: si mA—B,j vel 


- ἅ 1 Ys 
A-—-.B, ert. mC-—D,.vel C-—.D: si ímA—4qB; vel 
"7 m ; . m ῃ ; 


A—ÀB, eiit mC-—D, sen C JD. Observat Job. Simson, - 


hanc Propositionem uon raro ad alias demionstrationes .adhi- 
beri, et necessariam esse ad demonstrandam VI, 9. Videri 
autem à Teone omissam esse propter rationem ad Prop, A, 
mémorataám. ᾿ kr u 
1 χορ. E, , 
quam :habet -/1ob. Simson post V. Prop. 19. 

Si quatuor magnitudines proportionales sint, et.converten- 
do proportionales erunt, vel si AiB—C:D, sitque AB, 
adeoque etiam (Prop. A:) C»D, erit A: A—B-—C:C—D. 
Nam, quum A:D—C:D, erit dividendo (V. 11) A—B:B 
fC—D:D, et invertendo (Prop. B.) B:A—B-—D:C—D. 
Qaare componendo (V. 18.) erit B--A—B:A—B-—D--C— 
D:C -D i. e. A:A—B—C:C- D. STEEL 

Observ, Eandem demonstrationem habet Gregorii in nota 
ad iunc locum. | Caeterum haec Propositio, quae cum V. 17. 
arcto nexu colaerer, potest etiam pariter ac illa sine ópe 
V. 18. demonstrari (Dfleiderer, Expos. ac. Dilucid. Libr. V. 
P. 23.) 
^A Qor, 1. Si quatuor magnitudines A, B, C, D proportio 
nales sunt, e'sA«B, adeoque etiam (Prop. A.) CD: erit 
"etiam inverse (Prop. B.) D:Az-D:C ; adeoque ex hac Propo- 
sitione B:B—A-—D:D-—C. ^ 

Cor, 2, Generatim itaque, si duae magnitudines inaequa- 
les Á et B eandem iuvicem habent rationem, quam aliae duae 
inaequales C et D : erit et maior priorum duarum»ad ipsarum 
differentiam , uti maior duarum posteriorum ad earundem dif- 


' ferentiam; vel etiam iriverse (Prop.. B.): differeniia:;/duarum 
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plüres: rationes inter se diversas universim pertinentes stabiliret, 
 et'deinde.ad'eos casus ptbiroderetue, quibus omnes omnium. 
rationum . termini sunt eiusdem generis. Ita autem rem. 
dit Hauberas. Praemittit $6. 2—4. Lemmata, quorugii* pars. 
cum Axiomatibus ad Librum yv. supra. allatis consentit. Nainpe * 
, $. 2.5) AB; ent etiam mA-—mB, et vice versa: cónfva, 
si A» B, etian mAZ-mB, et vice. versa. 8, $. Si. A7zB, 
et- m»n, ert mA2nB. Contra, si mAPnD, erit^m»n, 
at, 5i mÁ-aB, erit m—n, δι δ. n.(mA)—m.(nA). Deinde 


sequentes Propositiones, earumque demonstrationes 'exhihet, 


quas consentiente amicissimo auctore hic denuo sistimus, 


Propositio a. (Hauberi Prop. 1. Diss. $. 5. apud ὍΝ 
VII. 7. apud Clavium V. 26.) 2 δῷ 

δὲ quatuor magnitudinum A, B, C, D prima A ad secun- 

* dam'B maiorem rationem habet quam tertia C ad quartam D ; 

inverse secünda B ad primam A minorert rationem habebit, 

quam quirta D ad tertiam C.  Brevitet, si A:B»» C:D, erit 

, B:A &D:C, seu D: C» B: A.  Demonstratio. Ob &:B»C:D 

:(supp-) sumi poterunt (V. Def. 7.) mA , mC, et nB, uD ita, 

"pt mAPnB, ét mC—-nD. Quodsi fuerit mC«nD,. vel 

nD»mC, cum sit nD«& mA, constabit propositum ex V. 
Def. T. ᾿ ? . 

Sin autem sit mC—mnD: quoniam test τπὰ üB, sit 
nBJj-E—mA, et 1) E— A, quibus subductis, erit nB— 
«(m—1)A: et, cum nD—mC (supp.) 2 (m—1)C, rursus pey 
V. Def. 7. constat própositum. lam, οἰ 2) sit EX A, fiat 
aliquod multiplum, E, velut vE?-»A (V. Def. 4). Tur, qui& 
nB4-E—mA, erit etjam (V. ἀχ. 1.) r(nB-4-E) i. e. (V. 1.) 
rmpB--rE—rmA, unde, demtis ΤῈ» Α., .erit rpB «(rm—1)A. 
Sed, quia nD—mC, erit et του μοι I6. . Unde 
ex. V. Def. 7. constat propositum, 1 


r. (Hauber,. $. 6. apud. Clavium Schol. ad V. 26.) 


τάν: si A:B«CC:D, erit etism D:C«B:A, 4eu BAD. 


Tum enim est C:D»» A:B.. Omnino autem, si.ea ratio, quà 
altera est maior, ex V. Def. T. hac ipsá minor dicatur, facile, 


——— 
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Cor. 2. ( Hauber $. 14.). Atque etiam, si rursus. A:B» CD 
1.4 1,1 


C:-D .-Ai-B 
immi» 4 a7 V. Ca 
ent mÀ:m 1)" 
᾿ 363p Pay 
aon m m 


. Prop. f. (Haaber, $, 15.) 


Si AD» CD; erit etiam mA:B» mC:D, et AmB» CinD, 
et mA:nB»mC:nD, m et n deuotantibus uumeros integros 
quoscunque. 


Dem. ,Si ob AB» CD (supp) sit pÁ»- qB, pC— «qD 
CV.Def. 7.) etiam (V. Ax. 5.) erit m. pA» mqB; mpC--«m,qD, 
n.pÀ2ngB; npC—4i.qD, 
πον mnpÁ » mngB; Sc DN 
seu p(mA)$m.qB;  p(mC)—«m. qD 
npÀq.(nB);  mpC—«q(nD) 
np(mA) 2-mq(nB); 'np(mC)— X mq(nD) , 
et cum aequemultiplices magnitudinum PA, ΡΟ; qB; qD. 
sint ipsarum quoque magnuitudioum A, C; B, D, pariterque . 
aequemultiplices maguitudinum p nA), p(mC); -q (nB), 
q(nD) sint ipsarum mA, mC, nb, »D aequemultiplices 
CV. $.), per V. Def. 7. constat propositüm. 


Prop. go (Hauber. $. 16.) 


Vicissim, si A:B» C:D seu δὲ mA:B-» mC:D, 
erit etiam Ais Cp i vel AmB»C:uD 
m m 
et AS. ΟἿ νοὶ. πὶ πῇ» τ: 
ΑΒ.6 Ὁ 


E - a un F erit "em AID» C:D 


Euclid. Element, P. II. A a 


! 
bd hj 
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Dem. Ob mA:B» mC;D, A:B CD, mAinB» mC:inD' 
wrpl, fit (V. Def. 1.) p(mA)»qB,  p(mC)—«qD 
^ pà 2B), pC— «q(D) 
p(mA) » q(nB), p(mC)—« qiD) 
: sivé (V. 3) (pm09A 5B, . (pm)C— «4D 
͵ ] pà-(quB, pC-—«(q)D 
(pm)A 2- (qn)B , (pm)C—— (qu)D 
, proinde V. Def. 7. erit 4:8» C:D. 


Cor. 1.- (Hauber. δ. 11). Himc et per Prop. f., si À:B 
{8 D 


eth TM P 1. 
»CD, what a 2g C D 


35 ip 
nu v "n 


- ! Cor. 2. (Hauber $. 18. Itemque 


ur τ 1. dc 

e u n "m m 

má; »mC: et B» ;nD. 
4 (ipo ΡὰᾺ | Pc . 
nu n m m 


Prop. h. (Hauber. $. 19. Pappi Prop. VIT. 3. coll. VIT. 4. 
: apud Clavium V. 28.) 
5 Si A:B2X 0119, erit componendo. Α--Β:Β» C-4-D:D. 


. Dem. Sit mAPnD, mC-«aD (supp. et V. Def. 7. ), 
et additis mB, τ Ὁ, erit ἘΣ ἘΠ mC-I-mD— «, 
nD--mD, cumque : 


E 


e 
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(V. 1,}). οἷς mAQ-mB —m(A-I-B) ;, mC-*mD—m(C-4-D), ac 
(V. 2.), nB-j-mB—(n-I-m)B, nD-4-mD—(n-i-m)D, et proinde : 

ΠΑ ΕΒ. (τ κῦμ, mC--D) τς Gebm)D, per 
V. Def. 7. constat propositum. 


(ον. 1. (Hauber. $. 20.) Aliter haec Propositio sic expri- 
metur: Si differentia duarum magnitudinum ad earum mino- , 
rem in maiori ratione est, quam - difitrentia duarum aliarum 
ad harum minorem; etiam maior priorum ad i ipsarum mino- 
rem in maiori ratione erit, quam maior posteriorum ad'mino- 

"xem. Nam si A—B:B» C—D:D, erit A—B--B: D» C—DJ4-D:D 
hoc est Α:Β» C:D. 


Cor. 9. MHauber. $. 21.) Eodem | supposito ; * duod in 
Prop. h., summa duarum priorum ad earum priorem in mi- 
nori ratione erit, quam summa posteriorum ad tertiam." Nam, 
si A:B» CD, inverse erit (Prop. a.) BIA «DC, adeoque 
A-I-B:A «CC--D:C (Prop. h.), seu. A:A--B «(C:C-j-D (Prop a.) 


Prop. i. (Hauber. δ. 22, Clav. V. 29.) 
Si Ἀ:Β» CD, et C»D, ác proinde.etiam A5» B (Prop: d.), 
erit etiam dividendo. A —B:B 2 C—-D:D , seu inverse. B; pied. 
D;Cc—D. " ] 


Dem. Sit mÀ»nB, mC-«uD (supp. et V. Def. T 
tum (V. Ax. 3.) quia DC, erit nD«nC, proinde ex aequo - 
vel à fortiori mC «nC, itaque, m Xn, et ΗΒ», nD» mD. 
Iám, demtis mB, mD, erit mÀ—mD nB—mB, mC—mD— 
«nD—mD, cumque 
per V. 5. mA—mB—m(A—B), mC—mD-m(C—D) 
ac per V. 6. nB—mB—(n—m)B, nD—mD-(n —m)D;' 

erit m(A—B)2- (an—m)B, m(C—D)— € (n—m)D. 
Quodsi n—m, qui est numerus integer, sit 27-1, propositum 
coustat ex V. Def. 7, si vero n—m-—1, ' erit 2m(A—B) 2B, 
2m(C—D)-—«C2D, quoniamque aequemultiplices magnitudi- 
num gm(A—B), m(C—D) iunt ipsarum A—B, C—D aeque- 
muliiplices (V. 5.), rursus per V. Def. T4 gonetat proposisum. 
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, Ceroll. (Hauber.,$.:25.) Quod quidem sie quoque expri« 
mi potest: Si summa duarum magnitudinum: ad earum αἰ μος 
ram. majorem, rationem" habet, . quam summa duarum aliarum 
ad harum alteram ; δά eam priorum, . quae terminüm conmse- 
' quentem ratioriis maioris constituit, etiam altera ipsarum mas 
iorem rationem habebit, quam altera posteriorum ad eam ha- 
rum, quáe est terminus consequens rationis minoris. Quippe 
si A--B: B C4-D Ὁ; 
et À4-B—D:B» C4-D—Di;D Ὁ 
| d e A: ΒΟ: 


Prop. k. (Hauber..$. 24. Pappi VII. 6. Clav. 'V. 50.). 

. 8ὲ 4:8» Ὁ; et CD, ac proinde ὍΡιορ. d.) A» B, 
erit convertendo À: :A—BAC:C-—D, seu inverse A—B:A2- 
C—DiC. ^ “ 


Dem. Ob Α:Β»» 06:0 (β1Ρ0Ρ.)}, erit dividendo (Prop. i.) 
A —B:B». C—D;D, ac proinde A—B--D:A—B « C—D--D:C—D 
'(Prop. h.- Cor. 2.) j. e. : kBB—B« C;C—D , seu 
A—B:A S C—D:C (Prop. a). 


Cor. 1. (Hauber. $. 25.) Sive etiam: si summa duatum 
magnitudinum ad, earum unam maiorem rationeni habet, quam 
sumrnra duarum aliarum ad harum unam; summa priorum ad 
earum alteram minorem rationem habebit, quam summa po- 
eteziorum ad harum alteram. Etenim, si 

Δ-ἘΒ:Β» C-HAD:D. 

. eut Á--D : &4-B—B «C--D: Ὁ 

i e. ÀA--B: ACC4-D : Ὁ, 

Quod etiam consequitur ex Prop. í. Cor. et Prop. h. Cor. 2. 
Cox. 2. (Hauber. $. 26.) Generatim, si quatuor magni- 

tudinum, quarum prior ad secundam maiorem rationem habet, 
quam tertia ad quartam , tertia müior fuerit quam quarta, 
adeoque (Prop. d.) eüam prima maior quam secunda; diffe- . 
réutia priorum ad earum alterutram. maiorem rationem habe- 
bit, quam differentia posteriorum ad hafum alterutram, quae 
nimirum ei, quae in maiori ratione assumta erat, ordifie re- 
spondet. ; . 
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Cor. $. (Hauber. $..21.) Pariter, si differentia duarum 
magnitudirum ád earum minorem habet rationem maiorem, : 
quam-differentia darum aliárum ad harum minorem, priorum 
quoque differentia.ad earum maiorem in maiori ratione erit 
quam differentía posteriorum ad ipsarum maiorem. 

Si enim AÀ—b:D»C—D:D 

erit A—D:;A—D-4-B» C—D:C— D--D Prop. h. Cor. 2.) 

be A—B:IAC—DiC, 7. 

Quod etiam-consequitur ex Prop. h, Cor. 1: et Prop. k. 


— Prop. l. (Haüber. δ. 28.) N 
Si. A:B»» C;D , et B^-A adeoque (Prop. d.) D2-C, erit 
A [in-A» [nc et inverse, : sed n 


Dem, Cum sit ἃ: BC:D Cupp.), seu. 
D;C75B:A (Prop. a.) et B» (supp.) 
dividendo ext D—C;C;5B—A:A (Prop. à). atque- etiam d 
D—C:D7»B—A:B (Prop. k.) : 
di ponite (Pzop. à.) A:B-A2 CID—C 
et B:B—A7»D:D—C, 

Cor. 1. (Hauber. δ. 29.) Si duarum magnitudinum diffe- 
rentia ad earum maiorem im maiori ratione est, quam duafum 
aliarum differentia ad harum maiorem; priotum quoque maior 
ad' ipsarum minorem in maiori ratione erit, quam posterióruss 
maior δὰ harum minorem. Nam, si τὺ 

A—B: ἌΟΡ: ; 
eit A:A—(A—5)75.€: ἘΠ 0-ὉΣ Prop. LU 

i e. AB SC; D. ἐς 


' Cor. 2. CHauber. $.30.) Item, eodem supposito, quod in 
Cor. praeced, pariter differentià priorum ad ipsarum minorem 
in maiori ratione erit, quam differentia posteriorum ad harum 
minorem. Si enim 

K— BAS C—-D:C | 
est A—DB:A— (A— B)» C- D: o- 46-8) Prop. LI 
οὖν δ. AL B:BSSC—D:D 
quod et consequitur ex Cor. 1. et Prop. i 


y 


Fh, D 
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Prop. m.. CHauber. $. 51. Clav. y. 3t. .cum Schol.). 
Sive AIDE ovd ADODSDE S vel am ACD. 
ems PERSE, , Sg ECmER. s quami ARP : 


^ex aequo etiam etic ACSSDE C " 
! Dem. 1) 7 81 AB D:E et BEC SET, * sit! imBSSaC; «3 
mE--«nF (V. Def 7). Tnm, quia πος mB erit D 
A:nC 27 A:mP. (V. 85, et, cum ob A:B—D:E Gupp.) sit 
ΔΑ: ΒΞ: Ὁ: mE(V. 4) etiam A:nC »D:mE (V; 13.), quoniamque 
mE-—-«nuF, erit et 'DimE—— Da (V. 1.8.), àc proinde 
AmC7»D:nF CV. 18. "et Prop..b.), itaque. 4:C 7- D:F (Prop. e.). 
2) Si-A:B "SD:E, et: B: SCEE, ánverse (V; 4; et Prop. a.) 
erit C:B—I:E , : 
et B:AC E:D 
igitur ex aequo per demonstrata. nr 1. CEA ΕΞ seu | invérde 
(Prop. 4) Α: C7»: F. 

.8) Si tam. AB»DE, quam Bi» EF, sit mA*SnB, 
mD--«nE, εἰ ΡΒ» 40; pE-—«qF (V. Def. 7.) erit et | 
pmAP pnB, pmDz- 4 paE, npB »nqC, npE-t 4 jF 
sen pmA»pnb, et. pnB» nC, pariterque 
poD— «pnE, et pnE— € nqF: itaque hinc pmÀpjnqC, 
pnD— «nqF. Quare , cum scquemultiplices magnitadinim 
Fe ;mD, qC, qF. sint ipsarum etiam À, D, €, T Zu 
multiplices tv. 80; propositum per V. Def. 7. constat. ' 

(Hinc sequens deduci potest Corollauim : Rationum inter 
se diversarum Wapljcétee (triplícatae etc.) etiam ipter se di- 
versae sunt; et maioris quidem maior, Nempe, δῖ: v. gr. 
AiB—B; ;C, et P:Q—Q: R, sitque ΑΒ» P:Q, ict "mA»uB, 
aibéacnQ: lam, quoties mA2nB, erit et mB»»C, 
et quoties" "mP— «X nQ, erit et. mQ—«nuR' (Ὁ. Def. 7.) 
itaque erunt símul mDB nC, et mQ--«nR x adeo- 
que (V. Def. 1.) B:C» Q:R, unde ex' πὰς "Própositione m. 

, exit ,A:C I P:R.. CÉ. observ. ad V. Def. 10. 11. Aique hinc 
porro facile coll, Cor: ad V. 29. per indirectum demonstrabi- 
tur, ratíonum earundem inter se e subdupliettas (subtriplisatas et etc.) 

' pariter inter'se ésse easdem, diversaruni diversas.) 


ι 
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Prop. n. (Haber. δ. 84: Clav, "V. 32- eum ^Séhol) 

' Si vel A: B—E:TF, vel A:B E;F,.. vel tam A:BX E;F 

et B: C5 D:E et B:C—D:E- " quam B;C» D:E 
—————————————————————— 


, erit etiam ex aequo perturbate A:C 2» D:F. 

Dem. 1) Si A: B—E:F et B:C 2 DIE. sit mB» nC, ΠΝ 
«nEX(V. Def. 7), et erit nE: :mF-» D: mF (V. 7 et 8.) 
et, quia ob- A:B—E:F (supp.) etiam &À: mBzaE: mF (V. 4), 
etit et nÀ: mB—7mD:mF C V. 11. 13. ). "Sed, curn &éit 
mB»nC, est nÀ : nC» mD:mF v. 15. et Prop, bj), unde 
Α: C» D: r (Prop. e.). 

2. Si A: B2E:F, et B: CD. E, erit inSege« 

CiB—E:D (V. Cor, 4. vel Prop. B.) 
et B:A T:E (Prop. à) . " 


itaque per demonstrata. nr. 1, C:A«T:D;, ,seu inverse AC» 
ΒΒ: (Prop. 2.) 

9. Si A:B» Ε:Γ, et Β:Ο» DE, sit mÁ-»aB, cate: 
et pB2 QC, pD—«qE (V. Def. 7.), igitur et pmA pnB, 
npB, seu pnB»nqC, pariterque quiE-—CquF, mpD seu 
pmD-«mgE seu qmE, ^tque hiüc pA πα,“ pmD-—— 
“Κις, et, quoniam magnitudinum má, mD ; qC, qF aeque- 
multiplices. ipsarum quoque A; D; C, F sunt sh $.), ' erit 
per V. Defin, 1... A;C 2 Dil. 

] Prop. o. (Hauber, $. 939.) 
$i A;:B—» 0:0, et E:BA T:D, erit A-J-E: B» ἜΡΓ: D. 
Dem. 1), 81 A:B—C:;D et E:B2T:D, sive inverse — 
B:E X D;F (Prop. a.), ex aequo erit (Prop. m,) 
; Α: E«C: F, itaque A--E:A 2 C-A-E: C: CGor. 
2. Prop. h.) et, cum sit A:B—C:D (supp.), ex aequo etiám 
(Prop. m.) A-d-E:D 2 C--FP:D. 
. (2) Si A;B» C:D, et E:B5s F:D, sit mA nB, mC— &nD, 
ét pE2 48, p'— «QD, erit etiam pmA 2 puB,. 
pmCz-«&pnD, εὖ mpEy. seu pmE mqB,. mpF seu 
pmF—«mqD, ero etiam PIA 4- pu 2. jn B-H mqB, 
pmC 4- prnf —« pnD.H- mqD ,; seu. (V, 3,,. V. ἅν, V. 2.) 
3 9. * i " 
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2 pm Byz (pnsf-mq)B;  parítérque ' ᾿ 
(o pC(CA4-E) «X (ped-mq)D, unde et - 
/"AspE:B2» G4eE:D' per V. Def. "T. 
^ Coroll. (Haber: $. 54.) / Sive eVam,.sb — 
GAiBECIOÓD. 
εἰ E— AB» F—C:D 


cerit. Ael E— A:B 2» C--F—C:D 
je E:B»T:D. 
Prop. p. Glauber. δ. 35.) 
$i A:B—«C:D , et ΕΒ» ΤΙ, ει CS F, si AE, et 
A€E,si G«T. 
Dam. Nam, ob A:BD— €C;D; et E:BSE:D (supp.) 
(o ΒΗ Κ Ὁ: (Prop. à.) 


x 


erit etiam ex aequo A:E «ΟΣ (Prop. m.) 
seu EAR ΤῸ (Prop. 4) “ 7 
unde per Prop. d. coustat propositum. 
Prop. 4. (Hauber, $. 36.) 
Si A:B— 4 C:D, et ED» ED, erit 
^ A—EISC-—T:D, si B» E, ko debili Ong. p)C»r, 
^,. sed E—A:IB»E—C: D,s CF ... . e. 2.. AXE. 


Dem. 1) . Si est A:Be-XC:D, et EB: D ,- et APE, | 


linverse. ert B:E «Ὁ: Ε (Prop. a.) 


gita. ex.aequo A: E « C: F (Prop. m.) : 
et quia AE, A—E:A«C—F:C (Pop. k) 
' quoniamque .À: ple: D (supp.) 
' etiam ex aequo À—E;B«C—F:D (Prop. m.) , 
4) .81 est EB E:D, et A:B-—«C:D, | atque D eT, 
, erit inverse B:A-» D:C (Prop. B. et a.) Ξ 
quate ex aequo EAÀFC (P1op. m.), 
, €t hinc £ —A:E»F—CT' (Prop. i.) quia CF, 
' ,cumqune sit E:B» 5b (supp;) / . j 
ex aequo etiam D—A:B-——F--C:D (Prop. m.) 
. * 


AT 
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Cor; 1 ( Hüuber. $. 51.) Quà quidéni etia Sit exptiini potent 
$i est ἈΠῈ ΒΕ ΟΡ 
-et A:B »C:D 
erit et E: B « F:D:, 
C Sed,. εἰ ΑὐΒ Ξε ΟἹ Ὁ 
εἴ A2pEHB CIpF:D 
erit et E:xB FD: 


Cor 2. (Hauber. $. 38;) Hine etiam, si! 
A—E:B« C—F: iD 


E 


et 4: Bz.«C: :D . x : 
eiit A-:(A—E): B&C-(C-F D. ido. q φ ür. nd. ) 
seu. E: B«FiD. (αι 3 
Ἐν, εἱ ABD [Uus cS eta 


t . ἢ I 1m 
atque A—E:B—«C-T:D ^ : : 


erit A—(A—E):B 2» C—(C—F);D- (Prop. ἃ. nr; 2.) 
hoc est Ἐ:Β» I:D. 
Prop. τ (Hauber. $. 395 


81 ÀÁB S C:;D, tum si C» D, ergo et (Pfop; d. ) AB, adi : 
ἈΞΈΒ:Α-͵Ἴ ζ0-Ἐ0:0-ὶν et, si AB, ergo et (Prop; dj) 
C«D, erit Á-I-B:EBC A» C-4-D:D—C; 


Dem. Ob A:B5 C:D (supp) 
1) eit A-EB;iA & C-4-D:C. (Cor. 2. Prop, B.) 
et, $i CD, convertendo A:A—B «CiC— D. (Prop. k:) 
quare ex aequó ÀA-4-B: A—B  C4-D:C- D (Prop. m;) 
2) erit quoque A--B:B2- C2-D:O (Prop. h.); - 
et, s; AXB, B:B—A2 D:D—C (Prop. 1.) 
üride rursusex aequo Ad-B:B—A» C4-D:D—-C (Prop. m.) 
Prop. s Hauber. δ. 80.) 
Vicissim ;, $i A«-B:A—B» C4-D:C—-D 
eit A:B«QCGD - E 
Euclid. Element. P, 1L Bb 
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:Dem. Nam, ob A-I-B:A—B «C4-D:C—-D (supp) 


est A-[-B-J-A—B:A4:B —(A—B) € C4-D4-C— D:C-1-D 
'—(C—D) (Prop. r.) hoe est 2A:2B «20:2 
et proinde Α:Β «6: (Próp. e.) 


Et hattenus quidem: * de magpitudinibus universim sermo 


* fuit, sive ea, 'quae ad duas diversas rationes pertinent, inter 


se eiusdem, sive diversi geheris fuerint. Iam vero transit 


auctor ad magnitudines homogeneas, 


: Prop. t. (Hauber. δ. 41.) Conf. Prop. €. 
. . Si quatuor homogenearum magnitudinum A, B, C, D sit 
A-C, et BXCD, vel, si A2 C, et ΒΞΞ «Ὁ, erit 
|^ A:iBzxC:D. ; 
Dem, 1) Si A—C, e B» D, 
erit A: B » ÀA:D (V. 8.) 
100 7, φ A:DzsC:D (V. 1.) 


eo proinde: A:B » G: D. (V. 15.) 
2):Si A» C, et B—« D, 
ferit A:B 2C:D' (V. 85)- 
ἊΨ et C; B— » C:D (V. 1. 8.) 
'itaqué ét A.B 2.C:D (V. 13. et Prop. b.) 
Prop. ἃ. (Heuber. $, 42.) 
Vicissim, si A:B» C:D,, erit BD, s A—«C, e 


. A«C, si B2» D. 


|. Dem 1) Si A—«C, erit 
CI» AB (V. T. 8) 
| ét cum sit A:B» C:D (supp): 
.etiam C:B» C:D (V. 15-et' Prop. b.) 
proindeque B«CD (V. 10.) ᾿ 
2) Si B-—2 D; erit, CIDZ-2 C:B (V. 1. 8.) 
quare, cum sit A: B 2» ΟἹ Ὁ (supp.) 


! ἧς etit et AB 2» C: B (V. 18 v Pres. b) 
^ itaque A 2» C (V. 10.) 


* 
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Prop. v. (Hauber. $. 43. Pappi VII. Prop. 5. apud Clav. V. 21.) 
Si AtB»C:D, erit et - alterne A:C2 B:D, seu inverse 
C:A—D:B. 
"Dem. Sit mA»nB, et mC.aD (rupp. αι V. Def. 1.) 


eit igitur mA: mC2»nB:nD (Prop. t) , 
et hinc À: C» B:D (Próp. *.) 
Prop. ww: (Hauber. $. 44.) 
»BD 
«A:C 


96 Am» CD, eiit AJ-E;CA-D| 


Dem. Ob A:B»C:D (supp.) erit. , 
1) componendo A--B:B 5» C2-D:D (Prop. h.) 
ét alterme A-I-B:C--D B:D (Prop. v.) 
2) erit etiam: A-I-B:A «C-1-D:C (Cor. 2. Prop. h.) 
et rursus alterne. A-J-B:C--D « A:C (Prop. v) 
Cor. 1. ( Hauber. $.45. iind s e Pariter, si B» CD, 


erit εὐ A--C: »4-pj? « : μ᾽ .. Nam, ob ΑΒ 3» C;D (supp-) 
erit alterne AC» B:D (Próp- v.) δὲ hinc ] . 
. A-I-C:B4-D | ΤᾺ (Prop. w.) 


Cor. 2. Inaequalium duarum  magnítüdinum — maior id 
minorem in maiori ratione est, quam summa maioris et cuius- 
cunque tcrtiae ad summam minoris et eiusdem tertiae. 

Nam; si ΑΒ, eit A:C SS B:C (V. 8,), ideoque 

A-EF-C:B-4-C « AB CProp. w. ), séu Ἀ:Β» A- -C:B4H-C, 
. Prop. x. (Haüber, ἃ 41.) . 
*— Si B2 CD, et C» D, itaque (Prop. d.) A2», erit 


dis D»; n 


:Ὸ 

; sed si B» A, adeoque (τού. 4.). 
D dt B-A: p— 

ἌΝ ΡΝ Β: ν᾽ 


Dem. Propter A:B»C: D (παῤ) , 
1) εἰ C»D, crit A— B: A» C-DC (Prop. k.) 
e A— -B:B 5 C— D:B (Prop. i.) 


Ψ 


΄ 
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proinde etiam alterne A—B:C—D» Δ: 6 
᾿ et A—B:C-D» B;D (Prop. v.) 
2) εἱ B»A, erit B—A:A «D—C:C 
pariterque A—A:B«D—C:D (Prop L) - 
unde iterum alterne B—A:D-C«A:C 
et Β-- ΑἸ τοῦς B:D (Prop. v.) 
/ Cor, 1. (Hauber. 4.48. Páppi VII.9. Clav. V.93.) Si A:B 
CDD, et fnerit B2: B, adeoque (Prop. uj) A2 C, erit A—C: 


Β-Ὁ»;» | nie sin autem A«C, ac proinde (Prop. u.) BZD, 
eit C-AD-3c | C. 


Nam, ob Aib 2C: d (supp), erit.alterne (Prop. xj 
A:C2 B:D, atque hinc, si B»D, erit 


A—Cp—D» lont sin autem A«C, 


A: B . 
2 C—A:D—B« | C:n Feep- x. 


. Cor 2. Inaequalium duarum maguitadjuum maior ad mi- 
porem in niiuori ratione est, quam excessus maioris, super ter- 
tiam quamcunque ad excessum minoris super eandem, mjno- 
rem njmirum ambabus; in maiori vero, quam excessus tertiae 
cuiuscungue, quae sit ambabus maior, super maiorem, ad ex- 
cessum eiusdem super minorem. 

Etenim, si A2 B, est A:C»» B:C (V. 8.) 

/. et proinde A- C:B—C» A:B, si C«cB 
et. C—A:;C—BX A:B, εἰ CA (Prop. x.) 
: —C:;B—C 
A sen ἐπ τ 
Prop. y, (Hauber. $. 50. Clav. V. 54.) 

Si A:B»»C:D, er CD E;F etc, erit summa omnium 
'pfiorum Ἃ 4- C J^ E ΤῈ etc. ad. Summam: ,omttium posteriorm 
B4-D-1-F-- etc. in maiori ratione, quem postrema £ priorum 
ad postremam T posteriorum? ir minori autem , quam prima 
À: priorum ad primam B posterjorum; et denique ἐξ maiori 
quam- summa priorum C--E-1- etc. omnium excepta prima A, 
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ad $ummam posteriorum D-l-F-- etc. omuium , exeepta ha- 
yum prima B. 

Dem. ΟΡ Α: 5 0: (ὰρρ.), - 

, est. - ΕΟ ΒΒ. 7S C;D et ÀB (Cor, 1. "Ptop. à 
Quoniam autem C:D E:F (supp-); erit etiam . 
A-C:B4z-D$E:F (Prop. b.) 

atque hinc A-pC4-E: B--D-4-F —E:T, sed. «C A-J-C : B-I-D 
(Cor. 1, Pr, £) Unde porro ob Ἀ- μα]: Β- ἢ « À:B per demou- 


strata. erit -A-J-C--E:B-4-D--F « A:B. (Prop. b,) 

atque hinc Ac O-H-À; B--D-4-F S5 C-4-E; D-FF 

(Cor. 1. Prop.) d 
Prop. z. (Hauber. $ 51.) 

Si ABI CD, et BD, pariterque, C7»D,, εἰ proinde 
CProp. d. et Prop. u.) etiam AB , et A» C: summa maxi- 
mae et minimaé ÁA-1-D maior esr, quam summa duarum reli- 
quarum B4-C. 

Dem. Ob A:B2C:D, et C» D Gupp-) 

dividendo est. A —B:B »- C—D:D (Prop. i.) : 
quoniamque B» D (supp-) etiam A—B 22 C—D (Prop. u;) 
gt, addito utfimque- D-j-D 

A--D 5B4-C. . 


brin: «. (Hauber) $. 82. Pappi VIE. 16.) 
Si sint quatuor numeri vel lineae A, B, C, D, ita, ut 


AiB2 C:D; erit productum vel rectangulum extremorum ma- 
iut, quam productum aut rectangulnm médio: um, ét vicis- 


sim. (Hane Propósiionem , quamvis iam supponat Proposi- 


. tiones aliquas libri VI. vel VIL, quae tamen 'independenter | 


ab ea demonstrantur, propter nexum cum praecedentibus , no. 


i 


juimus à reliquis Hauberianis saeparare, et suo demum loco 


ponere, cui: facile eam restituet lector intelligens). 
Dem. 1)" Quoniam: A:B ^5 €:D (supp.) , ! 
d et A;:B—AXC:BX(C (Vr. 11[VII. 18, γι. 1. ) 


gr etiam AXC: BxcS c :D (V. 15.) 
et quia rursus e ;Dz-AXC: AXD (VH, 11 VII. 18, VI. 1. ) 


"9 
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etiam AXCIBXCTASXCIAX DAC. 13.) 
et binc BXC «AY D. (V. 10.) seu 
; AXD» BXC., ' 
(2 $i AXD»BXC, pariter erit 
| AX CB C2 AXCIAXD (V. 8) . 
et ob AXC:By(C— A:B. (VI. 17. VII, 18, VI. 1.) 


A: AXCIAXD (V. 15): 
et, quia rurgus AXC:A-d-D——C:D (VII: 17. VII. 18. VI. 1.) 


parer ÀA:B» C;D (V. 15,) 
Cor. (Hauber. $. 53.). Proinde, si Α:Β» B:C , denotan- 
tibus rursus A, B, C numeros, vel lineas, 


est AxXC» B? ᾿ vel B3, οἱ vicissim. ᾿ 


e. 


EXCURSUS 
A'D 
ELEMENTORUM . 


L. VI. et maxime ad Vl. Def. 5. 


0$ 1. χες Definitio in Ediciiorne Oxoniensi ita habet : 
Móyoc ἐκ λόγων συγκεῖσϑαι, ὅταν di τῶν λόγων πηλικότητες dg. 
ἑαυτὰς πολλα πλασιασϑεῖσαε ποιῶσε τινά. — Editio Basileensis 
legit: τινάς. "Theon seculi post C.N. quarti scriptor in Com- 
mentar. in Ptolomaei Almagestum { Πτολεμάιου μεγάλης συν--. 
ταξεως “ιβλ. vy. Θεωνος Αἰ λέξανδρέως às τὰ ἀυτὰ ὑπομνημάτων 
βιβλ, ια. Basil. 1858. p. 61. post ambiguüm illud et vagum 
τινά addit πηλικύτητα Aóydp.. Et Scholion Anonymi iu Edit. 
Elementor, Basileensi p. 67. pro τενά substituit λογόν. Euto- 
cius in locum Jfrchimedis (᾽ ρχεμήδους τὰ σωζόμενα, μετὰ 
τῶν E vroxiov ᾿Ασκαλωνίτου ὑπομνημάτων iisdem verbis: hanc 
Definitionerh habet, τὰς nunc legitur in Edit. Oxon, Plerique 
Commentatores , ut Clavius , Tartalea, David Gregorius alii- 
que. vocem πηλικότης vertunt: quantitas, vel, ut ipsi vocem: 
quauritas interpretantur: rationum denominator vel exponens. 
VWallisius (Opera Mathem. Tom. II. p. 665, sqq.) πηλὶκότης 
imterpretatur: quantuplicitas , ? quam exponi ait per éxponen- 
tem rationis. (P/leiderer. in Schol, in libr. VI. Elem. P. IV, 
$ quibus excerpta sunt, quae in hoc Excursu habentur $. 200. 
nor. 7. 8. 9 coll. $. 202. not. 15.). 
$. 2 - Verum «enim vero, ut Hob. Simson observat," hu- 
ius Definitionis, laxo, in qued definit, effato (vide Pfleide- 
rer l. c. δ. 200.) satis ^ suspectae, in séquentibus apud Eu- 


* 
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clidem Archimeilem , "Apolloniuin , reliquosqtue sÉteres ? qui 
ratione composita. sapiili "utufttur, nullum amplius vestigium 
invenitur, CId ipsuni eam , 81 non verbis, re tamen ipsa 
"fatetur Clavius, nec satis^excusare studet Saccherius (Euélides 


à Ὁ: 34 4 Ὺ F 
'ab omni naevo vindicatus P. 158 sg.)). Ita v. c. in demon 


stratione VI, 28. in qua prixhum rationis compositae fit men 
tio, nihil prorsus occurrit , juod ad hanc Definitionem se 
referret. Campanus quoque Definitionem VI. 5. non habet. 
$798, Aliam potius ritionis compositae Defuitionem, ana- 
logam ei, 'qnae V. Def. 10. 11. habetur, aperte supponunt 
demonstrationes Euclidis in quibus de rationibus compositis 


,semo est v. c VI. 26. et VH, 5. Eam à Campano iam 


strictius indicatam in "VII. Def. 19. varii recentiores Mathe- 
matici, quorum plures nominat Dfleiderer. 1. c. δ. 201. de-" 
dere, uberrime exhibait Hob. Simson in. Definitione ἃ, quarti 
Y. Defin. 11. subnectit, his verbis: 

1. Si fuerint quotanique magnitudinis eiusdém generis, 
prima ad ultimam habere dicitur tationem compositam ex 
ratione, quam habet prima ad secundam, et ratione secundas 
ad tertiam, et 6a, quam habet tertia ad quartam, et ita deinceps 
usque ad ultimam, Ex. gr. sint magnitudines A, B, C, D: 
primá A liabere dicitur ad ulümam D rationem compositam 
ex rátiónie ipsius ἃ ad DB, et ratione B ad C, et raiione C ad 


-D; vel ratio À ad D dicitur coin posita .e esse ex ratiohibns A 


B 


ad B, Bad C, et C ad D. 

2, Si igitur ratio*A' ad P eadem sit rationi E ad ΤΊ; 
ratio B ad C eadem fuerit iationi G ad II; et satio C ad D 
eadem rationi K ad L: ἃ ad D habere dicitur rationem coni- 
positam ex rationibus, quae eaedem, suüt rationibus E ad T', 
Ὁ ad H, et K ad L. Idemque intelligitur ; quando bievita«. 
tis gratia dicitur A ad D' habere rationem: compositam 6x rà- 
tionibus E ad F., G ad II, et K ad L. à 

3. Similiter, si ratio Ν ad IN eadem sit tationi ἃ ad D, 
pràecedentibus manentibüs : brevitatis gratía dicitur ratio M 
ad N eadem esse rationi compositae ex rationibus É ad T, 
G ad H, et Καὶ ad L; (vel. quod. Pláyfaiy addit , ipso etiam 
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ratio M ad N composita dicitur ex rationibus E ad F, G ad 


H, et K ad L.) . 
Eodem sensu caeteri, quoque Geometrab veteres Graeci 


denorninationem rationis'compositae usurpant, v. c. 4frchime- - 


des Libr. IJ. Prop. 5. de Sphaera et Cylindro; .4pollonius 
Conic. I, Prop. 59. I. 40. ΠΙ. 54. IH. 66. Ptolemaeus loco 
supra citato, aliique. 

δ. 4. Ex his omnibus non sine ratione concludunt maghi 
nominis Geometrae, inprimis Hob: Simson in Not, ad VI. 28. 
Dfleiderer. 1, c. $. 204, not. 17. cum quibus consentiunt etiam 
plures eorum Matliematicorum , qui Definitionem $. 3. alla- 
tam etiam ipsi exhibent, et maxime ÓScarburgh (the English 
Euclide Oxf, 1705. Schol. in V.Def. 10. et in Def. 5. vul- 


garem libri VI.), vulgarem ilam $. 1. exhibitam Definitio- | 


nem non esse ipsius Euclidis, sed a Theone sine dubio, sub- 
lata gennina $. 8. allata, substitutam fuisse eam, quae nunc 
habetur. explicationem , quae tamen minus apta, et, üt Hob. 


Simson ait, puerilis sit, quippe quae eis solummodo rationi- .. 


bus conveniat, quae numeris exhiberi possint, Atque hac 
ratione omnerh de compositione rationum doctrinam absurdam 
et ἀγεωμετρικὴν tedditam esse, Unde et Savilius, qui vulga- 
rem illam Definitionem $. 1. genuinam putarat, professus est, 
$n pulcherrimo Geometriae corpore duas esse labes, nec, 
quod sciat, plures, in quibus eluendis 'et erhaculandis 'cum 
veterum tum recentionum vigilaverit industria. — Priorem 


nempe Post. 5, I: posteriorem, quae ad compositionem ratia- " 


num pertineat (Savilii Praelect. Lect. VII. p. 140.). 

' $. 5. Hanc suspicionem, nempe Theonem Arthitectum 
esse vulgaris Definitiouis δ. 1. confirmare yidentür ea, quae T'heon 
in Commentar. ad Ptolem. loco supra citato habet. lbi nem- 
pe; postquam Ptolemaeus propositionem aliquam de composi- 
tione rationum legitimo more eo sensu "demonstraverat, quem 
Definitio $. 3; supponit, Thcon ulterioris, quod ait , illustra- 


üonis gratia VI. Propos. 25. adhibet, quae vero argumenta- ὁ 


tionem complicat potius quar explicat, tum vero éx,abfupto 
et -sine ulla ad propositum applicatione Definiionem cum 
Euclid. Element. P. 1I. Cc 
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vulgari illa exacte consentientem , 'nisi quod ad finem addit 
ο"πηλικότητα λόγου" exhibet. Atque hoc primum certum est 
vestigium Definitionis $. 1. allatae, quam ipsam deinde Επ- 
tocius seculi post €. N. sexti scriptor in Commentario in 
Archimedem eo, quem $. 1. diximus, loco, ut in Elementis 
occurrentem , designat, : 

$. 6, - Aliud praeterea argumentum, quo vulgarem ratío- 
nis compositae Definitionem δ. 1. allatam suppositiam esse 
probari possit, in eo deprehendit Hob. Simson p. 313 squ. 
quod VIII. Prop. 5. nihil aliud continet, quam quod in ipsa 
ila vulgari Definitione asseritur. Absurdum autem forer, pro- 
positionem aliquam in Elementis poni tanquam Definitionem, 
et eahdem in iisdem demonstrari. Propositionem autem VIU. 5, 
ín Elementis locum habere debere, non est dubium, idem 
enim in ea demonstratur de numeris planis, quod in VI. 23. 
de parallelogrammis aequiangulis; quare VI. Definitio 5. Ἵπ 
Elementis locum habere non potest. Quae quum ita sint, 
liceat vulgarem ilam Definitionem $. 1. positam, Definitio- 
nem T'heonis, alteram autem $.5, exhibitam, V.Definitionibue 
10. 11. analogam, adeoque sine dubio magis ex Euclidis 
mente' positam , Definitionem Simsonis appellare. 

$. 1. Vulgarem illam Definitionem minus aptam esse non 
pantum inde patet, quod rei mere geometricae numeri, atque 
operationes in numeris usitatae immiscentur, verum etiam qua- 
rumlibet rationum datarum .exponentes integros fractosque dari, 
nullo tot rationum numeris ineffabilium censu habito, suppo- 
nitur. Quando autem numeris integris aut fractis rationes da- 
tae éxprifhuntur, ex quibus alia haud immediaté coguita com- 
ponitur , seu iffextuy, tum omnino baec eadem est rationi, 
quam productum .multiplicationis terminorum antecedentium 
rationum habet ad productum ex ipsarum terminis consequer- 
tibus, vel, quod eodem redit: denominator , (i. e. numerus 
integer aut fractus indicans, cui multiplo , aut cui parti, qui- 
busve partibus cógsequentis. aequetur terminus antecedens ra- 
tionis)'rationes "primae quantitatis ad ;ultimanf exprimitur de- 
nominatoribus mediarum rationum inter se miliplicatis. Nempe, 
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si A; B—m:n : denotantibus m, 1, p, 4» r, s numerós datos, 
B:Copfq  eosqueintegros (quia rationes numero integró 
C:Dzcr:s  etfíracto, vel duobus fractis expressae facile 
ete. ] ᾿ 
per V. 15. aequipollentes numeris integris expressas xeducuu- 
tur): erit Á:Cz—mp:nq; A:D—mpr:ngs ett.  INecesse est autem 
ad lianc propositionem , in qua de numéris agitur, demon- 
strandam, doctrinam de' numeris, ut libr. VII. Elementorum 
(qui nihil de rationum compositione supponit) traditur, ad- 
hibere, àut, quae huc perünent, separatim demonstrare. 
Quod quum omnino liceat, .haec erit demonstratio (vid. Pflei- 
derer..l. c. $. 202.) 
Ob. A:B-m:n—pm:pn (V. 15.) —mp:np (VII. 16). 
et B: Czcp:q— np:nq (V. 15.) 
est. A: C— mp:nq (V. 22), : 
Tum, ob A:Crràp:rnq CV. 15.) —mpr:uqr (VII. 10.) à 
et CiD—r:s— nqv:nqs (V. 15.) , 
fit A:Dzsmpr:uqs (V..22.) etc. 
Mr iue mpr mpq ABC. A.bp.C 
"ong n'rs BC 7 EID 
Varios aliorum conatus: Ns "Theonis et Ποῦ. Sinsonis 
inter se conferendi refert P/fleiderer. l.. c. hot. 1c et ipte 
plures etiam exhibet. : 
$, 8. Usum rationis compositae , quum ommia, in qui- 
bus solet edhiberi ratio composita, possiht 'eiiam sine eius 
auxilio tum enuntiari ; tum demonstari, in hoc unice con- 
sistere ait;Zlob. Simsón, quod eius ópe periphtases evitentuge 
εἰ ita Propositiones possint vel. enuntiari vel demonstrari bre- 
vius, . vel. utrumque simul feri possit." Ex. gr. si Propositio 
VI. 45. enuntianda esset , non facta rationis compositae 'men- 
tione, id ita fieret: 81 duo Parallelogyamina Sequiangula 
"foerit, etat, fiut unum latus priorís ad ünum posterioris, 
ita quáéwis recta assumta ad secundam aliquam; et, uti alte- 
rum. làtus priolis,ad alterum posterioris, ita secuntla illa fiar 
d teitiám:' erit prius Parallelogrammum ad posterius, ut recta 
primitus assurhra ad hanc tertiam. Veteres autem cum vidis- 
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sent, hanc enunciationem: posse.breviorem reddi, si nomen 
ímppéitum esset rationi, quam habet prima recta'ad ultimam, 
quo nomine simul indicarentur rationes, intermeediae , primae 
scilicet ad secundam, et secundae ad tertiam rectam, et ita 
deinceps, si plures fuerint rectae; rationem hanc primae ad 
ultimam dixerunt rationem compositam ex rationibus primae 
ad.sécundam, et secundae ad tertiam rectam, hoc est, in 
praesenti casu éx rationibus, quae eaedem sunt rationibus 
laterum , atque ita brevius Propositionem enunciarunt: Si 
fuerint duo, aequiangula parallelogramma , habebunt inter se 
ratiónerh. eandem ei ,' quae composita est ex rationibus, quae 
eaedem''sunt rationibus laterum, vel adhuc brevius: aequi- 
angula párállelogramma inter se rationem habent eandem ei, 
quae cómposita est ex rationibus laterum, Quum itaque τὰς 
tio composita sit tantum modus loquendi, Euclides utitur quo- 
que in Definitionibus rationis duplicatae et triplicatae verbo: 
λέγεται, quo verbo sine dubio utebatur etiam in Definitione 
rátionis compositae , quam Zeon aliusve ex Elementis sustu- 
lit; nam idem verbnm retentum est in inepta Definitione ra- 
tionis compositae, quae nunc in VI. Def. 5. habetur. In 
: citationibus autem harum Definitionum aliquando retinetur, 
utin Dem. VI. 19.; aliquando omittitur ut in Dem. XI. 33. 
ubi tamen ἔχει sine dubio idem significat ,. ac ἔχειν λέγεται, 
et in V. 23. ubi σύγκειται brevitatis caussa dicitur pro: σύγ- 
κειόϑαι λέγεται. Tta fere Rob. Simson l. c. Pfleiderer tamen 
l. c. $$. 222. 223. monet, hae denominatione indicari simul, 
rationem , quae ex aliis componi dicatur, ἂρ his pendere, 
per eas determinari, sic ut ex his cognitis iuxta normam quan- 
dai constantem collipi. atque inferli possit. Has porro et 
ommes, et simplicissimas designari supponi, "quas indoles 
magnitudinum , ,de quarum ratione ex iis componenda prae- 
cipiatur , requirat , vel quas datorum próblematis, cui eno- 
dando earum compositio adhibeatur , cohditio sugperat. 

$. ὃ. ' Ex Delinitione . Hob. Simsonis plures deduci pos- 
sunt consequentiae , quarum partem habet ipse Hob. Simson 
in Propesit. F, G, Η ,'K. Append. ad Libr. V! Nos eas hic 
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' jta sistemus, ut sunt apud bfleiderer. 1, c.. Earum prima 
haec est: Rationes ex rationibus respective inter se iisdem 
compositae, (sensu strictiorà Defin. Simson. nr. 1. ) sunt inter 
se.eaedem. (Est haéc Simson. Propos. F in Append. ad Libr, 
V..vel, si mavis, V. Prop. 22. et 23. (caeterum antea de- 
monsuandae; ut ab Euélide factum e$t) alis verbis ita ex 
primi possunt. : Dfleiderer. $. 208.) : 
Sit enim A: Bzz D; E 
; B:C—E:F 
erit (V.22.) A: Ge DiF í 
Veljsit A:BzzE:TF* ' 
B:C—D1E: 


L| 


, erit (V. 22.) A: C—D:F.- 
Et similiter, si fuerint plures rationes in utroque casu. 

δ. 10. Pariter, si duae pluresve rationes eaedem sint toti- 
dem aliis; terminisque singularum ac magnitudini datae vel 
assumtae quart proportionalis inveniri potest (quae eadem 
determinati propositionibus analogis sequentibus est applican- 
da): latiori etiam sensu Def, Simson, nr. 2.'sq. eaedem erunt 
iuter sé rationes , quarüm una ex prioribus, altera ex poste- 
rioribus: cómponitur. * ᾿ 

Quodsi enim A: B—— Ε:Ε ὁ 

ES |OCIDzsG:iH ^ 
fiat A: B—K:L et E: 
ΞΜ 07 G:IH 
eruntque ex V. 11. K:L-—N:O « 
L:M—O.P 


adeoque V. 22, Ki M N:P i ᾿ 
Eodemque modo assertum de pluribus, quam duabus rationi- 
bus ,' compositioneqne rationum iuxta def. Simson..nf. 3. δ: 
cepta demonstrayir, (lob, Simson. l. c. Prop. G. Pfleiderer. 
l. c. $. 209.). 

In sequentibus rationem ex duabus pluribusve sensu Def. t 
Simson. nr. 2. ὅ, compositam, ubi e; fe erit, compendii causa 
desiguabimus, -has serie verticali scriptas umcis includendo,, 


. 
] 
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Sic modo praecedens propositio ita exprimetur: 


Ur SOQASIBESESFO. 

Ὁ)- ien n) "5 IC:D—G;H, 

; $. 11. Eáedem porro inter se sunt rationes, quarum -utta- 
que sensu Def. Simson. nr. 2. ex iisdem rationibus cornponi- 
tnr. Hoc quippe sens, si tam ràtio A:B, | quam altera C:D 
ex, rationibus E: Ll, G:H componitar ;Ssintque EFZKL  * 

6: H-—L:M . 

erit tam A:B —K:N (Def. Sims. nr. 2.) quam. C: DK: M5 
gitur A:B—C:D (V. 11) Pfleiderer. l. o. δ. 210. 

$. 12. Sicut rationis ignotae investigatio compotitione 
.eius ex rationibus scopo congruis dirigitur, et, quando hae 
liquent, absolvitur: ita vicissim indagatio rationis, quam 
ügam esse constat earum, ex quibus ratio data cómponitur, 
ad determinandam alteram, alterasve hanc componentes redu- 
citir ; ; quo facto illa divisione , quam vocant, datae rationis 
compositae per notam componentem alteram vel ex alteris 
compositam innotescit. (PDfleiderer. 1. c. $. 224. 

$. 15, Reduetionem divisionis huius ad compositionem 
docet Pappi Propositio 171. Lib. VII: Collect, Mathem: seu 
Lemm. 7. in Lib. I. Conjcor. Apollonii: quo, si Α sit ad B 
in ratiorie composita ex rationibus. C: D, E:P; vicissim ratio- 
nem C:D ex rationibus À:B ao F: E sen inversa ipsius E:F 
componi ostendit, T'acto enim E:FZ-D:H; erit (Def. Simson.) 
ratio, quae ex rationibus C: D, E:F Pormpostigts b. e. (supp.) 
A: B—C:H. : 

Quare, cum ita sinf CH —À:B — 
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δεῖ (Def. δίων. ) C: »— (T 5}. 


Eodemque modo, ex áüotcunque rationibus, CiD, E:F, G-IT ete. 
componatur ratio -ÀA:B; cdétesís E:F,- G:H etc. ad^ unam 
P:Q ex iis compositam reductis, demonstratur , rationem C:D 
' compóni ex rationibus A*B et Q:P; seg C esse ad D in ra- 
tioné composita ex directa À ad B et inversa ratíonis P ad Q. 
(fleiderer. l.€6.$. 225.) . : 
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4. 14; "Hinc reaedem etiam inter se sunt Tatiomes, quae 
,rationibus iisdem inter se A: B, C:D per alias E: F,.G:H pari- 
ter inter se easdem divisis GbtipQoles: Quippe ob E:F—G: H 
(supp.) est etiam F:E--H:G (Prop. B. in Excurs. ad Libr. V.). 
Quare ,, cum quoque sit A:B——C:D, ratio ex A:B ac F:E cot- 
posita eadem est rationi compositae ex C:D et H:G (δ. 10.) 

; h. ^e. ($. 13.) quae rationem À:B per alteram. ἘΠῚ dividendo 


. prodit, vatio eadem est rationi divisione rationis C:D per al. 


teram G:H -oriundae.. (Pfleiderer. 1. e. $. 226.) 


$. 15. Idem in Propositionibus H; Καὶ Element Libr. V: 
annexis fiob. Simson uberius sio enunciat: ,,Si rátió ex quí- 
busdam rationibus** (sive strictiori , sive latiorijin Def, Sims. 
exposito sensu) » composita eadem sit rationi ex quibusdam 


aliis rationibus compositae , fueritque una ratio ex prioribus, . 


vel ratio ex quibusdam ex prioribus composita, eadem uni 
rationi ex posterioribus, vel ratiohi ex quibusdam ex poste- 
rioribus compositae: erit reliqua ratio ex prioribus, vel ratio 
ex reliquis prioribus composita , eadem rationi reliquae ex 


“ posterioribus, vel rationi ex reliquis posterioribus obompositae. 
Cofiiqere l. c. .$ 221.)- ' 


ι 
^ 


s. 16. Quando A: (S E: ij pariter est ματα 


C:D—K:L ΚΙ, 


Tnm m? est Α: ΒΞ LM —K:M(V-22.) 


at ob K:M d ἢ τ Ὁ} 


m est À: 5 (Ὁ C: 5) Siniliteque rationem 


,ex pluribus. quam duabus compositam , mutafo borum: ordine 
haud mutari ostenditur (Pfleiderer. S. 959 2o 


{ 


b:c 
δ. 17. Inverse, quando A: (m) , erit B: A2 r: Ὁ). 


Ο: Ξε: κΚΙ, 
Factis eni oma τ ταὶ 
 Ἐποιὴδ enim ELM e LM M, 


* 
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et D: A—M:K (Prop.B. in Excursu ad Libr. V.) εἴς (V-23.) 
E . . 
i : (Prop. Β ἐπ Exc. δὰ Libr. V.). Quod rursus si- 


militer ad rationem ex pluribus quam duabus compositam ex- 
tenditur (Pfleiderer. $. 229.) , 


$18. Si A, B, C, D sunt magnitudines homogeneae, est 


Ee »ye- ΑΝ Led AjB—K:LO— A:D-K:O 
C p) Feeds enim Qr —LM' C:b—0:P 


ut sint (ou) -xM, ( 22) —EK:P (Del. Simson.) 


ob A:B—K:L 
B:G—P:?0 (Prop. d: in Exc. ad Libr. V.) 
'C:iD-zL:M, * 


est A:D seu (constr.) K: zc a d 


unde $. 13. (s Dee 
h. e. (V. 22.) κιρτ INL, fleoque (ein D «(i 
(fieidorer. $. 230.) 


^ 19. Si μα (ἢ 35 atque E: p— D: I, est 


- 


A: "o "n ^Faeo enim GHH—LE, fit 


A: B- ( p: I 7) C$. 10.) Ξεοῖκ (Def. Sins) (o) 
J:K « , 


(Def. Sims.) (ὦ di ) $. 10. (Dfleiderer, δ. 251.) 
$. 20. "Sit A ad B in ratióne .composita ex rationibus E:F 


D 
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et G:H; atque B:C—LK: erit: A ad C in ratíoné composita 
ex rationibus E:F, G:H, LK. Factis enim 

Ρ:ΟΞΞΕΙΓ 

Ο: ἈΞΞΟ:Η; unde 


. E:F 
ORS-LEK ἐς ΟΣ 


erunt ÀA:B—P:R ($. 21.) . 
B:C—R:S (V. 11) y 


, E:F 
P:Rz-XM GIH 


A;C-P:S (V. 22.) — Gu H » Mémque: simi- , 


liter et ad plures maguitudines A, B, C, D etc: et ad rationes 
ipsarum rationibus mutuis aequipollentes simplices compositas- 
ve quaslibet extenditur (Pfleiderer. δ. 232.) 


$.21 81 AB Gr ,. et ἃ, B, C, D, E, F sunt ma- 


EPA homogeneae: ob B:C—B:C 


B:OE-B:E (| 
NV ϑοι ποῦ τρίαα 
8:6 ΨΕΝ , 
fiunt (i j- E ct : . 
$16. $19 $18 


μὲς (s - ὍΣ 8 (Ὁ 


] (Castillón sur une nouvelle proprieté des sectioné coniques ia 
Nouv. Mém. de l'Acad, de Beilin. Année 1776, p. 298.) Ceterae, 


quae τριάδα. ex ABE: p) deducuntur rationes ,. ex 


$. 13, 11. 18. et nanc . 21 ostensis consequuntur, Chfiside- 
rer. '$. P. B 


| $. 22. Ratio composita ex eiusdem rationis directa et in- 
versa:est ratio aequalitatis, $eu aequalium, Quippe, si 


D 
ι 
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A^Bz3E:F 
"et iB:C—— PIE 


fit Δ: C— E: E (V. 22),. proinde A—C (Excuns ad Lib. Y. 
(Prop. A.) (Pfleiderer. $. 234.) 

'$. 23.  Compositionem vero plurium rationum  ingre- 
dientes eiusdem rationis directa et hin se mutuo destruunt 


^ oi 


ta ᾿ D (92) (ΕΣ - -Gr etc. 


σὰ 
τ 
uud 
ceZ|*5* 2 
ll 
νι 
Ξ 


— n 
Ι, 
P. 
Ζ 


ideoque (Def. Sims.) 


πο — 
Hom 
ἘΌῸ 


A:B) 7k. 
fiunt C:D ). -- "— τοῦ πες (Constr. et V, 11.) 
: (5:4) ur tmn . 
hem 


(69) -( A) eue) CConsus et $. 11.) 


(Pfieidgtrs $235). 
τὰν linc? s si Ax iD as 31» ane CD-Gi; 
κα ἢ erit Am—ET. "e 


P ohippe: , ob (})Ξ- am , : 
*est ame Loin $1 de Rn (supp- et $. 10.) 
(xc c) ( bic) 


exET ($. 23. ) (Ofleiderer. $. 236) 
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$. 25. Vicissim si ratio, quae ex duabus componitur, ést 
ratio aequalitatis; rationum, ex quibus componitur, una est 
alterius inversa. 

Nenipe, si p. eai Ἢ igitur A; C—( :H 
et A—C s ideoque A:B—C:;B (V. 7.): fit ET H:G (supp. et 
Prop. B in Exc. ad Libr. V. et V. 11.) (Pfleiderer. $. 237.) 


$. 26. Pariter, si in Compositione trium pluriumve ra- . 
tionum duae se mutuo destruunt, barum una alterius est 


invereá. " 
(£i A:iB—K:L 
Quippe si zz2AÀ;B, et ΟΞ ΞΜ 
(£i F δὲ !o EÓP-MNSN . 


est (Def. Sims.) K(N—K:L, ideoque (V 9.) N—L, et (V. 1.) 
L:M—N:M; proinde. C;D—F:E (Prop. B in Excurs. ad Libr. 
V. et V. 11.) 


( &iE ) εὐ ABB-EL 
C:D / .A:BN,. ,, CID—L:M 
Finterg n (ΕΡ Gb) OU EN—MN 

G:H G:H—N:O 


est (Def. Sims.) K:O—K:M 

et (V. 9) O—M 

et (V. 2) M:N—O:N; itaque E;F — H:G. 
Et sic ulterius, (Dfleiderer. $. 238.). 
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